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mathematica; 


Aduerfaria    analytica    fnifeellaneap  <te 
ffe&ionibus  cohtinuis;  _ 

Atf&ote  Dan.  B^rrtoulli  pag;  5. 

I-    .'  ,  v  .  •:  —    -  > 

rradionum  continuanim  theoria,  quae  fuperiori 
i  iam'(ecuJo,  fummdrum  Geomettarumf ,  Broun- 
ctieri  ,  Wallifii ,  Hugenii  aliorumque  commentatio- 
nibus  iiaclaruir,  ttouarn ,  etiam  Kifce  temporibus  J 
praeclarls'  lUoflfritf rtr '  Virorum*  EttUri ',  SermiH^  ifcfr 
Ghthgri  intesfYbfcriW  exebfcndi'  ftuxHts  ce^brKatcm* 
atHprfcitar;  Ia  praefttiti  diflertaribne-  III.  Aiiiftor  it^ 
potirTmTumopmmdat',  rt  caflrs  examinet,  tjuibur 
exprefficrties  f^a^tonales  imibitae  fbrmuk  fifatt   dtft- 

fliti' gtieaittftoc  al^bfai^-fifletradftetrdcMaH:  E3r>: 

-:«::ii  .*:    ..:'•.".•   :,-i >'  ..  •    ••'    '     '•.'»..      j.   .'   ?         '      o 

pfeffiboii  ih  hbc  «nete'ltmpliciu1mai  »T  -f-  i 


vajotem  acutb  tatiqcinio  ex  jpfy  .cbnuetfemtae' n  'plc 
deducit;  fi  enim    fupporiamus,  "ifUrm"  expreflionem 

13  coiuinuo 


S       '  —1*1(0  >«-:;•; 

continoo  magis  inagisque  ad  certum  et  determioa- 
tum  aliquem  valorem,  qui  fit  —  S,  conuergere; 
poft  numerum  infinitum  concatenatarum  eiusmodi 
fra&ionum,  valor  expreffionis  non  variabitur,  etiamfi 
a  fronte  fuperaddatur  noua  fractio  £,;  ita  ,  vt  iam 
tota  feries  fit  —-$ »  qtiamobrem  ex  praemiflb  ra- 
tiocinio  erit  -^~  cz  S;  adeoque  q*ttae"Gfus  expreflio- 
nis  valor  S  =  ~":i:vl,,4,*') ,  defignante  m  nume- 
rum  quemcunque;  ad  quem  valorem  termini  fraftio- 
«js;  conjtr^pae1, co  ^opncrgunt  citius ,  quo  rriajpj;  v> 
lor  numeri  m  fuerit  affumtus.  Veritatero  huiusfbr- 
mulae  bina  exempla  pro  m  humero 'pofitiuo  tam 
rationali  ,.,quam  irratiooali  euoluta,  abunde-  probant  ; 

aflunfto  feiJic«t  figno  pofitiuo  membri  radicalis,  \t  fic 
g_:-.«+vu-t-m«)|    gj  vero  pro  m   numerurn  oe, 

gatiuum  r:  — «  affumere  placeat  ;  tum  ,  ftatuto 
membri  radicalis  altero  figno ,  formula  adhioenda 
crit  S^.-^-y*-1""'?;  adeoque  S"^*^.4*-**». 
Acjplicatio  huius  formulae  ad  cafum  fimpliciffimum» 
w—  o  ,  qui  medium  quafi  inter  duos  praecedentes 
ijenet,  binos  pro  S  valores  fuppeditat,  fcilicet  $=  1 ;  et 
$r:-i.  Paradoxi  huius  euolhtionem  traditUl.  Auctor, 
ex  princlpiis  fiiis  in  difiertatione  de  feriebus  finuum  vel 
cofiquum  angulorum  arirhmetice  progredrentium  prae- 
cedentibus  nofixis  Commentariis  inferta  explicatis.  Prae- 
mifla  folutio  -  qijamuis  et  plana  et  ejegans,  bypo- 
thefi  tamen  cuidam  innititur  ;  iftas  fcilicet  ex- 
preffiones  ad  certum  et  determinatum  aliquem  va- 
Jorem  .rriagis  magisque  conuergere;  neque  igitur  in- 
»•'»•  ''    c  ■■■  '•  •'  concuffa' 


eoncufla  ftaret  eins  praecifio,  ii  forte  iftae  expreffio- 

oes  ad    terminos   data    lege    pereodice    recurrentei 

Ttcunqne  inter   fe   inaeqaales ,    connergerent.      Alia 

igitnr  et  a  priori  plane  diuerfa  methodo  •  idem    ar- 

gumentam    pertra&at   III.    Vir ;    fctlicet    fra&ibnet 

cootirtuas  fdcceffiue ,  a  fra&ione   vui  -  membri   pro- 

gredicodo  ad    binftembretn ;    trimembrenv  atque   ita 

pdrro  i  h  aequiualcnte»  oonuettit    fra&ione*   fimpii- 

ces ,  quarum  tum    iftam   detegit    proprietatem ,    Tt 

nunWA^ores  fcriem  recurrcntem  fecundi  ordinis  con- 

ftftigtife;  detlominatores   vero  lege  plaoa    et    obuia 

progredi  euincat ;    quo    id  eft  afeptus ,  vt  pro  qua- 

licunqtoe  terraino  N  fra&ionnm  iftarum  fimplicium, 

qui  ffcfcftionis   continuae    membrorum    numerum    N 

Cdntft^ptis,  valorem  cjtprimir ,   farmulam    geoeralem 

affigoare  vaieat,  quae  quidem  fta  deprehenditur  ex- 

prefla  :  Valpr  fr^ionis  coatinuac  fupra  memoratae  N 

membra*complexae    .  , ,.'.,. '         "  #> 

-  *  C  m  +  V  E  ++'m*  Yf.~  a  C»*- V[4rl- V])*. 

Iam  Tero  cum  de  fraclionibufr  continuis  in  infiniflim 
progredientibus/  quaeftio  fit.;  id  potiffimum  quaerSur^ 
quisnam  fif  huius  exprefiioriis  valor,  fi  fiient  Nrc<^ 
Hacile  autem  patet,  fbre  tum,  ■•- "i •    . 

j)  pro  m  numero  pofithto 

c — __.* . — ~« -4-vt  «■».«* )_ 

prorfus ,  vti  priori  methodo  fuit  inuentum. 
a)  Vro  m  numero  negatiuo 
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adeoque 


fefIW&:dterujEp..  svfn  ea*  quom  ttitent  imetfio*»* 
ftl«editatf#it  ^ftfte  ceflgnttifc/i  •.-;  .  .- ;  j-f  r ,  .;/ 
-v;  ifAjt:  fie*plipjtfVmum  jfiiit  ifl«aii»flwi;  oanftfosw* 
IWPfBAflusj, ;<ju$ji  JH,  /Aujftw  jbtctfiWonAempkfu^ 
i© :<$uq  L&ftmt<wfem.  rfBttrfes  ir^iiD.ii» jquolibc^tw? 
JWn<>  rtimuri^;  jfawtfit  feffitnfen ahafcHmi  ••  fi»&JtiftiH|l 
fffftffi»  atoi  >tj&Wfl  ftt&ioiic*»  attecsfojbi&iie  f>$r#*tU0 

jr€CUrfl»nfcj  ^fibilM  :-.«.S  rr-i.;::  '  r..;i  r  .  :,.  ,  ■/» 
*;fj  -  '.'f  .  >    :  :■   •'      •"•."!'••:    !••.    •  .    •-;,'.i,ii..M  .. 

j...  \    ju-f.f        :       »•  -.    • 


«  ;«vi.  . 


.tT«-:^ -•:•  •«  •-'  -  ^SP  ttc.  J  'A  ■'■.'.  ■''V/1' 
ettiufrtilor  fta  cxprhnitirf       r  / 

> ::jjflBin|lJ,H'j »?':'»  »"!  -"""«'X  -'•'"•'  •  '"  '  •'    '• ' —  ' 

l^-yfacktW1  Au&or  %a&ibnes;  coptinW  recundi 
ordinis.  Eadem  methodus  et  jtrrj  akioribos  ordini- 
|jus[  itecW^tj^ft-^ttbjuScmijjue  fteftt>alrilp  ihtft  jqdimi 
dOFttiauaitnn-^  jvalor  ^uacfitus  iftmfer  ttquatioire  qua- 
dftattoi  «fcptiitit  fKHorU:;  iWifle  .'•  i8fc  «merhodi»  r.prfc 
(oaiaifinir^»,:^^^  tgregii  arHque.  vdis  ,tit.  Adf 
pttittft  fflnfcnf,  Jtt!  .  AuSoC:  ml/  .pnjgwOktfiem  <poft 
periodicas  iimpliciffin>am.«  tpoeepdo)  tn  tfioguiis  :t«ai- 
ttionibus  vnitatem  pro  nuroeEatoie  ex  ^i^tos,  na- 
wrales  proy  deoomiflatoribu*  Ce  Injiicem    fobfpquenti- 


bus> 

veluti 

yrn:j)r. 
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kuiui* 


•>£S(o.)|8~  t 

hatosqfle  (erief  AoiatiltB  detexit  propf  ietatts  •>  qoa* 
rum  ope  YalOr  quaetkn*  comrnoda  et  celeri  adproxi- 
matiorie  poteft  dcfiniri  |  attamea  id  cum  geomctrica 
praccifione  determinandum,  conceffis  pttfcferoift  *qoa* 
jhraturts  vci  Ggnia  fummatorits ,  noua  rcquirl  viden- 
tnr  caWuli  tf  tificfc '•  Ijl  f-  ;    •  ; '  •  •  -  •'•'- . . . . 

ii     ••"   ..-     <"<     .'•    .'    .:'j[L  ••   •-.."..    •'•"■' 


Difquifitiongs'  vlteriores   de  indole 
fra&ionum  cdntintfarum. 

Au£t.  Dfct  Bernoulli  pagP  24. 

Qui  ea ,  quac  in  praecedente  ifl.  Au&oris  difler- 
tatione  de  eodem  hoc  prgumento  Jua^  prolata, 
debitc  perpencjerU  t  facife,  per^kt  vir^iopum  con- 
tiniiarum  theoriae  ibj,  pro^pojnjae  jnfigoe  aAlatum  ici 
incrementum ,  fi  naethodus  in  promtu  foret ,  cuiui 
ope  fractianes  fimplkes ,  fractionis  continuae  dato 
terminorum  numero  conjlant^.  \alprem.  expri- 
mcntes,  fine  operofa  earundem  conuerfione  analytico 
aliqiio  artificio  affignari^pofient;  tradlt  igitur  UL 
Auclor  initiOhuiu»di(Tcrtatio*«  piroppottunum  o^nl* 
pendium,  qoo  crtnnis  irt  contineandis  fractionibut 
fimplicibus  labor  iinfighiier  Aibfeuataf^  ita ,  vt  cur- 
rente  Yeloti  caUflno  noud  'qa^euls^  ftacliO  ftfflptea 
foritiari  atqoc  confcJib*1  pttffi|i>V  idqbe» '  qmcanQM 
tandem  -kgt-;,  rtgulsitf  •  &e- pro^WMttrlo  «irifcir* 
Toin.XX-Nou.Comm.  b  fra&io 
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*0  --4^(t<>!)^- 

+  \  4  m    r     • 

fraftio  contjntia  progpediMur*!;  Q.W»  ocfafio^- ^ta;, 

31L:A.u$or  de  famofa  (n&wo,  f optip^ ,  ftw^^ft- 
j-jana,  quae  in  infi&uum  prodnfSla,  qXGe^u^,,;^- 
4mi  fopva.  «scufoim  ei  ipfcjiptum ,  .„  vnitatc  expref- 
fiuu.y  ifc4».<wt: ,  nouas  adfert ,  obferuationes., ,  efc .  nptae 
correftioni  )VaUifianae  aliam  fubftijuit  ro.ulto^eJiicacJQ- 
rem ,  qua  fcilicet  efficitnr ,  vt  valore»  perfpicuis 
pnffibus  ad  veritatem  acc$$nt,  Regula  ,  quam  111. 
Auclor  proponit  pro  continuandis  ira&ionibus  ifti», 
qnas  diximu5i,fimplicibus  geflerali*.  tft^pro^onjfai- 
bus  qualibusqunque .  fra<£jJoqibus .  continuis ,  ,ad  indices 
arbitrarios'conftrucli&,'iisque  ITue'  abruptTf  fiue  in 
tnfinitum  commtra-ti*,,,  Cafus- antem  *  vbMncjjces  vel 
periadico  tecucruQt  'ordine^,  "vk' ronftdfiter^iidem 
permanent  t  foli  videntur  ,  qui  fra&ianem  ccntinuam 
infinitam  reddant  mutabilem  in  expreflionem  '  finj^- 
tam;  t  quibusfi-  drfceiTeris^  hon  nifl  adpropiriqud- 
iionVs1  ad  verom  valorem  obrinerrtj'  tumque  deeo 
ttotil^mtirrT' qUaeftio  eft,  tbinam  abrnmpere  bperar- 
lionen»  fit  confultiu*  et  quaenant1,  fi  adcuratiorem 
«lefideres   determinatibnem  y  adhibcnda    fit ;  corre&i6 

ininori  kborc  deterfninaiida. 

*\  -  ;•'. :.    :•;•• . :.  .   •.•-,   ..*•:••.      ;  -.«;•::-   t 

Seqaenrfct ,  lli  Audoris  obferBatione*  tf  iineor 
thm  4e  faH&ionibH*  ccnvtinui&.fub,  fbrma  g^nQratiioV 
ma  %e&atam.  pertinent ;  et  qeanta  in.  m  .traclandis 
adhibenda  fit  ckcu-mfpe&io  r  notabilioribus  exempl» 
«Knprobant;;  ^a  y, v»  c*  fingukires.  eafes  funt  „  fi .  fej- 
|cp  mftwbra  ^radtionis  ■continuae  occurrat  aJiquod,, 
ptiM  leluumfatt»  jie|  «fenominotor  iU «  =  o  f    vxl 

v>.'  J«)  O  .-•,     •      '■.>:'.•  •',  .'/.  ,\  .    ..'.,'      » 


€   tnembrum   intermedium   fit   negatiuum ,   veluti 
— ■£-  ybi  quidem  follicite  difpicicndum,  num  ifta  fra&io 

fit /=^vel^;  qui  bini  cafus ,  per  fe  iidem ,  difle- 

runt  camen  ob  diuerfitatenv  quam  fequcntibus  mcm- 

bris  inducunt,  fi  talis  fraclio  negatida  fit  intermedia; 

quae  ip(a  quape;  rauio  eft  i  jcur,  jfodfees  ±%  «   ^f 

inter  fe  differre  fint  cenfendi ,   vnde  vix  fatis   prae- 

dicari  poteft  neccfiitas ,.  vt ,  qui  .proponit  fra&ionem 

quandam  "continuatn ,   non  tolura  valorem  indicum , 

fed  et    fbrma-itt   eoriim  tara    ratione   terminorum, 

^uam  fignorum  i  diftindBexprinwt^    ex  quo  et  id 

^erfpicitUr ,  eos,  qui  formas  fra&ioqales  iemper  tales 

cbrtftjtuust ,  ivt  finguti    numeratore&  vnitate    expri- 

mantur  ,  minimam  huius  argumcnti   particulam  ex- 

haurire  $  et|Yacil^;  in  errow»  j>ro)abt  pofle  j  quod  111, 

Au<5tor  exenfplo  cornprobat.  . 

' '  Sub1  fipern  dtiTertatronis  theoria  hic  propofita 
comparatur  cura  Euleriana  Tomo  XI.  horum  Com- 
ment.  tradita ;  et  vfus  fractionUm  conrinuarum  in 
tvduhbnt  radicwn  quadratarum  oftenditur ,  vbi  id 
imprimis  pecUiiare  habet  111,  Audor  ,  vt  radiceS 
«Jnadratas,  v.  c.  V?;  ^13;  Vtfi;  etc.  rra&ionibtts 
continuis  inferiarm  ordinum  veluti  primi  ordinis, 
vbi  conftanter  indices  pcrmanent  iidem ,  exprimere 
doceat. 


b  a  III. 


iH'I-'     •  ■   ■-.  '•••  -•;        III.      ,•:    .;  -      ;. 

■V:..J-\      .  ■      -:  ;   •  '     •  ■  ;  .     ,    ..  -,        .,   ;    . 

Solutio  quorundacn  ..probiematuru  JXo- 
phantaeorum.       .    , 

....  ■  >     jui    ■         ■'.,-■;. 

i    Au&ore  L.  -Eulero  pag.  48; 

'•'■'"''* ••  '  '  '■      -■  ■  '    '■ 

f\  nalyfis  fublimipr  quaotum.  raeUiodo  dtophanreae, 
M\>  quantaque  haec  III.  Eulero  incremenia  debea.t r 
«jos  haud  iatent ,  qui  hoc  ipeculationum  <  genus  non; 
aduerfantur.  Tria  pwaffimum  in.praefenti  diflertatJQQfl, 
foluca  traduntttri.  ptfd6iemata  DiQpbantaea  , t.qfte  it* 
denunciari  poflPunt:  Inuenire  duo  quadiatpru.m  joria, 

**j^i  :**<**  »»,  ..... 

: -  •   '  f  f  j'<**+r>)(i«»4*W')  ■  »"7- 

#'%4  a)^/^^»f'WJ^^+/-V^)}f  qnaojratuai 

,.     ...„(,..<  flrajrr  •*•//;/<    ,        , '.      J  y 

^o£  *d  .Rrtjp  borum  pppf^l^njijim,  attinet,  id  .  Its% 
W&?ngituf ,  *t  tacn  *  pty.  quam  t  ef,«.  fint  pu-i 
Pjeri.  primi  )'nte,r  (e;  qiioopro ,  qujcunque  biui.  riu^ 
m$ri  -jro-iji,.i(aenpt  inuenti  ,  ebruni  aeque  multi- 
ph ,  veluti  «:*.t«r:ct  £*.,  pa[  quaeftteV  *tj,  fja? 
tim  pat'ct ,  aeque  fatisfaciunt. 
Quod  fi  iam  formula  prtor 

( xx  -+-yy ) (t$  xx-\-u ujy) 
quadrato 

(Xt-lrjyyxxyyipp-t-qqy 

aeque- 


ieqoetar,  iode  ftatim  binae  litterao   I  cl  «  fequeati 
modo  exprefiae  prodeaot : 

t=:xy(pp-qq)+%pq/y  tt 

«=  *f  ipp-fl)-  *pqxx 

cz  qoiba»  pro-  altert  formala  fit 

0>  =  jrj\7(pf--ff)  +  *M/  et 
arrrarjrj^p^-f^)— «>$*'. 

Cam  igitar  prodo&um 

(  X ;*  -f-  J!J* )  {  *  tyj  -rjr  U  UX  X  ) 

qaadratum  fieri  debeat,  omnibu»  debitc  io  vfum 
vocati»  fequeo»  prodit  cspreffio  ad  «juadraium  rc- 
doceoda : 

*99lf**-*PflPP-fl)x'r+(p*-6ppff+i4)*xyr 

+4pi(PP-ii)*r*+4ppfi/  i 

fbi  quidem  UL  Au&or  cafum  fe  -quafi  rpontc  oftV 
reotem  xzzr  excludendum  iudicaoir,  quia  formula 
qaadratom  efficienda  boc  cafa  foret  stQtt-t-uulf 
qnod  oulla  plaoe  dimcultate  laborareu  At  &  for* 
mola  ifla  buic  quadrato: 

(*pixx-(pp-qq}xf-i**plfjy 

icquetur,  inde  (equeo»  colligttur  folotio  probfemav- 
tis  (  rbt  fcilicet  ouoteri  t  ct  u  ad  mioimo»  tcrntiao* 
fuot  redocti) 

*=.S(ff-ff  )f  f=-*(/.4-;>ff~f-f*) 

j—$ph         *={pp-fq'y 

b  $  Hoic 


Httic  vere  fotatfcmf  Vir  llt  ali»  «dhac  piirtttr  fa* 
finite  patentes  adiedt ;  velatl 
*=/>(p-i-afh  /^(ffif-a^Hpp-Hapf-r-Stf?) 

*=/>.(/>-*?);-  t^}C*p-¥)(pp-*-*P4+HWJ 
y  —  i ( *P -4 )';  *  =i^ (P  -MXw-vpl+sPP) 

quae  vero  folutjo,  cum .  a  praecedente  non  difcrepet, 
111.  Audor  exduabus  prioribus  Iblutiones    particn^ 
lares  ,  quomodo  fecili  negotio  dedncendae  ''(int ,  bre^ 
fiter  ofteudit,  plures^ue  fimplitiores  ^fbbiungit. 

En  ergo  fpecimen  methodi ,  qua  III.  Eukrut 
Tfus  eft ,  ad  fojutioaem  protriematum  -fupra  denuo- 
ciatorum  perueniendi ;  eandem  enim  fblutioriem  for-  • 
tuituur  problemata  feqtiemia  ,  ita  vt  non,  opqs  iit. 
receofioni  huius  diflertatioois  diutius  immorari.  Tan- 
tom  enim  circa  problema  fecundum.  obferuandurn 
erit ,  quod  infinitas  folutiones  admittere  videatur , 
quae  praecedenti  non  conueniant;  quia  formula       M 

(ttxx-+-uuyy)(uuxx-\-ttyt)    ;    . 
quadratum  fiere  poteft,  etiamfi  neutra   praecedentium; 
fuerit  quadratum ,  ad  cuius  rei  confirroatianem  Cel. 
Auftor  hoc  adfert  exemplum : 

*  =  973  »  J  —  2*3  >  f  ==  973;  «=  :i»4«»  , 
Solutio  aurem  huius  problematis  latius  patens  ita  fe 
habet : 

x  tz .3  n* ~+-4 m m nn—m*-r  t  •= mx    ■ 

y  r=  3  m*r\r  *  m  m nn  *-  n*  i  u  ^fiy» 

*  '-  IV. 


«**<•)  3*«*  « 

IV.        r-:'.-.  :-.-. 


5nPi*i 


Speculatjpjips  Apalyticae.1    ;  ,.. 
"  Au&ore  %••  ^Eulejfo  :lpag.  59,      ; 

CWulationes  anabrticae  ab  III.  kulero  hic    rraditat 

pr   '■•.•■    '  **-**  ;] 

fuper  formula    hitegrali  / — r —  dx   verfantur; 

Cum  cnim  eius  Talorem  ,  fi a  termlno  x~o  ts- 
fjjfo  ad  teiminum  x^i  extcndatur,  inucoiflet  -ip~f 

h^cc . integFfltio ,  qjuippe  cuius,  Terititem  pex  nic- 
4>odo>  coafuetas  oftendere  ,  ba&eous .  non  licucxat  f 
haod  parum  attentionis  mereri  ip&  vitiebatur;  qnam 
ob  rem  confiderationes,  qoae  foper  hac  formula 
Viro  IlL  fo  ie  obtulerunt,  fcfc  cxpoaufltnr,  Tariaqu* 
inde  efegantiffima  4eftw*tfawr  Thcoteinati  r  quorum 
praecipua  hic  ante.  ocutos  ponemusy  Je&orem  tdc- 
fioris  inneftigationis  curiofum  ad  ipfiun  «lifleftati»» 
jiem  ablegentes. 

Si  fomanla  /**«*fc*??f  a  termtno  x-=zo  Tsqut 
*«"  ttrminum  x^zi  eitemfctur,  eius  Takur  intcgra» 
hi  aeqtietttr  arcui  eircuji  cuius  tangens  cft  nr  coiut 
theo»em«is  Ttrkas  ex  confiderirtiene  itaro  expooen- 
rium  ima^inarioruiBquanife^uentis  fcriei  cftpctenda» 
Com  earm  fit 

.  ^^     *      ..  1»  «r«  *■.:»•  •'•■*••>     •;«••••»»   .•■  ;; 

•od* 


inde  flatim  elicitar       . 

cuius  ferfci  famma  manifefto  eft  A  tang.  ji  f  ita  vt 
poGto  »=x  fiat/a-£f5i£.=  J.denotante  *  femi- 
periphcriam  cdrculi ;  cuius  radins  —  i. 

<  Si  (brmuia  /il^^ilJL  a  termino  *=.o 
ad  terminum  $-=  x  extendatur,  eius  valor  inte- 
gralis  deprejieoditur  eOe  ==W;ttl?^lP  »  in  qtl° 
igitur  nullus  arcus  circularis  occurnt,etiamfi  in  hoc 
thegxemate  praecedens  coatineri  videatur.  Waoife- 
ftnm  autem  eft  ,  (ia.qlx  ad  vnitatem  reduci  hon 
poffe,  qifi  quautitas  q  variabilis  accipiatur.  Ex  for- 
tnula  autem  gencrali ,  quomodo  hnius  Theorematis 
lotegrale  deducendum  fit ,  inueftigandum  iudkauit 
Vir  Hi.  <juem  in  finem    hane   confiderat   formam: 

-Jxl  ***-'&}'{•  &-&')      ■•"":      •     \ 

/rb«u\iH  ,  tjyiu j.<ijii  t    n* «pm. tVi  kfi*  dnas  r« M«tf 

*  dxCx*-**-***'''  )       d${x*-**-x*+*\ 

riim  vtraque  cum  formula  generali  initio  memorata 
tnaaifeflb  ^oiuieoit .5  Jtioc  aute^n  labore  haud  operofo 
ad  fen»ula$  »n  tbfojwaajee  efcgreffa»   perncnitur.   ;  m 

Si  wrgmla/n.M  iuj>    .»   -  a  ttrmmo  *.=* 

ad  terminum  jr  ==  i  extendatur ,  ea  lemper  hulc 
valori  :  A  tang.  ^^—  aequetur.      Hic   obferuaodum 

tft ,  hoc  theorema  ad  primum  rcduci, pofito  m ~  i; 

tum 


tum  varo  quotics  .JL_    cnndem    indait   vatorem 

totius   etia.n    formac   iotegralcs    ioter    fe    aequalei 
euadent. 

_         .     r**-V-     </*rabjc  =  o,   , 

Forn.»!./— -^,— [tdjt  =  i]  ^ 
aequctur  huic  formuke: 

*F  •  iT£i  •  (T-TTi  •  «^PTi  CK* 
caios  produdi  valdr  per  «a  quae  Vir  III.    in    Mi- 
fcelleoeor.  Berolin.  Tomo  VII.  pag,  1x4  circahuiuf- 
modi  produdum 

ff"  •  c*.«  •  F^Tk  •  *  +  u  +  r '  f^Tir  *  «^.a^.,4  Ctt« 

docuerat,  deprehenditur 

fzn—Jz(x  -z'm)  '»  '    •» 


«—•<«* 


Denotante  i  numerum  infinitum  formula 
**-£*  dz  ra  *'=q  «    f 

f~~- 1  cid«=  1  ^  fcmP«  c<*  ==.'g.  ; 

Denotantibus  litteris  9,  & ,  g  etc.  huiuimodi 
prodn&is  .  > 

*  =  <.«-p)(a-v)(a-0(*i-'t)«c.      7 
»  =  (p-«)(p-V)(>-*)(04V)  etc       ' 

c=(Y-«)(V-P)(r-*Kv-«)«te    • 

etc. 
TonuXX,Nou.Cotnm,  c  -  litttrt 


littera   tefo   fci   fit   =?  i-,  a.  3. 4.  f. . . .  ( » -s-.  a.)  ,. 
fe/nper  crit 

4x       x*     x*     x*    '*?  abarr^cy    { 

'*(/*)— \(  *  +  $r+  $  +  3>"*"  *C*  l  ad*-iJ- 

**-*/*    '  t3"-*/B'      v"w-»/Y      8—*lS 

,    .  " '  tr  '■*  :--^  ■  '-*-  •   :r 

De  Refolatione  Fotygonortiim  re&iii^ 
...  ttewum  >  Difl^tatiq  fecimda%      m 

Au&ofe  A.  t  leMU..p9g4,  80*     , 

Cum  in  priori  de  hoc  argHmento;  Diffett*tionc , 
Clar.  Auctor  rnodttm.  expofuiffer ,  quo  ad-ae- 
quationes  perucnire  licet  quibits-  Teloltuto  "vnifcscun- 
que  figWK  re£iljneae.  abfojuituc  t  quatenus  nimirura 
latio  tahtum  nabetur  laterum'  et  ahguiortun  iplius 
amfi^um  c,Qn$ijUK9ttitfrr ;~  nunc  idt  ip&  propofuum 
eftV  vt  guibusdam  fpecimmibus  doceat  ,  quomodo 
iftiu^n^f!acquat^ne%  traiftaci  debeant  -,  yt  afltas  et 
commodas  fuppeditent  folutiones.  Hunc  in  fiupem, 
quatupr^eprr^  P*pblemata,,quae  pro,  refolutione.qua-' 
drilateror^m  Jpctirn  fta^ent ;  ex  aequationibus  fap- 
peditatlt  te(oloendav  fibi*  propofuit.  Etiamfi  vero 
folutiooesv  uomjnUofum .  cs  his  Prublematibus  tam 
ftciles  fint,  vt  vnicuique,  patefcant ;  tamen  aliae  ea- 
lum  quasdam  aequationum  transformationes  requv- 
mm+  vt  in  Fraii  facUes  et.  autfroift»  aMOajtfe,£ie 

fi 


frrpk"6pofitJ  fbtrft  ifta  quaeftio,  tt  -ex  Afttit  tHMfc 
quadrilateri  lateribus  et  duobus  angulis,qui  bina  ha- 
ruitt  jaterum  interiacent ,  qdaeratur  reliquum  latus; 
tum  facile  quidem  inuenitur  aequatto  Talorem  hu- 
iit*  lateris ,  per  data  latera  et  angufos  datos  exprt» 
irrens,  >eturti  quum  illa  expreffio  ex  nitoia  magno 
terjnioOrum  numcro  fit  compofita,  in  eo  elaboran- 
dum  foit,  vt  tiooa  quadara  quantitate  iotrddudj , 
felutio  ad  concinniorem  fbrmam  feduceretnr. 

Notum  cft  itt  refoiutione  triangulorum ,  folff- 
tiones  nonnunquam  indc  fieri  elegantiorcs ,  qtto£ 
plures  partes  incoguitae  trianguli  fimul  quaerantur; 
fic  pro  quadrikteribus  quoqne  nonnunqnam  praeftat  ex 
iisdem  datis ,  plures  partes  quadrilateri  incognitai 
lTtffiii  quaerere,  quam  vnamquamque  teorltm  inuemV 
gare ;  ita  fi  data  fiierint  tria  latera  quadrilateri , 
cum  angnjis  inter  bina  interiacentibus ,  bini  reliqui 
atigutt  eadem  opera  ioucftigari  poffunt  \  quaerendo 
expreflionem  pro  eorum  differentia ,  quippe  qunm1 
corum  fumma  iam  per  datos  angulus  determinetur. 
Operac  igitur  pretium  quftqtie  effe  duxit  Cl.  Auctor 
Problemataex  hoc  genere  oriunda  .  euoluere  et  cx- 
phoare.' 

Tum  vefo  Tt  ea  ittuftrarentirr,qaae  in  priori 
Differtationc  docuerat  de  refolutione  Polygonorum  , 
quatenul  fefptfftrc  «Wque  feabetar  ad  diageirtles  vel 
angulos  laterum  cum  diagonalibus ,  pro  quadrilatero 
tradendam  cenfult  ennmeratioftem  eatum  iolutio- 
fium  ,  qujte  !(Scnm  habent ,  dum  diagonatis  quae- 
Qaih  quadrikteri ,   Vtel  augoK  diftgona-lis  cum  lateri- 

c  a  bus 


io  *|i€  (  o  )  Sft- 

bus  conGdefantur.  At  tamen  fctendom.  eft  hanc,  eno-  - 
merationem  exigui  effe  vfus,'  quum  ad    comi  lejra.T»  ^, 
cognitionem  folutionum  »  quae  pro  quaJrlatexo  lo- . 
cam  habere  poffunt   requiratur »   tt    fine   difcurimine. 
refpe&us .  habeatur  ,  ad  omne» .  re$ast  quibus  quatuor 
puticla  in  eodern  plano  fita  inter    fe    iungj    poflunt 
ejt  angulos  has  re&as  interiacentea,      S'%    autern   qui», 
huiu<modi  enumeratiouem  inire  Telit ,  neceflura  efl^ 
vt  quinque    omnino    folnttanum    clifles    conltLruat  >. 
prouti  nimirum  >  eas  folutiooes  fex  >  quinque  ,  qua- 
tuor ,  tres  \el  duo  ingrediuntur  lineae. 

Lenique  «  adhuc  eo  clarius  patefceret  r  qrj* 
ratione  atquationes  pro  refblutione  Polygonorum  ad 
%lana  accommodari  poflmt  »  fub  finem  huius  Difler- 
tattoni»  Audor  nofter  difficiliora  probfemata  pro  re-\ 
fblutione  Potygooi  quinque  laterum  fibi  foluenda, 
propolukf  auorum  indole  probe  perfpe&a,  facplli-' 
jnuru  erit  pro  refoliKione  PoJy&onornm  altioxujja. 
ordiaum  %  uaaile»  traasformatiorts  inoentre. 

'•VI.  .'■■,', 

Obferuationes  circa  nouum   et  fingu- 
fere  ferierum  genus.  . 

Au&ore  L.  Eulcro  pag.  123* 

Inter  re»,  qoae  prima  fronte  attcntione  noflrafiaud 
dignae  videanmr,  obferuari  faepe  nvmero    quae- 
dam ,  quae  attentiua  perpenfee  ad  psofiindas  fpecula- 

*.. .  .    ,     '  tione» 


tfones  perdocAQt ,  nulius  eorum  ,    qui    fubrtfiljoribtt* 

praecipue  Analyfeoj:  ftadiit  incumbuut ,!  inficiabitur,-, 

cua»    plurimi»    eiempli»  •»  et .  ad<io  ,  hac   diflectatione 

coofirmari  poffit.  Gonteaipiatio  ^oim  illias  jsotiST 
.     nae  quacftionis ,  qua  qtuodecinrti  Chriftiaoi    totidem- 

que  Ittdaei  ita  ordine  fant  coHocandi,  vt  G,  nume- 

raodi  initjo  in  loco>   quacu»que  .  couftituto ,    nonas- 

qaisqae.in  mare  &  eiiciendus  ,    boc  ,  tuppliciupa    ia 

(<►!<*.    ludaeo»    fit  cafuram.,  Hl£«&r<ranfam  ,prjer 

buit,  boc  .fingiilare  f  paogreflionurn  .  gemW/inaeftjgaBdu 

£tian»fi  eoira  haec  quaeftio  in.  fe  fpe&ata  hat|4  di£* 

ficoJter  refoluatur :  tamen ,    fi  in  genere    de    homi- 

pum  numero   iudeterminatD ,  ex    quibu*  fecun^ura 

qaemlibet  ordinem  et    twmerum    qaptusquisgae  :fit 

eiicfendus ,  /ufcipiatur  ,   mox  intelligetur  ,   qaactfior 

Dem>  in ter    difficilimas   efle    refcrendam ,   cum    noa 

detUT  metiodirs  hoc  in  genere  praeftandr.  <^iin 
,  ettar»  eiusJem  generis  quaettionem  >    fi  ex    prurinm 

j  fontium  numero,  is  folus  poenam  fit  fubiturus,  qui, 

poftqoam  nonus  vel  atius  quotns  qufsqiie  ex.~  ordine 
!  roerit  eieclus ,  tandem  folus  fit  renTanfurus  r    atten-  ^ 

tione  maxime  digiam  cenfet    Vir   llrf    vbi    fcilicet 

locam  nofle  oppoctet ,    in  quo  numeratio    termina- 

tur.     Ad  omnia  haec  vbtrios  explkanda ,  confidera- 

tsr  cafas ,  qno  ex  fcrfe    36    ndtarunf   nonaquaeqoe 

deletor  ;  at  numcrariorie   a&tf '  fnmtuta    indfcfbusque 

cicdorum  ordtne  difpbfitrs  prodit  ferre*,   quam   hic 

cmn  indkibus  notaram  fubtcriptfs  afpeltui  exprinerm»    ' 

ht*3t+*  5,  «,7,  9 ,  jr,  I<s,'x3r,«2,i3vi4ti5,itf,i7'r8,i9,20,2i,a»,23,24'*«>»2*»a7»a8.29,3o 
WM7,<S^«^,7>Ip>  10,10^4^  e^ti,  5^2j,ii,ft5,i.7rio,  2,28,25,  I,  4,15,13,14,  3,20,21 

' "  c  3  ■  -  >       ia 


•  2 


-*f*S  {  ©  *  S**~ 


in  qua  igitur  poftrema  ferie,  quac  hic  fifkt  tie&Mb 
rocitur,  nullu»  plane  urdo»  pstefeit. 

Cum  autem  haec  terie*  duabus  rebns  dtjtermi » 
netur,  quarum  altera  a  «omero  notarum ,  ifcef* 
tcto  a  numeratore  pendeati^toia  'quaeftioi  iftf gefiert 
co  reducitur,  vt  propofito  aotarnm>  bumero  twacum 
nameratore  ipfa  feries  ekdioni»  irtueriiatur ;  cuiut 
IMitcm  folutio,  cum  ht  genere  «spe&ari  nequeat^ 
111.  diflertationi*  Au&ori  piure»  cafut  partkulare* 
jtercurrete  vifum  eft  *  fpe  freto,  fbre,  vt  inde  lex 
qnaepiam  detegatur  ,  '  cuiut  ope  negotkwn  coftfid 
poflit;  quem  in  finero  ferie»- ete&ionis  pro  diaerfit 
nutncrtftorilftu»  in  talrbu*  fchematibes  expofait,  quale 
hic  ptd  fiurheWtoi*  t  *  jerfpieuitaris  gratia  appo* 
tnethft»  >,■■•.'•■-"•: 


Numerus| 
.  notaruro 

.x 

x  a 

.   7. 
8 

9 
10 
11 

•.-*•*    '' 
etc 


Seriet  eieclionis 
pro  numeratqrc  3 


«>a 

3>  a>  4»  « 
3.1,5,9,4 
3,<*,4»*,5,  1 
3>*»a>7»  5*i>4 
3»-^^5,a»8»JH.7; 


:    •    .  >   .;n" 


^fe^.M^-T»;.1: 

8»  &  9»  *»,?*:!>  8»5>  10,4   • 
3>.°V9»  *».S»J9>4,M>  M>7    *. 

3,  f%9M»***9*%fc  ^Mr» 

.  ■  etc 


.1    T 


l*».'. 


*W 


ffai  qoidtm  fecundom  linew  ?tttic«letethariio*ta1s# 
ordo  valde  eft  aWJruf»;  verua*  io  vltimit  wrmluk' 
progreifio  arithmetica  ooraariotcrefee»  oectrtiv&tirt» 
tcwHpn*  numcrem   iwtarun^iftipawtite*  ;  ifMrat  iW«v> 
funt  «epreffi,  eademque  lege  progrcdiuhrtw-ptlMlhimV 
iQte  peaultiml ,  etc>    Sfarili  etiairi:  mdda   pto  •  ft&V 
meratore  %ittfa&  dbHqua*i,!>et-  q*iae>  'peP'  tefmlneP 
vltimos  tranfit  parallelae,  per  progremones.  •fcriilfrtfii' 
ticas    binario   crefcentes;  tfTO\  numeratore    4,    per 
progreffiones  quaternario  xfrblcentes ,    et    ita    porro  , 
progrediniufir ,  tta.vt  ope  huius.  lcgis  variis  aVi(o> 
Bl.  exetnplis  &nfi*m«t*e:  pro  qucfui*  'tiam^t&RPer 
notarum    numero    nota.  vittrftb   eiicienda  facili  nc- 
gotio  awgnari  poffit,     Et  quicfeno  in  genere   fi   fta* 
tuatur .  oumerator* <t=yti  ptm  riotar|m:jtc?traii.mero  k 
fit  Tltima'  eiiciendi  =  z ,  tum    pro   numero    nota- 
rum,  v~h<  z  ,3rUima  ekcieflda  eric  z  ^fi^dinjh  /nc&eT 
ooq  fi*^jr^r"*>  *.*+-■  M-"&  W«  «tofc  e«inir#ti 
▼Itima  foret  vel  *+»— {iHijQv.wA  p+*-ia Of-h»)^ 
tel  in  .genettf  diui^endo  ^-}-Ji,  perr  v-+- 1^  re^iuura 
ex  diuifioo*  iwwp  praebebtt  Indieejin  ;  notae  vkinfcd 
eiiciendae*.      Ouae  regula  maxirne  notatu  digna  me- 
rito   ab    III.    AUctore    tdncjuam    irifignc  TheOrema 
fpeftatur,  cuius  ttemooftrsttiotietri  etfam  ^ic  efcgan- 
tiffime  adumbrat,  """"         "  "      '  '    *  ' 

,  Qwecuaqtie  .aotem  fit,  fimpKcitat  bftioa  legit 
pro  Dpti»  vltimo  eiiciendis,  Vito  111  tamenc  M 
licqk  •arnmi  fcrtom  m  genefer  exhibtre ,,  cuiat  ni 
raiio  JFttPifcjftt)  i*  co  cft.Jkt ,  cptod  wnusaoEu»  m 

du&io 


duftio  pro  (fQooisimimeramt  perpeeuo.ad  alios  imme*  - 
refc  fit  ioftuueOifas  oeque  vllus  termidusex  rpradcedemo  ■ 
abfolutej  desermktari  ^poflit  ,.  etiarofi  pro  cafibus  fper ; 
ciaiibus  ad :  termtoo*;  yalds.  retnotos :  per.  fahus  ■  pco- 
gredi  liceat ,  ita  vt  non  opus  fit  intermedios»  euol^ 
■viflo  ; .  cuius  rei  hfc  eiemplum  pro  .  numeratore  9 
traditur ,  in  <juq  feries  ,vUra  ter  mille  ttrmiii06C0Q- 
tiauafi»  eft.    ,  .-,,    •.,...'!.-.  .-•..    * 

...  =-.:'  :■      m     "■'•    •   ;  •'."; 

♦.••■-  \ 

i/l editatione$  £irca  fingufcre;  (erierunii 

":  '■.  .'■■■  i   genus.  •     »•-;•••  •  •■••« 

Au&ore  L.  Eulero  pag.  140.       < 


•  •  .•••»» 


Refcrt  hic  Vir  III.  fe  in    commercio  '  Htterario ,~ 
quod  Otirh  cu'rv  Celeb.  Geldbdcbb  ooluerat  circa 
ferits  in  fbrma  liac  generali: 

,1/    i\ •sx»:' •"•!■■   xN    i  .      1      r     i\ 

,^(I+?y4l5<,+P+iB/^?f,+? + 3?  +^y+ctc- 

contentas  verfatum  fuifle  ,  cuiusmodi  feries  ,  etiamfi 
raro  txcurrere  (oka^t,  parumque  vtihtatis  polliceeu--, 
tur,  ideo  1 II.  dittertatioois  Au&ori  omnem  atteo- 
tionem  mereri  videntur ,  quod  methodi  earum  fum- 
m*s  inuefliganlli  aiiqtitedo  Aoslyfi  infigncm  vfum 
aflerre  potTunix  Tres  .  autem  potiflimain  danftiff 
reethodi- -diuetfee  ad  >  buiusmodi'  fcries  perueniendi  ♦ 
quarum  qoaeque  hic  fcdrfim '  a  Viro  i\\.  eXffecftfttft 

Hae 
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Hae  &titem  meriioJi ,  vtat  metjs  confiderafiflnibus 
artificiisque  analyticis  infiftentes ,  vberiorem  in  hac 
epitome  ezpKcationem  non  admittunt;  vnde  lecto- 
res  rei  analyticae  periti  ad  ipfam  diflertationem , 
vbi  latiffimus  campus  et  fons  ad  modum  foecundm 
aperitur ,  peculiare  ferierum  genut  comple&ens,  funt 
ablegandi. 


t    ii    i« 
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PHYSICO  -  M  ATHEMATICA. 

I. 

Formulae  generales,  pro   translatione 
quacunque  corporum  rigidorum. 

Au&ore  L»  Eulero  pag.  189. 

Cum  111.  EuUrut  in  praeclaro  fuo  opere,  Theo- 
ria  motuum  corporum  rigidorum ,  duplicem 
hptns'  uiguineuti  luucAigsuoncm ,  •  geometricam  fci- 
licet  et  mechanicam ,  fimul  aggreflus  effet,  quo  tota 
tra&atio  valde  intricata  reddebatur  ;  hoc  loco  folam 
partem  geometricam ,  vbi  fola  translatio  corporum  , 
fine  vllo  refpedu  ad  motus  principia ,  per  meras 
formulas  analyticas  repracfentatur ,  fibi  pertra&an- 
dam  prnpnfhir;  qniahQc.morio.ipia..  motus-  deter- 
minatio  ex  principiis  mechanicis  multo  facitius  ex- 
pediri  poteft,  quam  fi  vtraque  inueftigatioconiun&im 
fufcipiatur.  Primo  igitur  fitus  corporis  rigidi  ini- 
tialis  definitnr ,  quem  in  finem  111.  Au&or  pofi- 
tionem  fingulorum  punctorum  per  ternas  coordina- 
tas  inte»  fa  normal»»-  repmfeatat-»  ideoque  tres  axes 
fixos  fe  inuiccm  normaliter  fecantes  confiituit  , 
quoriim  bini  in  eodem  plano  funt  fiti ,  quo  tertius 
normaliter  infiftit;  tum  igitur,  confiderato  pundo 
corporis  quocunque,  fi  ex  eo  ad  planum  demittatur 
nejrpepaiculum  et  ad  axes  ex  pundo.  ju,  plano  ..nor- 
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m*le$,,  maoifeQiiTTi ;  efl;  ,pofitioncm  ,.(fcg^faruiftvce** 
poris  pundorum  commodiflime  per  ternas  coordina* 
tas  determinari.  Totam  autem  iftam  repraefentatro- 
aem  ad  jnueftigationem  mechanicam  ma&is/  |daptari 
obferuat  Vir  111.  fi  punftum  ijlud  ,  in  quo  axes 
fixi  initio  conftituti  fe  inuicem  normaliter  interfe- 
cant ,  in  ipfo  corporis  rigidi  centro  grauitatis  acci- 
piantur  ;  tum  vero  fi  terni  illi  axes  in  ipfis  axibus 
corporig  principaJibus  conftituantun.  Quibus  in  li- 
mine  notatis  II1.  Audor  ipfam  inueftigationem  .n  ar- 
gumenti  propofiti  aggredhur;  faftaque  iam  transla- 
tione  corporis  quacunque  locum  confiderat,  in  quem 
pundum  iiiud  mterfe&ionis  fuerit4  translatum  «  voca- 
tisque  pro  ,eo  coordinatis  /,  g,  h ,  fi  pro.  alio  pun&o 
quocunque  cootdinatac  in  ftatu  imtiali  fuejint  p%  q,r 
ia  fitu  tnnskto  vero  x ,  y  ,  js,  quiji  diftantia  ho^ 
rum  duorum  pun&prun?  eadenj  efie.  debet  tam.  ante 
quam  poft  translationem  ,  ad  ifiam  peruenitur  ae- 
quatiooem  : 

pp+qq  +  rt=lx-f)*'^[x-g)*Mx-h)\ 

tum  rero  quia  diftantia  inter  bina  corporis  punda 
quaecunque  in  fitu  .transkto.eadem  efle  debet ,  quae 
fuerat  in  ftatu  initiali  ,  ex  his  conditionibus  dedu- 
cuntur  valores  coordinatarum  x%y,  z,  quos  induunt 
cafibus  ,  vbi  trium  quantitatum  p  ,  q ,  r  duae  eua- 
nefcentes  ftatuuntur ;  ita  vt  hinc  pateat ,  quomodo 
eae  a  fingulis  his  quantitatibbs  pendeaot.  Quibus  ex- 
peditis  omnes  hae  litterae  fimui  in  computum  du- 
cuntur  >  tandemque  omnes  translationes,  quibus  fitus 

d  a  corporis 


ccrprris  rigidi  mutari  poteft  ,  per  fex  elementt  de- 
terminaiuur. 

« 

Qeinde  cum  notum  (it,  in  translatione  infinite 
parua  femper  dari  quandam  lineam  reftam,  cuius  fittu 
parallelus  fit  ei ,  quem  eadem  retfa  in  ftatu  initiali 
habuit,  111.  Au&or  explorat  /  vtrum  in  translatione 
finita  etiam  detur  talis  reda  ,  quae  in  vtroque  ftatu 
eandem  dirc&ionem  feruet ,  quaeque  euidenter  axem 
circa  quem  corpus  gjrratur  repraefentat.  Cum  *au- 
tem  haec  inueftigatio ,  ad  aeqtfationem  perducat ,  de 
qua  non  pateat,  quomodo  ad  nihilum  fit  reducend*» 
deferit^eam  Vir  lll.  aliam  viam  ingrediens ,  cuius 
ope  faeile  deifionftratur,  quomodocunque  corpus  rigi- 
dum  tx  vno  fitu  in  alium  transferatur,  femper  dari 
eiusmodi  redam  ,  cuius  dire&io  nullam  mutationem 
patiatur ;  etiamfi  haec  vcritas  ratione  forrfiularum 
analyticarum  pro .  maximte  abfcondit,a  fit  habenda. 
Concepta  igitur  Sphaera  corpori  rigido  circumfcripta, 
cum  ipfo  connexa  fimuique  mobili  ,  III.  Au&or  fe- 
quens  theorema  demonftrat :  Quomodocuhque  Sphaera 
circa  cenirum  fuum  conucrtatur ,  femper  afTignari 
poteft  dtameter ,  cuius  dire&io  ia  fitu  tdtaslato  con* 
veniat  cum  fitu  initiali. 


II. 
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II. 

Noua  methodus  motum  corporum  ri- 
gidorum  determinandi.  • 

Au&ore  L.  Eulero  pag.  208.     v 

Chaeret  praefentis  diflertationis  argumentum  cum 
co,  quod  in  priori  pertractauerat  Vir-  UL 
totaque  eius  inueftigatio  demonftrationi  theorematis 
ia  fiae  anoexi  accepta  eft  referenda.  In  Theoria 
quidem  motunm  corporum  rigidorum  Coleb.  Auclor 
omnia  huc  pertinentia  felicifiimo  fucceffu  .  pertra&a- 
verat ;  interim  tamen  folutiones  ibi  traditas  nimis 
intricatas  et  applicationes  moleftifiiinas  efle  ingenue 
fttetur.  Determinato  enim  motu  centri  grauitatis  , 
ad  cauoduis  tempus  tam  pofitionem  axis  gyrationis 
et  axium  principalium  quam  celeritst-m  detcrminari 
oportebat ;  ad  quod  intrbdudio  plurium  quantita- 
tum  variabilium  poftulabatur.  Haec  autem  incotn- 
moda  euitantur  ,  ii  infignis  illa  proprietas  axis  gy- 
rationis  in  vtroque  ftatu  inuariati  in  fubfidium 
vocatdr ;  qno  fccto  omnia,  quae  ad  dcterminationem 
motus  huiusmodi  corporum  pertinent,  fine  tot  quan- 
tiratibus  variabiiibus  facili  negotio  abfoluuntur.  De- 
terminato  enim  motu  centri  grauitatis  in  ftatu 
initiali ,  ille  quaeritur  axis ,  qui  in  ftatu  translato 
eandem  habet  diredionem;  tum  vero  defiiiito.angulo/ 
quo  oorpus  circa  hunc  axem  fuerit  conuerfum , 
ad  qboduifl  tempus  fitus  corporis  accurate  innotefcit. 

d  3  Confi- 
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Confidcrat  igitur  Vir  111.  corpus  in  ftatu  inj- 
tiali ,  in  eoque  pro  lubitu  accipit.  puncturo  quod- 
cunque  ,  per  quod  trea  axea  fixi  ioter  fe  nermates 
ducuntur ,  quorum  refpe&u  fitus  fingulorum  corpo- 
ris  punctorum  per  tgrnas  coordinatas  definitur;  tum 
vero  ex  eodem  pur.&o  tanquam  centro  Jphaeram 
concipit.  circumfcriptam  ,  ipfo  cum  corpore  cohae- 
rentem  firoulque  mobilem  >  quo  omoes .  inutfligatio- 
nes  ad  dodrinam  fphaericam  ,  in  fubfidium  calculi 
hoc  modo  racilius  reddendi,  reuocari  queant,  Etiamft 
autem  tam  in  prionv  diflertatione  quam  in  ipfo 
tra&atu  de  inotu  corporum  rigidorum  tam  pun&um 
illud  in  centro  grauitatis  quam  terhi  axes  fixi  in 
ipfis  axibus  corporis  principalibus  conftitttti  fuiftent  :' 
tamen  hic  nihil  referre  obferuatur,  fi  on>nia  in  alio 
loco  quocunque  pro  arbitrio  accipiantur.  His  praer 
miffis  ex  trigonometria  fphaerica  ftatue  corporjs  inU 
tialis  definitur;  tum  vero  ex  confideratione  eiu*r 
modi  radii ,  cuius  direclio  in  vtroque  ftam  eadera 
eft,  determinatur  fiatus  corporis,  in  quo  elapfb  tem- 
pore  t  reperitur,  vnde  diuerfae  prodeunt  expreftiooes, 
ex  quibus  deinceps  formulae  generales  pro  transla- 
rione  quacunque  formantur.  Quibus  expofitis  111. 
Auclor  nonnullos  fitus  principales  pun&i  cuiusdum 
confiderat ,  ex  qua  confideratione  nouem  oriuutur 
exprcftiones  fpeciales  translationem  huius  puncti  der 
terminantes ;  quae  idco  omui  -attentione  funt  di- 
gnae,  qu  >d  ex  ys  formutje  generales  pro  -transla- 
.tione  quacunque  nitidiflime  componuntur ;  quae;  in,- 
fignis  proprietas  in  tbeoremate  peculiati  generajifljr 

mo 
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mo  compleditur ,  cuius  veritas  ex  ipfis  calculis  *n- 
tecedentibus  patefcit.  Hoc  theorema  fubfequitur  ap- 
plicatio  formularum  pro  tran6latione  inuentarurn 
ad  coordinatas  orthogonates ,  quae  fi  pro  ftatu  ini- 
tiati  pue&i  «uiuspiam  fuerint  X,  Y,  Z,  pro  ftata 
vero  mutato  eiusdem  pundti  ftatuantur  x  ,  y ,  *  , 
cxiflentibus  coordinatis  pro  puncto  illo  in  centro 
corporis  conftituti  /,  g  ,  h ,  adhibitisque  fbrmulis 
traditis  nancifcuntur  pro  *  ,  y  ,  z  valores ,  qui , 
quia  oirais  funt  intricati  ita  abbreuiantur ,  vc  fit 
x  z=/-H  FX+F'Y  +  F"Z    , 

-2=HHX+H'Y+H«Z 

tbi  coefficientcs  F  ,  G ,  H  etc.  ab  angulo  conuer- 
fionis  aliisque-  arcubus  per  fphaerica  ingreffis  pen- 
denc ,  et  ita  comparati  funt ,  \t  fit 

FF+GG+HH=i  FF'+  G6'+HH'-d 

F'F'+  G'G'+  H'H'= i     et      F'F"+G'G"+H'H"~o 

F"F"+-G"G"+H"H":=i  FF"+GG"+HH"=o 

Quo  autem  formulae  generales  pro  motu  cor- 
porum  rigidorum  a  viribus  quibuscunque  (ollicitato- 
rum  tradantur,  Vir  111.  corpus  quodcunque  rigidum 
confiderat-,  cuius  fitfgulorum  elementorum  loca  pro 
ftatu  initiali  per  ternas  coOrdinatas  X  ,  Y  ,  2  de- 
terminentur ;  et  denotante  M  maflam  totius  corpo* 
ris ,  cius  elementum  quodcunque  charadcre  </M 
defignatur,  cuius  elementi  iocus  deinceps  fa&a  trans* 
latione  poft  temporis  inuruallum  t  per  teraa*  coor- 

dinatas 
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ditfotas  x  ,  y ,  z  dcfinitur  ,    quas    igitur    Tt  fundio- 
nes  tcmporis  fpt&ari  oportet ,  dum  priores  X,  Y,  Z 
tantum  ad  ltatum  initialem  referuntur.      Quo  igitur 
ex  priorum  huios  duplicis  generis '  quantitatum    va- 
riabilitate  tam  motus  elementi  d  M ,  quam  eius  ac- 
ceieratio  determinari  queat ,    111.  Auctor  motum  fe- 
cundum  ternas  dire&iones  fixas  fe  inuicem  normali- 
ter  decuflentes  rcfoluit,    vnde    tam    ternae   elementi 
celeritates  quam  accelerationes  fecundum  easdem    di- 
rectiones  dcfiniuntur.     Porro   omnes    vircs ,.  quipus 
corpus  hoc  tempore  follicitatur  etiam  fecundum  ter- 
nas  illas  directiones  refoluendo ,    fi  ex  omnibus  con- 
iundis  vires  oriantur  P  ,  Q ,  R  ,   quia    iflae    vires 
fummis  omnium  virium  acceleratricium  aequari  de- 
bent ,  inde  tres  nafcuntur  aequationes  integrales ,    in 
quibus  tempus  t  vt   conftans    fpe&atur,    etiamfi    in 
formulis  differentialibus  pro  celeritatibus  et  accelera- 
tionibus  id  folum  pro  variabili  fit  habitum.    Deinde 
cum  omnia  virium  acceleratricium  momenta  refpe&u 
ternorum  axium  fimul  fumta  aequalia  reddi  debeant 
momentis  ex  viribus    follicitantibus    refpeclu    axiuiri 
dedudis ,  iride  iterum  tres  aequationes  oriuntur ,  in 
quibus    folae    quantitates  X ,  Y  ,  Z  funt  variabiles* 
Formulae  autem  integrales  in  bifce  fex    aequationi- 
bus  occurrentes ,    quae  tantum    ad    ftatum    corporis 
initialcm  referuntur  per  totam  corporis  maflam  funt 
extendendae ,  vnde  certae  conftantes  a  figura   et    in- 
dole  corporis  pendentes    in    calculum    ingrediuntor , 
quibus  introdu&is  nullae  aliae  variabiles  adfunt ,  nifi 
quae  a  tempore  t  peodeant.    Cum  autem  6c*ta  fub- 

.        -  flitutione 


ftitntione  formulae  admodum   prolixae    prodierint, 
eas  concinniores  reddere  11L  Au&ori  vifum  eft,quod 
fit,  ternis  axibo»  io  ipfis  axibas  corperis  priocipali- 
bus  conftituendo,'  punctoque  ilio  pro  lubitu  afliimto 
in  ipfo  centro  inertiae  collocando;  quo  fadfco  quidem 
fbrmulae  minus  perplexae  oriuntu/ ,    ex   quibps  ta- 
men  in  gebere  ,pro  viribus  follicitantibus   plai  •  coa- 
cludere  noa  licet, 

.  .'  «.     ....  .1   •••;.  •:•'•;        ,      '. 

Accedit  denique  appiicatio  ^bfarakrani'  ad  ca- 
fum  t  quo  corpus  nullia  .  phine  viribu*  follicitatur., 
Tbf  fblutio  ad  tres  aequationcs  diflerentialcs  prirai 
gradus  reducitur.  Verum'cum  in  iis  quatuor  variat- 
biies  ntmis  inter  fe  fint  permixtae,  quam  vfquid- 
quam  generaHter-  indo  conctodi<  poffit ,  cafus.  fperii- 
lior  confideratur ,  quo  corpus  circa  axem  fixum 
gyratur ,  quo  motu^corpos  gyrari  -  poteft ,  fi  axis 
gyrationis  in  aliquem  axem  principalem  jncidati; 
quo  ergo  cafu  anguks  conuerfiohis  tempori  fit  pro- 
portionalisyvti  pe*  fc  eft  mamfeftum.  Verum  etiam 
in  hoc  cafu  fimplkiflimo  plures  difficultates  moram 
faceflunt,  ita  vt  ingenere  euolutionem  multo  rra- 
nus  temare  liceat ,  eriamfi:  nuilum  fit  dubjum,  quin 
etiam  ih  genere  fuccedere  debeat.  Hoc  igitur  argu- 
meiitum,  attenvtoae  Geometrarum  digninWum,  quod 
forfan  cettis  artificiis  analyticis  adhtic  latentibus  ali- 
quando  feliciter  abfolpcre  licct,.  atiuv  111.  Eukrut  re- 
linquit  maximeque' commendat. 

.     .    •:-••.'  -    'r  .'..;•'     :■    .  .  -.'; 
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Theoremata    nonnulfe    generalia    de 
translatione  corporum  rigidorum. 

.    Au&Qre  /A.  I.  I^exelJL  pag.  239. 

..  •  «     .  .    > 

Cum  IUuftr.  Eukrar  in  bints  DuTertatiooibus  modfr 
commeiaorats  doCttfoam  de  tranaktioue  corpo» 
.rurn  rigktorui»  expofuHItt^inter  aiia  hanc  infigneui 
detexit  proprtetatem  ,  quod  pro  qnacunque.  transia- 
tioae  oorporis  rigidi ,.  6t  linea  qoaedam  re&a ,  quae 
fitam  teneat  paraUeium  ei  9  quem  ab  witio,  motus 
feabuit  y  fitnulqoe  animeduertit.,  vt  hoc  locum  ha- 
beat  expreffionem  qutndam  Analyticam  nihilo  ae- 
ooari  debere.  Quamnis  igitur  nullum  fupereflet  du- 
biura  ,  quin  ifta  expreflio  jreuesa  nifrilo  fic  aequalis,. 
quippe  quum  fecillima  demopftratione  euioci  poflit , 
in  omni  motu  corporjs  gyratoiio,  dari  re&am „  quac 
jxrorfus  eundem  fitum  tenett  ,  ac  in  ftatu  initiaii ; 
•tamea  id  adhuc  defiderabauur ,  vt  iudepedenter  ab 
•  hac  proprietate  dtmonftmi  poffet ,  iftara  egpreifio- 
•aem  Analytkam  euaoefcere;  quum  igkur  Auclpr 
Imius  Difiertatkmi*  eiusmodi  deraoBftratiouem  de- 
texiflct,  eafh  heic  exponendam  eenfuit,  adieclis  ta- 
meQ  aliis  de.  translatieoe  corporum  meditationibus  , 
quae  inferuire  poteruot  ad  e*„  quae  Uluflr.  Eultrus- 
docuerat ,  confiemanda.  Praemiflb'  igitur  primum 
Theoremate  generaii ,  quo  ex  datifr  uansUtionibus  , 
t»  •  •    ''       ..:■••  ttiura 
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triuro' puu&orum  fpfcaerae  ^uadnnribus  intcr  fe  dU 
ftantium- ,-  translatio  alius  cuiuseunqae  puo&i  in  ea- 
dem  fuperficie  ,  exprimi  poffit  $  ofteudit  Auctor  hu- 
ius  Diflertationis  quod  fi  faaec  tcauslatio  euanefcat , 
(eu  punctum-  iftud  euudem  locum  obtioeat  ac  ia: 
ftatu  itittali ,  iftam  exprdBonem  Analjrticaw  Illuftr, 
Euleri  prodire,  quae  in  Omni  translatione  corpori», 
nihilo  aequari  dcbet.  Ante  quam  vero  Au&or  no- 
(Ver  •iddemonftrare'  fufcipiat  ,  oeod  haec  farmui* 
Analytica  fehiper  eaanefcere  debeat ,  vtainque  cor- 
pus  iupponatur  motum ,  primum  oftendendum  fibi. 
propofuit ,  quomodo  formulae  Theorematis  iftius 
generalis  adplicandae  fint,  ad  quatnouoque  translatio- 
nem  pun&i  alicuius  in  corpore  rigido  exprimendara. 
Totum  autem  hoc  ncgotium  eo  redncituc,  yt  duplex 
motus  quo  haec  translatio  abfoluitur  ,  confideretur; 
motus  ntmirum  progreffiuue  quo  fingulae  corporit 
particulae  fecundum  dirediones  ituMccai  paraJJelas  fe- 
runtur  et  motus  gyratoriusj  quo  corpus  circa  pun- 
c"tum  quoddam  fizum  gyrari  fupponitur.  Cognito 
igitur  motu  progfeffiuo ,  qui  omnibos  corporis  par- 
ticulis  communis  eft,  motus  gyratorius  per  fbrmu- 
las  ex  Theoremate  fupra.  comntemorato  dedocendas, 
ficile  exprirnetur.  His  abfotutis  Au&or  nuius  Dif- 
fertationis  infignem  iftam  proprietatem  fibi  demon- 
ftrandam  propofuit,  quod  in  omni  comierfione  fphae- 
rae  circa  centrum  ,  detur  punctum  in  eius  fuperfi- 
cic ,  quod  poft  conuerfionem  ib  eodem  ftt  fitu ,  at 
in  flatu  initwli  erat.-  Tum  vero  oftendit,  quoroodo 
inueniatur  iftud  ■  pundqm  ex  .  dacis  transltHJQajbus 
1  e  a  trium 
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trium  pundtbrum ,  quadrantibus  inter  fe  diftintium. 
Praemiffis  itaque  his  meditatroaibus ,  Theorema  iftud 
cui  praecipUe  heic  intentus  eft  ,  adgreditur;.  <uius 
quidem  duplicem  heic  adfert  i demonftwtionem»  prio- 
rem  Geometricam.,  aUeram.  Aaalytiqam  magis,  quac 
tamen  'pnfterior  non  prorfus  rite  fibi  conftate  poteft, 
nifi  ex  contemplatione  figurae  nonnulla ,  quae  in 
ipfa  defiderari  .poflent  ,  fuppleantur.  His  vero  de- 
jnonftrationibas  nonpullas  egregias  proprietates,  quae. 
pun&um,  iftud'a4  litum  initialerq  rediens  refpiciuor, 
exjfrlioandas  cen&it-  tumque  demum  oftendit  quo 
modo  ex  data  diftantia  huius  pundi  a  tribus  pun- 
ftis  Sphaerae,  quadrantibus  inter  fe  diftantibus ,  et 
a-rigulo  quo  conuerfio  fphaerae  fa&a  eft  ,  per  formu- 
l¥s  fatis  toncinnas  exprimatur  translatio  cuiuscunque 
fUri&i  iri  fuperficie  fphaerae  ',.  quarum  formularum 
ad  translariohem  quamcuaque  corporum,  rigidorum' 
facilis  eft  applicatio..:  >.;....  ...... 

IV. 

Regula  facilis5  pro  diiudicanda  firmi- 

mitate  ppntis  aliusue  corporis  fimilis, 

ex  cpgnita  firmitate  moduli. 

Au&ore  L.  Eulero  pag.  s/r. 

In  hac  differtatione  111.  JLutiro  propofitum  eft    in- 
veltigare  ,  quonam  finroitatis  gradu  modulus  pon- 
tis  aliusue  corporisfimilis  prdeditus  efle  debeat,   vt 
•'  r   ;  ipfe 


ipfe  pons  ad    fimilitudinem   modali    confe&us    fatis 

roboris  fit  habiturus,  quam  inueftigationem  ha&enus, 

ni  fallor,  intactam  maximi  momeriti  efle  minus  aegre 

fateberis ,  cutn  plerique  in  conficiendis    talibus    ma- 

chinis  opinione  du&i .  fuerint ,  pontem  ad    fimilitu- 

diaem  modali  exftru&um  fatis    roboris    efie    habitu- 

rum  ,  fi  modo  modulus  fimilc  onus  geftare    valeat , 

quale  ipfe  pons  fultinere  debet ,  cui  autem   opinioni 

lfL  diflertationis  Aucior.  ftaiim  in    Iiminc    obferua- 

tiooem  oppouit,  quod  talis  pons  certe  non  ad  quan- 

tumuis  magaam  diftantiam  extendi  queat,  quantum- 

vis  etiam   roboris    modulo    conciliaueris  ,    quocirca 

palam  efl,  firmitatem  pontis  neutiquam  a  firmitate 

moduli    fecundum    principium    fimilitudinis    dcfiniri 

potie»      . 

Quplex  autem  virium  genus,  alterum  fraclio- 
nis  alterum.  diuulfionis  ,  hic  accurate  perpendendum 
cffe  iudicaf  Vir  III.  quorum  prius  potiflimum  lo- 
cum  habet,  fi  trabes  adhibeantur,  quae  fractioni  refi- 
ftere  debeant  $  pofterius  vero  genus  locum  habet ,  ft 
fuoes  adhibeantur ,  quorum  tenacitate  tota  machina 
innitatur.  Iam  cum  vis ,  quarn  funis  fuftiaerc  va- 
let,  a  tenacitatc  filorum,  ex  quibus  contortus  eft,  pen- 
deat ,  fi  ea  in  variis  fanibus  eadcm  lit ,  patet ,  fir- 
mitatem  craffitiei  proportiooalem  efle  debere.  Dabi- 
tur  ergo  certa  longitudo,  quae  ia  craftitiem  ducta 
pro  menfura  eius  vis,  quam  faajs  fuftinere  valet, 
haberi  poteft;  quae  loagitudo  ea  erit,  quam  fuois 
habere  debet ,  vt  ,  fi  verticaliter  fufpendatur ,  a 
proprio  (jht  pondere   difrumpatur.      Bi»  pbjeruatis 
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Hl.  Auctor  breuiter  in  cauffam  cobaefioriis  corpo- 
fum  inquirit  ,  quam  in  vi  elaftica  Aetheris  pocins 
quam  ia  preflione  Atmofpherae  quaerendam  eflede- 
clarat ,  quia ,  fi  a  folo  pondere  Atmofphaerae  pen- 
deret,  de  quo  hotum  eft,  duo  marmora  -vel  alia 
corpora  polita  ,  iuter  quae  nulius  aer  locum  inile* 
niat ,  ad  fe  imiicem  apprimi  vi  altitudini  •  Barome- 
tri  refpondente ,  pro  craflitie  c  c  pondus  coJumnae 
Mercurii  cuius  bafis  =r  c  c  et  altitudo  =  k  cohae- 
fionem  fuperaret.  Vnde  fi  n  i  x  exprimat  ratbnem 
grauitatis  mercurii  et  materiae  funis  ,  foret  Longi- 
tudo  illa  maxima  —  n  k  =:  a8  dig.  cum  tamen  fioe 
dubio  omnes  fere  funes  maius  pondus  (uftinere  va- 
leant. 

His  autem  circa  iftam  longitudinem  ,  de  qoa 
notionem  abfolutam  habuifle  pro  praefenti  -  inftituto 
fuperfluum  fbret ,  praemiflis ,  111.  Auctor  ipfum  ar- 
gumeotum  propofitum  aggreditur  ;  at  confideratis 
duobus  funibus  ez  eadem  materia  confe&is  fimili- 
que  modd  tenfis ,  maior  ad  diftantiam  A ,  minor 
vcro  ad  diftantiam  a ,  fi  V  et  v  denotent  vires , 
quas  maior  minorque  funis  fuftinere  valeat,  quin 
rumpatur ,  hae  vires  duabus  partibus  conftare  funt 
cenfendae ,  quarum  altera  continet  pondus  funis ,  al- 
tera  vero  onus ,  quod  geftare  valet.  Vnde  fi  p 
fuerit  pondus  minoris  funis  et  P  pondus  maioris; 
tum  vero  q  et  Qfint  onera,  qune  fine  ruptione  geftate 
valeant ,  erit  V  =  P  4-  Q.  et  w  =  p  -f-  ?.  Quod  fi 
igitur  per  experimenta  fuerit  exploratum ,  quantum 
onus  q  mioor  fnois  geftare  valcat   quio   rumpatur, 

iode 


iode  flatim  ooos  t  maiore  fuftentatum  Q  dcfiniri 
poterit ,  pro  qao  aatem  ,.  ne  in  negatiuum  abeat , 
reqoiritur  vt  fit  q  >  ±=^p.  Ex  qua  limitatione 
ftatim  patet ,  machinam  ad  ftmilitudinem  moddti 
non  ad  quamuis  maguitudinem  augeri  poffe ,  quia 
maximam  longitudinem  A  —  £^-*  a  traosgrediendo 
maior  funis  non  folum  nullum  onus  fuftentare  va- 
leretj  fed  adeo  proprio  fuo  pondere  diuetleretur. 

Hoc  csfu  expeditQ  111.  Au&or  ia   reftfteatiarn 
inquirit ,  quam  trabes  aliaue  corpora  rigida  fuptionl 
opfohnnt ,  qno  himmo  currr  acumiue    pera&a,   fi 
flabiliatur  longftudo  pontis  =  A,  moduli  zza,  pon- 
dus  moduli  —  p,  pontis  zz  P,  q  tt  Q_  \ero  defignent 
oneraa  modnlo  et  ponte  rpfo  fuftencandav  per  pria- 
ctpki  iis  fimilia,  quibus  aotca  pro  funibus  vfus  eirr 
ad  faanc    perducitur   aequationem  valorem    oneris  Q 
expritncntem :   Q=  »*(j*-r- £"  —  np)  ,   ifci    »m 
rationem  dimenfionum  pontis-  et    moduli    exprimit. 
Ex     hac     aiuem     aequatione    contequitur    conduio 
f  >  ( n  —  i  yp  ,  quem  limitem  onus  a  modulo  gc- 
ftftturo  eo  magis    foperet    necefie   eft,   quo  maiors 
fcmt  oncra,  quibus  ipfe  poos  fiiftentandis  par  efle  de- 
bet.     Ceterum  Itt.  Andot  obferuat^fi  pons  ad   per- 
fcdam.  (knilitudinem  exftru&u*  noa  fatis<  roboris  eflet 
fcabisurus,  huic  defectui  remediura  afferri  pofle^dum 
craffities  trabium  vltra  rationem  i:/r  augeatur,  quem 
m    finem    tabulam    anncctendam    cenfuit^  ex    qua 
jftteat,  quoties  haee  ratio  augeri  debeat,  ft  ponti 
htis-  toboris  concilktus» 

Deni- 
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Dcnique  qao  pons  impetuofitati  ventorum  re- 
fiftere  queat ,  tantum  opus  eft  ,'  vt  modulus  ei  itfi- 
ftat  ,  quandoquidem  impulfio  venti  fuperficiei  in 
quam  agit  eft  proportionalis ;  quam  rationem  etiam 
firmitas  fequitur ,  qua  machina  veuto  refiftit.  Si 
autem  modulus  vento  non  fatis  refiftat,  huic  de- 
fe&ui  facile  occurritur ,  dom  latitudo  trabium  au- 
getur. 

•  v. 

De  gemina  methodo  tam  ^equilibrium 

quatn  motum  corporum  flexibilium 

determinandi  et  vtriusque  egre- 

gio  confenfu. 

Auftore  L.  Eulero  pag.  .285. 

Methodi  diuerfae,  quibus  vtuntur  Geometrae  in 
refoluendis  pratcipue  quaeftionibus  mechanicis, 
/aepenumero  controuerfiis  anfam  praebuere ,  qoae 
deinceps ,  rebus  debita  attentione  perpenfis ,  ceflame 
.  diuerfitate  ceflTarunt.  Hac  eadem  forfan  forte  ob* 
noxia  fuiflet  Theoria  aequilibrii  et  motus  corpo- 
rum  flexibilium ,  nifi  diuerfae  methodi ,  de  qoi- 
bus  hic  fermo  eft ,  vni  eodemque  Audtori  deberen- 
tur.  Methodum  fcilicet  'vniuerfalem  figuram  inue- 
niendi ,  quam  filum  fiue  perfecte  flexile  fiue  vtcun- 
quc  elafticum  ioduere  debet ,  vt  in  aequilibrio  ma- 

neat » 


-tfMt ,.  iata  -pridem  tradiderat  IIL  ttuios  '  dififertationis 
•Audor  in  Comrntnt.  prior.  Tomo  III ,  quae  au- 
tem  methodus  .  doctrina  momentorum  innitebatur, 
Cum  igitur  deinceps  in  Corqment.  nouor.  Tomo  XV. 
idenv  argumentuin  alia  tnethodo  ex  principio  lon- 
•  giffime  diuerfo  tenfionum ,  qua  fingula  fili  elementa 
afficiuntur ,  petita ,  pertra&aflet ,  folutio  a  priori 
tantopere  diuerfa  prodiit ,  vt  prima  fronte  vel  nul- 
lum  vel  leuem  fahera  confeuftim  inter  eas  perfpicere 
licuerit.  Ne  igitur.haec  rdiuerfitas  ,  quod  ipfi.  111. 
Auc^ori  -accidit ,  ledtori  fcrupulum  moueat,  in  hac 
diffcnatione  egregiom:  confenium  inter.  binas  jllas  fo- 
lutrone»  ab  ipfo  oiim  traditas  ex  diuerfiffimis  licct 
priricipiis  pttitas  detnonftrare  fecum  conftituit. 

'  •  Propofira  igitur  figura  fiU  cuiuscunque  in  ftatu 
aequilibrii,  fi  more  folito  ad  axem  fixum  referatur, 
eiusque  elemento  duae  vixes  applicatae  concipiantur , 
Yertiealis  fcilicet  et  horizontalis ;  tum  vero  iis  ad- 
iuftgantnr  vires  finitae  ,  qujbtts  filum  vel  in  altero 
vel  in  vtroque  .  termino  follicitatur  ,•  ftatus  quaeftio- 
nis  eo  reducitur ,  vt  figura  determinetur ,  ad  quam 
filum  fe  cotnponat ,  dum  in  aequilibrio  conquiefcet  $ 
vW  perfpicuitatis  gratia  omnia  io  eodem  plano  fita 
concipiuntur.  Praemiflb  autem  hoc  quaeftionis  ftatu 
111.  Au&or  vtramque  foiutionem  tradit ,  quarum 
prior  in  eo  confi-ftit ,  vt  omnuim  virium  elementa- 
rium ,  quae  per  totom  arctun  lunt  applicatae  mo- 
menta  inueniantur ,  quae  in  vnam  fummam  colle&a 
et  ebttkimi  aequata.aequatipnem  praehtnt  figuram 
!'Tom.XX.Mou.Comm.   "  f  fili 
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fili  feu  laminte  eMicae  exhibentcm.  Altefa  *ero 
folutio  ex  hac  confideratione  eft  petka  ,  quod  >  qnia 
lamina  elaftica  ob  vires  ipfi  «pplicata»  in  ftatu 
quodam  "violentQ  tenetu/ ,  fi  portio  eius  quaedam 
refecetur  ,  altera  portio  fubito  aliam  figuram  fi*  re- 
ceptura.  Inqoirit  enim  Vir  111.  in  eas  vires  ,  quae 
punclo  illo  reie&ionis  applkatae  iaminam  refedione 
-facla  in  eodcm  ftatu  retinere  valeant,  ad  qood  ne- 
ceflario  duas  vires  requiri  declarat ,  alteram  fecuc- 
dom  tangentem  trabens ,  alteram  vero  normalem 
ctfm  vt  elaftica  in  aequilibrio  verfantcm.  Quibus 
adhibitis  quatuor  nancifcuntur  aequattoacs  iis  quae 
in-Tomo  XV.  Comment»  extaat  fimiles  a  priore 
autem  folutiooe  procfus  dineriae.    - 

:  Quo  tgitur  pufcberrimus  «inortmv  fotutionum 

tantopeYe  3  fe  inuicem  •:  dinerforum   confenfu»  nuili 

t  dubio  retjoquanir  f  WL  Auftor  eins-dtmonfirationem 

-  hic  '<  fiftit  t  comptetam  ,   ex  •  qii»  Jucttfonier-  patefcit  , 
(  pvidreta.  mcthodum  «um  pofietiore  profrufreofMiraire» 

•Vbi  autcm  £robe  obferuandum  eft,  ex  $*iore   me- 

'  tftbdo  neqtte  tenfienem  neque  lire»  normales  ad  cur- 

vaturam  cttiusque   elementi    producendam   reqnifitas 

'  eogrtofci  >    dtim  e  contnrio*  in   pofieriorft  folutione 

nonfoium    figura  'laminae  exhibeatur  >  *  fcd  fetjam 

ftatns   violentu*    fingulorum    laminae  elementorum 

-  declaretur.  Hanc  demonfirationem  fubfequuutur  qua- 
tuor  etegantiflima-  theoremata  circa  egregiam  rela- 
ttonem  inter  yiics  etementare»  et  taogentiales,,  qntm 
pofter  ior  rnetfaoduft^feppedttajterat  $  cjuibtt*  ajftectseit 

denique 
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detofqne  applicatio  ad  faminat  elafticas  in  ftatn  na- 
turali  iam  incuruatas ,  ad  quas  Vir  111.  ea  quae  do 
ftatu  aequilibrii  \iOlento  determinauerat  twmfefcnda 
iadicaait. 

VI. 

De  prefSone  fiinium  tenforum  in  cor^ 
pora  fubie&a  eorumque  motu  a  fri-, 
clibne  impe<}ito ;  vbi  praelertifn  me- 
ihodus  traditur,  motum  corporumtam 
perfefte  flexibilium  5  quam  vtcunque 
elafticorum  non  in  eodem  plano 
iitorum  determinandi. 

Auftore  L.  Eulero  pag.  304,. 

Pit  ea  quaein  pcaeeedent»  differtatione  circa  Theori- 
am  aequilibrii  et  motus  corporum  flexibiliumex 
principiis  tam  Staticae  quant  Mechanicae  docnerat  Vir 
111.  iata*  nobis  via  aperta  eft  ad  folutioncs  omnium 
qnaeftionum,  quae  tam  fuper  preuione  quam  motn 
funium  cylindro  circumplicatorum  proponi  poflunt, 
perueniendi.  Paffim  quidem  hoc  argumentum  iam 
a  Geometris  fuit  pertra&atum  ,  verum  ob  metho- 
dos  eornm  minus  dire&as  fimulque  nimis  reftrictas 
et  fpeciales ,  folutionem  dire&am  magis  latiusque 
patentem  iure  defideras.    Talem  igitur  hic  fiftit  Vir 

fa  111. 
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III.  '  ex-  theoria  gentaifci  aeqbilibrf i- ©t  motuSr  cozpp* 
rum  fiue 'pcrfede  fkxibilum  fiue  vtcunque  elaftico- 
riim  petitarn  ;./Qjaim  thcwurn  A!\,prflef,e^nte  Com~. 
ment.  Tomo  pag.  350  111.  Au&or ,  de  motu  tur-: 
binatorio  chordarum  muficarum  agens ,  expofuerat , 
hic  autem ,  ne  opus  fit.  tpfincipia  aliunde  couqui- 
rere  m  limine  breuiter  repetit ,  deinde  vires  inue- 
ftigar ,  quibus  fubis  cylindro '  circumdu&us  fu perfU 
ciem  fubiedam  ia  fingtrlis  ppn&is  pfemit.  L)eter« 
minatis  autem  omnibus' ,  qpae  lorum  habent,  quandov 
funis.omni  elafticitate  et  grauitate  ,eft  defh'tutu9  ,' 
Vir  111.  in  motum  funis  fuper  cylindro  fixo  ini)Ui« 
tit.,  quatenus  ille.  a  frictioie  impeditur,  cuius„  ef- 
fcctus  in  «o  confiftit,,  vt.,  motus  fimis  imgediatur; 
etiamfi  a  ^iribus  vtrinque  '  inaequalifer  '  tendenfibus 
follicitetur.  Cum- :  autem  -  ftac  inuefligationes  eius 
(int  naturae ,  vt  fine  figuris  cajculisque  analyticis 
recenferi  nequeapt \  Mathematum '  cultores ,  quorum 
animi  ad  hoc  maximi  momenti  argumentum  pro^ 
perident ,  •  ad  ipfum  Audoccm  abkgnous.  •  -  .      -  L  . 
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De  preffione .  funiutn  tenforunv  in  cor-> 

pora';lubije^^r^^ue;;mdtu'$  frf&ioy 

.  ne .  iropeditc). ! : .  Di^fler t^tlp ,  j  a Jtera?   L 

-f Au&orie  L.v Eulero .^./^ ; '^! 

Ifrr.  n  >'.f  .:  s.;rji>.;.  ;\n  cnr.-::;':i.\ :  kj.,j  cWihiil 
TtitallU  ■  Eufcrus  mti^m  ;  tja^  fifl?p!iq#rem; 
l.magisque  diie&arp  jbqcf,infig«e  ipWemftr.^ 
«Saodi.  Cuarvr/toim  (olutk)  in  Brafieedspter  di^ert^^rie> 
expofita  ex  theoria  vniuerfalifiima  motus  corporum 
lam  perfe&e  fhxibilium \  ftuam  vtcunque  elafticorum 
dedu^ta  ad  formahs  vaide  intricatas  perduxiflet,  quae 
autern  deincejfi  elegantiffi  fnatri  litduaioiiQiH  /"pmi 
eraht ,  ftaqm;  Viro  llr  viAvm  ^eft  *  ^aliarnodarirfirjapi 
magis  naturalem  magi^que  direftam ',  curus  ope  fine 
tantis  ambagibus  icopum  optatum  attingere  liceat. 
Queoa  in  ffcem  ti^orjam  illfm  ^rnis,adtJi|ncfluae- 
ftioriem  propius  "accbmmbdandam  quam  fpfutfonem 
io(te  dedoceodam  effe,  iud^cat.  C^Hfiituto,aufem  ipdjfc 
theoremate  "haud  late  patente,:eoqoe  esx  ipfis  aeatot- 
iibrii  principii*  demonftrato»  quae antea  dernum  poft 
pjareft  anfra$us  obtipebaotq  r  cpnclu/iones,,  hic  la  - 
bore  fcand  operofo  nancifcuntur,.  Qpinv  etiam  .hinc 
rrtotus ,  quo  funis  ,fuper  cyiindro  protrahitur ,  § 
difcrimen  inter  binas  vires  ei  applicatas  maior  fuerit, 
quam.  vt  aequilibrium  c,Qnfiftqre  po.flif  ,  accuratius 
iterminare  Uc^t,  quam  ante  ftftum.  fuetat,,   dum 

f  3  friftio- 
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fri&ionem  durante  motu  eatfdem  manere  aflumeba- 
tur ,  quae  pro  aequilibrio  erat  iouenta.  Confultum 
enfciOlbi  ntitt:  Vfckfortu*  folutionem  dfre&am  tx  priiif 
cjpifr gtnewli  ttabicefe-, quaudoquiden»  ifta  inueftiga.- 
tio  in  cakulos  maximeiotricatos  illexiflet,  dum  hio 
theore-maM-iltd1  fMbffito *-  fblutid  dfrc<5ta  quafi^fine 
labore  elicitur,  quae  adeo  P  jacili,  negotip  ad,  cafum 
transfertur.,  q&>  ferife  ttam  piwesae  integna-  reuo- 
lutiones  circa  cylindrum  compleuerit.  Ez  omnibus 
ffls  fie ,  n-  p*a«fens  imchotHM  pyerito&emt  IftMftu* 
detdrirtihandf  *onc*m*itatt>  et  etegatftia  4«*  tttentiba» 
GeometrAfum  mastofr  digdi  fit  cenftmia. 

'•  ■■'•  ;■  .-.-■•    Vffli- 

Ete  Viribus  Remorom.  nou^e  ipecieij 
1  ^rUttqti^1  tohiparatiorte  cfutn  rterflfis  * 

ordinariis.  \  , 

;:!;;At4oje ;  W,  L.  Knrfft  pag:  34$.    ; 

^embrtim°1*foatoo?tlm'  theeria';  f,newtkfu»w  faoe 
1*  bbtria*,,  ictfnflmY  Gdeb^m»yr*nv  Getowetrarani 
&%*ff  et  £«^  proftmda'  iflda^iiw  efli  ;*3Kwltfl.:  fn± 
friimftf^uttfrif'  tTifHmWHtffc  -arguttiewtfc"  ihfigttti»akfr 
tfciflt  facftmettrtfcm,  ctfrh*  rtfcia-  j*cad.<  Sofcnt;  FiHflttl 
Ik  ,<  ^l*  rtaiftgHi ,'  jtoef&rtini'  riaictfa1*1  rftflto «  vehto* 
¥o.ttratoffHb,  ptapeHenJfi  TOb3um'f detegbret^«wtfme 
tbttmWclum  y'puT>liftmv  atf  aftflutfr  1*5*  ptOpcffWflk 
^mhiW,'  '  rtlttratm  tiatomiiVi<&»iii<&m*>to:*&- 
'° -J-*4'  £  '«  miae 


'mrtc  itadficio  ;ilt  Dati.  Tk+nofflttixxVb,   fiotti  **>. 

•moru  m  (pecie  1«  mettknri1  'prfcUta  ,  «q<Me<  ^remi»  -vfl~ 

tatlsliarfd  fimpiici  ritttfo^prteftfrefMa   vMetur.     Nd- 

que  tamen  rnde  >ab  illo  tempore ,  ^egfegfcmi  boc  ia- 

Teriram  ,  -  plena  oprtti   fttceefTuH  ffidack  ab    Illoftri 

inuenjore  commendatum;  ad  examen-aUt  Vfum  «pt#- 

'fttctim  ccmftat  eflfe  freuocatum!  •'  •  -   -  •  !.     ;      "  v 

Motus  igitur  rei  vtilitate,  theoriam  noaor&m 

**horum  «rembrum    ptene  «ueluere    etteetii?que    inde 

fperandos  ex  primis  mecbanicae  et  -tfnaiyfeo^prtoeiptfa 

deducere  conftituic huius ,  quam    tnkHmus ,  Jdfflcr- 

ratronis    Auftor.      Praetriifla    remorum  -horutii  31- 

flindta  defcriptiohev  wes-:inue(tigantnr  ]y f}»ibu*  -*b 

actrone  horum  remorum  naui»  in  curfii  fuo   directo 

reoera  propuJfcbrtur  f  ynde  prfncipis  mechanica  duas 

fuppeditanc  aequatrones  dinerentiales  T  ex  quarum  re- 

folucione  T  datis-   remigum   numera   et    viribus    vna 

cum  ceteritate  manubrii  ,   (uperficie   palmularum  et 

refifrentia  naufs  abfoluta,  ipfa  nauis  cekritas  definitur. 

•  -Adptteat-Au&or  tnueutgs  formulas-ad-^afam 

ab  Iir.  BemouRto  examinatum.     Nauis-    fcilicet    pri- 

mae  clafiis  commode  quinquaginta    eiusmodi   remis 

inftrut  poteft  r  quorum  fingulis  decem  remige»  fint 

adpiicact  ec  patmula  armexs,  cuiu»  fuperficies   duo- 

decirr*  pedum  quidratorum ,.  quibu»  pofitis  colligitur 

nauis-  ceteritas  rr:  4,  &  j„  ped.  "rhen."  tempore    vnius 

minuti  fecundi ;  prorfus ,  vti  \\\.  Bernoulli  ex  prin- 

cipiis   plane  diuerfis  conclufit.     Subiungit  Auctor  ta- 

buiam    generalem  ,    quae  pro  qualibet  refiftentia  na- 

vis  abfoluta  et  remigum  uumero    velocicatem    nauis 

:         '  ope 
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\ 
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ope  .«o«or?*!; jjxyin,,  rsmowmi   prppoi£e   indicet, 

.<dtui}$a.  velocitate:  opo   rompruqt   ordinar-iorum  ipfi 

-ifjrpriraerjdax     lta  ,v.  c  fi\duae  fint    naues   primae 

claffis,  600  rcnjis  yna  jB«fnoullianis,  attera  ordioa- 

riis  inftrud^e,  fique-  bU  duabus  nauibus   propofitura 

-fit  jfpiwmm  tpercurrefldum  yrtius  milliaris  ,  prior  hanc 

viam  tempore  ib.  20!.,  altera  autem  tcmpor&  a*.  $' 

raWoinet,   ,::.';     (|,  (e  fcjl:    , 

Differt*tionc  bac  iam  typis  imprefla ,   Audor 
cpfle#u*  boruro, . xeippsum'  .ipfis, ,  exptrimentis ,  expjo- 
rarg.elt  annifu^,  cymba  ordjnaria;  duobus    eiusroodi 
nem.i*iia  fe  fftftijudainw^t^tis,  .  de  quorum    fucceffu 
dUo  te,r#pore,,p^ura  (urnus  ,exppAuiri. ,    , 
ir  iii.i    vi  1   :.r*:»;;    ;  .   •  .  ...     -     .        •  .  ,! 

c  :•  ...••.        •■    .  , 
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PHYSICA. 


■P.HYSICA. 

I. 

De  Foramine  ouali ,   eiusque   vfii   in 

dirigendo  motu  fanguinis.     Obfer- 

vationes  nouae. 

Au&ore  C.  F.  Wolff  pag.  337. 

Poftquam  ,  fjrftematis  vaforum  fanguineorum  er  £ 
quas  modo  detexerat  Fabridut  ab  AQVAPEN* 
DENTE ,  valuularum  in  venis  cognitione  inftru&us, 
Harvafvs  circulationem  fanguinis  ftabiliuerat ;  in 
foetu  ,  cui  circulatio  diuerfa  eft ,  magnus  ille  Vir 
cum  GALENO  ftatuit ,  faoguinem ,  a  corporis  ex- 
tremis  in  venas  cauas  reditum,  ex  his  porro  colligi 
omnem  in  finu  dextro  cordis.  Inde  partem  eius 
alteram  in  dextrum  ventriculum ,  alteram  vero  eius 
partem  per  foramen  ouale ,  quod  iofculptum  eflet 
fepto  finuuro,  tranfire  in  finum  finiftrum ;  vnde  in 
"ventriculum  (iniftrum  et  aortam  vlterius  pergeret, 
et  per  totum  cprpus ,  vnde  venerat ,  denuo  diftri- 
bueretur,  intactis  pujmonibus. 

Hanc  fefttentiam ,•  vti   vniaerfam   in  adulfo 

circalationem  ,  omnes ,  nemine  excepto  ,    ftcile   ad- 

optarunt ;  donec  tandem  Cekberrimus  Mery  ,    R** 

g»«*  Academae  SdsntJdrtm  Ptrifinae  Membrmt  Vir 

Tcrm-XX.Nou.Gomm.  g  inge-* 


ingenioGfljmus ,  et  qui  multa  pulcherrima  (crrpfit , 
fanguini  in  fbetu  iter  praefcriberet ,  Haruaeiano  iti- 
neri  e  diametro  oppofitum;  cum  fanguinem  ,  non 
ex  dextro  in  finiftrum  ,  fed  contra  ex  boc  in  illuuci 
linum  pef  foramen  ouale  tranfire  doceret.  Pluri- 
mum  contra  hanc  opinionem  ,  multum  pro  eadem 
a  JCeteberrimis  Viris  ,  eiusdem  Kegiae  Academiae 
Membris,  DvVERNEIO,  RoVHAVTO,  ipfoque  Ve* 
nerabili  in  anatomia  WlNSLOWO  et  aliis  Jcriptum 
fuit.  DvvERNEIvS ,  ftrenuas  anatomicus ,  contra 
MERYVM,  ROVHAVTVS  in  caufa  principaH  pro 
eodem  pugnauiu  WlNSLOWVS  prepriam  fenten- 
tiam,  qna  aduerfarios  conciliaret,  propofuit;  docen- 
do,  (anguinem  ire  promifcue  ex  finu  Ttroquc  ia 
finum  vtrumque  -et  commifceri  proprie  iantum- 
jnodo.  Hae  lites  diu  continuauerunt ,  et  fuo  iam  , 
quo  fcribebat ,  tempore  llluftris,  WlNSLOWVS,  an- 
tioft  fere  viginti  illas  protraclas  fuifle ,  quaerebatur. 
Regia  Academia  ipfa  ,  iudicium  ferendo  ,  partes 
MfiRYI  fouir.  Denique  omnes  fenfim  anatomici 
et*  phyfiologi  in  antiquam  GALENI  et  Harvaei 
fententiam  redierunt ,  qua ,  etiam  ad  noftrum  tcm- 
pus  vsque,  fanguis  ex  finu  dextro  in  finiftriun  traa- 
jfire  creditur.  (*) 

lam  vero  hoc,    quod    GALENVS    defcripfit , 
<quod  Harvaevs  adoptauit ,  verum    itcr  fanguinis 

eflfe 


(•)  Conferatur  Sammi  ia  «natomb  Firi ,  Feritfaflrit  Liberi 
Barmt  de  Haller,  Elementor.    FhyfioL  Torauj  VuT. 


efle  noa  poffe,vti  non  magts  Ulud,qtiod  Meryvs, 
et  illud ,  quod  WlNSLOWVS  propofuit ,  et  fangui- 
nem  omnino  neque  ex  dextro  in  finiftrum,  neque 
cx  finiftro  in  dextrum  finum  per  foramen  ouale  ire 
pofle,  id  vei  fola  cognofcas  demonftratione  §phi  37 
huius  diuertationis ,  quara ,  cum  breuis  aeque  ac 
plana  fit ,  non  dubitamus  hic  repetere.  "  Motus  fi- 
nuum  cordis  fynchionus  eft ,  et ,  dam  vnus  fyftolea 
agit ,  etiam  alter  eaudem  exercet ,  dumque  vnus  in 
diaftole  eft ,  ctiam  alter  iu  eadem  vertatur.  Quo 
ergo  tempore  vis ,  fanguinem  ex  vno  in  alterutn 
iinum  tranfire  ?  An  fyftoles  ?  Tum  finus  vterque 
aeque  fe  contrahit ,  et  proprium  ,  quo  repletus  eft , 
fanguinem  exprtmit.  Non  poteft  ergo  fimul  fan- 
guinem  alienum  recipere.  An  diaftoles  ?  Hoc  tem- 
pore  vterque  fiaus  dilatatur ,  et  (anguinem  ,  vndc- 
cunque  aduenerit ,  alieautn  ,  recipit.  Non  poteft 
ergo  eodem  hoc  tempore  fiium ,  quem  continec ,  in 
sJteram  exprimere.  Ergo  nullo  tempore  fanguis  ex 
vno .  in  alterum  (inum  traduci  poteft.  „  Sed  plura 
huius  rei  argumen;a  ,  fi  plus  quam  euictus  eue  «u- 
pis,   legas  §.,  §.  35-36".  37«  3».  39» 

Nofiro  ergo  Au&ori  hiec  quidem  particula  cir- 
culationis  fanguinis  in  fbetu  referuata  fuit.  Hic 
enim  >  de  veritate  fententiae  Haruaeianae  minime 
dubitans  ,  et  alias  ob  cautas  inquirendo  cor  .infantis 
receus  nati ,  ftruduram  ,  inuenit ,  organi  huius  cir- 
culationis  longe  aliam  efle,  quam.  vt  vulgo  animo 
•oncipitur  (§.  3.).      Dete&a   hac    ftrudura,    nihil 

g  a  fecilius 
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fociliu*  fuit ,  quam  verum  iter  indicare ,  quod  fari* 
guis  in  foetu  fcceret.  Org<mm,-$rffi  prinrurn,  deindi 
t$  motim  explicidt  fmgu&m.  ■ 

Vc  autem  ,  quo  cotpimus ,  ordine  ptfrgaunu* 
eoarrare,  qua  ratione  ad  iflam  rem  peruencrit ;  dif- 
fetfo  eo ,  quo  par  eft  >  modo ,  at  quo  communitet 
feeari  non  folet ,  corde  infentis  modo  nati ;  non  pa- 
rum  mirabatur  continua,  foramen  omnino  aliud  efle, 
quod  in  dextro ,  et  aliud ,  quod  m  finiftro  finu 
patet.  lllud  ab  arcu ,  quem  ifthmurh  VlEVSSENlI 
vocant ,  et  valuula  EvSTAGHIl ;  hoc  ab  arcu  eo- 
dem  et  valuula  foraminis  oualis-  formari  (  §.  4.)* 
Videbat  ftcile ,  nifi  valtfulae  inter  fe  cohaererent , 
quod  ta-men  cootra  omnem  verifimilitudinem  erat , 
nunquam  fieri  pofle ,  vt  iinus  inter  fe  commuui- 
cent  (  $.  5. ).  Examinatis  rebus  gnauiter ,  diflcfta 
4enique  valuula  foraminis  oualis,  vt,  quid,  fi  quld 
fbrte  ,  intereflet ,  oculis  pateat ,  manifefto  apparuit : . 
Sinus  inter  fe  minime  communicare ,  fed  vtrique 
finai  interpofitam  '  efle  venam  cauam  inferiorem. 
Foramen  ,  quod  in  dextro  finu  apparet ,  orificiurH 
efle  huius  venae  cauae  inferioris,  quo  in  hunc  finum 
inferitur  $  illud  ,  quod  in  finiflrb  patct ,  quod  pro- 
prie  foramen  ouale  vodatur,  fimiliter  aliud  eiwsdem 
venae  cauae  orificium  efle ,  quo  in  hunc  finum  fi- 
niftrum-  aperitur ;  adeoque  finum  vtrumque  eum 
vena  caua  quidem  inferiori ,  at  minime  inter  ft 
eomrmmicare  ( $  6*. ).  '  > 

x  .  *       *  #«  ... 
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Detra&o  hoc-  vela  mine ,  quo  vera-  harom  par- 
tium  fcbrica  teda  ftierat;  ct  oeuKs^nunc/quafi  tio^ 
Vis  rem  intuertdo  ,  vtdebat  quoque ,  vettirm';  eHuam 
infertorem ,  tiutri  externe  modo  cbhfideraretar  j':  0$- 
fcendendo  minime  foli  dextro ,  fed  vtrique,  finui», 
et  magts  potins  finiftro  j  quam  dextro , '  Tefpbri6ere't 
Tt  maiori  fui'parte  omnino  in  finiftrum ,  rninftf; 
fn  dextrum,  Te  inferat.  (§.  7.  &. )  •Virulofan>,d6- 
iride  ,  et  aliorum  animalium  recens  natorum  cottfe 
conferendo  £adem  vbiqne  inuenif.  Vffique  reperSf*, 
fbramen  ouale  nihii  aliud  efle,  quam  orificium 
finiftrum  veriae  cauae  itiferioris,  quo  ft  m  fini<- 
lrrnm  finumaperiebat,  vtlMextto  in  dextruirt;  1:Bt 
in  vitulo  qvridem ,  quae  fimplicia  tantum '  in  ffterti 
humano  orrficiaeranr,  vero» ,  vlicet  breries  vr&mtis 
effe ,  in  quos  vena  fe  diuideret ,'  et  quorutrt  dcxtob 
jndextrnm  ,  firtiftr* ,  qui  furameh  ouale  di&us  fue- 
tat,  in  (iniftrum  finttm  ihferererutt  '('§;  ^3. )?  Awuie 
thacc  ergo  vera  tbraminis  onalis  natura  eft,  qtfam 
tamdiu  diiTimulauerat.  Qiiod  fingulari  ifto  riomibb 
fonamims  oualii '  faiutatum  fuit  ,  nihil  aliud  eftl, 
quam  orificium  fmijirum  venae  cauae-  titferiorisf  quettt- 
admodum    innumera    alia  venarum  aeque    ac    arte- 

riarum    in    corpore1 '  hrfmano  brificia  dantur. 

■  .'      .  •'.       •.-."•  .    •.''..,      .'•..'   ••     •       '    :i 

x  <?  Nunc ,  qno  .itinere  fanguis  progrediitur  ,  quis 
•cft  ,  qui  ;non  .videf?  (  Nam 'facilis  oegotii  rem  effe 
fpntamus,  hbc  iter  definire,  quarrdo.viae  notae  .funt:; 
«Tt  oontfa:  ;nihil  ,  quarn  illud  latentibus?  viis  'temaner, 
Jdjfficilius .xt  inaniusf  effe  ,)  magnum  Harva;ei  et 
i  "V  g  3  Meryi 
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MeryI  exernplum  docuit. )  V*na  caoa  inferior 
duobus  orificiis,  altero  in  dextriim,  aitero  in  fini» 
flrum  fiaum  aperitur.  '  Ergo  (anguis  ex  \ena  caua 
inferjorJL  partim  in.  dextrum  finum ,  per  orificiurn 
eius  dextrum  ,  partim  in  finiftrum  ,  per  eius  orifi- 
cium  finiftrum  ,  progreditur.  Quae  portio  fanguinis 
in  dextrum  fipum  venit  ,  ea ,  coniun&a  cum  fan- 
gQine  yepae  canae  fuperioris,  u£ta  inde  tranfit  in 
wentriculum  cprdis  dexrrum.  Nec  guttula  quidem 
huius  fanguini»,  qui  femel  finuui  dextrum  intrauir , 
inde  rurfum  in  finiftrum  redire  potcft.  ($§.  cit.,35.  etc) 
Quae  vero.portio  faoguinis  ex  vena  caua  .  inferiori 
per  eius,  orificium  finiftrum  in  finum  finiftrum  pcr- 
Venit ,  ca  haec  eft  ,  qua  puimones  liberantur ,  quae 
.*  fion  dextro  ,  a .  ventriculo  dextro  ,  et  copfequen- 
ter  etiam  a  pulmonibus,  anertitur  ;  qui ,  refpiratiooe 
carente6,  eam  transmittere  non  potuiffenr.  Frgo 
baec  portio ,  in  finu  finiftro  coniundta  cum,  fanguine 
venarum  pulmonalium,  rec^ta  ventriculum  finiftrum, 
et  porro  aortam ,  adit ;  quo  denuo  per  totum  cor- 
jjus  diftribuatur ,  intaftis  pulmonibus,  ($.  34..  40. 
4*.  4».  43,.  44.). 

Neque  vero,  vt  tacile  vnosquisque  videt,  hoc 
noftrum  orjficium  fwftrum  venae  cauae  inferioris  iili 
obie&io  tangit,  quae,  vt  fupra  demonftratiimus ,  /0- 
ramen  ouale  euertit.  Venae  cauae  enim ,  tam  fupe- 
.  rior  ,  quam  inferior ,  cum  finubus  cordis  motum  , 
vt  conftat,.non  fynchronum,  ftd  alternatiuum^  ha- 
bent  i  vt  vafa  neceflario  fe  erga>  fe    inilicem    habere 

oportet  9 


oportet ,  quomm  srttera  rn  altera  ftram  fanguinent 
excutere  velis.  Dam  tena  caoa  iuferior  ergo  fyfto- 
leo  exereet?  finu»  io  diaftole  funt ,  et  fanguinem 
recrpiunt,  quem  iHa  exprimk.  Dum  tena  tero  in 
diaflole  eft ,  nooumque  fibi  ranguinem  ex  ratnls  fuir 
colHgit ;  finus  interim  fyftolen  fuam  aguiit ,  rece- 
ptumque  fanguinem  m  tentriculos  cbrdis-  excutiunt/ 

Haec  funt  prfmaria  nufus  diflerfatiottfs  mo~ 
menta.  Sed  multa  praeterea  aiia  in  eaderh  conti* 
aentur,  quorffm  tamen  cognitio  folis  iflis  anarbrrti- 
c»  ad  paratum  effe  poterit,  qui  fingnla  -  qnaeuis y 
quac  ad-  noftrum  attinent  eorpus,  quara  minutiffime 
fcire  cuptont  Ea  nunc  breuibus  terbis  ordfne  re-' 
cenfebtrmi».  Poftquam  ide*  generalis  dc  tera  fic* 
cKfti  fbramiois  oualis  ftru&ura  eo vr  qur>  firpra  enar- 
Faukrms*,  modo  expofita  efrj  teoae  cauae  inferio- 
ris ,  euius  nonnifi  hiftoriam  tota  haec  diflertatio? 
proprie  refert ,  compietaf  defcriptio  traditur  ;  impri- 
mis  qua  ratione  duo  fua  orrficra  ope  vakiujarum 
Ev&TACHIl  e|  Jttias  fimfiti ,  ( nam  ita  tafualaa» 
fbraminis  oualis  Au&or  merito  appeilat ,  )  et  op» 
arcus,  illis  interpofiti ,  producat.  ($  9.  ro.  is.  12,) 
Deinde  et  cordr  atluliorum  horpiuum,  et  embryo* 
nis  trimeftrfs  corculumr  quae  firigula  fequentibuf 
poftea  anni»  dilrgeate^  confulefe  noa  ncgle&um  fuit , 
cooferuntur  *  quo  rnutationes  appareaot ,  quae  varii» 
fub  titae  pesiodi»,  (  nam  perpetuo  hae  partes  ma« 
tantor, )  duobus  ofificiis  tenae  cauae  inferiori»  con» 
tingunc    (  $  13.  x*.  15.  i&  £7.  i^.   i^.   ao.  ) 

Adiun- 


Adiungitutque  fingularis  aonotytio  dc  .  valuuta  Ey*> 
STACHIL  ( §.  fti, )  Pp#ea;  defcriptio  .  veoae  ,  cauae> 
igferioris  orificioruim)U§;  eiu$  io  cor^  v^tujino/;tra<t 
^ur},  flua  ipulta »  (qua^  oNcugiqmi  in;  J^om^e  funt , 
^lufirantur  ;et  .expik^ntuj:; }  (.;§*.;«*•  -23-  >a&  j«5» 
af.  &7.  a&«.)  Eam  iequitur  diflertatiuncula  de  vah 
vula  finua  fioiftri ,  cjuae ,  haud  fatis  -.cogiiita,  pro 
femilunari  valuula  vnlgo  habetur ,  et  quam  ad  an- 
qukrium.  potiur  vcl  tubulolarum  .  gentty  -pettinere  , 
accuratioribus  obferuationibOs  OLtenditur.;  (  §.  a^ 
30.  31.  )r  Deniqae ,  quibus  caufis  facium.  fit ,  v| 
error  jde.,  foraxniqe  ouali  fe  tamdiu  fuftinuerit , ,  ex- 
ploratur  et  methodo  iftuc  adfcribitur  fedionis  haud 
cpnuenienti,  .(§.33.  )  Meliorque ,  fccandi  ratio  do^ 
cetur  £§»  33<).  His ;  abfoluirur  pqrr  prior  Jdifler- 
tiuionis „  anatdmica.  .  Pofterioris ,  qua  de  moto  feo* 
guiais  ia  foetu '  agitur  ,    priocipalia    captta  diximus*. 

.;    >  |-  .. :.  ...         M.        ,  -  •  '-■;•••  .  . 

iir,Cuc«^alus   noua \  Planta    bjf- 
brida: 

Aw£b©re  L  T*.  Koelreuter?  pag*   431* 

SL.  •  :•'■  .;■'•'  '■'  :'\  .  \  ','i  •  •»"•  -  '■-  ;  *  -... 
XiTbt»  ..Act^emiae.  rotjxJhfuTus.  Cel.  Koeheuterus >\ 
*il?r.v  aKqua  ffuorum  ,  circr  prcfdoiftionera  pUnfarum 
bybjcidacum  ,  temaminum  Commerrtarii9  noftrfs  in- 
fewada  lobtulit ;  in  qoibus*  vt  ea ,  'fcjttam  hucusqite 
{Xfcfuit.^  idiligcntjai  atcjne  .^flidflkate  *  p^-gerc  ^p; 
-iiuiijA  etiam 


etiam  atqne  <*i*m  QWkuK  omoes ,  qnjbat  Natura- 

lis   Scientiae  iacjeejpencunv  eordi  <eft, .--     Noodum 

Mantam  dioicam  cum  hermaphrodita,  diftin&i  prae» 

fertlm '  geneitis ,'  •'  connubio :  iangere  teo taocrat  Kofter ; 

qaod  *tique  experimentum  aoaae  luci»  ,<  in  genera» 

tionis  theoria  ,    fcaud    parum    promittere   videbatur. 

Lyehaidem  kaqne  diofcam  cum  varljs  aliis  ex   eo- 

dem  Ordihec  naturaii  plantis  combinans,  tandem  fao> 

ceffit  et  foecilndum  Aiit  adulteriurn  -fcemioae  huius^ 

fcum  Cueubalo  T&ofo  maritatae.    Hybrida  ■  pcotes  t% 

0116  cbnmibio '  prbgn*ta>  ,  <  quam   fub  Xychni  »  Cucn> 

'bafi  cbmpofito  nomlne  defcribit  Au&or ,  praetcr  in> 

tcrmedium    habhum ,    figara*   et   proportioocs ,    eo 

praefertim  notabilte    fuit ,  onod    floect   geoerationis 

organis,  maxirtte  ftaminibas  imperfcftk  et  tateotibui, 

imootefa  tes  j*rotnlerit$  vnde  vulgo  celebrata  genera- 

tionis  hybridae  regula,  fecundum  quam  virtos  patrit 

•  in  corticalem  fubftafitiam  eidemque  adnumeraeas  vulgo 
j&ncs,  matrfr  in  orgaha  medullae  tribui  fblrta,  prae* 
d/cari  folebat  ,  infitmatur  fnajtime,  '  Ncque  enim 
Piftilltim'  perfeite  etcoriftanti  numero  matris ,  ne* 
que  Corollam  ( adioffor  patris )  corona  deftitotara , 
ftaminaue  perfeda  et  foecunda  exhiboit  Lychni  - 
Cncubalttsi  Imo  viututem  mafeutaeeflentiae  in  fc- 
miriis  etiam  mc4e  et ,  colcrtf  fautandis ,  cuius  tamen 
primordiurri  et  fubftantitf  tfertiffime- tota  matri  pro- 
pna  cft ,  adfeoque  in  mattiv  organa*  ac"Uonem ,  aeque 
luculeuter  comprobarunt  hybrida  in  «laudato  experi- 
mento  produ&a  femina ;  quemadmodum  talem  efle- 

•  *  Toai.XX.Nou.Comm.  b  flum 


5*  ~fc*<  o)$&» 

Chim  Galtiine  *  Phafianfi  Ibettradaute  ooa>  ttte 

eofore  rnutato ,  indkare-  qobquc  Cokau 

Longum  Cel.  Auflor  addidrt  experimenfprtua 
Catalogum  ,.  quae ,  licet  cootun&ione  plantarum  ae^ 
que  af&nium  inftituta  y  frnftranea  taraeo  fueruof, 
-Vnde.  cautius  hypothefe»  ftruegre  difcent  li>  qjuibut 
bybridocum  genefis  adeo  fecilis  videtur t  vt  oon  fb» 
lum  intermedias  r  alienisque  fpeciebus-  fimilituduie 
cjuadam.  afldnes  planta»  oatucali  diffimiliuro  fpecierura 
connubio  audacter  tribuaat,  fed  etiain  genera  taur 
tum  fomma  initio  rerom  condit»,  eorumquc  adee 
cufcordaintibu»  adulteriis  fucceflioe  copiofas  r  quibu* 
hodie .  obruimur ,  fpecics  prognatas  fuifle  fingunt, 
.Diftant  hi  experimentis  Koekmteri  noflti ,  quorurq 
sam.  illuftrcm  numerum  et  egregias  feries  in  iibelUs 
Xui*  gei manici*  edidit ,  etiam  attCj.  (aepe  difficiliima 
efle  maxime  aflinium  plantacum  adulteria ,,  qnae  lflt 
§>k>  notonie  ftb  «afto  regjunine  jatex  difljmillima 
geoera-  adeo  facjiia  quondgm  fuiCe  imaginaatur.  Di- 
fcant  etiam  hybridas  plantas  in  cooftantca  fpecies  vjx 
fnuqam  euehi  pofle,  ujeptitudine  partim  ad  gene- 
tandom ,  partim  degradatiooe  vei  degeoeratiooe  p*r 
fuceedcntes,  generationee  r  ad  praeponderantem  alter- 
vtrias  pasentis  habitum  pefpetua*  easdem  denegan- 
tibus..  Vt  etiam.  hfc  fapientiorera  Naturam  fuiff* 
videamus  %  quam,  eaat  fibi  fiaxMuat  Qbferuatotes. 


•  *     x  •  .  v  -  « 


m 


•»•  -      v    ■    .   •..      H£. .   -.       •.    '■   ~:  •"; 

Schacalae  Hiftork; 
Au&ore  A.  I.  Giildenftaedt  pag.  44^ ' 

Qchacalae.  Tarcarum  Gallorumque  ,  fea  Ldpi  aurei 
l3  tfacmpferi ,  quadrupedis  per  Turciam  et  Perfiam 
frequcmiflimi  atque  per  peregrinatores  famigeratifli- 
jpi ,  attamen  Zoologis  hucusque  miniroe  rite  noti 
defcriptiopi  praemittitur  diflertatio,  de  aoimalibus 
domcfticis  antiquiflamis  atque  de  prototypis  eorum 
ftrisi, 

£x  vitae  genere  hominum  primaeuorum  pro- 
fobite  redditvr ,  Oacna  ,  Capram  atqae  Caaem  an- 
tiquiffime  et  primo  omnium  ia  numerum  flnima-c 
lium  domefticorum  .  homines  recepifle  ct  cicurare 
tentafie.  Idem  ex  varietate  numerofa,  qua  hodie  haec 
animalia  veniunt ,  probatur ,  additis  infuper  cauffis  , 
iguare  Cariis  figura  et  habitus.  hodie  rnagis  variet  J 
quam  Capfae  et  Ouis. 

Prototypa  varietatum  Caprae,  Ouis  et  Cani» 
quaerenda  efle  in*  montofis  Afiae  minoris  ,  ceu  re- 
gionibus  primp  omnium  in  globo  noftro  torraqueb 
per  homirie*  primaeuo*  occupatis ,  ftatuitur. 

Hinc  quod  Mufmoo  Veteram  feo  Mufloa 
Bunonii  et  Capra  Ammon  Linnci  patcr  varietatum 
Ouis  fit  coufirmatur. 

h  a  Tkitt 


Deio  de  Rupicapra  .et<  Ibice  -  negatnr ,  quod 
ex  "iilis  Caprae  Yarietates  orrae  fint ;  fed  declaratur 
illas  ex  Pafena  fcfc  .&pricftf&:'Kfc>ffeferi ,  quae 
Capra  bezbartica  Linnei  deriuandas  efle. 

'■•'■  tartfcm*  tams:  ^aWeVate-i  ne-<f  e*f/ Hy%fr',:'iie^ 


gDitudine,  ex  pilofum  qualitate,  eX.r^ftrTflgtrrrJ1 
ex  inftWtu  venereo ,  ex  mbribus  ,  atqde  ex*  patria' 
ac  ex  ftatione  horum  anirhalium  ,  remotis  pariter' 
difiicultatibus  ex  Canis  larratu  atque  ek  caiida  eiuff-^ 
dem.  plerumque  recuruata  oriundis ,  demonftratorV    '• 

v  Adduhtnr  critica  circa  nomina  et  fynonym^ 
Sthacatae.  . 

Seqnitur  Schacalae  fecundurh  partes  externas, 
fecundum  vifcera  atque  fecundum '  offa  defcriptio  , 
«dditis  faciei  ,  truhci  atque  extremltatum ,  vifcerum: 
atque  offium  dimenuonibus ,  indicatisque  affinWibnrf 
inter  Schacalam ,  Canem  vittaticum ,  Lupurrr  et 
Vuipem  obferuandis ,  quae  omnia  iconibus  ftaturara 
Schacalae  naturali  quadruplo  minorem  ( vid.  Tab.  XI. ), 
atque  figuram  inteftini  illius  caeci  (  vid.  Tab.  X  )> 
nec  nbn.eiusdem  (  vid.  Tab.  XII. )  et  Vulpls  (virf. 
Tab.  Xtll. )  crariii  maghitudine  naturali  delineatara 
fiftentibus  illuftrantur» 

IV. 


AonumoM  t?a 

Chaus,  animal  Feiijaffine  defcriptutn; 

fummowre  affine,  in i  jcamni*  dewreffis  aFundine    et 

artorilwr-Afirtfc  'cfrcaHrWWpiiim  MdtgraWhH  ibi- 

demcjue  obferuatum,    (^haus  appellatum.      Inftin$u- 

atiittV  motfbo*  eipo^ti^^ditur''  fcfcrYptifi^nli'  fel 
^  .„.1  ^. j.  «. jji:  ^juifr,.  .^jgffl  aififtdeJ. 

-yfeer^^^V 

tf  tenitjetmm® 

tiftrinP  lpW*c£ntici.a 
miM?  ahimalitrm'  quatuo*  pf&itrii' iflEHlt^te'; '^ijTrf- 
ciilfc  barbatitf  fpe^abitl  ;  ddtfrabaoMm'  &'*  hfl&§ 
iWaoriim  ,'  FelijT  ruSaV  $»na!iif ;  6hlUii!  Wflffitf 
#  diaf  irottrt  I^lbVii^^^' i»pitib^  ;0& 
ftatnra,  hafiirali'. quUdtoplo-irltobt '( M  f  abVlxiV. j 
etf  cranii  eiusdem'  flgura,  magQitQdiae  naturalV  (  VioV 
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•  •        *  * 

h  3  ASTRO- 


ASTRONOMICA- 


De.  traic£bi L  citifltaio  ilellae  per.ditos 
circulos  Almicantarath  datos  pro  >r 
,:  .T    '-  qtialibet  deuatipiie  po)fc  '      \ 

>    Au&ore  ^.  Eutero  f>ag.  ^ojii      ' 

frpblema    1100  adeo    folutiTe  in  praefenti  diflerta- 
tiooe  pertradandum   fnfcipit  '  Vir    llluftr.    quo| 
icUicet,  conftjtuto.  meridiano  loci  amt>obu$que  Alaii- 
cantarath ,  eiusmodi  ftella  quaeritur ,  quae  rhotu  fuo. 
diurno  paralielum  quempiam  percurrens  ambos  Al- 
roicaotarath  ita  fecet ,  vt   aogulus    menforam    tem- 
yoris,  quo  ftella  fpatium  inter  hos  circulos  cooten^ 
tum  traiiciat,  exhibens,  fiat  omnium  miuimus.  Ad- 
hibita  igitnr  reftri&ione  debita ,  exclufisque  omnibus 
fteliis  pojo  nimis  vicipis  vel  ab  eo  nimis   remoxis ,, 
quam  vt  moto  diurno  per  ambos  Almicatarath  rianfire! 
potiinr,  quia  angulu»  menfuram  temporis  trateaus  ex-> 
hibeot  minimui   efle  debet,  111.  Au&or  fecUndum  mc- 
thodnm  miximorum  et  minimoram   aliam   ftellam 
quaefirae  proximam  cohcipit,  quac  aliof  duos  Almican- 
tarath  in  aliis  pun&is  traiiciat.    £t  cum  anguli  meofu- 
ram  .tempom  vtriusquc  traicftu»  eahibemefraequtlet  in- 
ter  fe  effe  debeant,  ex  hac  minimi  conditione  aequatio 
tlicitur ,  pro  qua  adimplenda  diftautii  ftellac  t  polo 


Jta  dcfimri  debet  y  y't  pafatieto  :  rade  <leferi£taf  ad 
ambos  Almkatarath  aequalitcr  inclinetur  T  atqoc  ex 
Spto  btc  proprietate  folutio  poobkma^is  propofiti 
efcgaotiwma  deduckur ,  cui  Vir  111.  aliara'  mer* 
gcometricaaoi  in  fiae  fubiangit.  Ybi  profee  notacdum 
cft  »  hoc  problcnwte  -fcruto .  4amo&&mttm  ilkd  proi 
blema  otim  ^gitaojm  de  mimmo  ciepufetilo-  etiam 
fecilliine, refoluk    .  '    ..    j' 

II.  *;  :;,-'j 

De  circuk)  inaximo  fixo  irt  coefocon- 
ftituerido,  ad  quem   orbitaeVplanetsi- 
rum  et  cometaruna  ref^rantur-,    • 

Au£ore  L.  Eulero  pag.  509, 

••  *  i  * 

Iq  tabuti9  Aflronotracie  receottorifous  Jbllicfta  iodi- 
cati  ibret  peogreflio  aanua  nodofum  -eaiusque 
pkoetae;  quaatum  autem  adhue  diftemu»  A  perfecla 
<le  hoe  argumento  eognitionc  eiiode  paiefcfr  r  quQd 
Aftronomi  cifca  quauthatem  hmu6  mtitus-  taqtopert 
iater  fe  dtffeittiaac  y  ti  v.  gr.  Camnut  promoMoneflii 
fcculetem  Jdneae  nodorunv  puo  Satjirno-  exiftimet  efle 
=  i^s^;  iia  j,  dum  r  Hatiefo-  taunim  0*^3of.  o'* 
pro  ea  aftgnettt».  Cuiu^euormis  djftcpfa*  io  cocut- 
dentev  quaerenda-  eft  ratio>r  quod  etror  afoqpotr  gra- 
dunm  iat  loco  oodi  patratus-  quafi  aultum  in  tatituW 
dane  plaaetac  difciifneft  patiat  *  i$a  ^t  ,e*  reeeutioai- 
bn»:obfetratipfUBn»  jtieyftat  ade%  fcculis-  %  fe  iojjcem 

4iftao- 


^ft^us^mnlcjtte  ek4Uifii;iffimU  Vik  ialiara'  M 
isancttn  4«  '  ;  wrb  iloco '  •'  oqdi .  cbgoidone m*-  iakntr 
itrarc.  licear,  :quik .iaplinatiooes  JDtbvurpaa  pbnetamrh 
*d '  rorbitam  deireftrafn  i  jfiue(  TtciEpticam  <  oimis  .*:  fobt 
auruss,  «fuacii  ^t  *ifle&us_«x  Jtali  errcuc  wmndiis  <h> 
4fo£e  daermituui  queat.  f&taima  autem  huius  io- 
roatctudiws  Xq^rtiijduclioatiODC' orbkatau»  fria&ei- 
tarum  ,  pro  antiquioribus  tcm rx>ribufi  Jnoai  rouuiii  ii- 
tente ,  mox  detegetur.     ]  1 


"t  »'y^> 


$£j#9  9»d«J»  i$irOiJiioc:flfbi^ru/9-  *  jncUtif- 

tionem/.a^  e^Ujrtjiiam.  irjter  je  dijfentiunt  Aftronpmi. 

Perperarn'  autem  ex  hoc  con(en(u'iudkafes,  earideta 

incli(i3«i^riem'V  v^f  t&ite*'fo'ppoHUH*  ,  prolVttiquiori- 

bus    temporibus  locum    habuifle,    quia    non    folum 

nullis»^b%ua^on1J)ui  afoftrnari^potetfC  Tctl.  etiam 

theoriae   maxime   aduerfatur;    ita   vt    inde    quidem' 

cbacludi  ^offit ,receatiiorrbus  his   terrvporibu*    incli- 

snatiofies  orbitataai  taies  furffe,    qaales  hic  affignan* 

fttti^Tertim  haoc  aMiclttfioutra    ad  fecula  aoteriora , 

HtePquibui  Jn  grauiflimis  tenebrii  ▼erfamury  extendqre 

Suon^Hcet  'Haec-autemiocertitudo  etiom  in  motum 

futfkmim  rtdundat  T>qnonUrm/ea.  febfiftente  neqoidcm 

*4x  0(«u1tationib4J6i/.fixaiiqm^'  xjuippe  'quae  fblae  ide- 

deas  SiUifcs  itempDrisr  'ioMerbalioaes  prov'motu  podoflun 

-determtaaodo  ,^  fupptdhatrt  /'  apquid  cwti  coDcurrji 

poteiK    .    '  •  "    ."■       ■'?  -.  '>:-■■:   '•>   '"  -  •  .    j-- 

'  ' :  Haec  ''tflflta  irkomrnoda  jarh  norraulU  infignes 
-iGeometfae  -hot  argumet*ufrr  sggfceditbtct  )anim«l- 
•''■fertt^uat  ?  firto^ur  agnouerabt  ^iilhil 'CKrtiujneqie 
••'••  *  ex 


«r*bftrMo«lfobne4fe  3«xr:titl|c«iift-  rfjyiP^  ..^«pt^i?? 

g«#fd  3pdfe:v;u*J6  m*caekrn?Ma  s4/  cjrcujura^jpuj 

ftfriabi|«m  :ii«i  caekifluafn  £c|J4t|ic&  f^k^W^cfV^M 

U<  fifiem  aeffBaMwpol.iojbir^rg,  jpjoppfuerunt,^ ▼fjrojjf 

*o  ptlu*  jricomtaoto,  sytifcw  J^ugp^jutrj  £jjer 

-ttestoiiain  44Mhi  cinarf&m:..«mQ^m)^%/ifif^^Ufl[V, 

■ab  l^ptki^muh-iribntt^i^HfrfoSBft  ^x^jftt,    e#fl| 

iamie  ^uifahdfloiiifc  Ui.  dfiiquju*S¥WP  $%#? 

tfonfc  jAudxw.  lauabmat:;    prftftrtim  Jjpw,.  mf.^ia)^ 

idetyn  inc^iCetvhoc  jncg<«i*wi  ^pRficJsodj*. :  $  e^n} 

<|M*)  «it«aiooiflo;jfiao;ipfe  rtip&ftftiftjP,  flflein.  Cjgrfo, 

quollamt  I tem^mpc^uifctfccJDJatu,  f4  ^agj^ty  rp  ^ft, 

ilbcar  TfAatt«ftittkii*niqu4c)  Jteatpore,  i;SgftC9My^,giejto 

xJoftruate^oBBnodhTiBfcev^  tfti^ii^tjc^^tetjRig 

«atanr-reuqcari  pofle/^  Bftpinfejfei^yh^lLjfHl 

fettd*  babtfk';   ^uSpptrqu^errrmei^  ggo^^c^j 

Rft  ift  coelo  ^^Wi^^^if^^mW^k 
4em"&tnpw<  p&trxaaikmn  ii4)^ff:-fe^  ^auiyft  (fift 
ceniendtfs,  ua  Y£  ctm  ioca  plftuetfrjun  etxqme^rjim 
quam  «bcartf  coifcittei  coroiBQd^pi?  /$>;  eu^m  ,,ref(?- 
Tantttr»  o:-2-."j  -5)  i:?-::i  !:••.:>  a:,or;  ar-j)' i^j-,,  ;  () 
Q»ftiftrto^gtior.  cictulffe  n^rno^ix^^o^^ 
iitionerni^clipticsiq  iaiuHnbuii^:jfegftU  .jgjiftfiigt fj  111* 

Atf&ot  ln  fmn&OHaeq«ifcoe"ti*t  Ye*nj  f(\a.,qBp  OTA 
longktichnes  (Jellaram  OTUht^o^p^n^ac^Jl^ra  fijju- 
git  fi*am ,•  fnowbUem, iqHe.  |>erflej:jB0  in  .eoagfti .^cjjc^ 
haetfe&f  :'**mi:vei»iconcipit  *U«n{  fieliiup.  ^;Brf$$ 
":.Tom.XX.Nou.Comm.         *       i  qiia- 


qurttantc  riihokin-,  itzit  J^daifc*,  rjfeljjft  ;,fcfe 
j)dfirio'jCT/cu!i   maxfrni  fisr  dettraiinetur,; .    Htfr.au» 
tHHi  eoti&itxithJVk  1%  iafiiurrj  MUptiftft  jpqrwtyf 
fcrrrjbie1  tfaoeihique  fctfi*  aate   qukn    poft,  «poeham 
fllam '  receptam  ioqairit  >  qaandoquidera  Jibc  omaia 
loca  in  coelo  refpe&u  orbitae  ttsrceftris halieajis  &r 
te%rlrftta:  atr 'Qfcu&ito-iiltirr  fixiim.>  traosfcrci  jpotQ- 
riint.  «  rfunc  in  fineni  regula  ohrn,  in  a&i*<  BeroHr 
rferif.:  srb/rpfo  Viro  IM*    de   viiriatioiitbu&  latitudiais 
firJfam  '  agehte  t     tra<iita    ia    fubfidium  .vocatuc. 
Cum  enim' 6pe  eias  regulae  <x  data    taai    longitur 
8fnt)  qutfin   latitudid6  ^««iuepiaia  .fteliae..  fij»e  ,prp 
tnhii*  huitis  ftcuii  :eit)fr  toaasu.jae'  ;qnaitj*j  aliai.  tem- 
£ore  aflrgfiiin.  ficeat  j?  itide  fecdle  loca  defioiuntux  ,..  vbi 
ambafc  fteilae>  pofrtidbom  «rrcaii .  maxhra.  fixi    deter- 
mios^s^1  fecnte  vno  «Uplb  refpetfti  ecliptwaerruepe- 
.rhintur*  -  Manente :  igitur  <nrcuta>.imTnoto  fe»,  pou> 
stone^etfrjrtfcaef  £*&/  Anri*  1700- ;lib  £»&*%#  aiiuaa 
^oniide^ateircurutn,  eciiptic*mipro  Aono  1800  £*- 
nibentem;  ct  dcterrainaki*  mutathnihus;  inde,  cwuodis, 
quas  quidem  quam  minirnas  eflb  deprehendi  tur  *  praor 
ctpuurri'  negothim  m  quaerendo  ilJa  pun&o,  ,jfa\. ambo 
eclipticac  fitus  rrtodo  confiderati    fe    mutuo    iaterfer 
<£n*  f  Verfatur;   Sfw,;  atrtem  i  hoius  puwfti  pr^  diuer- 
ps  cpochis  determidate* >  BuUiinu  plajie ;  difcricReo;  fo 
eb  reperirur',.  ir*  tr  ia  noftro  circulo  immatO'  tan- 
qtiam -punclum' fl*«m  et  ideo  omni    gttentione    di«- 
gnum  fit  cenftndum  ,  quod  pecrid  et   per»  fufc  «p~ 
|>oIkarrr  ecfjptic*  flKtoec  :opafttt'Ct  circnm  ea  matw 


nigWfirl«mo«tf|ctnf  ipi^t  blcc  4«0:|tfm6a  too^fna, 

«fdtaes  otfeitse  srrneikis  Q*orari>quetat.~  Ipfa  awetn 

faaec  corduwm  idea  ML  Aaftori .  modjum .  cnaxime  ido* 

seum  fuppeditat,  verara  f»ftffa*coi:oj6b&ag  cijiiqggp* 

pUnetae  ad  quoduis  tempas  ex  cognitis  cardiuibus  et 

promotione  feculari  deterrhiaandi^  hac  fola  reftri&ione 

adhibifa ,  quod  numerus  feculorum  non    nimis    ma- 

gritu  ftatffawr  4  quia  alio^io   in    mctu    fccularj    er, 

loco*  cajigupip  ,a  r^J  reliquoipm,  planctarurp,  $cj\- 

dente  quaedam ,  alteratio  oriri  poflct     De    vfif:''lgU 

tur  fnjilis1 ' feiiciffifnat  car dinntri  ideac •  iriaxi cre-  '4d- 

dudrus Vir.  IiU"  In  cardines  reliquortmV  pWnettrum 

irxf uiri.t£  vcrum  c(unr  inde  taiuus  uuer  tabulas  Hal- 

leiaoas  ct  Caflmianas  djjTenhis  patefcat,  vt  Vi'gr.  loct 

cardinunTpra'  IVjiie  ^vlrrr  itfo*  di (oreperrt ,  <et  morttf 

fecura^res  adeo  in  plagas  contrarias   vertantnr,  iflant 

difqoifVticmern  non  prcfcqnitur ,  fcd  potius  in  fubftV 

dium    croendaiionis  erroris  ex  fallaei  Aflronomorwtt 

Tuppoiltione  circa  inuariahilitatem  inclinationis  orbita- 

*rum  ad  eclipticam  orto,  in  qua  ioccrtitudo  cardiBtim 

eft  qtjaercnda ',  hoc  probleTrra  fnbiurigic :  Datis  cardi- 

Dibni  dtiorum  planetarum  •  cum  vtriusqut  promotione 

fecuiarl  ,    ad   qaodtfis   tempus   tam    interfec1:iorjem 

'quarri    mcHnatioherh    vttiuisque  orbitae   detemninare, 

fiquidern  haec  tlemctita    pro   epocha  ■  i*to&   fwerint 

cognita.  '  Accedit  denique  {uppiementum,  vbi  formuWe 

tKaduhtur,  qdarum-ope-  othtria  ftci4io*i3  ncg€Hie<abfbl- 

vuntur,  ita  vt  inde  etiam  inueftigationem  cardioum  ct 

motus  (ecularis  reiiquorum  piaaetarum  inftituere  li- 

i  a  ccat, 


*  «•fcf<«))S»- 

ffi?¥j«ifcitttop»#  -qaoo»i*}*ia  iocos  i  plaa&t*.  io  ootfo 
|^e3(8f^'fu8fi^«Wefiaa»^xeaM  fttum  «ibiiaiiUflt 
WflKift?  fi«t#>i0iwto^i£dattm  ,113:003 -,»)  «>»'- * 
jo  «ucJiri-.iao  «ijin^oD  Xi.eiqrn^j  *rM:,n;p  t:;  &mo«uI" 
anmAhftoi  filolwrljjbn.jjlli,^;-/.,  hilu*i  $no.i-.>iu«nq 
-srri     *;•;:;:    c  » -   .,..-}.;,!;>:   ?  ><  w.   ,  r,u:    tv;'  \  *t  - 

©bfeteitieneB  'AftttDnomicas  pro :<Jeter- 

-T^t    TJI/    oti      po,  4in%>iKi^!clmtt.»;-jjotj!jL):> 

-bperrJ^^imr-R^U^-^oppr^  j^ 
n,»Ntjfefr  GhriflK^horo  Eulero^  Anaist  b 


#*«*&&;  jrfurinjcwm, .  /fl .  :^u^  . ilpcf>r/irn  ,  a    Cet 

«frfeWW^efo.^upque  f.A^n^mi^ag ...a ..JfffejJ  fffip 
iftu«c  in  finem-  -jnftitutas.f  fps^inde  he.ic  espojjea- 
rda* . . .  flatqtt,,  quo ..  fciiicet . .  fnelius  -  djiqdWri  pp&t  , 
ifWm  n^§mt  n^e^B^r^te^^jope^  jjx(  jl^ofc- 
zfcmkmifa&t1<Ufm}fa ■, -1^^^   deter^ina.tip^ 

*.   .i;;if;iru.3   w.- ./,},,-       ;;|f;{  |tl: .   ,    ^   .  ,     ,       h.J(  .  r 


i«  «t /•«* 


Vralfkoi 


*'•* 


Latitudo.  Meridiano  ^Pari/jno 

i  Temp,  I  m  Cri adibu* 
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Vraitfkoi  GoroJo*  atfo  lhik'$  i*.  i  i+.  6* 

'J  *  " '  Kreftiettttchtitl^    - ' ',  -  4.9V   3".:a  8" 
'r   '  St.  JBIiflibcdi,,-l"i  "^8.-3b'.Td 
JSa]ioTogf  kaja  $fettc$i .  *#  -S  t  ;$  * 
-"'•''Sattaft    ^,,Ji-1  i.Tlf,ii?8.  5§»73^ 

c  ~  :♦eAMWaftte44av•  '-- -2"E  # J v. w 

»•  ■     •  ji<i    '■-■      .»    ;.j     ,1....  ij    \>v  •:     .■ 

JPle  ifcja  M&r<*  dsterrni&atkmfois  t«*Bo*i8i;ftft.,    qwd 

jpei  qft&us  ;l4frit*#w^  «gt*tt?u«i*ir0*  ifoo^eTe*- 

jw»^s  ;^i^fepm»ndag  4  Xtryik    n»i«*  f  <ft»*m.  tdscenn 

4t»t*pjlojcM£;  fegun^Qfttnvdlitoufti  Jwomfoatera.qusafc; 

z*&  faafr*np*i>  /Caftfiltei  »St<,  EJifatat*,  jWttaKlcr  rit- 

JtfMMM.  |n9f^or. j k!t>rm  cHlfiqfliilt  vnuatttajn*»  tontto 

minuti  primi  minime  fuperabit     Quod  autetp  Jjp§- 

gitudines  heic  recenfitas  T^ljnet ,  illae  quidem  in  ge- 

nere  cum  aliqua  latitudtne  decem ,    vel  adeo  viginti 

ifnrJ^Uru^  ^<^dJfjiAi)Hn  3^j*a*!*#inW3kIp 

nonnpUiSL  loc&Torfan  r?niU5. ,  winnti  «pnimi;,  ..a^cipi 

deb&nt: x    rjetermTnaHones  <ft;ilicet  LongitudinuhV  pro 

fequentibus  locis:  TSfet&Wk1»,1  Taganrock  ,  Kremen- 

tfchuck .  St^£Hfatah..  Glucliow*  Cfrjiom,  M&n- 

dae*  Sifct,  -<fdaai  lftta*  }pio  'VfaVk  ^'^tbjfkaja 

$iet(cha  et.  §amara , .  quarum  .^fjerjotes ,  obfbruatlv- 

n%uJ^fa^^tjji^^da|idk  laQituqtur^  VP/o.  ;Gaft^I|p  ' 

'.'*""'       ';"Jl  u,i3   "  '       *       £t.  £>eme- 


I.   V 


St .  DeftwttT»  -Aollae  qujdem  exftant  pro  Loogitodint, 
deterrmnauda  obferu  atiohes ;  verum  qtium  dJiUotia 
huiufi  ioci  »  Tfchcckafk  ct  TagaHrock  ptr  menfurat 
Geodaetica*  conflct,  in  procliui  eft  inde  Loo^itudj- 
nem  hiiius  loci  elicere. ,  Comperyina  icilicet  eft,  ui- 
flantiatn  inter  TjcherkafJ-  et  St. .  Dcnitrii!  e^e  27 
Vjerftarwri  >*  vqde  fi.gradus  (ub  aequatore  aeUimetur 
eflfe  5  7 1 60  Per  t  ica  rum .  Galltcara  m ,  <  I  eiies ) ,'  coa- 
ficietur  d'0ereatia  Longitudinji  intex  Ticherkatk  ct  Sc. 
Demetrii  fircirer  23'.  Sirnili  ratibne  qjjum  diftan- 
tia  inter  St.  Demctrii  ejt  Taganrock  inucpta  Vfit  70 
Verftarum ,  ciiciejtur.  indc  diffcreqtia  ineridi^noruin 
inter  haec  loca  5oi'  circiter,  ex  quibut.  menfnris 
demum  fit  differentia  Longitodinis  imer  Tlch  rkalk 
*t  Taganrock  i°.  iay  circiter ,  qtiae  >itk  quam  ipe- 
Tare  fa*  etfat ,  cunt  ilki confentit ,>qMm  \%  obhr *•• 
iCUHiibufii  Aftronomki*  dedoximas.  Si  igitur  Long*-' 
tudo  pro  Tfchertafk  a  Meridiano  Panfino  aeftitfte- 
tur  effc  37?.3^>  erit  iila  rJtoXTaftello  SiDeaietrU 

-    •    .IV.'    ■-  —  ••■'  '••     :- 


. j    ;    •»/  :.f» .    ,.* 


De<  obfematione  Eclipfeos  Solis,  Petro- 
pdi  die  £  Augufti;  Anno iff^   ' 

;   Apaor^: A;a ,£e#u  j^^V\ 

TQretrem'  ejcpofitiohern  obferuattonum  eircafeclipfin 
mJ  §oli< '  dk  i^Atignfti  1775  FKrbf>oti  to&ititttt9 


H  life:  BMftrtitionq  tratifc  Ckt.i  AxsSkori  aaiix^  pfte» 

cipm  mOfnentt'  habtntuc  -fequeotia  :> J  Praeter ■  fioear 

Eciifftt» ,  <c]fiem  fetis  exa&e .  obftruaudf .  Teiup.    *erO 

Petropolitano  die    »5    Aug.    iS*.  41*..  »a/;  y.  Taria* 

qnoqoe  inftittfit  obfetuacione»  circa  partes  lucidae  cUV 

fti  Solr*  «t  cUfantia»  cornwomv  Lunaer   ex.  quibtrt 

obfcruafek>Bi»fl>  coUegk    tempus   coaiuo<fti€>Qi*  vona 

nter  Sorem  et  Lunam  rncidifie  Terap.  Peaopotitaao 

vero    itp.  Sh,  37" ,   fiue   tempote .  medio.  Partfku» 

17*;  1 8*.  i$u*,  esifterrte  pro  eo  rrtomerxor  Longitu~ 

dlne  SbMi  et  Lunae  5^.1°.  41*.  *!7"  ',  T«de  dedncituf 

eorredio'  Taba4aram  Lunasium   Cel. .  Mqyeri  —  4.5" 

m  LcHigitudmem  ,    Latitiadra»  corre&io  aucem.  jboo 

Bjfi  —  7"  abforuetur.    Com$arat»  deinde  obferuatione 

Perropolitana  pro.fnre  Ectipfa,  ctrm  obfepaatiorribu* 

eircsr-  fatme  firrem:  in  ndcrrullis. alite  tQcid   inftitutiV, 

muenit  differentiaf  Longicudinum  inter   Meridianum 

cfcteruatorn  Earifini  et  haec  loca ,  vt  fequiturt 

Luodae  a  MJeridiaao  Pariffno  difrererrfia     43';  44."' 

Warfowiae-.  -       —      -        -       •       1V14.  &$:, 

Regiomonci»        •-       -       '_•.      -         1.   12.  30 

.  SUecopoii9     -        -       -        -.'-.     *•  3o;  4lQ 

Qood  autem  primam  barum-  determinatioaum    atti- 

ner  r  Hra  in    eacefla    attquantum.    peccare-   iidetur , 

aam  ex  obfeFirationibuspro  fine  Eclipfium  Soli*  Anmis 

170*4  et  it5o  Lundae  ioftitutis,  Longituda  Lundae 

.  multo  rninor  colligitur.   Medvo  autenvfiraito  emaium 

trium  deterrrnnatiortumi  Xemgkudo*  hiHUstocr  a  mo- 

ridiaoo  Parrfino  fiet    43'.  39'''  circiwuv     Longuudp 

pro  Wac&wia,.  heic  ULuenta  .&ltcm  iatr*  decemicxu- 

pula- 


pBfn  ftcvodrotefta/i^OeMlr;.))  poittiiiAtouiiNftaifi 
ctagfti  Eriipfrni  SoU}<Aw(«i75«i  Wftcfovifte  -fi»^crf»rt-) 
flTiiiarr.vitfiatw*!:.  DdLdHgttudtao  R*$H>rn«Miti|Ki 
©Wbmatipher  Aftfmnoirucaft.  hucqsquft  nihjj .  «roftitit  J 
vuifiauto '  awem(  eft^-hate  aUatam  >  dctw minatKwea^ 
prwxfane  feltem  «dl  wrttataot  accedcm  -LongHudo, 
pro  6uecopoU  doca  Satcito  mmjimp  q»i  toaftd  pf^i 
csl  aW  Tibel  ijeifiigfaififl.ifitw  eft;,  jfateaw.locum 
habet,  quaeeuoi  Ekuatia  Pett\hijiu*-lo(tf>  fit  £o°,5K 
quam  Aiuctor  in  tfuo  calcnlo  firppofat  ^  <*e,ttr(UtFt- (i 
Lff«ttMdo  $<  «Kmiuut  ieV  auge*  4cWt  ^  Lotgitffto 
iHtaa-  loci  dbbbut-icrupulis  tecuodu» .  alugcf  i,  valmimn 

•        -  .-.:.•  V.-«     •'■■•     -  •:-    :  - 


Obferuationes,  .Aftranomicae   in  vrbe 
Dmitriewik.  •  inftftutae ,   Vna  cum  *le- 
»  .  tf fmioatiorie  ktjtudinjs  et  /longK  * 
.   .  tudinis  huius  loci, 

Au&ctfe  Petro  Inechodzow  pag*  593. 

f*D«^runftu<r  bic  eue  'potHfimum  ohftrufltioiies, , qunc 
-AV  ad  polrtionem  Gtogr&prncam  vrbi&  Drnitrie«ri& 
-eruenJlam  inferutuBt :  » idcirco  expoftitur  imprimjs 
•re&ificatift  Quadratvtis  bipcdalis ,  .(  Londini  a  Stflboo  % 

fabrefe&i  )/ex  qua  prodit  error  ab  altttudinibus  0b- 
'leruarta-auflereodus  >i'.  «4.  ■    Quod  ad  latitudinem  M- 

tinct ,  <Jeducitur  ea  ex  **-  altitudinibus  Solis  meri- 

dianis 


*# 


'Co  rm»  is 


dfanis  5oVs'  3",  ex  ahitudinibus  vcro  34  fhcarum 
5o°.  5'.  ic>u  $  vnde  media  500.  5'.  6"  r  vt  ccrti  afla-i 
mf  potefh  Pro-  defintanda  longimdiue  obfcruarae. 
font  immerfiones  et  emerfiones,  Satellitum  Iouis , 
quae  cum  calcuhs--et cum  Obferuatjqnibus  correfpon- 
dentibus  compararae  pVaebent  diflferentiam  meridiano- 
rutn  inter  Parifios  et  T)mitriewfk  aft;  52'..  «7".  At 
eadem  e  duabus  Solis  eclypfibns  conclufo  eft  aV 
54'.  1 1"  {  pofteriorem  determinatiouem  duplo  pro- 
babiliorem  aeftimando,  Jongitudinem  defideratam  (ine 
fenfibili  errore  a*.  51'.  16° ,  feu  in  gradibus  43°.  +' 
et  a  mcridiano  primo  6 30.  4f  ftatuere  licet.  Decli- 
natio  acus  magneticae  ibidem  anno  1771  inuenta  eft 
6°  a  feptentrione  verfus  occidentem. 


VI. 

Quatuor  deliquia  Lunae  in  Dmitriewfk 
obferuata  exporiit  Petrus  Inochodzow 

pag,  6u. 

Ad  obferuanda  haec  phoenomena  vfus  eft  Auclor 
tubo  Dollondiano  trium  pedum  ,  et  obferua- 
tionibns  fuis  fubiunxit  momenta  a  Cel.  Lowitz  per 
tubum  Quadrantis  aj  pedum  notata. 

Primum  horum  diliquiorum  erat  die  JJ  Apri- 
1771  ,  cuius  initium  obferuauit  I.  x6b.  4'.  ao".  t.  y. 

TonuXX.Nou.Comm,  k  Alterum 


74 


•#£  ( © )  **» 


Alterura  die  «  Odobr.  eiusdem  anoi ;  initium 
hutus  eclypfismotauit  \.  6b.  3S'.  21",  idem  fignaqit 
L.  V.  38'.  53^;  fincm  obferuauit  1.  8*.  5+'.  4+"    .  . 

Tertium  die  ff  April*  177*5 .  cius  finis  nota- 
tus  ab  I.  8*.  531.  25".  , 

. .  .  Quartum  deaiqae  eodem    aono    die  .& •§&.;-, 
ciuus^pottoca.  momenta  hae^  tua(:  ,     ■    , 

6*.  31'.  31" 

-7.    3*;  3*         '      ' 
0.    20,'   13    ;i    :    J* 


.;  '  »m:. 


tfxWeru.  L. ' 
Initium  6*.  32'.  6" 
Immerfio  7.  37. '43. 
limerfib        9.   21.     S 


fiois 


10.    _7'.'  1 3 


0 


xo.    27.    O 

. !  *  J  .  ' '  ' 

E  coJlatione  trium  pofteriorum  eclypfium  cum 
obferuationibus  correfpondentibus  prodit  longitudo 
Dmitriewfki  a  Parifiis   .!  / 


r'   .*aM..- 


p->.  ,'.!'•   .'fex,;2.  .  2".  yi.^o":-.  '     .; 

,,    ,.'.  ex  3.     «.   52-30 

MA.L..;,v.M;ex  ^    -...5..aa;.  j  ;.« 

.TT 


Mediurn  2.   $i.  17. 


.  1 : ,  » 


.  I 
f  '> 


i        •     1 


HW  <  °  )  &H«  thr 

VII. 
Ob(eruation^s   Aftronomicae    ih   yrbe 
/Sar^tow;  habitae  a  G.  M,  Lowitz  : 
!•'-■- anno  11^73;- pag.  621. 

Obforuattone»  ha8lVir  Gefcb.  pro  determinandis'1ai- 
•  titadine-et:Jongi«idine  vrbis  Saratow   fnftituit; 
quaturn  prior  ptodtc  ex  ;aJtitudinibu»    fixnr.unj    me+- 
ridiapia.  ad  Auftruim.  et  Boreamf  captis  $j9.  31'.  33w» 
eadfem  vero colligituc e» altitudinibus Solis  5 r-3 1'  a<3w; 
hiac.  fumto.  medio  .flatui    illa    poteft    5  ii°«>3 1'.  asV. 
Quod  ad  Jongitndinem  attinet,  eam  noo  nifi  tx  vnica 
immexfione.  i?1"  Sbtellitrs  louis  collata:  ourn    calcuJo 
prOi  Pajifiis  dcdutene  ilicet.  2*.  54^  42"  ,  .  veJ  -rotunde 
sl*.  '541'/,    adtfoque  m  partibus  circuli»  43°  40';  et    a 
meridiancr  primo  6"3°.  40.      Declinatio  acus  magne> 
ticae  pro  hoc  loco  reperta  eft  3°.  28'  verfus  occafum* 

"    '    "" "  ''""■    viii.'      •'  -%  ..!- 

Epitome  .obferuatvonum    meteorologi- 

carum  Petjopoli  anno  1775.  Cal. 

cdrr.  inftitutarum. 

Au&ore  II  A.  Euler  pag.  626. 

Primo  loco  obferuationes  exponuntur   barometricae. 
-Altitudo    barometri     maxima    —  29.  n    poll. 
dcioctecimal    ped.    regii    parifmi  menfe  lanuarii ;  mi- 
»   r ,  k  2  '  nima 


nima  =s  &7.  ia  menfc  Martii ;  media  iotcr  omnes 
obfcruatas  =28.  is.  Plures  afcenfus  vel  defcenfus 
Merturii  notabiliores  vel  fiibitaneps  Cel.  Auclor  fepa- 
ratim  exponit.  Ex  obfertiationibus  thermometricis 
colligitur  altitudo  maxima  — '  105.  grad.  Delisl.  menfe 
Augufti  j  minima  =191.  menfe  Ianuarii  adeoque 
maxima  per  totum  annum  thermemetri  variatio 
c=  86".  grad.  Hiems  huius  anni  tam  refoectu  dura- 
tionis ,  quam  vehcmentiae ,  multo  fuit  mitior  annis 
j>raeccdentibus ;  aeftas  autem  quoad  durationem  longe 
calidior  anno  praecedente;  et  medium  frigus  hoc 
anno  ftatui  poteft  ~  147.  grad.  calor  autem  mediua 
—  139.  grad. ;  id  eft ,  per  dimidium  anni  altitudo 
thermometri  minor  fuit  147.  grad.  et  iterum  per 
idem  temporis  interuallum  maior  gradu  139.  Hoc 
anno  maxime  regnauit  ventus  cx  occidente  \el  Ze- 
phyrus  et  95.  numerabantur  dies  fertni.  Sub  finem 
recenfentur  reliqua  phaenomena  ,  tonitrua  ,  aurorae 
boreales ,  atque  alia ,  a  Cel.  Audore  hoc  anno  ob- 
feruata.  ^ 
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Auftoe* 
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-aud  dedignati  fant  viri  IliBftret  fammiqnB 
Geometrae  fuperioris  feeeuli  Milord  Broun- 
cher ,  Wallis,  Huyguens  aliiquc  theoriam 
fra&ionum  continuarum  commentari  atque 
iq  vfus  fuos  conuertere ,  quin'  etiam  hifce  proximis 
temporibus  Gcomctrae  fagaciflimi  Eukrus  et  de  h 
Grange  ,  tot  fublimibus  Inuentis  clari,  argumcntum 
iftud  atithmeticum  haud  parum  promouerunt  atqne 
ab  obliuione  vindicarunt :  liceat  cgregiis  obferuatio- 
oibus  leuiufculas  quasdam  fuperadiicefe  s  fderasque 
excerptas  ex  aduerfariis  olim  a  rfle  congeftis.  Nec 
mihi  propofitum  eft  rem  fyftetnatice  profequi  nec 
peculiarem  vfum  inhia.r«*  Fra&iones  continuae  ab- 
ruptae  ,    aliud  non  funt ,   quam  fimplices   fradiones 

A  a  fub 


f  BE    FRACTIQNIEYS  ;- 

fub  forma  plurium  fra&ionum,  inter  fe  a  diuifiooe 
Cbntinua  concatenatarum ,  qaas  magnus  adhibuit  Hu- 
guenius  ad  proportipnes  r  pro  admifla-  aliqua  abcrra- 
tione^  ^fppjjci^ifii^  nurnejtis  expriraeoda^  .  ^xjmi- 
sabo  potiflitnum  fra&iones  continuas  data  lege  iriin- 
finitum  progredientes ,  cujusmodi  celebre  nobis  dedit 
•xemplum  llluftris.  fyquncbtrus,  arjjuroentl  huius 
Au&or ',.  fmo  letefsriiAaildat  rattone  irttef  quadxatum 
et  circulum  et.Jt|fctj|>tm^V  fvar/tt  Wallifius  ex  pro- 
fundifiimis  abdTtis  eruerat  modbque  valde  diuerfb 
expreflerat.  Animus  erat  Inquirendi ,  quibusnam  in 
cafibus  exprc{fibnes  n^Orae  io  infinitum  continuatae 
Talorcrrr  obtineant  communi  analyfi  determinabiJem. 
Miratus  fimr  panciffimosr  efle  hofce  cafus  ebsque  fim- 
pliciulmosf  praeter  hos  reliqui  omnss  ad  formulas 
tranfcendentales  conducererid&rur  r  nec  taroen,  guair- 
llt^^^^llBaiiihK  *  GeJimetA 
prpjaairn  ,  ftjr   e^mpjiim;  &..  &  t9    *Mud;,  ^jp 

contfnuarufrr  nuitibi  abruptarum  inter  omnes  fimplf- 
ciffirna  maxfmequtr  obuia.  Ptoponafur  fcilicct  io- 
▼efligandus.  valor  ieqnenti»  expreflioni» 


?  •         :  •  j   - 

4 

t 

#•4-*; 
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- 

rn^rj 

--  '     - 
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*i#  iat  indiqt  namerum  qaalemcuaqae  fiae,  affirmi- 

tiuum  £ue  negatiuum,    integrum  aut  fracWm  ,  ra- 

*!9Wkffl  a«t  irratioualem, :  Si  ponatur,  hanc  exprcjfe 

^nfiip  continue  magis  magisque-  conuergere  ad  ceir-: 

fu.ni  et  detcrminatum  aliquem  Talorem,  necefie  crir. 

Tt    ppft    numerum  infinitum  concatenatarum  fradio? 

fPS  *  ▼*!°£  «Fpreffioni»  haud  porrQ  varietur,  fi  no» 

•w  fupcrucoiat  fradiov     Sit  haque  pro  fracrionibui^ 

jofinities  rcpctiti*  yalor  ejpreffioni*  =  S  atque  puta: 

npuum  praefigi  terminum,  ita  Tt  qui   fuit    primuf 

nunp  fiac   fecumhis  $    erit    fjiuc   Yalor  expreflionis 

TT-.w^i?"  W    fi?    habcbimu*  (pcr    hyppthcfin ) 

$  =  Z±r&f  fiue  SVr-»S=?  Tel  S=-=i=fc£-fc^ 

fQie  £o1iwk>  YBlcuiqut  obqia  cft. 

£  3.  Vcrus  vtique   yafor   cfif   qucm   moda 
dedimusr  atque    fi  ad  exempla.  pure  numerica  det- 
cendere  fubeatr  luculenter  apparebit,  qnam  cito  plcr 
rumque  sr  quaui»  noua  adie&a  fradione  expreflio  ad 
Talorem  Htum  approperet.     Sir,  Terbi  grafia-,  w— f, 
dabit  rbrmuhr  noftra,  pro  expreflrone  infinrti-mem- 
brrrSirJ.     At  fi  fumatur  ralor  exprcflionis   fuc- 
cefljtre  pro  fracrione  prima  fimplici,  dein  pro  fra&io- 
oe  birrrcmbri,  trimembri  et  quadrimembri ,    obtine- 
buntor  Tafore*  fpecificr  f ;  |$  f  £*  ct  \$$ ,   rn    qni- 
bc9r  fi  mrmcratores  rerineantur ,  denominatores  fol» 
Tmtare  aberrjnt ,   alternrs  vicibi»  in  defc(5ru  fiue  in 
exceflu  ,  Ynde  apparet  r  quam  cito  fracliones  aj>ruptae 
eaouergant   ad  propofitam-   fraAioneirr .  infin-itimenr- 
brcn»  eiusqs*  valonem  S*  etiamfi   pro   »   nuwtrus 

A  9         Iw&ut 


fraclus  fue*?t  srffiiimi».  Praefeti  autem  termini  nii- 
merici  pro  fra&ionibus  abruptis  fucceffiue  determi- 
nandis  facillirae  continuantur ,  quia  quiuit  numera- 
tor  noui  termini  eft  triplum  denominatori9  vltimi 
termini ,  denominator  autem  in  nouo  termino  cft 
triplum  eiusdem  numeratoris  modo  inuenti  vriitato 
to^um  vcl  diminutum  ,  prouti  index  noui  termini 
fiierit  par  vel  impar. 

§.  +.  Vnicum  pariter  fufficiet  exemplum,  qu<* 
appareat  nihil  obftare,  quin  pro  m  quantitas  afluma- 
tur  irratiohalis.  Ponatur  ,  exerapli  caufa  ,  m~Vji 
fic  dabit  formula  in  fine  paragraphi  fecundi  expofita 
vaJorem  frattionis  infiniti-membris  S±^5""yt.  Sl 
▼ero  in  expreflione  grpjxriit*  f«mantur.fuccefliue.va« 
lores  pro  fraAione  vni-membri,  .  bimembri ,  tri- 
membri  etc.  obtiriebuntnr  termini 

;v5;  xv n  ftvs;  zvs;  &v$;*ti 

Vtamur  termino  quinto  £„  V$  vt  videamus  quan- 
tum  diflet  ab  termino  infinitefimo  S  =  *-— y*.  fcft 
yero  V  5  =  a,  ^606^  ergo  sy8  V  5  =-^  381905 
et  S_  0,3819^6,  qui  ambo  numeri  in  quinta  de~ 
rnum  figura  in  diuerfa  abire  incipiunr.  la  genere 
appaxet  quod  termini  a  fradionibus  continuis  abruptis 
prouenicntes  tanto  citius  ad  valorem  S  conuergant , 
quanto  maior  affumtus  fuerit  .valor  numeri  m  e| 
viciujm  tanto  tardius  quanto  xriinor  eft  numerus  «.. 

•i  5.  Denique  etiam  quaeritur,  quid  futurum 
fit  quando  pro  m  fumkur  numerus  negatiuusj  dico 
•»t«ni  tunc  quautitatem  radicalem  io  ftrmula  pera- 

graphi 
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fwphi  feCHodt  ncgatiuc  cflc  accipiendam  atque  fic 
fore  S  —  *-m— v  ♦-+■.»»  vbi  fi  fumatur  numerus  «r 
negatiue  oritur  S  =: *—v  ♦•-*•»■» ,  qui  valor  negati- 
*e  idem  eft ,.  qui  fuit  in  paragrapho  fccundo.  No- 
tabile  mihi  videtur,.  quod  pro  cafu  fpecialifiimo 
m  —  o  fiat  perinde  S  =  i  et  Sr-i;  Video  hic, 
iterum  >.  quod  paffim  monui  iu  praecedentibus  difler- 
tationibu*  occaflione  feriexum ,  quas  formant  finu* 
"vel  cofinus  arcuum  circularium  arithmetice  progre- 
dientium  ,  nempe  diflinguendum  efle  inter  nihilutn 
ab/blutum  et  inter,  infinite  paruum ;  In  priori  enim 
cafu  fitS^  — '—  $  in  pofteriori  S  r=  ■+;  i  atque  fi 
hanc  rem  prolequamur  per  fingula  expreflionis  mem- 
bra  ,  prouti  fecimus  paragrapho  tertio ,  obtinebimui 
fiicce/Cue  pro»  vaforibu»  expreffionis  abruptae    oo.  — .; 

eo  ^  etc.  Sic  tota  quaeftfo-  in  ambiguo-  pofita  ma- 
net.  At  in-  altero  caf»  termint  numero  impares  r 
vtcunque  magni  ab  initio,  continue  decrefcunr  cre-1 
fcuntque  termini;  pares,  doncc  omnes^  ad  eandeni 
magnitudinem  tandem  reducantur ,  rquae  erit  proxi- 
n»e  +  i,  prouti  minima  quantitas  aflumpta  m  fue- 
xic  Tei  pofitiua  vel  negariua. 

£  <T.  Erunt  fortafle,  quibus  fblutio  paragraphb 
ficunda  expofita  mrous  videatur  apodicfica ,  nec  eos 
prdrta*  improbarem ,  ideo  quod  nou  femper  fatis  H- 
queat  ,  exprtfiionem  definere  in  valorem  conitantem 
et  determinatum  r  etiamfi  certum  fit  eum  efle  fini- 
tum  y  etenim  poffet  tandem  «prcfiio  conuergcre  ad 

rerml- 
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terminos  periodko  aeqtie  data  lege  recurrentes  v  it- 
cnnqne  inter  fc  inaequales,  prouti  notum  eft  feriem 
fbrmatam  ex  fioibus  vel  cofioibus  Arcuum  circula 
rium  arithmetice  prqgredientium  formare  huiusmodi 
pcrpetuos.  recurfus:  hac  ratione  inductus  argumen- 
rum  noflrum  aiio  profcquar  modo  a  priori  plane 
diueria 

Conuertatur  fucceffiue  expreffio  fraclionum  con- 
tinuarum  in  aequiualentes  fractioncs  fimplices ,  inci- 
piendo  ab  expreffione  vni-membri  et  pergendo  ai 
«xpreffionem  bimembrem ,  trimembrem  ,  quadrimem- 
brem  etc.   Sic  fucceffiue  orientur  valores  , 

_   iBin-f.t      m»-4-2tn      m*__n«+_      ms-t-*ms-t-im     in*+sm*-+4mm+t    «*£ 
t*  m*-4-im'  m*-t-tmm-i-i'  n»J-+-*j»'-j-»»i* at*^.sm4 4-imini-i *  m7<+-im*-t-*«m'<*-4ifc* 

Duo  funt  in  hac  progreffione  fradionum  fimplicium 
notanda;  primum  eft,  qnod  quiuis  nnmcrator  idem 
ilr  quod  denomirtator  praecedentis  termini ,  ita  vt 
feries  nnmeratorum  eadem  fit  cum  ferie  denoroina- 
torum ,  hoc  faltem  difcrimmc,  quod  Jeaindns  nn- 
merator  idem  fit  cum  primo  denominatore ,  tertms 
numerator  cum  fecundo  denominatore  et  fic  porro: 
igitur  fufficiet  confideraffe  feriem  numeratorum.  Se* 
cunda  obferuatio ,  quae  hic  potiflimum  notanda  ve> 
nit ,  in  hoc  confiftit ,  quod  praefata  numeratorum 
feries  pertineat  ad  daflem  ferierum  rocurrcntium  et 
quidem  ad  ordiotm  fecundum ,  qnando  qnidera  *nns* 
quisque  tcrminus  conflarur  cx  dnobns  terminis^  qui 
illum  praeccdunt;  fint  ncmpe  rres  termini  contigui 
^ualescunque  A,  B  et  C;  dico  fore  CzzmB-H-A^ 
quac  efi  .proprietas   fericrum  recurrentium  fccundi 

ordiois, 
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ordinis ,  theoriam  autem  gcnerali(fimam  faaram  ferie- 
rum  earumque  vfum  infignem  pro  radicibus  omnium 
lequationum  algebraicarom  facillimo  negotio  deter«* 
minandis  docui  in  variis  fchediasmatis ,  Yeteribus 
Commentariis  infertis. 

$.7.  Ad  normam  praememoratae  theoriae  conflroa- 
tur  pro  incognita  y  aequatio  fecundi  ordinis^=w/+ 1, 
cuius  ambae  radices  funt 
y  —  w~*" vt*-4-ww)   et  v «1— •v(*-f-TO«) 

Hae  ambae  radices  nos  eo  coaducent ,  vt  non  folum 
Talorem  termini  infinitefimi  ferki  noflrae  fed  etcu- 
iuscunque  termini ,  cuius  index  defignatus  fit  nume- 
ro  N ,  indicare  poflimus  absque  interuentu  termina- 
rum  praecedeotium ;  erit  enim  terminus  generalis 
fcriei 

(»+V4+««\H     -/'»— V  4 +iw«r\H 
— i — ;  +e\. — r—j  ■• 

coefficjentes  autem  a  et  §  determinantur  cx  duobus 
primis  feriei  terminis ,  qui  hk  funt  x  et  m  et  qut 
prouenire  debent  pro  cafibus  N  =  1  et  N  —  a  j  fic 
reperitur 

a  =  *  et  8  = 


V++mm  V++mm' 

quibus  fubftitutis  fit  tandem  terminus   generalis   fe- 
riei  noftrae 

_  C»  +  VT+^mf  —  Q?  -V 4-H»w)H 

aN  V4-+-JW» 
Tom.XX.Nou.Comm.  B  Confa- 
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Confirmabitur  ifte  tcrminne  generalis  ,  qnoties 
pro  N  numerus  aflumitur  integer ,  quamuis  calcu- 
lus  fiat  tatis  taediotus  pro  numeris  maiu8culis>.       bit 

N  =  3!_fit 

(m-+-V ++»*/»)' =  m'+&mmV++mto  +  3m(4.+mm) 

+  (++m')V(+  +  m), 

atque  pariter  

(w-V++mw)s=:«,-3'»«A+ww+-3  m(+-\-mm) 

—  (++mm)V  ++mm', 
haec    pofterior    quantitas    fi    a    priori    (ubtrahatur , 

prodit       ' 

6mmV  +  -irmm-+(%-+-*mm)V /b-ir-mm , 

quae  quantitas  diuidenda  eft  per 

■  ■  '  i      i    i- 

2NVf4.-t-H*«  fiue  pcr   8V4  +  WW, 
quo  fado  prodit  fimpliciter  ,    pro    tertio    termino  > 
f»  w  -+-  1  qualis  eft  in  praecedente    paragrapho  ,    fi 
ad  folos  fpeftes  numeratores. 

§  8.  Quod  nunc  attinet  ad  denominatores , 
hos  pro  quouis  termino  habebis  ,  fi  intcr  numerato- 
res  (umas  fequentem  terminum  ,  id  eft  ,  fi  loco  N 
ponas  N  -J-  1.  Sic  itaque  quiuis  denominator  coa~ 
veniens  indici  N  erit 

""  aN-*-'  Y  +  +  fnm 

Deniqtie  fi  numeratorem  N  tefimum  diurdas  p^c 
denominatorem  N  tefimum;  habebis  yalorem  tra&io- 
nis  continuae  N  membris  rz 

*  0»  +  ^4-  +  w  «/*  —  2  (m  —  V4  4-  «rwf 

(w  +  V  4+jbw/h-1—  («a-y  4+-w»/M"'"         atque 
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.  Atqufe  fic  h^beitius  tertninum  generalem  pro 
qnalicunque  termino  fra&ionum  fimplicium  paragra- 
pho  fexto  expofitarum  ,  quae  -aequiualent  fractioni 
continuae  toties  repetitai  quoties  vnitas  continetut 
in  exponente  -N ,  quam  fractionem  voco  N  mem- 
brem.  Igitur  haec  folutio  ,  ex  theoria  ferierum  re- 
currentium  petita-,  infinities  generaiior  eft  folutione 
fuperius  paragrapho  fecundo  expofita  flmul.jue  vno 
intuiru  totius  argumenti  imaginem  repraefentat.  Ve- 
rum  ad  caufam  propero  principalem. 

§.  9.  Quaeritur  nunc  tandcm  ,    quisnam  verus 

fit  valor  expreffionis  noftrae  ,    fi  fracliones"  cohtinuac 

in  infinitum  progrediantur ,    id  eft  ,    fi  pro  N   nu- 

raerus  afiumatur  infinitus.      Dico    autem    duos    hic 

effe   cafus  a  fe  inuicem  diftinguendos  ,  prouti  tn  fut- 

rit  numerus  pofitiuus  Vel  negatiuus.      ln  priori  cafu 

fit    teiminus    primus    tam    in  numeratore  quam  in 

denominatore  infinities  maior  quam  terminus  fecun- 

dus;  in  altera  contrarium  obtinet,  igitur  fi  fuerit  1» 

numerus  pofitiuus ,    reiiciendus  erit  fecundus  ternni- 

nus    numeratoris    aeque    ac  denominatoris  atque  fic 

valor    formulae   generalis  in  praecedente  paragrapho 

expofitae  fit        •    ^_ 

__  g(m+V^+mm)H _- a        . 

~"    (m  +  V^+mm^-*-'         ~~ «  +  V  +-+mm 

Nec  valor  ifte  differt  a  valore  ih  paragrapho  fecundo, 
vbi  altera  methodo  inuenimus 


S  =  zzZL+Tbdt™  j  ett  fcilicet 
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-quod  fbla  mulciplicatio  per  crucem  -fadkat.  Qpod 
fi  fuerit  m  uumerus  negatiuu» ;  reiicieadua  eric  pri- 
rnus  terminus  relatus  ad  fecundum  ,  tam  in  nume- 
•ratore  quam  denominatore  formulae  in  praecedemt 
.paragrapho  inuentae ,  quo  fa&o  babetur 

'—  i{m— y^  +  mmj1  z 

-(w-V4.■l-wffl/+,  m— V^mm9 

in  qua  poftrema  formula  fi  m  mutetur  in  — *»,•  ori- 
tur  negatiue  idem  \alor ,  qui  affirmatiue  valet  pro 
altero  cafu  ,  quod  idem  in  paragrapho  quinto  de- 
rnonftraui. 

$.  10.  Simili  modo  pertradandae  eruntomnes 
fra#iones  continuae.infinitae,  quae  vbique  perfe&e 
rccurrunt  pro  quauis  noua  fractione ,  vndc  indoles 
exprefljaaum  noftrarnro  haud  parum  dilucebit:  Exem- 
pla  huius  animaduerfionis  fequentia  allegabo. 


I. 

1 

1    -4-1 

II. 

f    - 

*-*-etc.  +  =  — 1  +  V3 

III. 

fli  -+-  £tC-  —  —  «  -|-  V  ♦  m  -^fmj» 

- 

IV. 

1 
m 

m-4-n 

tti-+-n 

.  -  *»  ■+  >«<%  •— — w-4-V*»-*-mm' 

V. 
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^iT^V^.  ctC.  =  *-***-*•"* 

s 

ft 


m  —  n 


»—  ete.=: 


—  m— -  » 


Hac  variae  fbrmulae  varia  nobis  fubminiftrant  corollaria 
ooratu  haud  indigna,  quorum  praecipua  nuuc  indicatxv 
§.  ii.  (a)  Ex  iribus  prioribus  exemplis  inter 
lc  collatis  apparet ,  non  licere  terminos  fra&ionum  f 
id  eft,  numeratbrcm  ac  denominatorem  mutare,  eu 
iamfi  valor  vniuscuiusque  fradionis  inde  non  mute* 
tur  y  atque  fingulas  fra&iones  perfede  eodem  modo 
efle  vbiqut  replicandas  ram  ratione  terminorum  quam 
(ignorum. 

(6)  Hinc  etiam  fequitur,  diuerfa  ab  inuicem  efle 
exemplum  quartum  et  fcptimum  9  eriamfi  fradionet 
i-  et  =i  per  fe  fumtae  alias  rede  cenfeantur  inter 
fe  aequales:  Notctur  autem  ,  numeros  n  et  m  poni 
per  fe  pofitiuos  in  fbrmulis  noltris  et  a  fblis  fignis 
praefixis  +  vel  —  indicari  an  fint  affirmatiue  vel 
fiegatiue  accipiendi.  Mutatio  fraftinnis  ^-  in  t=JL 
Dthil  aliud  eft  quam  tern  inorum  multiplicatio  per 
—  i.  Sed  rullae  multiplicationes,  quae  formam  fra- 
dioni*  vlto  modo  ptrmutent ,  admiuendae  funt. 

B  3  (0  Ob 
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(c)  Ob  eandem  rationem  difFert  exemplum  quin- 
tum  a  fexto,  quia  fcilicet  forma  differiHit  ab  inur 
cera  fra&iones  ^-  et  =^,-vtut  valore  fuo  eaedem. 

(</)  Tanra  vis  ineft  duabus  praecedentibus  netis, 
vt  valor  appofitus  in  exemplo  quarto  fit  femper  rea- 
lis ,  qui  poteft  fieri  imaginarius  in  exempio  feptimo 
atque  idem  inteHigendum  tft  de  exemplis  quinto  et 
fexto. 

(e)  Lex  generalis  theoriae  noftrae  haec  eft  vt, 
quando  literae  n  fignum  negatiuum  praeponitur,  idem 
fignum  fit  praeponendum  literae  n  in  quantitate  ra- 
dicali ,  ficuti  videtur  in  exemplo  fexto  ac  feptimo : 
Verum  quando  fignum  negatiuum  numero  m  efl: 
praefixum  ,  ficuti  in  exemplo  quinto  et  feptimo  , 
tunc  non  folum  fignum  contrarium  ,  in  valore  fra- 
&ionum  continuarum  ,  praeponendum  eft  literae  m7 
fed  irftegra  quantitas  radicalis  fub  figno  negatiuo  ad- 
hibcnda  eft. 

(f)  In  folis  exemplis  VI  et  VII.  emergens  va- 
lor  fieri  poteft  imaginarius  et  fit  imaginarius,  fi  fue- 
f it  n^>\mm.     De  hoc  cafu  paucula  feorfim  dicaau 

§.  i2.  Videamus  igitur,  quemadmodum  fra&io- 
nes  continuae  infinitae  in  praememorato  cafii  fuam 
indolem  ,  ftatum  fcilicet  imaginarium  f  prodant  at- 
que  hunc  in  finem  vnicum  allegemus  exemplum. 
Ponatur  n  —  i  et  mzz  x  atque  adeo  »  >  i  m  m  : 
Sfc  oritur  valor  fra&ionum  pro  exemplo  fexto  §.  jo* 
—  '  "^  v~"  *  ac  pro  exemplo  feptimo  zz. '  ~*~Zl  i 
Quod  fi  autem  ipfae  expreffiones  ordine    fuo    euol- 

vantur, 
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rantur,  progrediendo  ab  fra&tone  vnirmembri  ,  ad 
fta&ionem  bimembrem  f  trimembrem  ,  quadrimem- 
brem  etc.  oriuntur  fucceffiue  pro  vtroque  exemplo 
fequcntes  termini 

—  i.  —  oo.  o.  —  i*  —  oo.  o  —  etc.  in  cafu  priore 
atque 

i.  -+-  oo.  o.  i.  H-  bo.  o.  etc.  in  cafu  pofteriore 

atque  hae  ambae  feries  fic  in  infinitum  progrediun- 
tur  pro  fingulis  trinis  terminis  fublequentibus  ,  ne& 
adeoque  a4  valorem  fixum  conuergere  poflunt ,  vn- 
de  aon  mirum  inuentum  valorem  radice  imagina^ 
ria  exprimu 

In  ipfo  limite  inter  vtrumque  ftatum  ,  Vbi  fci- 
licet  eft  »n  et  «-2,  refultans  feries  termino- 
rum  fua  fpecie  .al^quid  intermedii  habet ,  quando- 
quidem  pro  exemplo  fexto  inuenitur  feries 

— *  5.  —  |  —  j»  —  j.  —  «•  ~  etc 

qoae  eadem  cum  fignis  affirmatiuis  valet  pro  exemplo 
feptimo,  quaeque  proprie  non  pertinet,  fiue  numeratores 
fwe  denominatores  fpedentur  ,  ad  recurrentes  :  attamen 
vterque  terminorum  ordo  hac  gaudet  proprietate,  vt 
quiuis  termimis  compofitus  fit  ex  duplo  termino 
praecedente  demto  ante  -  praecedente.  Demonftraui 
autem  in  veteribus  Commcntariis,  fimili  tituloomnes 
feries  ,  cjuae  dicuntur  7  algebraicas  ,  pertinere  advie- 
ries  recurrcntes.  .  Ex  praememorata  (erie  termino- 
rum  per  fe  Ikjuet,  fbre  terminum  lnfinitefimum  ae- 
qualem  vnitati  fiue  negatiue  fiue  affirmatiue  fumtae, 

-    prout 
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pnvit  fermo  fit  de  cxcmplo  fexto  vcl  ftptimo ,  id 
ouod  etiatn  fbrmulae  noftrae  appofitae  indicant. 

f.   13.  Hadcnus  de  fra&ionibus  continuis  infi- 

oitis   earumque    valore ,    in    quibus    perfe&e  eadem 

,  fra&io  haud  interrupta  vbique  recurrat.      Progredior 

ad  ordinem  fecundum  ,  quem  ita  voco  ,   quando  bi~ 

nae  fraftiones  aiterno  ordine  perpetuo  recurrunt. 

Fonam  duas  fra&iones  qualescunque  l  «  J-i 
«x  quarum  perpetuo  recurfu  fbrmetur  fractio  conti* 
aua  in  infinitum  extenfa  fequentem  in  modum 

n_ 

»  -f*  «c. 
quaeritnr  valor  huius  expreifionis .  ex  infinitis  fra&io» 
nibus  compofitae.    Sit  rurfus  valor    ifte   =  S    stqut 
puta  duos  nouos  teminos  expreffioni  praefigi    (eruata 
•ius  lege ;  habebis 

*-*-« fiue     **-+-**     : 

liaec  autem  mutatio  reftituit  perfe&e  frac*tionem  con- 
tinuam  propofitam  vtpote  in  infinitum  extenfam. 
$rit  igitur  ^J^f^  =  S.  vnde  inuenitur 

S  S  +  =*«=5  S  =  «  ac  denique 

sia  • 

Ex  ifta  fbrmula  fequentia  defluunt  corollarit. 
(<0  Si  ponatur  q  =  n  et  p  =  «,  obtinetur 


S  =  — -w»  «4-  V  ♦n-i-mm 

^ — -«. —  , 


qnod 


F 
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quod  conforme  eft  exemplo    quarto   paragraphi   de- 
cimi. 

(b)  Si  f  ~  o  fit  S  =  |j ,  t tque  fic  in  propofi- 
ta  expreflione  fractionum  continuarum  fola  remanet 
fraftio  prima  jL,  reliquis  omnibus  euanefcentrbns. 
Sed  fi  in  valore  S  accipiatur  quantitas  radicalis  ne- 
gatiue ,  fttSr  —pj  qui  Talor  reuera  hyporhefi  no- 
ftrae  analjttice  fatisfacit  ,  fimul  autem  application* 
fua  inutilis  eft. 

(c)  S\  refcindatur  prima  fra&io  J-  ita ,  Tt  ez- 
prcflio  incipiat  ab  frattione  J-,  indeque  prorfus  cou- 
tinuetur  ,  \t  ante ;  tuac  mutabitur  Taior  exprefluonjs. 
mutauisque  eadem  roethodo  reperitur  vt  ante;  Sed 
et  absque  vlto  aono  ealcuio  inu«nitur  coouerteodo. 
fimpliciter,  in  priori  exprcflione ,  literas»  et  q 
pariter  atque  literas  m  et  p,  atque  fic  alier  ifle 
valor  expreflioois  fraclionis  continuac ,  quem  Tocabo 
<r,  feqoenti  modo  exprimitur, 

*t  '  *     • 

Simul  autem  ipfe  argumenti  natura  facjt  Sxro-i— , 
quod  ex  tola  expreflione  propofita  patet,  vnde  plu- 
ra  compendia  in  calculis  ioetim  inuenient. 

§.  i+.  Siogulae  praecedentis  paragraphi  fb*- 
mulae  egrcgie  contrahuntur  ,  fi  omnes .  numeratores 
ponantur  vnitati  «equales ,  feruatis  denpminatoribus 
m  et  p,  quo  facto  talis  oritur  expreflio  ininfinitum 
continuanda. 

Tom.XX.Nou.Comm.  C  ^ 

Ws 
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f-4-J. 

m  -4-  r 


m  -f.  ete*  % 

quae  fupponit  n  =r  ?  =  r ,  hisque  fubftituti*  valori- 
bus  f  prouenit 

s=zp+vjpp+^)  atque  „-»ty(«»+^ 

fitquc  fimul  r  fi  inuenti  valores  S  et  <r  fubftituan- 
tur ,  S- ,—-;  »  quam  fimplicitatem  haud  expeclas- 
fem  „  nifi  illam  praecognitam  habuiflem.  Caeterum 
et  hic  ,  qirod  iam  fupra  §.  1 1.  corolL  (e)  in  cafa 
fimili  monuf»  probe  difpicieodum,  aa  quantitates  ra- 
dicales  negatiue  fint  accrpiendae*  vel  affirmatiue.  Quo- 
tie»  terminus  *-£  eft  negatiuus  j   atqus  (i  fimul  fue- 

,ie  ^?  ^PP*  fiuc  £*S  -  fiunt  valores  S  et  <r  ima- 
ginarit 

Ef^  *.  fit  w=x  ct/=2;  habetur 
tom  etiam  y  refecto  primo  membro ,  fit 


».  -t-dc« 


Quod 


:    C  ON  TINVIS.       '  t9 

Qaod  fi  Tero  iti  ifto  cxemplo  fra&tones  continuao 
motentur  in  fradtiones  fimplices  (ucceffiue  pro.vno» 
duobus ,  tribus  etc.  membris ,  fit  fuccefiiue 

S. w       «      S       •       II       _f     _    __   I      I      »       ♦        II 
-—  *■•  i«  *•  n»  ij«  ct  tr  — .  a.  j.  (.  It.  so  , 

rbi  iam  quintus  terrainus  proxime  accedit  adverum 
jnuentum  "valorem  indicatum. 

Exempl.  sl,  Ponatur  nunc,  retentis  reliquisde- 
nominatoribus  ,  p  zz  —  5 ;  habebitur 

f-_,  =S=5-=-^.  Refedoquc  primo 

*-*-±  membro  oritur  pro  expreflioac 

»  —  rtc. 
focia  —2-  -i4-V« 

•  •■*■!.  ~<r-  '.   Quod  fi  fra- 

*"**T  —  e».  <ftioncs  continuae 

fuccefliue  permutentur  in    fractiones   fimplices ,    hae  ' 
fatis  cito  conuergunt  ad  determinatos"  yalores  Seto*, 
eihmd  pro  prion  mutatum  fuerit  fignum  quantitati 
radicali  praefixum  ,  pro  altero  retentum ,    cuius  rei 
ratio  peritiores  haud  effngiet. 

Exempl  3.  Sit  porro  p:=  — 4,  pro  qua  pofi- 
tione  Ttrobique  quantitas  radicalis  euanefcit  fitque 
S  —  +  a  ct  irr:-J.  fra&iones  autem  firaplices  pro 
hoc  exemplo  oriuntur  fucceftiue 

1.%  \.  ?•  |.  etc.  pro  S  et  -£.  -\.  -|.  -J.  -/,-  etc. 
pro  c  -vterque  quidem  "valor  ad  praefcriptum  acce- 
dit ,  ar  lentius. .        v 

Exempl  4.  Denique  ponatur  p  zz  —  2  ,  quae 
pofitio  facit 

C  *  •       S  = 
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*  .  * 

rrerquc  valor  imaginarius  eft ,  Tnde  colligendum  eft, 
frjdioncs  fimplices ,  fra&ionibus  continuis  fuccefliu» 
fubftitutas,  ad  nuilum  conuergere  valorem  fixom  , 
quod  quidem  cx  ipfis  fradiombus  fimplicibus  reful- 
tantibus  confirmatur,  vtpote  quae  font  1.2.00.0.1. 
eta  pro  Talore  S  fimul^ue  — ,.  — 1.00.0.—  ;.  —  etc 
pro  Talore  <r. 

§.  15.  Eadem  ,  qua  vfi  fumus  methodo ,  per- 
tractari  poterunt  fra&iones  continuae  tertii  vel  cuius- 
cunque  altioris  ordinis  ,  in  quibus  nimirum  eaedeni 
fra&iones  ,  eodem  ordine  fub  coJernoue  figno  recur- 
runt  poft  quamuis  periodum  ,  fiue  ez  tribus  fiue  <x 
pluribus  fra&ionibus  compofita  fitj  hanc.  obferuatio- 
nem  vnico  illnftrabo  exemplo  et  quidcm  paulum 
cpmpendiario.  Proponatur  nempe  exprefiio  in  infi- 
nitum  continuata 

1 

«Vjl  =:S. 

r  -t-^ 

r  +  etc. 
Reperitor  talis  aequatio  S=: — L±£r±£5 _. 

fit ,  Terbi  gratia ,  mzzt'%  p  ==  a  et  r  zz.  3  ,  habtbi- 
tmSr  ZLLztJji t  qui  valor  facillim» appropiaqua* 

tione  confirmatur.    Quod  fi  Teioafiumiturrz=£=fll 
obtinebitur  aequatio 

mwSS-+-SSW-»,^+i»S.=:«»i-r*i  Tel  SS+H»S=rx 

Tel  S  =  =^L±jL tj±2LS  , 

prou- 
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promi  inuenimus  f  a.  Emcietur  etiam  tt  Talor 
emergens  S  fiat  pure  rationalis,  fi  affumatur  arbi- 
trar]a  f  zz  -  J,  tunc  enim  fit  fimpliciter  S—g^-i. 
Ponatur  ,  exempli  gratia  ,«=»jpi-ij  r=if 
fic  expreflio  re&e  dispofita  proueniet 


"■•*•*_  rrSrri. 

«-*-l_  * 

»-♦•«__ 
i 
■h-« 

^7+  etc. 
Quotuscunque  autem  fuerit    ordo  fraclionum    conti- 
nuarum  ,    id  eft  ,    ex  quotcunque  membris  periodus 
guaeuis  compofita  fit,  valor  S  fempcr  aequatione  qua- 
drata  poterit  exprimi 

§.  16.  Qui  praefatam  contulerit  theoriam  cum 
Euleriana  (vid.  nou.  Commcntar.  Acad.  Tom.  XI. 
pag.  &S.)  fimulque  cum  ea  ,  quae  extat  in  elemen- 
tis  Algebrae  Eukri  vel  potius  in  additionibus  huius 
operis ,  mnltas  pafiim  obferuabit  conclufiones ,  egre- 
gie  confpirantes ,  etiamfi  methodo  diuerfa  erutas ; 
modum  autem  noftrum  fuis  peculianbus  aliquando 
gaudero  poffe  commodis  proxima  occafione  exponam. 
Impraefcntiarum  non  alio  finc  negotium  iftud  fofce» 
pi ,  quam  vt  examinarem,  quibus  in  cafibus  expres- 
fioncs  '  fra&iomks  tnfinitae  fbrmula  definiri  poffint 
finita  fiue  algebraica  fiue  tranfccndentaU ,  cuiusmodi 
cft  Brounkeriana  a  quadratura  circuli  pendens.  Sub* 
fidium  ab  indu&ione  expectabam  ,  adhibita  metbodo 
$.  $.  6,  7,  8  et  j>  cxpofita ;    fperabam  me  pernen- 

C  3  tirum 
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/ 

tqrUm  ad  feries  recurrentes  altiorum  ordinum    qua- 

riim  terminus  -gcneraUs  (empcr  eft  in   poteftate  ,    at 

fpes  me  fefellic :  Vidi  potius  quid  con  fit  quam  -quid 

fit   _:  Nouas.  orfijs    fum .  disquifitiones  ab  exemplo  > 

poft  periodicas  fra&iones,  fimpliciflimo  ,  ponendo  in 

fingulis  frachonibus  vnitatem  pro  numeratore  et   nu- 

meros  naturales  pro  denominatoribus  fiaguiis  fe    in- 

vicerrt  fubfequenttbus :    Nempe  fra&io  continua    haec 

eft  , 

« 

a  -4- 1_   , 

*  -*-  i. 

fiec  >puto  legem  progreflionis  fingi  pbflfe  (impliciorem, 

§.  .17.  Analyfin  pro  hoc  exemplo  fic  rurfus 
inftitui :  Commutaui  fra&iones  continuas  in  fimplices 
iricipieqdo  a  fra&ione  vni  -  membri  indeque  progre- 
cjiendo  ad  fra&ionem  continuam  bimembrem  ,  trU 
membrem  ,  quadrimembrem  et  fic  porro,  hoc  mo- 
do  obtinui  fuccefliue  fequentes  valores 

t      3      7       50      157      P72       6961       S660      S1690I      51*S6fl      57«f*2fl      ^a,- 
t*  JM5'  W  «»$•  !?&?•  557^  IfaSI»  7i&79J#  7W3jf  ¥|Ta5j*5»  CtW. 

Jn  his  fradionibus  tam  numeratores  quam  denomi- 
oatores  notabili  gaudent  pr6prietate  communi ,  cuius 
opc  absque  vllo  negotio  in  immenfum  continuari 
poteft  fra&ionum  progreffio :  Sint  fcilicet  fiue  in  fe- 
rie  numeratorum  fiue  in  ferie  denominatorum  tres 
termini  contigui  A,  B  et  C,  fitque  index  termini 
C  =  n ,  erit  C-«B  +  As  fic  quintus  numerator 
157  fit  =  5*30-4-7  pariterque  quintus  denomi- 
Qafipr  215  =:  5  *  +3  -h  »0.  Gaudet 
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Gaudet  praeterea  iffa  fradtionum  feries  hac  pro» 
prietate  vt,  fi  bini  termini  qualescunque  percruccm 
multipliccntur ,  ambo  produ&a  fola  vnitate  differant, 
alternis  vicibus  in  exceflu  atque  defedu:  Sic  fi  nu- 
merator  termini  noftri  decimi  multiplicetur  per  dc- 
nominatorem  vndecimi  ,  prodit  numerus 
43435949H&*82o 

atque  fi  numerator  vndecimi  rnultiplicetur  per  de» 
nominatorem  decimi  idem  oritur  numerus  fola  vni- 
rate  audus ;  fequitur  exinde ,  fra&iones  mox  fierj 
iorer  fe  tantum  non  aequales;  confirmatam  habebi- 
mus  hanc  confequentiam ,  fi  fra&ionem  quintam  ilf , 
parum  a  prima  remotam  T  comparemus  cum  vnde- 
cima  TmV/fV  quae  vltima  eft  a  nobis  computats  ,  vi- 
debimus  /raclionem  priorem  fuper  alterarrr  peccare  in 
esceflu  at  vix"  fenfibili ;;  Sic  igitur  acquielcere  pote- 
rimus  praefeto  valore  SffSffr  fiuc  fraclione  decimall 
0,65*78,,  Dubium  non?  eftr  qmr*  detur  fbrmul* 
verurrt  valorem  geometric»  accnratione  determinans  r- 
conceffi»  praefertim  quadraturis  vefc  ftgnis  fummato- 
riisf  at  eius  inuentio  noua  in>  calculo*  ioQituendore* 
qnirere  videtur  artificia. 
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DISQVTSITIONES  VLTERIORES 
DE 

INDOLE  FRACTIONVM 

CONTINVARVAt 

Auctorc 
DANIELE    BERNOFLLI. 

f     i. 

Cum  nuper ,  data  occafione ,  theoriam  de  fra&io- 
nibus  continuis  rumjnaremf,  jncidi,  *t  fieri  ple- 
rumque*  folet ,  in  aliquot  huius  argnn  enti  proprie* 
tates ,  qnae  vifte  fuerunt  notatu  digniores ,  quasque 
•partim  in.  fuperiori  transa&ione  expofui :  quas  reli» 
quas  feci  ezponam  in  praefente  ,  non  quod  altioria 
Indaginis  eas  crediderim,  fed  jquod  non  mernioerim 
Tuiftc  indicatas  faepeque  non  fine  matura  diiudicatio* 
ne  interpretandas  putem. 

",  Vfus  traclionum  continusrum  faepjflimereguiT 
rit,  Yt  in  fracliones  fimplices  permutentur,  ita  vt  hae 
fiant  fucceffiue  aequales  fractionibus  continuis  inci- 
piendo  ab  vnimembri  inJeque  progrediendo  ad  bi- 
membres  ^  trimembrcs  et  fic  porro.  Ouo^edi  ha- 
ius  praecepti  excmpla  in  priori  transactione  $.  f  6. 
16*  et  17.  Obfcruaui  autem.hac  dc  re  regulam  ge- 
neralem  pro  fractionibus  co*ntinuis  qualibubcunque  et 
Ttcunque  Tariabilibus. 

f  *- 
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f.  a.  FracTionem  continucm  fub  forma'  confi- 
ilcralo  generaliffima ,  quae  ita  le  habct , 

~a±b_ 
*  +  £ 

Y  +  £. 

^  +£■' 
e+/ 

<p  +  etc. 
J-wioi  adeoque  iriembri ,  quae  vocabo  infaet,  fant 

«      * .     p      i       •      S   Afr 

Abfit  autem,  vt  dicamus,  rem  efle  merae  curiofitatls 
numeratores  ' 

tu  6.  c.  d.  e.  f.  etc. 
generaliter  exprimere ,   cum  fufficiat   vnitatcm    prot 
fiagulis  numeratoribus  adhibere.  Conuertamus  fra&io- 
nem  continuam  in  fraclionem  fimplicem  -,  pro  vno ,  - 
dnobus  ,    tribus  etc.  membris ,   atque  (lc    habebimus 
fucceffiue  feqnentes  fractiones  fimplices 

*_  _«€ '  g6y-f.cc    .     *  C>? ^aejf^-atd'        .    •■ 

«  *  aZ+b'  aSy-4-fy-i-ac'  oiy$-+.by$  -*- a'c 5  -+.  a  6 4 ^+T3* 
ogySt-+-acS(-t~aidl-+-aiye-^-ace  ef.fi.1 
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Apparet  ergo  ,  quam  fattidiofum  foret  opus ,  hifce 
fraftiones  multo  vlteriores  profequi ,  cum  tam  nu- 
meratores  qoam  denominatores  continue  magis  ma- 
gisqoe  fiaot  compofiti :  dtcirrra  iam  fractio  nurriera- 
torem  habebit  ex  quinquaginta  quinque  membris  eti 
denaminfttortmr  e»  ocjtuaginta-  nouem  cornpofitum. 
Tom.XX.Nou.Comm.  D  Atta- 
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Attamen  non  alto  fiae  totam  fufcipittfr  negotium  \ 
quam  vt  fractio  remotior  rcperiatur ,  quae  vix  dif- 
ferat  a  fra&ionibus  fequentibus ;  haec  enim  natura  eft 
fn&ionum  continuarum  infinitarum  >  vt  nifi ,  veluti 
data  opera  ,  indices  ~.  ~~.  £.  etc  varie  intorqueantur, 
ad  valoren  conuergant  conftantem.  x 

§.  3.  Cum  igitur  non  ,minus  neceflarium  fit 
quam  operofum ,  vt  fractio  continua  ,  pluries  nouo 
menbro  aucta  ,  in  fractionem  fimplicem  conuerta- 
tur;  peroportune  mihi  contigit  compenditim ,  quo 
omnis  in  continuandis  fra&ionibus  fimplicibus  labor 
infigniter  fubleuatur ,  ita  vt  currente  veluti  calamo 
noua  quaeuis  fractio  fimplex  formari  atque  confcribi 
poffit ;  compendium  iftud  generale  eft  ,  quacunque 
lege  fractio  continua  progrediatur  fiue  regulari  fitie 
pro  arbitrio  variata ,  id  eft ,  vtcunque  progrediantur 
indices  fraftionis  continuae,  quos  vocaui 

«•t;»T  •  r*retc- 

Sint  duae  vltimae  fra&iones  fimplices  iam  ifl- 
ventae  £  et  £  atque  denotet  £  indicem  fractioni» 
fimplicis  proxime  fubfequentis ,  dico  fore  hanc  no- 
▼am  fh&ionem  z=JJ±A^:  Igitur  tota  regula  pro 
muenieoda  noua  fraftione  in  hoc  confiftit»  vt  nu- 
xtierator  vltimae  fradtionis  multiplicetur  per  denomi- 
natorern  noui  indicis  atque  numerator  penultimae 
fractionis  per  numeratorem  noui  indicis  s  Sic  eric 
aggregatum  produtforum  aequale  numeratori  nouae 
fra&ionis  fiue  =P(p-4-M/,  atque  fi  eadem  plane 
qperatiuncula  repetatur  cum  denominatoribus  inuen- 

tis 
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ris  Q  et  N ,  habebitar  no&us  denominator  =  Q$ + N/: 
iDtegra  autem  fuperueniens  fraftio  fimplex  crit 
—  s&Jtt?  f  fic  aliud  non  requiritur  ,   quam  vt  in-  ' 

tcr  fcnbendum  praememorato  modo  literae  <J)  et  / 
iuxta  ponantur.  Secundum  hanc  normam  fiet  in 
praecedente  paragrapho  fraclio  fimplex  fexta  zz 

Praeftantifiimum  vtique  eft  hoc  compendium  ,  firrul 
autem  fatis  obuium ,  vt  mihi  vix  pefuadere  poflim, 
a  nemine  adhuc  fuifle  ante  me  animaduerfum.  Quod 
fi  Tero ,  relictis  expremonibus  analyticis  ,  ad  exem- 
pJa  pure  arithmetica  et  numerica  delcendamus,  quae- 
vis  fracVio,  ex  folo  -vno  numeratore  et  dcnomina- 
tore  conftans  ,  fimplicifiimam  poftulat  multiplicatio-. 
nem  per  numerum  /  et  (J). 

$.  4.  Expofito  non  obftante  adminiculo ,  rac- 
diofus  requiritur  calculus  ad  fractionem  fimplicem  re- 
motiorem  determinandam ,  quoties  indices  a~.  |>.  £.  etc. 
maioribus  numeris  iisque  in  progreflu  fuo  valde  di- 
vergentibus  exprimuntur.  Arripio  hanc  occafionem 
pauca  quaedam  dicendi  de  famofa  fradtione  continua 
Brouncheriana  ,  quae  omnium  prima  ab  llluftri  Au- 
dfcore  io  fcenam  produfta  fuit.  In  hac  fradtione  con- 
tinua  ,  indices  jL  .  |- .  i-.  etc.  ita  progrcdiuntur 

i      9      »J      4«      *i       iti       atr 

*  •  *  •  T*T  'T  ,JT" 
Ipfa  autem  fractio  continua  in  infinitum  produ&a  in* 
dicare  dicitur  excefium  quadrati    fuper    circulum    ei 
iincriptum  ,  tnitate  expreffum  :  At  certe  fractio  con- 

D  a  tinua 
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tinua  refultans  pro  alique*  indieam  nnmero  hoc  fa- 
borat  incommodo ,  vt  noo  folum  ad  msguos  proti- 
nus  perducat  numeros ,  fcd  et  ipfi  valores  lento  ac 
vago  gradu  ad  verum  accfd&nt ,  cuiua  rei  ratio  po- 
fita  e(l  in  magna  diuergenti?  indicum  ;  iola  fpeciofa. 
nouitatis  gratia  exprefiiqnem  Brooncherianam  abobli- 
vione  eripuit :  Cum  autem  non  liceat  absque  maxi- 
mo  labore  fractionem  continuam  ad  magnum  termi- 
norum  numerum  euehere  eiusque  valorern  expJora- 
re  ,  Waliifius  correctionem  adhibuit  pro  vitimo  inoi- 
ce  ,  in  quo  fubfrftere  placet  ,  et  quidem  pro  eius  de- 
nomiuatore ;  haec  corre&io  m  ea  confiftir ,  vr ,  loco 
btnarir,  in  vJtimo  denominatore  ponat  biuarium  nu- 
dum  radice  numeratoris :  V  i  huius  cotr-cdionis  ,  (i 
in  feptimo  indice  fubfiftere  lubeat ,  hic  faciendus  erit 
—  -£*-  vel  =~9  mutato  denominatore  a.  in  15. 
Ergo  in  hoc  exemplo  feptem  indices,  veripres  eruntj 

«•  «-t  -T-  T'  1T'T?  ' 

Hr  indices  fabmraiftrant   fequentes  fucceffiuc  fradio- 
nes  fimplices 

1  •  11  •  t*  •  t»p  ..  jf  n  •  mkr  •  «5fiwt ,, 
quarum  vltirrja  etfi  correcla  vatye.  adhuc  deficjt  a 
vnero  expreflioais  ,,  in  infiaitum,  coatinuaue. ,  valons. 
Quod  fi  vjtimae  fra&ioni,  vnitatem  adda.mu*. ,  haber 
bimus  proxime  valorem  quadrati  circulo  circum- 
fcripti ,  pofito  ipfo  circulo  aequali  vnitati  ,♦  vnde  de- 
duciror.  ratio>  quadnati  ad  circulam  infcriptum  vt 
3683780  ad  ao7nor,  quae  iuxta  minor  eft  in 
Mtioue  proximc  vt  30  ad  49.  Si  in  fcptimo  termi- 

no 
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80  coffCsftb  (qea  index  natnralis  iS»  mutatu*  fait  ia 

2*>  noo  adhibtt»  fiiifler ,  vltim*  fra&io  fimplex  orittf- 

ra  fuififet  l&Vo  i    «  qna  deducitur  ratio  roter  qu*- 

dratum  et  circulum  vt  00270»?  ad  1528920  quae 

ratio  nunc  peccat  in  exceflu  in  ratione  pEoxime    vt 

27  ad  26.  vnde  concludo    expreflionem    continuam 

.  Brouncherianam  infinitam  per  fe  tardifllme  ad    fco- 

pum    tendere.   nec    correflionem    vrtimi    termini    a 

Wallifio  defcriptam  efle    admodum    efficacem :    aliam 

exponam  correctionerrf  *  quae  vila  mihi  fuit  haud' pa- 

rum  efficacior  et  quae  quodammodo  inferuire     pote* 

rit  in  confirmationem  fingularis  theoreraatis  Brbun- 

cheriaai.      Conuertamus  fractiones  fimptices,    omifla 

corre&ione.  WaHifiana  »  nempe 

i        *       *p      «5«      3681        a*' e$        *ptxo$ 

s  »-i#  •  i9  •  m-.-rrtf  «o*w*  nttfsm 

in  fra&iones  decimales ,  qoae  erunt 

o,*ooo*  o,  T53*;  o,3S*6*;    0,1077;    o,  344'*? 

o,2rr»r;' Oi  3257^ 

theorema  autem  Brouncherianum  indicat  fracltionem 
o,  273:2 ,  ad  qaam  progreffibt  fractiemim  fimplicium 
conuergecc  et  denique1  tamunr  non  attingere  debtf- 
reti  Quis  buw&modi  approximationem  dijgflflm  labore 
wiftitoet',  cum\  vel  vhimut-  termibos*  ttm  «tjottiii^ 
tet  t  >ero  valore  recedat?  Atramw  fl  intcr  fingu»- 
tos.  binos  terminor  «ontignoft:  fumantur'  medift  artth- 
metica  ,  h«ec  faciie  cum  tbeoremate  conciliibaatur ; 
tormini  intermedii;  fic  fe  faibetiant 

o,326"p;  0,26*77;  0,ft8p6*;  o,27op;  o,a5ix;  0,27 19I 

D  3  Sepa- 
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Separentur  hi  terminl  in  duas  clafles ,  alteram  pro 
terminis  ordine  fuo  imparibus',  alteram  pro  paribus; 
priraa  daflis  conftabit  ex  terminis 

o,  326*9  ;  0,2896";  o,  28x1 ; 
fecunda  ex  terminis 

o,  2577  ;  o,  2709  ;  o,/27i9  ;: 
In  vtraque  clafle  valores  perfpicuis  pafilbus  tendunt 
ad  fra&ionem  o,  2732  ab  llluftri  Brounshero  pro 
quatuor  figuris  erutam  ,  et  quidem  defcendendo  in 
prima  claflfe ,  afcendendo  in  fecunda ;  praeferenda  au- 
tem  eft  claflis  fecunda,  quia  eius  tcrmini  multo 
minus  variabiles  funt ,  atque  fufficiunt  in  ilja  tres 
termfni  ia  confirmationem  theorematis,  cttius  de- 
mqnftratio  directa  tot  fpinis  obfita- eft,  Quod  fi  aii- 
tem  rnedia  arithmerica  inter  fucceffiuos  valores  fra- 
&ionum  fimplicium  theorema  confirmant ,  idem  quo- 
Cjue  confirraaium  habebirruis  pro  progreflione  fratltio» 
mirh  fimplicium  ipfarum,  quia  tandem  fiunt  interfe 
Aequalgs. 

$.  5.  Quae  in  praegreua  diflerratione  §.  §.  6 
tfr  17.  expofut  ,  cafus  funt  particulares  regulae  no- 
$«00  geaeroUftimae  >  §  3.  huiusce  pofterioris  trans- 
a&ioais-,  expofitae;  haec  regula  generalis  eft  pro 
omflibusc  qualibuscuoque  fraclionjbus  continuis  ,  ad 
indices  arbitrarios  conftruflHS,  jisque  fiue  abrupti» 
fiue  in  jnfinitum  continuatis.  Ergo  progrefiio  fra— 
ctionum  fimplicium  in  genere  tranfcendenter  recur- 
rens  eft  ,  quia  indices  habet  varibiles.  et  pertinet  ad 
fecundum  ordinem ,  quia  quiuis  terminus  ex  duobus 

prae— 
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praecedentibus  conftruitur;  nemo  autem,  quod  fciam, 
docuit  exprimere  terminum  generalem  in  huiusmo- 
6i  feriebus  tranfcendeoter  recurrentibas ,  nifi  ;ftu.dipfe 
efficiatur  ,  «vt  indices  vel  recurrant  periodice  vel  coa- 
flanter  iidem  permaneant,  quos  ca(us  in  priraa  no- 
ftra  diflertatione  pertra&auimus  et  quos  folos  efle 
exiftimo  T  qui  fra&ionem  continuam  in  infinitum 
coatinuatam  reddant  mutabilem  in  expreflionem  fl- 
nitam  fiue  algebraicam  fiue  rtumericam.  Praeter 
hofcecafus  nihil  habemus  ni(i  adpropinquationes  ad 
verum  quaefitum  valorem ;  tunc  autem  disquiren- 
dum  eft ,'  vbinam  confultius  fit  abrumpere  operatio- 
nem  et  quaenam  correctio  adhiberi  poflit ,  minori 
ilabore  determinanda ,  fl  accuratiorem  rei  determina- 
tionem  defideremus:  Atque  in  hoc  negotio  rite  con- 
ficiendo  plurima  coiligere  licet  adminicula  in  para- 
grapho  noftro  tertio ,  fi  attentiufr  perpendatur, 

§.  6.  Si  inter  membra  vel  indices  fraclionis 
continuae  aliquis.  occurrat,  cuius  numerator  fit  —  o, 
hic  cafus  etfi  per  &  darus  aliquam  meretur  atten- 
tionem.  Puta  fraclionem  continuam  fuccefliue  mu- 
tatam  in  fractiones  fimplices  aequiualentes ,  quarum 
duae  vltimae  fint  rurfus  £    et  -,    fitque    l   index 

proxime    imminens  j    erit    proxima    fraclio  fimplex 

=  W&Vr  «■  so  i  p°ne  /=  °>  habcfo*  oj-   Dein- 

ceps  nouus  fuperueniat  index  qnaliscunque  ^  >  habe- 
bis  proximam  fraclionem  fimplicem  refultantem 
Z=-  J|x4^i :  Pro  alio  ftquente  indice  qualicunque  2, 
oritur  fcquensfraSio  fimplex  =  *£*!L-*  *^ti^J* eto 

omuium 
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omnium  harum  fraclionnm  fimplicitim  commonil 
eft  valor  ^  nec  adeoque  porro  variabilis ,  quacuo- 
que  kge  variabili  indiees  progrediantur :  Sint ,  verbt 
gratte,  iBdices  pro  fraclfone  conttnaa  \.  5r.  £.j.  f.  *  etc. 
Ex  his  formabuntur  frttftiooes  fimplices  atf  ductum 
regulae  §.  3.  fequentes  ?.  J.  |.  M|.  ^  etc.  Iderrt 
etiam  fequitur  «x  fraclionibus  fimpticibw  f  2.  ex- 
pofitis;  fcc  ibi  *—  o  ,  fient  fingulae  fraeliones  fim~ 
plices,  quae  poft  fecundam  fequunturr  ipfi  fecundae 
aequales  fiue  —  jfqrs ,  fi  ,  deletis  terminis  fn  qui- 
bus  eft  litera  c ,  numeratorem  et  denominatorem  di- 
vidas  per  eorum  maximum  commonem  dfuifbrem. 
Sic  pro  fraftione  fimplici  fexta,  qua*e  paragraphor 
tertio  pleniflime  expofita  eft ,  dektis  prac&tis  ter- 
niinis  .  oritur  fractfo 

.  ajyS  t<P-*etdt<S>-4-atye<S>-4-a.t'1*f-*.a<6A,f ^^ 

in  qua  tam  numerator  quam   denominator   commu- 
nem  habent  diuiforem 

fadtaque  diuifione  oritur  fimpiex  fracTio  -£*  b.  Egregie, 
igitux  congtuunt  exprcflioues  noftrae  ipfi  argumenu 
naturae.  Scquitur  ex  inde  quod  ersor ,  qni  ex  ab.-* 
r.uptione  fraclionis  continuae  committitur  %  tanto  mi- 
nor  eft ,  quauto  minorem  habucrit  immeraior-enV 
index  proximus  quantoque  maiorem  denomihatorem. 
Caeterun»  hanc  annotationem  vnice  ih  confirmatio- 
ncm  fo^mu^ae,  noftrae  §.  3*.  adiicere  placuijt. 
*  $  8.  Aliam  induit  fperiem  argumentum  00- 
ftrum,  cum  retentis  denorninatumibu*  Inprtteccdente' 

paragra* 
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paragrapho  adhibitis  ponitur  <$>  zz  o  t  id  eft,  cum  ia 
iadice  proxime  imminente  ponitur  denomiuator  —  o# 
Sint  rurfus  poft  duas  vltiiras  fra&iones  ,  quas  yoco 
fimplices ,  §■  et  £  tres  indices  proxinai  $- j  J-  et  jjf 
ponaturque  (J)  —  o  ,  manentihus  caeteris  qualibuscun- 
que  ;  prouenient  inde  fequentes  fra&ioncs  fimplices 

K    P      M/  M/X-+-PI  MfXn-j-PZu.-j-M/m 

"  NB  a#N7#  N/X-f-Cli      "    N/A|i-+.Q.XfJtH-Njm     • 

Intelligitur  ex  duabfls  \ltimis  fradlionibus ,  quare  in 
tertia  fradtione  retinetldus  fit  fa&or  communis  f; 
ratio  nempe  efl,  quod  effentialiter  concurrat  ad  for- 
maudos  terminos  fequentes;  poftquam  autem  fraftia- 
nes  conftruftae  funt^  tunc  demum  in  alios  vfus  H- 
cn  illas.  ad  minimos  terminos  reducere.  Exinde 
yidemus  ,  prirno  quod  valor  nouae  fra&ionis  fimpli- 
cis  ,  indici   rcfpondentis ,  cuius  denominator    ponitur 

aequalis  nihilo ,  fit  —  >j-  fiue  rr  fra&ioni  fimplici 
ante  -  praecedenti $  fic  fi  fcxtus  index  denominato- 
rem  liabeat  nihilo  aequalem  ;  orietur  valor  quartae 
fratftionis;  fecundo  quod  eadem  noua  fraclio  non  fit 

M  M  f 

exprimenda  per  jf  fed  per  157  ,  multiplicando  fci* 
licet  eius  terminos  per  numeratorem  indicis  nouae 
fradioni  refpondentis. 

Iam  vero  quaerituf,  quomodo  ambo  haec 
praecepta  conueniant  cum  formulis  §.  §.  2.  et  3. 
exhibitis:  id  vt  appareat  vtar  formula  paragraphi  tertii, 
ia  qua  fupponam  <J)~o;  pro  hac  fuppofitione  con- 
trahitur  formula  generalior  in  hanc  fpecialiorem 


cuius  valor ,  fa&a  diuifione  per  /,  eft    quartus    ter~ 
Tom.XIX.Nou.Comm.  £  minus 
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rhittfli  $«  2,  eipoficu*,  Ste  Igitof  expref&one»  no- 
ftrae  genieraleS  egregie  inter  fa  eohacrent;  verum  vt 
et  alte^am  parttffi  cdnfirmerrtus  ,  nuuc  fupponemus 
deriomin&tofem  y  k  pro  tertia  fra&ionc  fimplici » 
aequjilem  nihilo,  vt  et  aliquot,  terminos  fequentes 
examiuare    poflimtfs :    fhuftio    fimplex    tertia    §.    %. 

haec  eft  ^—pjfi^i  ponatur  yzzo  et    prodibit 
terria  fra&io  fimpleJt  s^ »  cuiua  yalor  eft  =:  J-  atque 
.adeo  ts:  primae  fradioni  fimpiici;  fi  viteriu»  perga» 
tur ,  hnbeliitur  pro  quarta  fractione ,  pofito  yro 

'mii+Jl'1+ti'  SlC  *§itutf  habemus  pro  fecunda 
fraclione  sf^py;  pro  tertia  |y  atque  pro  quarta 
«t-6al^^d!^75  i  fic  hae  tres  fracHbnes  recliffime 
refpondent  regutae  noftrae  <§.  3.  explicatae  ,  fe> 
cus  atque  fieiet  fi  pro  tertia  fractione  ^7  ponere- 
tur  fimpliciter  -,  quia  poft  duas  fra&iones  fimpli- 
:ces  contiguas  jf^pe  «t  j-  haec  eadem  regula  dat 
pro  fequente  fractione  fimplico  tnl^'2~Ji  +  0*  »  cuiug 
yaJor  non  idem  eft  CUm  vero  valore  acy^irin^Td» 
vtnicus  eft  cafus»  in  quo  conueniunt  ambae  expreilio- 
nes ,  nempe  cum  ponitur  c—  x. 

Ex  hiffce  animaduerfionibus  intelligimtts ,  quod 
11  fractiones  contitiUas  fuccefliue  omnes  transformare 
Vclimiis  ia  fractiones  fimplices  eumque  in  fintnrt 
qtiamuis  fra&ionem  firnplicem  formare  eX  duabus 
praecedentibU5  fra&ionibus  iarniam  inuentis ,  fecun- 
dum  regulam  nottyfam.  $.3»  defcriptarh  ,  quod ,  in— 
quam  ,  noa  liceat  frattianes  fimplices  refultaotes    ad 

mino— 
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mioorcs  termioos  fcdoccrc,  etiamfi  id  fieri  poffit 
Haec  omnia  veram  tlieoriam  dc  fra&ionibus  continuis, 
fiue  abruptis  fiue  in  infinitum  progrediemibus  ,  fiib 
forma  geierallflima  fpeftatam  illuftrant. 

$.  *.     Voum  fflpcrift    ha£    occafipne   jnioimo 

fiicatjo  praeierraittendumj  ticmpc  vt  omnis  circnm* 

fpti^bio  adhibeatur,  quando  iadices  occnrrunt  joegatiuj* 

Si  dhqui*  -datar  iadex  negatipjus .,    di.pjciendum    prit 

tn  JHgatiujns  poncndus  fit  x*b    numeraitjTOera    negati* 

iriim  ppfijto  denpmiuatore  affirmatiuo,  an  ob  dcnomi- 

noxoiem  negatiuum    pofito    numeratore    aifirmatiuo ; 

fin  in  fra&ione  continua  abrupta  Vltimus  index  fije-' 

rit  negatiuus ,  vterque  modus  eodem  recidit ,  at  ali- 

ter   fe  res  habet,  fi  de  aliquo  indice  intermedio  tojno 

fit ;    tunc  cnim  inter  fe  differunt  fratfiones .  ^  *t  — if 

noa  per   fe    fed    ob    diuerfitaterrf  qiHUP    i&pientibu» 

giembris  4»  fra&fone  contiitua  iaaaiciun*  ,  jgirjW  quis^ 

que  matfyflla  re«  onnneni  accmatiffinpe  4ccfl.nj  jdet£i> 

minet :  optime  extricabimus  quaeitionem  per.pspfl^ 

plum. 

Sermp  fit  de  fecundo  itrdice  ^  j  fi  iquj*  hunc 
intficem  rsduc.ere  yelij  ad  duos  trientes  negatiue 
fiinr.ptQS  ,  jaondniii  fajtis  (yam  Centeotiam  .aperuit  j  aq 

ponct  -=^  an  — |  wl  etiam  — ^   ve4  — ^  ?    Singdi. 

cafus  pro  re  nata  locum  habere  poflunt  aeque  ac.in- 
numeri  alii  ,'  quandoquidem  nihil  lmpcdir  ,  q*omi- 
nus  literis  b  et  6  nurneros  "fnMfo»  .lubftiruamu* : 
igititr  ,  Tt  tollatur  omnis  ambiguiias ,  rtquiruur  vt 

£  »  pro 


•3 
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pro  quouis  jndice  tam  numerator  quam  denominator, 
vnusquisque  cum  fuo  vero  figno  fimulque  cum  prae- 
fcriptis  terminis ,  vt ,  inquam  ,  haec  omnia  rite  in- 
dicentur  et  quidem  tam  ratione  fraftionum  per  fe 
affirmatiuarum  ,  quam  negatiuarum  ,  quandoquidem 
etiam  inter  fe  differre  cenftndi  funt  indices  •*{  e*  Erf  t 
Poftquam  finguli  indices  hoc  modo  exacte  fuerun 
praefcripti  ,  erunt  ,  in  fradione  continua  formanda 
fingula  me  mbra  figno  affirmatiuo  intcr  fe  coune&enda. 
Sic  fi  pro  fraclione  formanda  tri  -  membri  propo- 
nantur  tres  injdices  \.  "^J.  ? ,  fiat  a  —  i  ,*  a  :=  i  ; 
bz=.—  2;  Z  —  ZyCzzz  et  V=x  formabiturque 
fra&io  continua 


-» 


•  "**-j-  ,  cuius  yalor  —  £ , 

quem  etiam  formula  noftra  -irfyirV-^F  (f.  2.) 
recte  indicat  *  at  fi  indicts  proponatur  azz  j ;  a- 1 ; 
J— 2  ;  Si=— ,3  *  ^=2  et  y  —  1  ,  formabitur  fra&io> 
continua 

r 

-*-*•£-  cuius  valore  nunc  =5  —  1  , 

quem  rur(us  eadem  formula  noftra  optime  indlcaf  ,* 
fi  porro  indices  fint  formati  ex  valoribus  a—  1  i 
m~  1  ;  *— — 8*  6  =  —  3  j  ^  —  2  et  y  *=:  *  for- 
mabitur  fra&io  continua 


f 


>J-  quae  efl  -=:«» 

'  idem- 
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idemqac  valor  denuo  ex    fbrmula   allegata    oritur  , 

cum  ratnen  fra&io  continua 
t 

~~  '■+■  L. 

•"**|-  fit  =  $  fiue  immediate  fumta,  fiuo 
per  formulam  aeftimata:  Alius  rurfus  valor  oritur, 
fi  retentis  caeteris  deuominationibus  ponatur  b  —\ 
et  6  =:  i :  Ita  pro  fra&ione  continua  habemu» 


I+L 

i+.i 

-  cuius  valor  rr  &  , 

quem  itcrum  exhibet  formula  noflra  fub  iiidem    de- 
oominationibus. 

§.  9,  Nec  dum  fic  omnibus  liberamur  atnbi- 
guitatibus;  poftquam  enim  pro  quouis  indice  fradio- 
nali ,-  tam  numerator  quam  denominator  ,  vnusquis- 
que  cum  vero  fuo  figno  fiue  affirmatiuo  fiue  nega- 
tiuo,  fuerunt  probe  definiti ,  infuper  definiendum 
erit  aa  talis  fra&io  fit  afftrmatiue  vel  negatiue  acci- 
pienda.  Nosautem  in  praefente  pertra&atione  quem* 
vis  iodicem  iub  figno  affiirmatiuo  adhibuimus  ita  , 
vt  in  fra&ione  continua ,  vnusquisque  numerator  fub 
figno  -+-  additus  fit  praecedenti  jdenominatori ,  cum 
tamen  indici  fignum  negatiuum  praefixum  euepo(fi>* 
£c  indez  ita  fe  habere  poteft  —  (f-)  fel  —  (^) 
vel  —  (Sf).  In  huiusmodi  rafibus  licebit  praefatos 
indices  transformare ,  absque  vlla  laefione  valor;s  pro 
fra&ione  contioua ,  modo  denominator  in  indice  ni- 

£  3  hil 
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fiil  mutetut ;  tranSfbrnwtio  in  co  ccmfiftat  Tt  poot- 

tur  •+-  —c  i  ■+•  r  5  -H  ^i  i  9.110  ^0  omt"a  ad  hy- 
potheles  et  deriominationes  noftras  paragrapbi  fecBodi 
ied«lta  •  habebirai».    Sic  fra&io  contiuua 

•4*.  —  i      ' 

»  H-  L.  ■•*•*.-—  W  » 

s  •» 

pariterque  Fra&io  continua 

i  ___  _»_ 

~~  -L'  '   -**=!  _# 

Inde  deducitur  regula  ,  indipes  frafiionalcs  iti  fcm- 
per  efle  praefqribendos  vt  in  formanda  fradtione  con* 
tinua  fingulae  fra&ioncs  fub  figno  affirmatiuo  intcr 
U  efle  conne&endas  in  anteceffum  fupponatur ;  h«ee 
atrtem  fappofitio  mhit  <3em«  vriiuerfalitati  theoriac 
ndftnte  fcmpeTgue  locunj  lnfbet. 

§.  io.  Vlx  ftiis  praedicari  poteft  neccffitss  , 
quae  poflulat,vt  nqn  folum  ad  'valorem  fraftionis  ied 
ct  ad  formjim  eius,  tam  ratione  fignorum  quam 
terminorum  atteodamus;  Qui  indices  fraftionales  for- 
mant ,  quorum  finguli  numeratorcs  TnTtate  cxpri- 
rountur  ,  hi  minimam  aigumenti  particulam  exhao- 
riunt ,  imo  facile  fc  in  errcfrem  praecipitant,  quando 
theprema  nbftrum  paragraphi  tertii  adhibeut  ad  va- 
Jores  fra&iooum  continuarum  fuccelTine  determin*ii- 
dob,     Hanc   obferoationcm  ^xempfo  illuftroba, 

frobkma.  Quacrittrr  progteflio  indicnm  Jfrtdio- 
aalrom '  talis '  vt  fraftiones  continnat  tnde  formatae 
f  ucceffiue   ^valores    obtincant  f   qtH    rta    progredumtur 

■•i.  I.  «•!•?•  etc.  Sintindiccs  quaefiti  *  i- ri-t'4*?tc» 

for- 
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formabitur  indc  fradio  continuaf 

i. 

*-*-V  +  etc 

cdius  valores  fuccefliue ponendi  erunt aeqnales \.\\.\  ctc. 
hinc  deducitur  ar:,  S  rr  —  2  pro  duobu*  termi- 
ms  initialibus;  ex  his  flt  pro  tertio  termino  \  §.  &t) 
2-*-^=:  l  fiue  y  —  —  2  ;  deinceps  ■  pro  termina 
quarto  i£±j.  =  ♦  feu  ^  =  — 2etc  Sic  indices 
quaefiti  it^j.i.^.  etc.  proueniunt  £- ^.-j  ^.^ -^  etc 
ipfcque  fra&io  contioua  hanc   induit   fonnam 


r 


etc 


quae  fuccefllue  fequentes  fubminiftrat  valores  feu  fra- 
ftiones  fimplices 


«•  5*  »•  TJ    *»•  «I»    cw" 


atque  hi  valores  plane  funt  diuerfi  a  vaToribus  pro- 
pofitis  i.  {.  \.  \  *,  f.  etc.  Errorem  proditurum  non 
obfcure  prouideratn ;  yera  obtinebitur  (olutio  ,  fi 
qnaefiti  indices  generaliter  exprirountur  iisque  vta- 
mur  ad  normam  §.  3.  defcnptam  j  fint  icilicet  in- 
dices   fra&ionales  qnaefiti 

•    b    c  a   &  f   efc 

JTrfT?  ctc' 

quorum  flitim  duo  priore&  vulgart  calculo  determi- 
Bentur  qut  deincep*  docebunt  tam  numeratores  quam 
fcnominatore*  cum  veri*  eorundcm  figni»,  hoe  inodo 

inue- 


1 
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inuenitur 

a=.i  ;  bz=.-i ;  c=z-i ;  d=  -i  ;  *=-i ;  /==—  i; 
finguli  autem  denominatores  fiunc   =  2 ;    funt    ita- 
que  veri  indices 

r.  _-.  — ?  —-  —%  etc. 

atque  adeo  fractio  coatinua  haec  erit 

1 

a  4-  — t 

—  H-  _t 

2  -4-  rfc. 

cuius  fucceffiue  valores.  iecundum    praefcriptam    le~ 
gem  funt  i.  ?.  J.  £.  I.  f .  etc.     ' 

Quod  fi  vcro  ;  calculo  vulgari  absque  fubfidio 
paragraphi  tertii ,  finguli  numeratores  ponantur  —  i 
atque  fuccefTuic  determincDtur  denominatores j  repe- 
riuntur  veri  indices  aliter  exprefli,  nempe 


'22         —  2      2         —  2 


tuncque  fra&io  continua  fub  alia  fbrma,  quamuis  ae- 
quiuaknte  ,  talis  obtinetur 


—  2  -f-  r 

2     -f-_» 


in  qua  denominatores  fignurn  alternant. 

§.  1  r.  Sequitur  exinde  huiusmodi  fra&iones 
continuas  a  po/ieriori  formari  pofle  ,  quae  pro  quo- 
cunque  mcmbrorum  numcro  dato  praefcriptum  obth 
neant  valorem  ;  (i  in  praefato  exemplo  numerus 
membrorum  dicatur  N  ,  erit    valor    fradionis  coo- 

tinuae 
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tionae  =  ~-j  atque,  li  fherit  infiaka ,  aflurgct  ad 
vnitatem  ,  quod  conforme  eft  exemplo  quarto  para- 
graphi  decimi  prioris  diflertationis ,  relciflb  enim 
primo  membro ,  quod  reliquum  eft,  fit  — —  i;  ergo 
femma  fractionis  continuae  ia  infinitum  continuatae 
fit  —  -—  —  i.  Sic  quoque  pro  valoribus  fucceffi- 
vis  ;!^.{.i.^  fiunt  indices  fraclionales  i.ri.i.i.  ietc. 
Ero  valoribus  i.  1 £.  J.  §  etc.  reperieatur  iodices 
2-  "=-I  tJ   zzJ.  etc 

qui  fra&ionem  continuam  in  infinitum  extenfam 
formant 

1     —    t 

tt  legi  praefcriptae  conforme  eft.  Si  velisf  vt  re- 
currentes  valores  prodeant,  J.  {.  [.  *.  i.  i  etc.j  aflumei 
lndices  7*  *•  5-  5»  s-  a  etc. 

Quaecunque  fingatur  lex ,  qua  valores  in  feric 
conrinua  progredi  ponuntur,  fi  ifta  lex  talis  fit,  vt  tcr- 
minus  infinitefimus  exinde  intelligatur,  erit  fraftio  con- 
tinua  in  infinitum  extenfa  praefato  termino  infinitefimo 
aequalis  et  quia  non  dari  fra&iones  cortinuas  infini- 
tas  exiftimo,  quarum  valor  algebraice  determinari 
poffit  praeter  illas,  quarum  indices  fradionales,  certo 
modo  ,  recurrant  j  oportet ,  fi  re&e  iudico ,  vt  pro 
huiusmodj  cafibus  9  quaefiti  indices  iemper  definant 
iq  terminos  periodice  recurrentcs. 

§.    12.  Si  quis   integram    hanc    theoriam    no- 

ftram  conferre  velit  cum  ea  ,  qutfm  iHuftris  geome- 

tfa  ,  Leonhardus  Eulerus  expofuit  in  nouis  commen- 

tariis  tom.  XI.    pag.    33.  et  feq.    ambas    methodos 

Tom#XX.Nou,Comm.  F  noftras 


\ 
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noftras:  ViUe-  diuerfas  quidenv  at  mimrnc  contrariai; 
deprehendet,  funulque  intetfiget^  quam  neceffe  fit^vt 
inJicibus  fradtionalious  vtamur  geueralius  exprefiis, 

Plaelaudatus  Audtor  multa  habet*  de  ewlutione* 
radlcum  quadratarum  per  frattiones  comimns  ,  atque* 
rtnethodum  docet  ingenioialn  omnium  numerorum- 
uitcgrorum  radices  quadratas  ad  fraftiones  continuay 
reducendi :  Id  vcro  infinitis,  madis  fieri  potcfl  r  ned 
enim  quaeftio  per  fe  eft  determinata  r  vcruntamen 
fra&iones  continuae  ,  quae  a dhiberi  poffunt  r  omncs 
eius  funt  indolis  ,  vt  indices  periodice  recurrant 
iidem  eodemque  ordine ;  vnde  non  male  rcducentur 
ad  ordinem  >  primum  ,  fecundum  ,  tertium  ctc. 
prouti  quaeuis  periodus  vel  ex  vno  ,  vel  exduobus^ 
"vel  ex  tribos  terminis  etc.  conftiterit :  Nec  nccefle 
eft  vt  periodus  femper  a  primo  termino  incipiat  i 
lioc  autem  titulo  praefcrendae  videntur  fra&iones 
continuae ,  quae  ad  fimpliciorem  perrinent  ordinem. 
Notcfur  hic  >  me  alio  fenfu  accipere  indicet  ac  fecit 
magnus  Eulerus  i  ego  quidem  ,  vt  rem  generahus 
cfxplicarem  ,.  pcr  indicem  intelligo  quamuis  nouarn 
fra&ionem  fimplicem  in  fra&ionc  continua  accurrea- 
fcm  ,  veluti 

cTT/7'F  •  T  •$  ecc* 
ntemoratus  autcm  Au#or  cum  haud  alios  nomen^- 
tores  quam  vnitatem  adhibere  conftituiffct  ,  per  in^ 
dicem  intelligjt  folum  fraftionis  denominatorem  pro 
fiubintellc&o  numeratore  x  nec  primum  numerum .in: 
tabuk  ipfius  proprie  ad  fraftionem  continuam  per- 
Uasse  eeafeodaat  puto;     Igitur  vc  feraiane  axrunu- 

ni 
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ai  Ttamnr ,  neceflfe  mihi  erk  indicibus  Etii<rian*s 
ce,  6,  y  etc.  fobaituere  .L  .:^_ .  L  etc  Sic  quaado 
ponitur  pro  V  7  fucceflio  indicum  2.  n.  1.  1.  4.  1. 
1. 1.  4.  mihi  fcribendum  'erit ,  feruato  initiali  mu- 
•mero.,  ».\J  ,'-\  .  J.'J.  \  etc.  tbi  -incipiens 'binarius  in#- 
dicat  numerum  addendum  fradioni  continuae  legtt^ 
lari  atque  periodicae  quarti  orui.ijs 
z 

*+JL 

+^-jt_     - 
i-V-etc. 
ctttas  Talor,  fi  in  irifinitum  contrnuara  «enfeatUT,  lit 
—  —  2.+  V7;  ergo  fi  binarius  fradliorii contmuacad- 
datur  ,    oritur  Y7  —  binario  eadem  vfralftione«contt- 
nua  aufto ,  plane  vt  exprimitirr  in  t^taca  nabula. 

§.  13.  Nbtetnr  nunc ,  quod  ih  praecedente  pa- 
ragrapho  praeftitit  fractio  continua  quarti  ordinis,  ftj 
quoque  praeftare  pofle  fra&ionem  conttnuam  ;primi 
ordinis  ,  (i  modo  admittere  irclimus  numerum  frar 
tfum  pro  numeratore  vbique  recurrente  ,  .nerorje  \ 
vc*  3  :  4j  Si  enim  formetur  ,fratfjo  continua  primi 
ordinis 

S  =3:4 


a  +  3  :  4. 


a  -r-etc. 
dico  fbrc  V  7  ==  2  -+-  a  S  ,    videatur  io  praecedentt 

F  a  per* 
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•pertra&ione  §.  9.  formula  IV.  -ponendo  »— a  et 
:fi=  3 : 4;  Nec  vllus  efl:  riumerus,  cuius  radix  qua- 
drata  uon  poflit  infinitis  modis  per  fraftionem  con- 
-tinuam  determinari ,  quia  etiam  pro  denominator^ 
-continue  recurrente  numerus  fra&us  adhiberi  poteft ; 
-fic  fi  formetur  fra&io  continua 

S=3J_if  - 

5  :  2  -4-  3  '  io* 

5  :  a  4-  3  :  16* 

5 :  2  4-etc. 
inuenitur  V7  =  H-ftS.  Incongrua  videbitur  hu- 
iusmodi  fractio  continua;  attamen  ideo  commendabi- 
lis ,  quia  moz  admodum  ad  verum  valdrem  appro- 
jterat  1  Si  -enim  vel  duo  fola  prima  membra  in  fra- 
-tfioue  continua  fumuntur  ;  inuenitur  V7  — ££,•  eft 
autem  V7  —  ft.  6"457*et  Z£—  2.  6+$6.  Sed  va- 
"leant  huiusmodi  fractiones  continuae  quantum  pos- 
•funt:  pergo  ad  alia  exempla  fcopo  noftro  magis 
accommoda. 

Pro  V13  adhibet  Celeberrimus  Audor  fradio- 
aem  continuam  quinti  ordines ,  hoc  modo 

V*3  =  3+_£_ 

z  +_i_ 
1  +  1 

I+JL 

z  +  etc. 

Huic 


CO-NTIHVIi  4* 

Hnic  ftibftitui  poteft  fra&io  continua  prirai  ordinis  • 

Vi3  =  3-HaS  vbi  S  =  ~. 

3  +t_ 

"     3  +_»" 

3  +  etc. 
Pro  V  (»i    fra&ione  continua  vtitur  idem   Au^ 
ctor ,  quae  pertinet  ad  ordinem    vndecimum ,   cuiuf 
indices  funt 

I        I        t         t        I        I         I        I         |        I         C      _*_ 
t»4»T»t«_»**T«   »  •  J  •  T  •  T?  ClC* 

j>ro  vnaquauis  periodo ,  quae  in  infinitum  continuaU 
■deiodeque  feptenario  auda  dat  valorem  V  6i.  huic 
iratfiooi  continuae ,  magno  Jabore  erutae ,  fubftituji 
•poteft  feactk)  continiia  primi  ordinis 

-S--!. 

7  +  3_  _  jcT.tenfm  Vtfi=r7  +  *_l 

7  +  3. 
.  '      7  +  etc. 
tfihil  porro  impedit ,   quo  minus  fractione  continua 
vtamur  prorfus  negatiua  ,  faepius  efficaciori.     Sic  in- 
"vcnio  V6o  =:.&  +  *  S,  vbi  S=—j^ 

8- i^ 

8-I_ 

8  —  CtC 
Si  io  ifta  fracYione  continua  tcquiefcamus  tribus  prio- 
ribus  termiais;  fit 

S= =i" 5  a S=^J2  atque adeo  V6-o=:8  +  aS=: '«£. 

Quam  longe  exa&iflimus  fit  ifte  valor  ,    intelligitur 
ex  tabula  logarithmorum  ;*  eft  enim 

log.y<Jo=:o,S89C75<5  et  log.*';  =  o,  8890757 

F  3  ct 
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et  cum  inccrtas  :flt  in  tabulis  -numeras  vrtimae  -figu- 
rae  ,  nondum  dici  potcftj  an  reuera  ambo  logarithmi 
io  feptima  figura  differant  nec  ne, 

$  i+.  Sic  itaque  abunde  vidcmus  totum  nego- 
tium  infiriitis  modis  femper  abfolui  poffe  fra&iono 
continua  ,  quam  ad  primum  ordinem  refero*:  "Nec  ta- 
rnen  inde  condudendum  ett,  non  dari  aditum  ad  or- 
dines  altiorcs ;  methodum  hac  de  re  pleniffimara 
cxhibui  in  priori  differtatione  paragrapho  fij.  et  fe- 
quentibus;  VJteriorem  eius  explicationem  >paucis'da- 
bo  proordine  fecundo :  Si  conftruatur  frdctio  conti- 
»ua  fecundi  -ordinis  ,  cuius  arhbo  indice*  *initiales 
perpetuo  recurrentes  4fint ;~  et  -3- ,  dftendi  loco  'ei«- 

to  fbre  valorem  fraftionis  continuae  in  infinitum 
Continuatae 

g  —  n  —  mp  —  q-i-T/*mn  pZ^.  (m  p^-  g  -»  n)*  , 

Inde  habetur  ,  fi  quantitatem  figno .  sadicali  .intioltt- 

4am  defujuemus  per  -N,,  vtalis  valor 

V  N  —  -  » -4-  vty  -Kf  tt-  *  tn  6. 

Iftae  exprefTtones  egregie  contrahuntur ,  fi  in  ambo- 
bus  iniicibus  ponatur  numerator  =i;  tunc  enim 
fimplkiter  obtinetur 

-'p  +  V(pp  ^i_p) 
S  -  -1 \LL__nl  atque  tf(W +#)=:/>*•  *S 


2 


fuerit ,  verbi  grata ,  mzz:  i  et  p=.*>  erit  S  =  -S» 
+  V  3  ,  adioque  V  3  —  1  4-  S,  \bi  per  S  in  boc 
eitmplo  inuiligitux  \alor  -frac"tionis  continuac, , .  cu- 

ius 
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ias  indicea  fii.it  V.  ?.$...{•  etc.  proufus  ?t.  habst  Etf- 
Jtrnf  pro»  fuo,  indicandi  modp. 

Vnicara  deoique  faperaddam  exemplum  prcr 
fra&ione  contihua*  terrii-  ordints* ,  de  qtra*  egi  in  prae- 
cedente  ditTertatione  §.  1 5.  Sint  tres  indices  ,  qui 
primam  conltituunt  peribdum*  Jf.  5 .  U  ;  ex  his  for- 
imbitur  fra&io  cpntjnua,  cuius  valojrS— — 6+V+1 ; 
ergo  V41  ntf-f-S'  fiue  r=  ienario  aucto  fractione 
continua,  cuius  indices  « .  i .  m,  quem  iralorem  etiam 
iodicat  tabula  Euleriaoa» 
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SOLVTIO    QVORVNDAM 

PROBLEMATVM 

DIOPHANTAEORVM. 

Auctore 
I.    EV  l  E  RO. 

Problema    i. 

Ijiuenire  dub  quadratorum  paria  xx,  yy  et  //,  uu, 
.  ita  vt  tam  (x  x  -+-yy)  (t  t  x  x  -+-  u  uyy)    quam 
(* x  +yy)  (uuxx  +  t  tyy)  fiat  numerus  quadratus. 

A  n  a  1  y  fi  s. 

i.  Primo  patet.^  qqicunque.  bini^numeri  tam 
pro  x,  y  quam  pro  /,  u  fuerint  inuenti ,  eorum  ae- 
que  multipla  veluti  ax,  ay  et  §/,  6«  quaefito 
aeque  fatisfacere ;  ficque  problema  ita  reftringi  con- 
veniet ,  vt  tam  x  et  y  quam  /  et  u  fint  numeri 
primi  inter  fe. 

2.  Incipiamus  a  formula  priori  (xx+yy)(ttxx 
+uuyy\  qmc  pofira  rioic  qua*dratrj  (xx+yyyxxyy 
(pp-+qqY  aequalis  fit  „ 

ttxx^-  uuyy—x xyy(xx+yy)  ((pp-qqY+tepq)*) 
vnde  concluditur 

tx—xy(x (pp-qq)+2pqy);  uy=xy(y(pp-qq)—2f4x) 
ficque  erit 

t=zxy(pp-qq)+zpqyy;  uzzxy(pp-qq)-2pqxx. 

3« 
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3.  Iam  pro  altera  fbrmula ,  cum  ilt 

r>'= Xyy(pp-q q)+  tpqy  j  UXzz:XXy[pp-qq)-2pqx' 
fiet 
ttyy+UUXXzzxxyXpp-qq^-Wpqxy^pp-qq^Wppqqy* 
+ XJJ  ( PP-  ^-^pqxjipp-qq^ppqqx* 

quae  fbrma ,    quia  manifefto  per  xx-\-yy  eft   di- 
vifibilis,  abit  in 

(xx+yy){xxyy{pp-qq*-4pqxy(xx-yy){pp-q$ 

-\-+ppqq{x*-xxyy-\~y). 

4.  Cum  nunc  haec  forma  per  xx+yy  mul- 
tiplicata  numerum  quadratum  praebere   debeat ,    ha- 
bebimus  fequentem  expreffionem    ad    quadfatum    re- 
docendam: 
4pP49X*-4pq(.pp-qq)x'r+(tf-6ptq*-+-q*)xy 

-+-+pq(pp-qq)xy'++ppqqy* 
quae  quidem  manifefto  fit  quadratum  ,  fi  xzz yt  ve- 
rum  hunc  cafum  vtpote  facillimum  hinc  merito  cx- 
cludimus;  fiquidem  tora  quaeftio  huc  rediret ,  vt 
zift-^-uu)  quadratum  efficerctur. 

5.  At  poncndo  illam  formulam  aequalem  httic 
quadrato 

(a  p  q  x  x  -  (pp  -  q  q)  xy  -+-  &  p  qyyf 
deletis  terminis  piribus  fit 

(p-*6'ppqq+q*)xy+tpq(pp-qq)x/z:(p*+6ppqq+q*}xy 

-\pq{pp-qq)xy' 
hincque  lpq(pp-qq)yzz:i2ppqqx 

vnde  colligitur  haec  folutio  problematis : 
x=z2(pp—qq)iy=3pqi  hincque  porro 
t=z 6pq(f+ppqq*tfyii%  u~-apq(pp-qqT. 
Tom.XX.Nou.Comm.  G  ff. 
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6,  En  ergo  folutiotiem  prima  infinite  pateu* 
tecn  ,  quoniam  numeros  p  et  q  ad  arbitriam  capcre 
licet ;  reductis  fcilieet  numeris  t  et  u  ad  minimos 
termiaos,  et  quia  perinde  eft  fiue  fiut  pofitiui  fiue 
negatiui  hibsbimus 

xzzz(pp-qq);  t-l(pp*+ppqq  +  q')—lXX+yT 
yzz^pq;  uzz{pp-qq)'zz'%xx 

hincque  reperitur 

XX-t-Yyt=+p*-\-ppqq  +  4.q* 
ttxx+uuyyzzxxyy(  <x\-yv)pp  \-qqf  zz  xx(xx±yy)(&xx+yy) 

UUXXWjyzztfp$q(xx+JsXp*+lppiq+qyzz(xx+JSA**xWY^ 

7.  Vt  alias  folutiones  inueniamus ,  ponamas 
fuperioris  forrme  radicem  quadratam : 

2ppXX-(pp-qq)xy-&p  qyy  -f-  A  y  y 
cuius  quadrato  illi  aequali  pofito  prodibit  aequatio: 

( A  A-4  kpq)  yy-  *  Kpp-qq)xy  \-(+kpq~+ppqq)xxzzo 

hic  fi  Azz+pq  prodit  folutio  praecedensj    at  pofi- 
to  Azzpq  fit 

■+-  3  p qy  -H  *  (pp  -qqYxzz  o  , 

quae  cum  iila  pariter  congruit. 

8-  Ponamus  Azz  —  zpp  prodibitque  haec  ae- 
quatlo 

(pp-h  *pq)yv  -+'Pp-qq)xy-{zpq-t-qq)xxzzo- 

quae  per  x-\-y  diuifa  dat 

(pp  4-a  pq) y-(*p  q-\-q  q)  *  =  o 

?ndc 
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rode  fit 
xzzzp(p-\~  *q)  et  y  zzz  q  (q  -f-  a  p)  tum  Tcro 
U  =  pqq(p-\-*q)(qq-h2pq-+-3pp). 

9.  £n  ergo  aliam  folutionem  a  praecedeate, 
diaerfam ,  et  infinite  patentem ,  qua  numeris  t  et  u 
ad  minimos  termipos  reducTis  fit 

xzzp(p-\-2q);  tzzzp(q+2p)(pp-\-2pq-\-zqq) 

yzziq(q-\-2p)i  uzzzq(p-±-2)q)(qq-\-2pq+zpp') 

hincque  reperitur : 

*x-i-yy~P*-h*psq-±-3ppqq-\-4-pq'+q* 

ttxx-\-u  uyy  zzz  (p-\-2  q)Xq^-*p)\pp-\-qq?(xx-\-yy) 
uuxx-\-ttyyz=zpp'qq(5pp^rZpq+5<iq)Xxx+yy). 

io>  Pofito  Azz:2pp  prodit  (pp-&pq)yy-(pp-qq)xy 
+  (ap^  -q  q)x xzzzo  quae  per  y  —  *  diuila  dat 
(pp  —  2pq)y—(2pq—qq)xzzzo  ideoque 

xzzzp(p-zq)',  t  -p(2p-q)(pp-2pq-\-sqq) 

yzzzq(2p-q)i  uzzzq(p-2q){qq  -  2pq-\-  &qq) 

XX-+-yyzz:p*-4psq-\-Sppqq-+pq*-+-q* 

ttxx-\-uuyyzzz(p—2q)'(2p-q,'(pp-\-qq)*(xx-\-yv) 
uuxx+ttyyzzppqq^pp-lpq+sqq^xx+yy). 

Haec  autem  folutio  a  praecedente  nondiffertj  neque 
pofitipnes  Azzz^qq  et  Azzz  —  2qq  folutionis  diuerfas 
praebent. 

1 1.  Cbnftant  methodi  ,  quarum  beneficio  ex 
ti»  iblutione    inuenta  ahae  trui  pcffuutj  \trum  eae 

G  a  ad 
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ad  calculos  nimium  iotricatos  deducunt.     Ita  reperl- 
re  Kcet 

*  =  ?(pp- 4?)  (3  *>/>-?*) 

j>  =  ( p  p  -+-  q  q)  {p  (p  p  +  q  q)  ±  q  ( 3  p  p  -+-  q  q)) 

conuenientes  vero  valores  pro  t  et  u  paragr. .  2  fup- 
peditat; 

S  o  1  u  t  i  o    I, 

In  iiac  folutione  ratio  numeroratn  x  et  y  eft 
J-  =  J.**.r:Ii  vnde  ex  cathetis  trianguli  redanguli 
inueniuntur ;  tum  Vero  ratip  ~  ==  ***-*-*yy  -  vnde 
iblutiones  fimpliciores  funt : 

1*.  x±z  .5;  y~  a j  tz=.  9* ;  «=  25 
a°.  *=  i;  J>=  3;  *—  247;  «—  40 
3*.  x=  ?iJ—  9»  f~  3995  a=  35 
4.'.  #=  3*  yzzioi  $=:  4*75  «==  9 
5°.  ^rr  11;  ^—  J4,-  /=r  114.7;  «=i2x 
6°.  *=i5;  j/—   7j  tzz    871;  «—225 

^•'*=iff;-y=  5;  *=  117;  «=  <*4 
8*.  x—\6\  y-zz  9;  /  =   273;  uzz   6+ 

9*.  *=  7;.r=i*$  /=ri443;  »=   49 
io°.  ^r— i3j>t=2o;  fr=2io7$  uzzi6$. 

S  o  1  u  t  i  o     IL 

Hic  ratio  numerum  x  tty  eft  J.  r=  £9JlL£> 
numerorum  t  et  u  vero  -^-  rr:  t&dbj£^^J>W£jJLai 
ii  numeros  x  et  y  \t  datos  fpectemus  ,  ob 

ppy -4-  *.pqyz=.qqx-\-  ipqx  ,  reperitur 

<L  —  * — *  -+•  v  («  *  —  *j  -+-j,>) » 

vndo 
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▼mle  trameraram  x  tt  y  character  ui  hoc  couftftit  4 
vt  x  x  —  xy+yy  fit  quadratum  ;  cuiusmodi  num©-* 
ri  cum  facile  imreniantur  ;  fit  x x  —  xy  +yyzz.zz  j 
eritque 

hinc  fit  ,       » 

£±z2  —  »*— J— *  —  5zfc2  et  t<i-*-*P)  —  fg-rvUg+yrri^)  vt 

lz-y)(z+x.-±y)zz(z+x-y)(zz~x-y)(z~xXz+y-**) 

—  z+y-\x)(*z-x-y) 

Deinde  eft     ?'r.  ,  , 

pp-*-*p<t-£fjq  ~  (x^^«-t-»(«^^«  =  **r__?i i 

hincque  tandem  elicitur 

/    (g  ■+■  g  —  y)  fr  »  —  x  +-y) 

iT  —  (z-i-y-,x)ltz-irx—  y)' 

Sicque  pro  *  tx.  y  ehamodi    numeri*   inuentis  ,    vt 
fit  rationaliter  V  (x  x  -  xy  4- Jj)  —  *  cepiatur  : 
*  _  (z+x-y)(iz-x+y)~xx+yy+{x-y)z 
u-  (z+y-x)(*z-y+x)zzxx+yy-  (x-y)z. 
hinc  obtinetur 

/  txx+ u  u  yy~(  x  x  +yy)  ( xx  -  2  xy  +yj + (  x  +y )  z  )* 
ttuxx  +  ttyyz=(xx+yy)(xx~2xy+yy~Xx  +j)z)' 

vel  etiam  hoc  modo 

ttxx+uuvy— i(xx+yy)(x+y+ *)*(+«  -x-jY 
uuxx+  uyjzzl(xx+yyKx+y-z)X+z+x+y). 

Num  autem  quo  fccilius  valores  pro  x  ct  y  idoneos 

G  3  K?*' 
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reperiamus,  fpe&emus  x  vt  datum  ac  ponamus  z-zzy—r 
eritque 

xx—xy~~  ayv+vv  ety~  £2=2»  — E2=**.;    - 

•vbi  pro  quouis  valore  ipfius  x  aflumto  cafus  integri 
pro  y  funtcruendi.;  notandum  verjo  eft,  pro  x  nume- 
rum  impariter  parem  afiumi  non  pofle,quia^  quo- 
<jue'  fieret  par : 


x 

3 
3 
5 
5 
5 
7 
7 
7 
7 
8 

9 
9 

ii 

IX 

zi 
ji 
13 
13 
13 
J3 


+ 

+ 


+ 

+ 
+ 


5 

8 
8 

16 

2l 

8 
15 

33 
4o 
15 
56 
65 
24 
35 
»5 
96 

35 
+  4-8 

—  190 

,+  »33 


+ 


+ 


z 

7 

7 

7 

x9 

*9 
13 
*3 

37 
37 
13 
6\ 

6"i 
3i 
3i 
9i 
91 
43 

43 

127 

127 


45 
19 

34 
340 
81 

»54 

85 

1309 

214. 

99 

359i 

445 

891 

301 

8C41 

801 

1729 

484 
15730 

13^9 
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XI 

54 
55 

59 

385 
4.1 

189 
»7i 
1435 
190 

374 
386-1 

194. 

1045 

<*95 
853* 

335 

1989 

Ii6"i 

16*549 
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Problema  2. 

Inuenire  duo  qtiadratorttrn  paria  xx,yyt%  tt,uup 
Tt  (ttxx+-uuyy)(%uuxx-\-ttyy)  fit  aiimerus  qiia- 
dratus. 

S  O  I  U  t  i  O. 

Hoc  problema  eatidem  fortitor  folotionem,  quod 
praecedensi ,  idemque  quaterni  numeri  pro  x,y,  t,  u 
inaeoti  fatisfuciunt.  Inde  ergo  folutio  fimpliciffima  efl 

*=2  ;  y—$  ;  /— n  ;  «=45 
ex  qua  fit 
ttxx  +  uuyy=:%+.  9.169;  uuxx+ttyy=:M.62$ 

ideoque 

Ct?xx-\-uuyy)(uuxx-+~ttyy)~3+:39.95*. 

Ceterum  haec  foiutfo  non  folum  oi>  eam  caufonji 
tantum  efl  pnrticul.mi ,  ob  quarh  talis  erat ,  fed 
etiam  hoc  problema  infinitas  .  folutiones  admitterc 
•vhietur,  quae  praecedenti  non  conueniant.  Fieri 
eaim   poteft ,  \t  baec  formula 

( 1  txx  -huuyy)  ( uu  xx  -+-  ttyy) 
fit  quadratum  ,  etiamfi  neutra   praeccdentium 
{xx+yy){ttxx+uuyy)>st  (xx+yy)(uuxx+ttyy) 
fuerit  quadratum  ,  cuius  rei  vnicum   exemplum    de- 
difle  fufficidt : 

#=973  \yz=.%6$  :  /=973»  «=1841 
eft  enim 

uuxx+-ttyy~ 2.25.  26*3*9.73*  ouadratum  dupiicaturri 
itxx+-uuyy~*.*$.\\\79%     quadjaturo  dujplicatum. 

*     Eb 
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En  adhuc  aliam  folutionem  latius  patcntem 

xzz$ri~\~6mmnn—nf;  tzzmx 

yzz$tri-\-6mtnnn--ri  \  uzzny^ 
cuius  inuentionis  ratio  facile  intelligitur,  pofita  enim 
tzzmx  et  uzzny  fit 

ttxx-\-uuyyzzmmx*-\nny*  et  uuxx+ttjyzzxxyy(mm+nri) 
ficque  ad  quadratum  reducenda  cft   haec  formula 

( m  m  -+-  n  n  )  ( m  m  x*  -4-  n  ny  ) 
quae  focto  Xzzv~t~z  etyzzv—z  ad  iftam    folutio- 
nem    perducit :   hinc   autem   praecedentes   folutiones 
non  obtinentur. 

Problema  3. 

Inuenire  duo  quadratorum  paria  xxyy  exttuu^ 
Vt  tim  hic  numerus  1 1  x  x -i- v  uy  y  qpsMi  iftc 
$tyy-\-uuxx  fiat  quadratus. 

S  O  1  U  t  i  O, 

Ex  tnodo  tradita  folutione  problematis  praece- 
flcntts  foltttio  htiius  facile  adbrnatur  ,  pro  m  et  * 
eiusmodi  numeris  fumendis ,  vt  mm~\-nn  fiat  qua«* 
dratum.    Sic  fi  fiat  mzz  +  et  »=3  reperitur 

xzz-    S5r»     /—3404. 

yxzt$$i,    «  —  3553*  .  \„ 

At  cx  probleraate  primo  multo  concinnlores 
folutiones  impetrantur  ,  quibus  adeo  praeter  bkas. 
praefcriptas.  tonditiones  et  haec  tert.a  adimpletur ; 
xt  xx-\-yy  fiat  etiam  quadratum..  At  folutio  (p- 
cunda  primi  problematis,  vnum  praebet  cafum  ,  qud 
*  x  -\-yy.  fit  quadratum  fcrlicet  •  -      '       ;- 

Xzz%\ ' yzt  155  t  zz  95KJ  rf=  ijfc.- 

vadc 


DIQPHANT  AEA.  *? 

wde  flt 

.**-*->/=  «V 
#  *  *  * -+-  0  B^J'  =  a*.  3'.  1*7*.  »9*  - li 

ttjj+ititxx—  $\  5*.  5*.  i7*« 

A'  iafuper  addita  fuiflet  haee  conditio,  tt  etUm 
*x  —  *>4-^  fbret  quadratum  eadem  folutio 
negotkim  conficeret.  Huinsmodi  autem  folutio 
ues  dkentur  Jquaerendis  nuiseris  x  et  j  rt  faaec 
•xpreffio 

*4-*!f+**W-*/-hr*  fiat  quadratum 
•d  qnos  porro  \t  antc   numeros  *  et  u   inuefligari 
eporter, 

Occafionem  hoc  problema   Diophantaeum  tra- 

Aindi   praebuit  probJema  Geomecricum    a    Schotenio 

propofitum ,  quo  datis  in  triangulo  bafi ,   perpendi- 

culo     et     ratione    laterum    ipTa    Jatera   quaercntur. 

Problema  hoc  geminam  admittit  folutionem,  quarum . 

ttraqne    vt   praebeat   latera    rationaliter     exprefla  , 

negotium  ad  problema  iftud  Diophantaeum   perduci- 

tur.     Si  enim  bafis  trianguli  ponatur  zza,  perpen- 

diculum  =£>   et  laterum  ratio  m\n\  -vocatis    ipfis 

Jareribus  mz  et  nz\   primo  necefle  eft'  a  et  b   it* 

txprimi 

«=(*»-»»)(* *-hyy)  et  £=»«»*/, 

tom  vero  pro  z  haec  duplex  expreffio  reperitur: 

z=.T/{xx+jj){im-n)9xx-\-{m+n)mjy)  et 

«=V(**-f-j7)(c«  +»)"** +(«-«)>/)■ 

Tofli.XX.Nou.Gomm.  H  -qm 
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quae  vt  ambae  fiant  rationaies  fa&o  «-f  sri;  »-a=8 
mfcitur  noftrum  problema  Diophaftaeanu  Cuius 
crgo  cafus  fimpliciffimus  eric  fumto  - 

*r=3  5  1=$  »  '=45  et  «rrii  , 
▼nde  hacc  oafctiotur  data : 
ratio  laterum  m  :  n  rr  a8  :  17 
bafis  trianguli  a  rr  33  ;  et  perpendiculum  =  aS  1 
Vnde  reperiuptur  ipfa  latera: 

vel  «srz  —  et  nz  —  H 

Vel  «arrr^  et  »*rr22I 
fiue.  in  integris  fumta 

bafis  «  rr  495  et  perpendicula  b  —  420 
bbtinebuntur  Iatera  rationem  a8.:  17  tenentia    . 

fel  w«r=    700  et  ««==425 

vel  wazziopa  et  fl«  — 6*3. 
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ANALYTICAEv 

Auctore 
L.    EV  L  EKO. 

Cum  nuper  inueniflbm   lntegrale    huius   formulae 
differentialis  j- ,   fi  ita   capiatur   Tt 

euanefcat  pofito  *  __:o,  tum  vero  ftatuatur  x  __:  i, 
aequari  huic  valori:  Jf^-f:  haec  integratio  eo  ma* 
gis  attentione  digna  mihi  videbatur  ,  quod  eius  ve- 
titas  per  nullas  methodos  hactenus  vfitatas  oftendi 
poffet.  Quamobrem  nullum  plane  eft  dubium,  quia 
ea  plurimum  in  receffu  habeat ,  et  ad  multa  alia 
praeclara  inuenta  in  Analyfi  perducere  queat.  tiaud 
igitur  ingratum  Geometris  fore  arbitror ,  fi  nonnul- 
las  fpeculationes  quae  fuper  hac  formula  fe  mihi 
obtulerunt  expofuero.  ^        •  . 

§  x.  Quoniam  ifta  integratio  fe  ad  omnes 
plane  exponentes  pro  literis  a  et  (3  affumtos  exten- 
dit,  atque  adeo  valores  imnginarii  non  excluduntur, 
ponamus  ct  __:  nV  —  i  ,  et  (3  —  —  n  V  —  i  ,  eritque 
xa—  x&~  xni ~"  x~~ "^""^quae  formula  cumredu- 
catur  ad  hanc:  e%lxi~~t  —e"~ *1**— «,  notum  eft 
eius  valorem  effe  —  a  V  —  i  fin.  n  lx  \  quo  valore 
fubftituto  prodit 

_  -|/        _  rdxfm.n  lx, —  /i-t-n  V —  i 

-  *       *'        2«       —    i  —  «y— i* 

H  a  Conftac 
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Conftat  autem  huius  fbrmulae  /^"y^J-  ▼alorem 
effe  2  V—  x  A  tang.n ,  quaado^uiJem  luaito  a  va- 
liabili  eius  diflerentiatio  dat 

d     /  '-4-t  V  — '  —  tdn^  —  t 

cuius  integrale  manifefto  eft  xY—i  A  tang. »;  hinc 
igitur  adipifcitur  fequens  Theorema : 

Th&orema  i-.  Ifta  formuk  integralis  jl*P***tm 

*  termino  *  =  o  vsque  ad  termiaum  *~i  exten- 
&  exprimit  arcum  cireuli  cuius  tangens  —  i  ;  vnde 
fumto  n—zr  erit  /^f^"  =  *-  ,  denotante  *  fe- 
miperipheriam  circuli  cuius  radius  —  i. 

§.  a.  Quamnis  autem  haec  integratio  ex  no- 
ftra  forma  generali  ,  quae  aliis  methodis  inaccefi& 
videtur ,  fit  dedudla  :  tamen  eius  veritas  per  refblu- 
riones  confuetas  fjquenti  modo  oftendi  poteft ,  fic- 
que  ex  hoc  cafti  integratio  generalis  eo  maius  fir- 
mamentum  acctpiet ;  Cum  euim  per  feriem  iofini- 
tam  fit 

fin. n  Ix  =  H5  -  *££.'  -h  -5l££l*_  -  etc, 

crit 

■*  l*  '  V  t.  Z«-  S  t»  *.  J.  4.  t  '    " 

conftat  autem  eflfe 

fdx(ix)*~x(lxf- zfdxlx—x(lx)'-2 xlx+  2.  i  r, 

«juae  expreffio  pofito  xzz  i  reducitur  ad  2.  1 ;  fimi- 
\i  modo  flet 

quae 
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quae  pofito  r  _r  i  ob  /  i  rr  o  praebet  +.  3.  2.  1  ; 
eoiemque  moJo.  erit  fdxQxf~6.  5.  4.  3.2.  1. 
Bis  igitur  fingulis  naloribu*  iutegraiibu*  introdu&is 
proueniet 

~    ilT      "*~         u  *. «    *    w  *.*.+» «       t... . .  /  t".       *  • 

■+-  r  ~  r  •+■ etc- 
cnios  feriei  fumma  mamfefto  eft  A  taog.  tt, 

§.  3.  Hic  cafus  hobis  anfam  praebet  etiam 
lunc  formulam  integralem  iuueftigandi  /_£_j£J!.-*; 
quae  quidem  non  immediate  ia  aoftra  forma  gene- 
rali  continetur  ;  et  quia.  eft 

COf  »/*—  1  -  nn{tX)'  -+-  n<(T*y n/HTxV         +  ctc# 

*•"»•»'•*  —  *  ».  *      ~  u!,i.»         *»*.  »*.  s»>      » 

ex  primo  termino  oritur /jL| ,.   cuius  quidem  yalo- 

rcm  oftendi  eflfe  iafinUuau      Pro  fequentibus   autem 

terminis  erit 

fdxlx~xlx-x=:-i  et/rfr(/*)*=r-i..a.  3  et 

fdx{lx)*=z-  1. ..  setc. 

qnibas  Yatoribus  fubftitutis  ©btinebimus 

rdxaf.nl  x  __  fdx     i_nj__._!._L__?__!. 
/  Tse — '  l  *  ~    »  ♦    ^«  »' 

qnac  expreflio  manifefto  reducitur  ad  hanc : 

Quia  autem  primus  terramus  baoc  firmroam    reddit 
infinitam  ,  hinc  fubtrabamus  aliam  fimiler» 

fdxcor.mlx-.f4jj  _j-  1  lQt  _£.  m  my 

tt  habebimu» 

/d  x (co/.« f * -*J*f.  mtx)  ~-*f  L±_-5- 

11  3  *tqoe 
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atque  haec  integratio  non  minus  notatu  digna  Yide- 
tur  quam  praeqedeas, 

4.  Cum  autem  in  genere  fit 
cof.  a  -  coC  bzz.  2  fin.  a-±±  fin.  tzzJt  erit 
coC » / # - cof. mlxzz*  fin. 2jt»  / j fin.  «=J/#, 
ita  vt  fit 


/  *  1  -+-  m  m T 

quod    fi    ergo    ponamus  mzzp  +  q    et    nzzp  —  q 
iequens  adipifcemur  theorema  maxime  notatu  dignum: 
Tbeorema  2.  Ifta  forma  integralis 
/fj  fia.^  /*  fin.  q  Ix  eft  =  iVj^=g  , 
fi  fcilicet  integratio  a  termino  *  =  o  vsque  ad  ter- 
minum  xzb  1  extenditur,-  quae  integratio  eo  magis 
eft  notatu  digna ,    quia  in  ea  nullus  arcus  circularis 
occurrit,  etiajnfi  priorem  in  fe  compledti  videatur 
quod  autem  fccus  fe  habet,  quia  Gn.qlx  ad  vnita' 
*em  reduci  nequit  quin  fimul  quantitas    q    rcddatur 
variabilis. 

§.  5»  Operae  igitur  pretium  erit  inueftigare, 
quomodo  etiam  integrale  huius  theorematis  ex  for- 
ma  noftra  generali  deriuari  queat.  Hunc  in  finem 
confideremus  iftam  formam  ihtegralem 

quae  in  has  duas  refoluitur 

/H  <■*+"-  **+r>  -/%  c««+»r  >+•> , 

cuiUS 
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cuius  prioris  valor  eft  l(*±23-i) ,  pofterioris  vero 
/(«rfc|^fci),  ita  v.t  habeamus 

Nunc  igitur  ftatuamus  arzpV— i  et  p  =  — pV— i, 
deinde  y— fV  —  i  et  £=— fV-~i,,vt  fiat 

*■— *p=:  aV-i  fin.p/*  et  **-**:=  aV- 1  fin.y/*| 

fic  enim  noftra  forma  integralis  induet  hanc  fbr- 
mam  —  4/£|  0n.p/*  fin.  f/*.  Pro  eins  antem 
yalOre  reperimus 

«t+Y+ 1=1  +(p-f  )V-i ;  0+£+i =i-(p-r?)V-i ; 
(3+y+i— i+(y-pjV-i  j  et  a-r$+n=i+(p--0)V-i, 

quibus  valbribus  fubftitutis  valor  integralis  prodit 

vnde  manifefto  fequitur  integratio   poflremi   cheorc* 
matfs 

/£(fi«.p/*fin.?/*)  =  |/fr^&=£> 

$.  6.  Hinc  occafionem  arripimu»   etiam    hanc 
fbrmam  generalem  euoluendi 

cuius  valor  erit 

—  |/q-i-7-».r\    t  _  7/«-f- y-f-t^ /(«-fJr-f-Ofr-J-T^-tiJ 

Nunc  iterum  faciamus 

*=zpV-t  et  e  =  -pV-ij 
tum  vero 

y  =  yV  —  x    et   J  =  —  qV—  l  f 

fiet- 
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fietque 

*«-**==  aV--xfiti.p/j?  et  «v+**=ftiol!f/jj,l 
ita  vt  ipfii  fbrmula  integralis  oriatuc 

4'V- i/£?fin.p/*cof.  ?/*. 

Pro  valore  autem  integrali  habebimus 

«H-y+  i  =  i+(p+7}^-i ;  5+Y+xr:i+(?-/>)i'-x; 
«+^4-x=:i+(^)V-x  -;  6+^+  i=i-(p+tf)  V-x, 
TOde  valpr  integralis  prodit  * 
Jjr!=fc*fcfc2b£=I\ MMhf-'  v-/«  -+■</>— ?)v-i » 4.  jr  Mdfc^lW— «\ 

Bft  vero 

eodemque  modo 

'Sff5^ET=^-xAtang.Cp-f)5 
quibus  Taloribus  fubftitatis  refultat  ifta  integratio: 

/i|fin.p/*eoCf/a;~iAtang.(p+y)+iAtang.(i)-f). 
Cum  igitur  fit  ingenere 

A  tang.  <?4-  A  tang. b  =  A  teng.  £fef- 
erit  fumma  arcuum  modo  inuenta  rrAtang.. — A— 
tt  valor  integralis  iAtang,  t__  »»      .:  Ijinc  iequens 

.   Jheorma  3.  Ifta  formula  integralis 

/f£fin.p/*cof.?/* 

*  termino  *  =  o  vsque  ad  x  =  f    «xtenfe   atqialit 
•ft  huic  valori : 

< 

•  Atang. 2Jft . 
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§.  7.  Quod  fi  ergofiimamus  q—p,  ob 
fin.p/xcoC  qlx  —  £  fin.  &plx  + 
prodibit  ifla  iotegratio : ; 

i/rjfin.  2 />/*  =  ',  Atang.  a£, 

id  quod  prorfus  conuenit  cum  theoremate  primo^ 
at  vero  etiam  ingenere  ad  Theorema  primum  re- 
duci  poteft :  Cum.  enim  fit 

fin.  a  cof  b  zz  i  fio.  (a  -f-  b)  -j-gfin.  [a  —  b) , 
formula  noftra  in  has  partes  diuiditur;, 

Ifg  fin.  (p  H-  *  )  /*  4-  ;/f|  fi».  ( P  -  *  )  /*• 
Prioris  igitur  partis  valor  erit  ex  theoremate 

i  A  tang.  (p  ■+-  q) , 
pofterioris  vero  partis  .         .  . 

—  i  A  tang.  \p  -  f)  , 
quafc  forma  vtique  reducitur  ad  eam  quam  hic  dedimu*. 
§.  8.  Nunc  autem  integrationem  noftram  ge- 
neralem 

/**(^_*«)  — /«dLJL 
J    2  x  v  •     '  €  -+»1 

aliquamo  generalius  ad  angulos  redncamus ,  ponendo 

a  —  m  -4-  0  V  —  1  ,  6  —  m  —  »  V  —  1  , 
Yt  fiat 

x*-xt=xn{xni-t-xrni-t)-tV-ixmto.n1xi 
tum    vero  erit: 

q-f-  1    —  «  +i»4.»y~i 
(  +  1    ■"!+  m~ —  n  y  —  1    ' 

quae  fraftio  pofito  »;r&(w-4-  i)  reducitur  ad  haac 

f^Tyr-7.     £ft  vero 

'r^ry=r=a>'-1  Atang.JkzzaV-iAtang.sJr, » 
Tom.XX.Nou.Comm.  I  fic<jue 
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ficquc  Impetramus  fequeas  theorema  : 

Tbeorema  4.  Iita  formuU  mtegralis 
ff-2  xm fin. nlx 

J   l  X 

8  termiao  x  r=  o  vsque  da  terminum  x  —  1  extenfa 
femper  asqualis  erit  huie  valori :  A  tang.  —5 — ,  quod 
theorema  fumto  «/— o  ad  primum  reducitur;  vbi 
iaprimis  notatu  dignum  occurrit,  quod,  quoties—- 
eundem  habet  valorem  ,  toties  etiam  formae  inte- 
grales  aequales  inter  fe  euadunt. 

§.  9.  Verum  etiam  hoc  theorema  in  genere 
ad  pcimum.  reduci  poteft.  Si  enim  poaatur  x^^-j 
erit 

ti»#x=J*2L.    ct     lx=   -^- 

his.  valbrib»  fubflitutis  fiet 

quae  cum  fimilis  fit  primo  thcoremati ,.  eius  valor 
manifefto  eft  zz  A  tang,  -?—  1 

quoniam  autem  hic  pofuimus  J^:m-^-,  =7,  ambo  ter- 
mini  integrationis  hic  etiam  erunt  y—o  et  y~i. 

§.  10.  Per  hoc  ergo  theorema,  cutn  fit 
A  tang.  J  -H  A  tang.  J  =:  A  tang  1  —  I  > 

pro  priore  erit  « r=  1  et  « —  1 ,  pro  pofteriore 
vero  n—i  et  «i—a,  hioc  igitur  habebitur  ifta  ia- 
tegratio : 

/j£<*4-**)fio./jr  =  5. 

Deiad* 
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Peinde  com  pcr  ieriem  infinitam  fit 
*  =  A  tang.  i  -+-  A  tang.  i  +  A  tang.  ,,  -4-  A  tang.  f'« 

-f-  A  tang.  w  •+-  etc 
cuius  fcrici  terminus  generalis  eft  A  tang.  ^  ,  habe- 
bimus  hanc  integrationem  fatis  memorabilcm : 

flh  (*"  +  *'  +  *"+  *"  +  «c. )  fin.  / *=  ? , 
quod  eo  mngis  eft  notatu  dignnm  ,   quod  feries    in- 
finita  **■+-:»:'' -4- ■*" -4- tf"  nullo  modo   ad    fummam 
fioitam  reduci  poteft» 

§.11.  Sed  reuertamur  ad  noftrara   integratio- 
nem  principalem  ,  qua  eft 

cuius  veritatem  etiam  hoc  modo  oftendere  licet; 
cum  fit  \a  —  4*lx  denotante  e  numerum  cuius  loga- 
rithmus  byperbolicus  =T,  erit  per  feriem  infinitam 

^a  _  j    .     a±x    ,    qq(I*)*    .    «»  ( I  x )»   .    oMj  x )«_ 

•  i  •  !•    a  """      '         !•  *•  »  *        !•  2.  t(  ♦ 

hincque  colligitur  fbre 
^-*«::(a-6)L£+{aa-^ 

quae  feries  per  l£  mulriplicata  et  integrata >  ob 

/rfx(  Ixy1^:  -jh  i.  a.  3.  ••» 
<vbi  figoirm  fuperiut  \alet ,    fi  «  eft  numerus   par , 
inferiu»  fi  impar) ,  praebet  pofito   x~i    fequeatem 
fcriem  : 

quac  fericb  manifefto  praebet 

/(j  +  a)-  /(i  4- 6)  =  /££-!, 

I   »  5.    12. 
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§.  ra.  Quo  valof  liuius  formulae  fucciii&ifli 
expriraatar,  loco  a  et  6  fcribamus  a-  i  et  6-  i, 
•vt  habeamus 

Quod  fi  ergo  fumamas  a.~em  efc    6rr^*,  nancifce- 
mur  fcquentem  integrationem  fatis  cbncianam; 
e™      e* 
f*£-(x    -  *  )  =  «-«. 

$.  13.  InBeftigemus  nunc  integrale  haius  fof* 
mula  differentialis 

dx  ,**-**  r, 

xlx  vi+r 

.   4  .-^=1-^+  a^-VM-*4*  etc. 

I  +  JT 

colligitur  Mnc  integrale  quaefitum 

'?     '  «"^n;  v^ ' « -♦- • »    '0h-i«» 
Tnde  naucifcimur  fequens  thcoremar- 
Tbeowna  $.  Ifla  formula  integralis 

^  *  /  *  v  I  +  X*   ' 
a  termino  x  zz  o  *vsque  ad*  terminum  *<cr  1   extenfa 
femper  aeqnatur  huic  formulae  logarithm-cae : 
7*  .  lifc» .  «^ii»-.  V±I*  .'•dd*.  etc. 

*g    *a-+- »€-+-*«    »-+-»»     €-+-♦»  , 

§.14.  Cum  igitur  alibi  demonftrauerim,  huius 
produdti  in  infinitum  continuati 

a_ (C-4-&  )  o  -t-fe     c  -4-$  -fc-fe     a+»>      c ■+• b-t-  *  k 
fr      •  -+••   b-t-k  *  «-+-•-+-  «*&-+-  »k  *  «-+••-+-*« 

•»  talo- 
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Talorem  aequari  huic  expreffioni 

fze*-ldz(  I  -2*  )  * 

J— 4^» 

fz'-!dz{  i-zk)  * 
applicatione  ad  noftrum  cafum  facta  erit 

a  —  a  y  b  —  S  ,  k  zz  n  ,  k  —  *  n 
hincque  valor  noftri  produdti  infiniti 

e  — - »  n 

— fz*~' dz(  *-gl")  '•"• 


a—  !/t 


fzn~'dz(  1  -«"•)  2ft 
quae  ambae   fomrtulae    integrales    a    termino   ir  o 
Tsque  ad  terminum  2  =  1  fant   extcndcndae  ,  atque 
hinc  colligimus  fequens  theorema. 

Tbeorema  6.  Ifta  formula  iutegralis 

d  x      x*-~  x^ 

r ( ,-)  ,  a  termino  *— o  vsque  nd  termi- 

J  xlx  v   i+x*"  /* 

num.  x  =  1  extenfa    aequalis    eft    huic    valori    /^ , 
exiftente 


e— * « 


Fzzfz*-1  dz  (i-s"1)  •».    et 


ac  —  9  it 


21» 


dum  fcilicet  etiam  hae  formulae  integrates   pofterio- 

res  a  termino  z  =  o  vsque  ad  terminum  *  =r  x  ex- 

tenduntur. 

§.  15.  Sumamus  igitur  n~  1 ,  vt  formultfno- 

/V*    **-** 
ftra  integralis  fiat  ^y--.  "^T^.» 

13  »« 
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ac  tum  eric 

V—fdz{i-zz)  *     ct  Q  =  fdz(i-zz)    *    f 
Ynde  pro  a  et   €    fequentes    cafus    euoluamus.      Sit 
primo    a  —  2   et   6  —  i  •  erit    P  zz  A  fin  z  —  *  et 
Qz:2r:i>    ideooue  £-  =  J-    vnde    colli<jtmus  fore 

y  —  •  *~!  —  /  £, 

§    16.  Sumamus  nunc   an  3  ct  S  =  1  ,    vt 
£at   -— —  r-:  #  (  #  — ,  1  )    hiacque    formula    noftra 

integralis  erit/£|(,r—  i  ),   cuius  valorcm  nouimus 
efle  zr  /  2  at  vero  ex  formula  noftra  gencraii   erit 

P=f  ct  Q=zfdzV  i-zz=f-r±z / '****- 

At  vero  per  redutftiones  notas  eil 

^  v  *  —  &  &       - '  v »  — ~* *  * 
ficque  erii 

O  —  ■  /      rf*      -i  * 

tode  fit  £:=<£,  qui  valor  [perfefle  «ongruit   cum 
ante  afli^oato. 

&.  1%  Quoniam  in  quantitate  P  non  occurrtt 
«ponens  a  ,  in  altero  vero  q  tantum  €  occuxrat  t 
fupcrius  theorema  ita  in  duas  partes  dittnbueft:  ifce- 
bit,  vt  fit 

dx  *'  —  "  [-11 


AN  ALYTICAE.  7* 

vbi  C  denotant  certam  conftantem  ,  quae  autem  in 
differentia  doarum  huiusmodi  fbrmularum  integra- 
lium  e  calculo  egreditur. 

§.  18.  Poffumus  etiam  noftram  formulam  in» 
gralem  principalem 

/i5  (*■-««)  =  /5. 

'  xlx  »  '  6 

ita  transformare ,  vt  in  ea  exponentes  infiniti  occur- 

rant,  quae  ob  hoc  ipfum  attentione  nou  indigna  Yi- 

detur.     Denotet  igitur  *  numerum  infinite  magnum, 
•  _»_ 

ct  quia  /*  ita  exprimere  licet,  vt  fit/*=i(**  — 1)> 

formula  noftra  hanc  induet  formam  : 

/— f—(  *«-*«) =/f, 

ix{  x$—  i). 
Nunc  igitur  ati  exponentem  fra&ura  tolkndum    fta- 

tuamu*  x*zzzr  yt  ffc  x-*fy  Mncque  €a"— llij; 
tum  vero  x*-zai  et  **-«?'',  et  quia  adhuc  iidenn 
tcrminv  integrationi»  habentux  z~o>  er  x~  vr  hinc 
fequens  theorema  refultat  r 

Thbvrema  7.    Denotante    i>:    numerum    iofihite 
magnum  ifta  formuta  integrali» 

'       *(*~I> 

t  tcrmino>  2  =  0-  vsque  ad1  termrhurrr  #=:*  extcpift 
fcmper  aequalis  eft  huic  valori  If. 

$.  19.  Cum  fit 

*•' 
—  =  *■"  — -l- *«'—-*-  *•'-«  -+-*«'-♦  etc 

crit 


fi 
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ent  .  .    .  \  .. .. 

/•— ~-r-  -4~  +  -h*--+  —  +  — ^€tc.+-c 

eouemque  modo  erit 

z*'dz         i  i  i  x  i_r 

^-x)=IFri+l7^I+Si-3  +  «-4         + 
vnde  patet,  differentiam  haium  duarum  ferierum  efle 
/|-,  ita  fi  fuerit  a  -  s.   et   S-  i    prodibit    ifta    in- 

tegratio  ... 

'z[zu-d)      .x  xi  r  t 

_i _£_ +  ^-—  +  - — +--t—  fetc.  ...+-7 

S(*-X)  2/-I         2/-2  2/-3  2/-4  ' 

quoniam  fequentes  termini    per    feriem     pofteriorem 
tolluntur.    Conftat  autem  huius  fcriei  fummam  efle/2* 

§.   ao.  Plurima  adhuc  alia  corifedtaria  ex    |fta 
integratione  memorabili  deduci  poflent,  quibusautem 
hic    non    immorabor :     fed    potius    ipfam    Analyfin 
quae  ad  hanc  integrationem  pcrduxit  accuiatius  per- 
pcndam.     Confidmui  fcilicet    poteftatem    #tt ,   cuius 
exponens  u  pro  lubitu  fiue  yt  conftans  fiue    vt    va- 
riabilis  fpectari  queat ,  et  cum  fit 
xudx  _x« 
'     x    —  «  ' 
ideoque  fi  poft   integrationem    fumatur    x—  1    etit 
/i***  —  *;  quae  fbrmula  ergb   fundamentum   con- 
ftituat  vnde  fequentia  deducemus. 

$.  2X.  Hanc  iam  formulam  per  du  multipli- 
cfttam  integremus ,  fpe&ata  x  vt  conftante,  et   quia 

ftmiiia 


AN'A&V«T-IC'A'&"  7«~ 

** 
fommt  /**  duzzj-n  <,  tura  \ero  con  ftat  ha  nc  icte- 

grationem  ab  ahera  vbi.  x  erat  varjabills  non  tur- 
bari,   habebimus  nunc  iftam   ihtegrationem •/.**.** 

—  /«-fr-A,  \bi  A  denotat  conftantem  per  integra- 
tionem  ingrcflam  ,  quae  igitur  e  medio  tplletur  ,  fi 
duas  huiusmodi  fbrmas  a  fe  inuicem  fubtrabamus , 
ynde  fi*  prirrio  fumamus  u  zz  a,  tum  vero  uzz  (3  , 
et  pofterius  integrale  a  priori  fiibtrahamus,  -  prodibit 
noftra  forma  principalis  initio  commemorata 

/&.<?-*>  =  >}• 

§.   a2.  Siroili  autem  modo  a  formula  integra- 

li  f£fx  **  =  /  «  •+-  A    vlterius    progrediamur ,    qua 

per  <*«  multiplicata  et   ex    fola    variabilitate    ipfius 

Af  - 

•  integrata  ob  fxudu  zz  r-  vt  ante    perneniemus   ad 

iftam  integratibnem : 

^4fe*"  ^fdulu^- A«-f-B=:«/»-«-J-A«-J-B 

vbi  ergo  ternas  formulas  particulares  inter  fe  corh- 
binari  oportet  ,  \t  ambae  conftantes  A  et  B  ex  cal- 
culo  deturbentur j  quia  autem  loco  A  fcribere  licet 
A  -f-  1  crit 

/j^i  4"  =  «;?  +  **.+-&; 

$.23.  Quod  fi  iam  deuuo  per  du  multipli- 
cemus  et  integremus ,  mutatis  literis  conftantibus , 
quo  fbrmula  concinnior  reddatur ,  reperiemus 

AriH?  *"  =  ■  u  u  iu ■+-  A  «»  «+•  B  «  -+- C 

Tprn.XX.Nou.Comm.  K  eodcm- 
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coJemqae  modo  vlterius 

fj$y  *u=V?«V0-hAK*4-B«,4-C0«-r-Da  +  E 
ctc  etc. 

Vnde  intelligitur  >  continuo  plures  cafus  particulares 
inuicem  coniungi  debere  ,  vt  omnes  quantitates  con- 
ffantes  A,  B,  Cr  D>  etc.  ex  calculo  expellantur. 

§.  24..  Hoc  igitur  modb  euoluamus  formulam 
f.  22.  inucntam  r  et  exponenti  u  tribuamus  hos  tres 
valores r  o,  (3  et  y  y  vt  obtineamus  iftas  tres  for- 
muias; 

IlL/^*v=Y/Y4-AyHrB 

vnde  eliminabdo  B  dua»  hafce  nancifcimur  aequa- 
tiones  r 

I-II  =  a7a-(3/(?-t-A(*-(3)  er   • 

II-III-(3/^-y/y-HA((3-v) 
(I-  1I)(  £-  y)-  (II-llI)  (a-(3)=((3-y)«/«-  (^ 

-(a-(3)(3/|3+(a-p;y/y 
quae  reducitur  ad  hanc 

I(^-Y)+H(Y-a)+ni(cr-(3)=:((3r-y)(x/ftf(y-a)[3/(3 

+  (a-(3)y/y. 

(  2;.  Hinc  igitur  pro  fornrolis  ad  iflud  ge- 
nus  refcrendis  confiituere  poterimus  feqUens  theore- 
nra  fuadaroentale  t       < 

Tbeorc- 
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Tteorema  8.  Ifta  formula  integralis 

I 

a  termino  x  —  o  vsque  ad  terminum  jr=r  x  extett* 
fa  femper  aeqtialis  e(l  huic  valori : 

$  -  Y)  *  *  *  +  (Y  ~  «)  £  7  f3  +  (* -  (5)  Y  ;  Y- 

4.  26V  Circa  hanc    fbrtriam    imprimis   notafle 
/auabir ,  fbrmulam  .    ' 

rp-Y)*a-Mv-*)Ap-M*-P)*>    .        \    -     ;  * 

non  folum  pcr  x—  i  efle  diuifibilem  ,  fed  etiam 
per  fx—  i)a;  prius  inde  patet ,  quod  pofito  xzzx 
fit  (3  —  y  "+•  Y  —  «  -t-  *  —  P  =  o 
poftcriu*  vero  ,  quod  eius  etiam  difJerentiale  pofite 
xzz  i  fit  a  ,f3  -  y)  "+■  P  (Y  —  «)  ■+"  V  ("  -  P)~  o, 
iii  quod  natura  rei  poftulat  f  quia  in  denorrnnatore 
(/*)*  pofito  jr  —  i  continetur  quadratum  quantiiatis 
euanefcentis. 

$.  27.  Quo  fis    huios    integrationis    generalis 
clariu»  perfpiciatfir ,  cafum  euoiuifle  operae  pretium 
erit  quo  ponitur  a -«  +  5,  jJru+i  «t  y-« 
quandoquidem  obtinebitur  ifta  Integratio: 

jfi—'dx(x—i)* 
f-l y^y =  (»+.a)/(ff-a)-a(»+i)/(»+iH«5i  c 

_  /» +- a)w"*"  "* 

f  t 

K  ft  §.  a8. 
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$.  a3.  Tniftemus  eodem  modo  formulara  in- 
tegralcm  gradus  *  tertii ,  in  qua  occurrit  (/  x)*.  ,  tri- 
buendo  exponenti  u  quatuor  valores  ct,  (3,  y,  $,  \nd» 
oriuntur  fequcntes  aequationes 

'•    /,I^«"=i**/*  +  A««  +  B<t+C 

:'-HI./ij57*1r=;YY'Y+AYV+By+.C 

IV. /,-^  **='.$  */*-!- A**-V-B<*H-C. 
Atque  hinc  erit  primo 

I-ll=:iaa/a-ipp/(3-HA(fltct-p(3)-4-B(a-p) 
*nde  fit 

^  =  ^-^*A(«-+(3H-B. 
Eodcmque   modo  erit 

5^?='Mfe'g^+-A(5  4-Y)  +  B 
quarum  formnlarum  ditferentia  dat 

i£=V  -  5^5>-!'^£=5Fi-i'^=ga!).+A(«- v) 

qua  per  a  —  y  diuifa  prodit 

(1— II)      _     (II  —  III)     —  ««Ig.lp.prp  __  (P3fP^»»t>\_i_    * 
(«-p)(a— »       (P— ».a->)  —  *(«— PX«— »        v*(p— >X«— »'^ 

eodemque  modo  erit 

(ii— ,nr)  _  iii— im  ,-.  (PPtP— »i>\_  />>i>— gw^Vi.  a 
P-Va^-Tj  <>— *;  (P-*J  """  v*  (P-^yT  <jCT)'  *  (>-*)  (P^)'  T  "** 
quae  poftrema  a  fuperiori  fublata  relmquit 

t    \—Vk\  —  (  n  — m    \  __ i  n— m  \  .  /  m— n>    ■*  — 

V«-P)<*-7/        \p-7;(«-OQ'        V(p_VXij^J,'  T  \(y„S)$_s)S  

Jtmlx— Pp*P)\  —  iPPJP  -VVty^/PPii-VVtYv  .  (YV/>— y^I»\ 
l  ■  («-pj  >« ->/       vh3~>a«— » '      v  •~f2)t)W=*}' T V  * (>-*><£=$) / 

ficque  iam  omues  tres  conftantes  A,  B,  C  funt  elifac. 
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f  29.  Quod  (i  iam  finguh hiiiiis  aequationis 
membra  euoluantur  et  tam  fecundum  numeros  I,  II, 
III,  IV  quam  fecundum  formulas  aa/a,  (3(3/(3, 
yy/y,  8$  J$  in  ordinem  difpouantur ,  obtinebi- 
tnr  fequens  aequatio : 
r  _ ,       ih«— ?)    .   1      iHf«  —  fr      1      ivfa  —  r 

t«— p.5— »"*"  !f»— aXf»-VK0=3Fr  (*V-a;iV-?.:V-*)  M&— a)tf-PC*-V> 

««.'*       1       («— S&Qlfr      ,      (a— 6>VV*V      i_    («  —  S)SSl$ 

—  *'«-£^Py5  "^  t  ^-^WitUTr/^P  "**  «(v-aW-frrFF)  "^  »(*^«X J-p  $-7) 
quae  aequatio  per  et-  £  uiuua  .».*  pki«Trj«..^,  „„1 
formitatem  reduciturj  quo  fafto  fequens  nancifcimnr 
theorema  ad  hunc  cafum  adcommodatum : 

Tbeorema  9.  Ifta  formula  integralis 

dx   r  *« ,  *9 

^*5*j\(«rp)l*.Y)(a-.^"*"(p--«)(P--Y)^-*) 
^_  _*> x^ ^ "\ 

+  (y-«)(rf Xy-*) *  (*-«#-P)(*-yv 

a  termino  *  rr  o  vsque  ad  terminum  x  =  1  exten- 
fa  aequatur  fequenti  formulae  - 

,7iqs»-vx«^«j + SilcsxMrra  'Cv-axv-pxv""^ T  '<*-*)  MIP>) 
ex  qna  forma  j>eripicitur  ,  quo  modo  ad  cafus  raagis 
compofuos  fecile  progredi  liceat. 

§.30.  Ad   hunc    modum    etiam    praecedentes 
cafus  repracfentare  operae  pretium  etit.     lta  pro  di- 
▼ifore  Ix  habebirous  fequentem  fbrmam  integralem: 
dx        x*  x*     __  2fL         H- 

f  ififfi  (T^p)  •+■  F^* ~  *  -  P  "*"  P  "  * ' 

Deiade  theorema  §.  a+-  allatum  ita  referetuj: : 

K  3  -  "   / 
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ix  s     x*        *  _^        xy      y 

'*(/*/ V(a  PX«-v)+((3-*)(>-v)+(Y-a)(Y-(3)y- 

tt/g  (3/p _yj  y 

(a -(3)(a~ V)  ~*~  (P-*XPTV)  "^"  (V-*XV- 13) 
atque  iftam  formam  fequitur  illa   quam     ia    thcore- 
rnate  vltimo  retulimus.  » 

§.  31.  Nunc  igitur  hoc   negotium    in'   genere 

CXoedire     rntprimns       prr»  rinarui^juo    jw^ftot»    «f<iu» 

t  x ,  qui  in  denominatore  formulae  iutegralis  oc~ 
currt ,  cuius  exponens  fit  —  n  —  i  ,  vt  numcrus 
membrorum  fiat  =_  »$  tum  igitur  accipiantur  pro 
Jubitu  numeri  a,  (3,  Y>  $' etc.  quorum  numerus  fic 
._=»,  et  quaerantur  hioc  fequentes  valores  : 

S(  =_  (a  -  (3)  (a  -  v)(*  -  *)'<«  -  «)  (ctc. 

83  =  (p  -  a)  ((3  -  YW|3  -  5)  (0  -  e,  (etc. 

€=:(Y-a)(Y-^lY-^)iY_^  (etc. 

S>  __  (*  -  a)  ($  -  J3)  (*  -  v/(j  .  £)  (etc.. 

etc.  etc. 

tum  vero  ponatur  etiam  breuitatis  gratia  hoc  pro- 
duftum 

'•  2.  3.  4-   5 (»-  -)_rN 

;  atque  obtinebitur  fequens  forma  Integralis  genetalii- 
fima 
f    Ax      /x*     „P      xy      g  v 

J x\)xf-*  \&  *+- S5  ^" €  "*"  ©  "*~ et V  = 

«**•'/«    ff-vg    _~/Y     *•— /3* 

,  *bi  ootandum ,  cafu  «_z  a  ferc  Nr:  i. 

$•  3*. 
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%.  32.  Ad  haec  vberius  illuftranda  meminifle 
innabit ,  me  iam  pridem  infigne  theorema  ariih- 
meticum  demonftrafle  circa  huiusmodi  fradiones 
j  +  «  +  ^  +  etc.  quorum  numerus  fit  vt  ante  —  n 
vbi  oftendi ,  omnes  fequentes  fbrmulas  nihilo  aequari 

iii.  v+ P«?  +  V  + $?■«*■  =  ° 

donec  perueniatur  ad  poteftatem  exponentis  n  —  a$ 
at  vero  fiimto  exponente  =0—1  femper  fore  '  de-* 
monftrauimus 

an  — ,  pn  —  i         yi—  r  £n— t 
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)ftquam  in  priori  de  hoc  argumento   Diflerratio- 
ne,  vt  (peramus.fetis  dilueide  expofuimus  prin- 
cipia  ,    quibus  in  fubfidium  Yocatis  refbhitio  Polygo». 
norum  perficitur,    dum  ratio  tantum  faabetur    late- 
rum    et    aogulorum    eius    circuitum   includenrium ; 
nunc  id  nobis  propofuimus,  Yt  oftendamus  quomodo 
aequationes  pro  refolutione  Polygondrum  fubminiftra- 
tae  ita  tracflnri  debom ,    Yt  aptas  et  commodas  fup- 
peditent  folutiones.     Quem  in  finem  omnes  cafus  re- 
folutionum  pro  Tetragono   heic    recenfendos    et    di- 
Tab.  I  ftinftc  euoluendos  cenfuimus.       Si    igitur    A  BC  D 
*    *  fit    quadrilaterum  ,    eiusque    latera  A  B,  BC,  CD, 
DA  refpcdhue  defignentut  •litteris  ar*b%  c,  d,  angu-r 
"  li  autem    externi  a  A  B,  b  B  C,  c  C  D,  d  D  A    in> 
digitentur  per  htteras  A,  B,  C,  D,  pro    refojutionc 
huius  quadrilateri  fequentes  quatuor  adipifcemur    ae- 
quationes : 

I.  dd—aa+bb+cc+  *abco(.B+  lac coG (B+C)+2bc coC C 
ll.dd+cc+2dccot.Dzzaa+bb+2abco(.B 

III. 
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III.  *fm.A+Afin.(A  +  B)+.ffin  (A  +  B+C)±:6J 

IV.  *fin.A  +  KiA.(A*£)-*fin,U:iLO 

quas  quemadmodum  (ra&ati  oportet,  vt  pro  qua- 
vis  quaertioite  propofita  aptas  dent  folutiones  9  nunc 
erit  difpiciendurci. 

2.  Problema  i.  Datis  kteribus  a,'b,c  tttm  ath 
gulit  B,  C  inuenire  latus  d. 

Perfpiculirfi  eft  huiufe  Probkmntts  foiatioheln    ez 
•equatione  noftra  prima  adornari  >  peif  eam  enim  fit    - 

<fd=aa+bb+tc-i-2abcor.B+  *a  rcof.(B+C)+  *bc  cof.C. 

Caeterum  quum  ex  aequatiode  dum  fic  exprimitur, 
Talor  ipfius  d  minus  commode  inueftigetur ,  necefc- 
fiim  eft  vt  eandem  in  forrrias  aliquanto  commodio- 
res  transmutemus.     Eft  vero 

«*-h  W-t-^-*- 2«irAcof  B-h  2^fcof  (BH-C)-4- 2^cof.  Cr: 
(afin.B-*fin.C),+tf>+*cof.B+*cof.C)s 
qoare  fiet 

</i—  {a  fin.  B  -  *  fin.  C)* +{£ + *  cot  B+*cof.  C)', 

tum  igitur  fi  quaeratur 

Tang.  F  =12gggte<j.  ,confequemur  fc»±f£g^£5afc£. 

Vel  inueltigatio  ipfius  </  fequenti  ratione  perfici  po- 
terit :  quum  fit 

aa+bb+cc\  2*£cof.B+2  a  rcof.(B-+C)  +  2  ^cof.Crr 

quod  facile  patcbit   fada,  euolutione    pofttnoris   for- 
mae  ,  ftatuamus 

•+j^SS«5  =  ' «'+*&&=/.      ■     '•' 

Tom.XXNou.Comm.  L  ita 
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itl  xt  habeatui 

*W;=**+-//+a*/cof.(B+C),  huuqas  dd-[e\>f)* 

4.^fin.;(a+C)') 
-*ejtt  -cor.CB+C))=(*+/>  c*  -  — (,  +ff       , 

fi  igitur  ponatur 
.-      *«/fint;(B+C>*:    >«*-„'- 

; 77* =  «n»  E    »    "et 

dd—  (*■-*- ff  coC  E%  feu  d '=  (*••+-  f)'coLB. 

De  hac  autem    folutione.   obferuare   eonuenit ,    eatn 

4<r/Tiu.;(B-+Q* 
fcmper  adhiberi  poue  .,,  quia.  ""TTn* ^10" 

fem>  femper  confequitur  pofitiuufn  ,  eumque-  vnirate 
-minorem.  Necefliim  enim  efl  ,  vt.  e  et  /  fimul  va- 
lores  fiue  pofitiuos ,  feu  negatiuo»  fbrtiantur  ,  totn 
vero  euideny  eft  r.  quod  (*+-/)'  >+«/.»  hincquc 
tanto  magis  (*-+/)*  >  4. *  /Tm. ;  (E  -+-  C)\ 

3.  Problema  2.  Datis    lateribus    a,  b,  d   ciMi 
<fflga/r.f  B>  C  muenire  lalus.  c 

Huic    problemati  foluendo  aequatio  noftra    prima 
inftrait ,  vt  autem  iblutioni  aptior.  euadar ,.    noietur 
cam   fic  exprimi  pofle  : 
(^kof.C+*ceC(B+C))*+(afi'n  (B+C)+Kin.C)Jbtf,;vnde  colligitur 
(e-hbcol C+tfcoaBHrC))*— ^(tffin.(B-+C)+*fin.(C)*  hincque 
<?+koCC+*cof.(B+C)— V(dd-(afitiJ  B+CJ+Afin.C)1) 

^V(<jf+flfin.(B+CH-^nn»C(rf-tffin.(13+Ch*fin.<:). 

Quum  autem  fignum  radicile  fua  natura  (arnbiguum 
fit ,  et  quantitatem  tam  negatiuam ,  quan»  pofitiuam 

indi- 
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indtgitet ,  intelligitur  ex  hac  aeqiiatione  binos  ipfius 
c  valorcs  colligi  ,    quod  quomodo    explicari   debeat ,' 
haud  praetcr  rtm  «rit ,  vt  heic  oftendamus.      Dum  T»b.  L 
io  quadrilatero  A  B  C  D    dantur    later»    A  B,  B  C,  Fi*  * 
AD  et  anguli    fcBC,   fCD    et    quaerenduih   fic 
C  D,  iiquet  hoc  latus  inueniri   fi    centro    A~radio 
zl  A  1)    defcribatur    circulus  ,  in  inrerfectione   enim 
hutDs  circuli  cum  recta  pofttione  data  CE,  dabitur 
puntfum  D,  ex  quo  ob  duplicem  interfectionem  cir- 
cuii  cum  refta  C  E ,  binos  confequimur  \alores    la- 
teris  incogniti  C  D,  vel  C  D'.     Quod  autem  harum 
linearum  valores  per  aequationem  fupra  allatam  ex- 
primantur ,  fic  oftenditur.     Ex  pundo    A    in   C  D 
oormalis  ducatur  C  E  et  per  B   ipfi    C  E    parallela 
BG,  tumque  erit 

CE=+ABcof.ABG+BCcof.BCE=~«cof.(B+C)-Acof.C,  nec  non 
AE=flfin.(B+C)  +  £Gn.C,  ex  quo  colligitur 
DE=V(A  l)•~AE,)=V(^-(afin^(B+C;+*fin.C),), 
hincqne  c—CE+DE,  ex  priori  valore  fitf— CD' 
ex  pofteriori  c  —  C  D.  Cafu  quo  DEzo,  hoceft 
d  —  a  fin.  (B  •+-  C)  -+  b  fin.  C  ,  vnica  tantum  locum 
habet  folutio  eritque  pro  ea  c  —  —  a  cof.  (B  -+-  C) 
—  b  cof.  C  i  vt  autem  problema  fit  poftibile  ,  prae- 
fupponi  debet  quod  a  fin.  (B  +  C)  +  b  fin.  C  non 
exiuperet  d,  quod  quidem  pro  quadrilatero  femper 
obtinet  ob  d  fin.  D  —  b  fin.  C  -+-_a  fin.  (B  +  C). 

4.  Problen.a  3.  Datis  hteribus  a,  c,  d  et  an- 
luhs  B,  C  inuenire  latus  b,  .....-•" 

L  2  Pro 
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Pm,  hpc    Prpbleroate.    foiqcndo    adhibeatur    i(U 
tr^psfb.^ipa^io,  aeq.uationis  >HQ(trac.  pritnae  : 

'.  4^=(^;acQf,BH-f.coQC),-ir-(a fia  B  -*fin,C)' 
*        "voda  ooll%ituri 

^tf<»f.B^«:of.C=V(f/-afxn.B+rfinC)y+tfGn.B-ffin.Oik 

i 

hinc  ob  ambi^uitatem  figni  radicalis ,    duplex  pro  4l 
prcidibit  valoi:,  \t,riusque  autem  ratio  fequeati  modo 
Tab.  I.  explicatu^ :    Pcr  puri&um  B  fcdhe  BC  ducamur  li- 
lg*  3#   fieae  B  A'~  ax  B  F '  =  t,  quae  cum  B  C  faciunt  an- 
gul>s  C*  B  A,  Q  B  F  refpe^iue.aegyaks.  anguljs    da- 
tis  B  et  C>    per    pun&um    au.tem    F    agatur    lineai 
rccta.  EFD  parallela  ip(i    B  C  ,    quo    fado    liquet 
pnnftum   D  quadyilateri  inueniri  dum  ccntro  A    ra- 
dio  A  D  —  d  d^fcribatur  circulus  re.<3;am  E  F  inter^ 
fecans  in   pun&o  D;  nam  fi  pcr  D  ducatur  DCpa- 
raHela  ipfi  BF,'  patebit    fn    quadrflatero    ABCI> 
anguloa  externra  OBA>  GCD  refpetafue    aequale*- 
effe     datis    B>  C ,    tumque    efle    latus    AJZ  zz  a  % 
CDr  AFcrf,  A.D  —  dK    At  circulus  centro  A- 
radio  zzd  dcfcriptus  reftam    E  F    in    binis    pun^Us 
int'  rfccare  poteft  ,    fit  igitur  altera  interfe&io    U*'  ct 
dti#a    I^  C1    parallela    ipfi   B  F    aliud  confeqnemur 
quadrilatcrum  ,    quod    tamen  pro  noftra  figura  pro- 
prie  toquendQ  ad  noftram  quaeftionem  rion  pertinerf 
nam    in    ifto    qundrilatero  \  anguli    interni    ABC1  , 
B  C  Dj    refpecftiue    aequantur    angulis    datis    B,  C. 
Caeterum   fi  ex  A   in  E  F  normalis  ducatur ,    A  Et 
faqifc  ^de^ponftratpT  etffe : 

A  E  —  c  fin.  C  —  a  fin.  B^  idcoquc  ■< 

ED=r 
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ET>—  V{dd - (c  fia.  C  - a  firi.  B)*)  ,  tumque 
F  E  —  a  cof.  B ■  + c  cof  C ,  hinc  autem  fiet 

BCrtFD=ED-EF=v,(^-(cfin.C-<ifin.B)')-tfcof.B-tfcoi:a 
Alcer  autem  valor  quo 

fc-V(^-(cfin.C-^fin.B/)-«cof.B-rcoCC  ! 

pro  hoc  cafu  fit  incongruus ,  quum  (It  negatiuus 
rr  —  D*  F.  Caeterum  vt  f»lntio  fit  poffibilis  ,  in- 
telffgitur  hanc  praefcrtbr  conditionera ,  vc  habeatnr 
*>*fin.  C-«fin.B. 

5.  Problema  4.  Datis  omnibus  quadrilateri  kt* 
Hfihut  et  angulo  B  inuenire  angulum  C. 

Hunc  in  fihem,  euoluatur  iile  terminus  aequa- 
tionis  noftrae  primae ,  qui  continet  cof.  (B-J-Q, 
quo  facto  confequemur : 

idziaa-\bb+ce+ 2  a  &cof.B+ 2  rcofiC  (&+<rcof.B)-  2  c  a  fin.£  fin.B.  , 
Vt  hinc  commode  elici  queat  angutus  C  ,  ftatuamos 
Tang.  F^Tp-^U-J-g  ita- vt  fit  £+»<*>£  B^fin.BcofcF» 
tumque  adipiicemur : 

dd=aa+bb+cc+2abco£B+z  <7fgl|(coCCcof.F-fin.Cfin.F),  fiw, 
dJzzaj+bb+cc+iabcor.B+zac**1'*-?-^-*-!!  eft  vero 

«*i-M*^2*M)fcB=«,fiD.B*cor.F'-±-«  fin.B*=:  %*>£. ,   * 

quare  prodibit 

^=^  +  ^+t.rfe|coC(C+F3L 

Haec    autem   aequatio   ia  fequentcs  facile  transfbr- 
matur :.  .     „ 

^=:(r-r-5^)•-4^*^ln.;(C4-F),  vel 

L  3  '<*= 
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ex  quibus  mucoitur^ 

fln^c+D-.y^ _____ yy       4t7,finB(UF 

coci(c+Fbrr(^~(c'^^ 

'      V         4*vun.B         «/  4*<,fw».BliD.F 

Tane  ■(C^,F\-V{e+T^'t^Mdl 
Ta,g.,(C4-F)_  —-—^^  _^ 

Tab.  I.  Si    duda    intelligatur    A  C    diagonalis    quadrLUteri 
Fig.  4.  ABCD,  facile  conftabit  effe  angulum  B  C  A  _  F, 

hincque  F  -t-  C  _  1 8o°  -  A  C  D,  ideoque  i  (F  +  Q 

_  £>o*  —  ,g  ACD,  quare 

Tang.  ;(F+C)  =  cot.\  A  C  D. 
Haee  igitur  folutio  eo  reducitur,  vt  inueftigato 

Tang.  B  C  A_  Taug.  F  _  ^^ 
quaera  wr  Tang.  iACD  per  formulam 

y  (' -  *  +  ffi/H'*  +  *  - 'ffi) 

quo  faclo  erit  ang.  C  _  1 8d°  -  BCA-ACD. 
Caeterum  patet  tang.  i(C-4-F)  heic  ambiguum 
efle  ipfique  valorem  tatn  negatiuum  ,  quam  pofiti- 
vum  tribui  pofle ,  quapropter  pro  C  binos  quoqae 
habebimu»  valorcs ,  quorum  fi  vnus  exprimatur  lit- 
tera  C,  alter  per  C;  neceflum  eft  vt  fit 

C'_3<Jo#-C-_.F, 

•a 
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eft  eoim 

tang.KC4-F)=:'-tang;(i8o*-J(C-f-jf))=-tang.i(CH-F)> 

idcoque 

3<yo*-(C-t-F)  =  -4-C'-t-F,  fiue 
C'=3<5o°-C-aF. 

Ratio  autem  huius  ambiguitatis  eft  rranrfcfta  t.  dum 
conGderamus  fupec  diagonali  AC  conftrui  polTe  tri- 
angulurn  A  D'C  ipfi  A.DC  fimile  et  aequale,  tuitt 
autem  fict     , 

ang.  D'  C  a  =  3*0°  -DCc-aBCAr 
eft  enim 

;.(  D C c -*-  D' C c  y~  A Qc  =  1*0  -  B C A. 

6.  Problema  5-.     Datis  htiribus    a  ,  b  ,  c    et 
enguBs-  8 ,,  D  inueuire  latut  d. 

Pro  hoc  problemate    inferuit    aequatio-  fecunda ,. 
per  qnam  fit : 

dd-+-  2cdcaL&-\-cc—aa-+-2~alu:o{.'B-trbb 
hincque 

dd-h  a«</cof.D-t-*rcof  D*=:fla-i-atf6eof.B-t-  bk-c*&n.lf9 
in  Jocum  atuem.  ipfius-  ' 

a  a.  -f- '■*■  a  b  cof.  B  •+-  b  b  ,  fubftituaturr 

(a  -4-  £)*  —  4  fl  *"fin.  i  B* ,  ita  vt  fit 

f>-4-*cof.D)*=:(a+*r-«fin..D,-^Afin.;B*, 
hincque  fiet  ^ 

rf4fCoCD-y(g^4gfio.DX(i^-tffin.D)V(f,  ■■     *~**t?*'*? r  T^ 
v  x  '   V(a+^+<-fin.D)(fl-h^fin.D)y^ 

pofito 
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pofito  itaque 

4abC\n.lB\ ;  m 

(*-+-£ -t-iriiu.  D)[a-t-b  —  tfiin.DJ-      *      * 

confe^uemur     * 

i/+i:cot:D  =  cof.EV(^  +  *4rfin.D)(^+*-"ffin.D). 

Tab.  I.  Signum  radicale  indicac  duplicem  pro  d  inueniri 
Fig.  5.  valorem  >  dutfa  fcilicet  quadrilateri  ABCD  diago- 
nali  AC,  delcribatur  fuper  ea  ligmeutum  circuli  quod 
fufcipiat  angulam  CDazti8o-D,  eritque  pun- 
Aum  D  quadrilateri  in  circumfermtia  huius  fegmenti, 
ibique  inuenictur  \bi  circulus  centro  C  radio  —  c 
defcriptus  hoc  fegmentum  interfecet,  fium  igitur 
duo  habentur  pun&a  interfe&ionum  D  ,  D1  ,  bini 
emergent  valores  lat?ris  d  ,  quorum  vnus  A  D  alter 
A  D'.  Notandum  autem  eft ,  dufta  C  E  normali 
ip  AD,   fieri  E.Drr-rcof.  D  et 

A  E= V<  AC"-CE,)=V(*tf+-  *ab  cbf.B+M-«fin  JDS) 
quam  ob  rem  effe  debebit  rf-ED  +  AE,  quo- 
rum  valorum  prior  exprimit  A  D ,  alter  A  D'# 

7.  Problema  6m     Datis  cmnibus  lateribus   qua~ 
drilateri  et  angulo  B  ,  inuenire  angulum  D. 

Huius  problematis  folutio  ex  aequatione    fecunda 
pendet  ,  per  quam  fit '      - 

dd-{-  2  cdcof.  D-f-*r:=  a  a  •+-  2  a  £cof.  C-\~bb  » 

ideoque 

Cof  D  ~"  «*-+-&&-—  c  c  —  dd~i-tabctf.X  # 

caete- 


*v      ^ 
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caetcrnm  Tt  commodius  determinari  queat  angulus  Dr 
fequentes  adhibere  lice.t  transformationes: 

per  quam  fit 

fia.lD'^A(L(c+J+a+B)(c+d-a-B)++ab(iQ.W*% 

iL  {J-c)x++cdcor.'iD*=zCa-b)*-+4abcoC'ilf, 
«x  qua  colligitur  r 

biac 

arg's      —(a-b+d— nia-b-d+e)+4alriol.,i& 
*ef  pottus  fi  placet  iffas 

I    (d-i-cf-+cd(ia.lDr=(a-bjt-i-4aBcof.lB% 
4<r</Gn.  |  D*z±{d-\-c-\-a-  bXd+c-a-+by+abcoi*Bri 

II.  C</-tf/-+-4<'^cof.;D*^^-ir^4*^fin.;B% 
ex  qtfo> 

tumque  vero> 

5*s         (a:+fr+</-*;  Ca+*-<*+«)-4**fio»;B?r 
Ponatnr  nunc 

_       «•      \_    4**coaBr 

__.      r      . 4-abtin  [B3 

tsng.  •»  ~  — — -  - 

{*-+b+-e-a),(ia-trti-frd.-c)  ' 
Tbm.XX.NouXomm.  M  crit- 


eritqj» 

„ng.JD-=cot;B-.^(^y|)=fOt.JB,.|*|^, 

▼nde 

tang.  5  l»  —  cot.  3  s.  j^-j  k  j^. 

Ob  valorem  tang. ,  D  per  fignum  radicale  indicatam," 
intelligitor  angutum  D  dupliccm  comequi  Valorem, 
quorum  fi  prior  dicatur  D,  alter  habebitur  D^tfo-D. 
Tab.  I.  Nam  fi  triangulum  ABC  ex  datis  lateribus  AB,  BC 
Fig.  4*  et  angulo  A  B  C  conftruatur ,  fuper  eins  bafi  bioa 
conftrui  poterunt  triangula  ACD,  ACD  datorum 
lafrum  et  fi  angulus  externus  ad  D  pro  triangulo 
ACD  ltttera  D  expriimtur,  angulua  externus  ad  E/ 
in  quadrilatero  ABCD'  exprimetur  pev  36*0°— I}T 
Rem  autem  omnino  ita  fe,  habere  haud  obfcurum 
euadet ,  fi  attendamus  ad  ea ,  quae  de  acceptione 
vocis  anguli  externt  in  DiiTertatione  priori  monui- 
mua. 

8.  Problcma  7.  Datis  htetibus    a  >t  b ,   c    et 
cngulis  B,  C>  inuenin  angulum  A.r  , 

Solutio  huius  problematis    per   aequatfonem    no- 
ftram  tertiam  perficitur ,  ex  qua  habetur  x 
ifin.A-4-irfin.(A4-B)4-i'fin.(A  +  B4-C)=o,  fiue 

fin.  A  ( a-h  b  coC  B  -4-  c  co£  (  B  -+-  C  )  )  r=- 

-coCA-Ufin.£r*-irfii|.(^^rC)), 

•  hincqiie 

ranff  A  —  —  >/f».B  —  cjm.(  b  .+.  c  > 

quae  fbrmula  licet  ad  computum  ineundum  fatis   f\t 

«Pta> 


ipta ,  Hequet»  'tamen  twnsfer  matio ,  -quoque  adhiberf 
poterit  >  quaeratur 

critque 

Ex  hac  autem  poftrema  formulaj  pofito  -—  tang.  F  > 
ficile  deducitur 

^gT(i>^+C)'+A)_-t4ng.i{B4-C}ta(i|:.<4.5,,+F). 
Pro  "hoc  problemate  de  Valore  anguli  A ,,    iruUa   re-  Tab.  h 
manet  anrfbiguitas  ,  ceu  ex  ipra  contemplatione  figu-  FiS«  "• 
iae    apparet.      Nam    datis   angulis   externis    bBCf" 
cCD  et  ldteribus    AB,BC,CD,    angulus   *AB 
peffe&e  determinatur 

9.    Prdblema   8.   Datis    kteribus  a ,  b ,  c  et 
anguh  A?  C  inuenire  angulum  B. 

Aequario  tertia  euoluta  dat 
«fin.  A+fin.  { A+B)  (b + c  coC iC) + <•  cof.  ( A+B)  fin.  C=o. 
Quod  rfi  igitur  ponatur  tang.  E  =  fz£r§rc ,  fiet 

aSn.  A +^(fini(A+B)cof.B+cof.(  A+B;fin.E)=o  ve4     , 

*rin.A4-^£fin..(A-+B-+Ej_o,  liincque       Fig.  6 

.    .  «n,(A+B^E)=-i&£&I* 

Qood  -fi  ^qtndraateri  A  B  CD  ^iagonalis  B'B  condi- 
piatur  du&a,  fiet  tang.CBD—^-i^g^ ,  ideoque  >E 

ixAiigitstbH  "arfgukrm  0Bto,£hmcitutem  conctadetur  efle 
.-  M  a  A+B 
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A-f-B*f-E=:£Bp-f-i8o0-BAD=i8o0-f-BDA, 

quod  omnino  re&e  fe  habet,  eft  enim 

fin.  B  D  A:  fin.  B  A  D: ;  B  A  : B  D ,  tumque 
fin.  D  C  c  ;  fin.  D  B  C ; :  B  D  :  C  D  , 

quare  componendo  rationes 

fin  B  D  A  —  B  A-Jf"-BA  p«/<''- pbc 

CD.jm.DC~c  *• 

feu  introdujftis  exprtfiionibus  analyticis 

Sl  ponatur  A  -4-  B  ~f-  E  5=  180"  -4-  F  ,  facile  pacet 
arcum  .36"  3*  —  F  eundem  habere  fionm  ac  i8o°<+-F , 
ficque  pro  B  duplicem  prodire  \alorem,  quorum 
••frior  eft  B=i$P°-4-F-A-E,alter  B'-3<>o*-(A-|-h-rF). 
Idem  yero  £X  coutemplaiione  figurae  manifefium  red- 
ditur,  jdelcripto  ctenira  triaivgulo  BCD  pro  quo 
dantur  bina  latera  BC,  CD  cum  angulo  BCD, 
habebjtur  punc^um  A  quadrilateri  defcribendo  fuper 
diagonali  J3D  fegmentum  circul  \  quod  fufcipit  an- 
guium  =  x8o°  —  A.,  et  centro  B  radio  rr  a  circu- 
lum  9  pro  A  enim  afliimi  poterif,  alterutrum  pun- 
^uii)  interfectionis  huius  circuli  cum  illo  fegmento, 
ynde  fponte  cpnfidtur  pfo  angulo  B  binos  emergere 
valores.  Sint  binae  hae  interfecliiones  A,',  A;  et  du- 
cantur  lineae  £BA,  />'BiV'»  fi  igitur  angulus  £BC 
pro  nofira  figura  defignetur  per  B  ,  erit  ^BG^B', 
cjuare  oportet  effe  V  BC.—4  B C = 1 80°—  2  F,  Eft 
Vero  FzrBDA,  quare  ficri  oportec 

qood 
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qnod  fic  demonftratur :  iunda  AA(  patet  efle 
AB A'rr  i $oVBA.a'-B A'A  =:  i lo - aB  A'A  ob 
B  A=B  A/  j  hinc  A  B  A/  :=:  1 80  -  a*B  D  A ,   cft  cnim 
BDA=BA'A.      .       '  • .  • 

xo.  Problema  9.  Datis  laseribur   a,  b,  c    et 
angutis  A ,  B  inuenire  anguhan  C. 

Ex  aequatione  tertia  ftatim  deducinir 
lin.(A-l-B-f-C)zz-  ^«.A-y-U-frB),  ^     •: 

quae  formula  computo  inftituendo  (atis  commoda  eft, 
interim  haec  transformatio  adhiberi  poflet.      Ponatur 

|-fin.(A-r-B)=:cof.Atan2.E,  erique 
fin.  ( A  +  B  +'C)=-^-(fin.  A  +cof.  A.tang.E)=-B^£~p£ 

Valor -anguli  C  ex  formula  propofita  duplex  prodir, 
nam   fi  ponatur  A+  B+C=i8o°-+-F7  habebimus  qnoque 
alium  valorcm  proC,  perquem  fit  A+B+C'-36"o°-F, 
anguli  enim   i$o-f-F  et  360  —  F  eundem    prorfus 
habent  finum.     Hoc  autem   ex  conftrudtione    figurae 
facile  illuftratur,  ductis  enim  rectis  BC,    AD   quae  Tab  L 
cum  data  lmea  AB— a  faciuut  angulos  «AB,  £BCF,&'7# 
aequales  datis  A ,  B  ,  captaque  B  C  zz  b^  fi  centro  C 
raaio  zs.  c  defcribatur  circulus ,    pro    quarto    pun&o 
quadnlateri   D  accipi  poteft  alterutra  inter(e£rio  huius  t 
circuli  cum.rtcla  AD.     Sint  iftae  interfec\icnes  D,D*, 
tumqut  effe  debebit  DCr -  Dt*—  2  F- 1 8o°.    Dutfa 
9Utera  CE  normali  in  AD,  fiet  . 
DC*r-D'C*zDCD'-2DCE,  vnde  DCE-F-900. 
Eft  autem  .    . 

F=^BC-htfAB-f-<rCD-i8o*~x8o°^CDE, 

M  3  hoc 


hoc  eft"tf:±  ADfc>,  iqiftfe  Ifqudt  tflibqtte  efle 
I>Oe~&G'6zztzF  u  x*s—  Si  ADC- t  *o.- 

ti  J.  tBfcotflerna  nx  Bni&JaUrUnit   a,  b>,  -c.d* 
tfflgtt/i/  B ,  D  inuenire  angulum  A.      . 

SoJwio  «x  *tteqa^oa«  Hoftca    qnarta    deducitur, 
per  quam  fit 

fin.  A  O  *f-#  «taf»  B.)'4*»£cof.  A»fin.  &  —  cfi%.  D, 
hinc ,  11  ftonatur  laug.  £  —  r^^fe  fiet 
•  £  fin.  B  (  coC  A  -*-  fm.  A.  col  -E  )  =  *  fin.  D  ,   fen 
^J.  fin.  (A+E)  =  f  fm.D ,  *nde  coUigitur 
fin.(A  +  E)  =  ^gfa. 
Pro  hac  formu-la  obferuare  coauenit ,  -quod   E  defi* 
Tab.l.   gnet  angulum  BAC  hincque    habeatur  A+E=aAC, 
Fig.  5.  facile  autem  patet  efle 

fin.  a  X  C :  fin.  A  t>  C : :  C  D :  A  C  tumquc 
fin.  fc  B C ; fin. B  A C : :  A  C i BC , 
ynde  ^omponendo  rationes  erlt 

J&B  introdu&is  efcprefliombus  &nalj*ticis 
fin.  a  A  C  =  ^gjf^.    ^utfm  fc°fild 

riro  A-+-E  futni  patsetit  vei  <*AC,  **el  i4o°-«A-C, 
patet  hitic.  pFe  A  hincfe  ptodiie  ifadoces.,  priorerrt 
A=aAC-BAC,.akeruro  A'=  ii8o°— «AC-BAiC, 
quod  per  conflructionem  Gdomettlcafti  egregio  «jrifit- 
matur  ,  dum  fuper  AC  fegmentum  circuli  vcancipH 
tur  deicr4ptdm  :,  qutod  fafcipit  ^0gAl«m  '^Ik&o0  -f  I> 

ct 
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ct  centto  C  rariio  32,  c  defcribitar  circulus  hoc 
fegmentum  ia  pun&is  D,  D''  inteifeeans.  Duclis 
enim  iscTa*  f  A  D  »-  «?Ajy,  fiet  «A3  =  A  eti 
MB-A'  ex  quo  efle  oportebit: 

A-A^-flAB-^ABzDAD^atfAC-iSo^AC-CAD^ 
Iunfta  autem  D'D  ob  CD^rrCD  ,  patet  efle 

C  A  D  =  Ciy  D  ~  C  D  D*  ideoque 

«AC-CADr«AC-CDD'r 
it  in    quadrilatero    A'CDD'   circulo    fnfcripto    eft 
oramm  «'ACrCDD',  hinc  «AR-^AB^AC-^AC, 
quod  per  fe  eft  manjfcflum. 

12.  Froblema  u.  Qatis  ktetribur  $f  btq  tf 
angulis  A  T  D  vnuenire  angulwn  B. 

Per  aeqjiationena  quart^m  fit 
fin.CA+B)=|-fin.;D-^(Jn,A/ 

Eoidens  autem  cft  hrnc  pro  B   fcinos  prodtfci  wlo- 

res,  nam  fi  ftatuatur  f-fin.D-g.fin.Arz fin.B    erit 

Yel  £;=E-A,  vel  B':=i8ct^E^A/  ftatiobuiu» 

duphcis  valoris  pro  B  ex  coafidtratious  figura&qao- 

que  rcddhur  manifefla.     Si  enim  dufoe  concipiantur 

A  B  ,  A  E  quae  cum  redta  pofitione  data  A  D  an-  Tab  I 

^ulos  conftituunt  *AB?  EAP  a«quales  ipfis  AetD,Fig.Y 

tumque  refecetuur  AB  =  £  er  A  E  —  c,  atqua  per 

pundhim  E  ducatur  ECC   parajjela    ipfi    A  D   et 

centro  B  radip  ~b  fecetur    haec    recla    m  pundia 

C  C,  nec    npn  per  QtQ»  agan^ur  Iine*e  CD,  C'D< 

paralMae     ipfl     A  £  $     jpatet    bina     ifta     trapezi* 

ABCD,  bftfjj)1  candmonihus  frobjpmam  Jatis- 

fccere. 
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frcere     Pro  noftra  autem   figura  fict  angulas 

E  zz  A  -+-  tf=:  1 80"  -+-  B  C  G 
ideoque    quum    E    exfuperet    180°,    pouamin 

A  -1-  B  =  1 8o°  -*-  F  ,  ' 
ita    vi    fii    F  —  B  C  G ,  .  effeque   debebit 
A -i- +  B' —  3<5o' -  F  ,  hinc 
B'  =  3<Jo3-  BCG-tfAB.     Eft'vero    • 
B'  zz  3<5o°  -^BC'etB  =  4BC, 
pro-  pofteriori  valore  facile  conftar  efle 

^BCzrBCG-hBADmSo^-r-BCG-flAB, 
de   priori  autem  putet  cflc 

£BC'  =  BCG-t-BA*— BCG-f-BA* 
©b  BC-BC.     Ideoque  pofito  BCGrF,  erit 
Br=i8o°-t-F- A  et  B'—  a<5o* - F -  A. 

13»  Problema   12.  Datis  lateribiu  a  ,  b,,  c  r* 
anguTis  A  %  B  ,  inuenhe  angulum  D. 

Ex  aequatione  quarta  ftatim  deducitur 
fin.  D  =z  f- fin»  A  H- ~  fin.  (  A -F- B  JL 
TaV.  1.  ybi  aVdupiicitate  angult  D  obferuandum,  quod  fi  v.nus 
,g*  7"  eius  valor  exprimatur  per  D,  alterum  fore  D'-i8o-D. 
Nam  fi  conftruatur  trianguium  ABC  cuiu>    dantur 
bina  latera ABirf,  BCi:&  et  angulus  ABC-iSo^-B, 
tumque  ducatur  rt&a  <arAD  quae  cum  AB  fecic  an- 
gulum  tfAB^A,  inuenietur  puncTum  quadrilateri  I> 
-    in  interfe&ione  huius   rec"Ue  cum  circulo  centra   C 
radio  ~c  defcripto..    Sint  autem  binac  interfectiones 
DrD*,  ex  qua  bini  valores-  anguli  D  prodibuat>aItcr 
=iCDG  ;  arter  =rCD'G  ,  eft  vero 

CDG-r-CD'G=CDG+CDA=r&o. 

*4" 


I 
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14.  Problema  13  «14.  Datis  quadrilateri  an- 
[ulit  et  Jateribus  a  ,  b ,  inuenire  latus    c  ,    vel    datit 
'Jis  et  kteribus  a  >  c  inuenire  latus  b. 


Pcr  aequatiooem  quartam  fit  ^-'^^p *"***- 
gtk*sP?r'fJ*'k     patct  autcm  pro  e  et  b    nullam 

jVIU  [  A  «-4-  0  ;      «  * 

adtfis  ambiguitatem  modo  anguli  quadrilateri  pror- 
fus  funt  determinati  {  fi  enira  dentur  anguli  Tetragoni 
et  bina  eius  latcra  ,  reiiqua  quoque  latera    non    nifi 
vnico  modo  determinari  poffunt.      Et   primum  qui- 
dem  fi  dentur  quadrilateri    latera    A  B  ,  B  C    patet  Tab.  I. 
du#a  diagonili  AC,  triangulum  ABC  prorfus  de-  Fi&  * 
terminari,  pro  triangulo  autem  ADC  cari  diagona- 
lem  cum  angulis ,    quare  alterutrum  reiiquorum    Tt 
CD  non  nifi  vnrcum  recipere  poteft  valorem.      Sin 
dentur  latera  A  B ,  C  D  ,  concipiatur    per   B   du&a  ^     _ 
BH  parallela  et  aequalis.  ipfi  CD,  et  iungatur  AH, 
nunc  in  triangulo  ABH,   ex   datis   binis   lateribus 
AB  ,  BH  et   angulo    ABH ,   cognofcentur    anguU 
BAH,  BHA,  et  latus  AH,  hinc  vero  ob  datosan- 
gulosBAD,  BHD  dabuntur  in    triangulo   AHD 
omncs  anguli  cum  latere  AH,  ex  quo  eruitur  latus 
HD— BC  cuius  quoque  non  nifi  vqicus  effe  poteft 
valor. 

15.  Solutiones  fupra  allatae  ad  eas  quaeftiones 
praecipue  fpedtant ,  quibus  ex  datis  quibusdam  par- 
tibus  cognitis  Tetragoni ,  pars  quaedam  fingularis 
iocognita  ,  latus  nempe  vcl  angulus  feorfim  inuefti- 
gari  dcbet ;  at  fi  ex  iisdem  datis  plures  partes  qua- 
driiatcri  fimul  determinandae  iunt ,  quaeftibnes  non- 
Toni.XX.Noo.Comm.  ~  N  _   nun- 
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nunquam  aliquaoto  compendio  abfolui  pofiunt ,  qua- 
rum  igitur  foiutiones  ne  atiquid  in  hac  doctriua  de. 
fidcretur,  heic  quoque  explicabimus : 

Problema.  I.  Datis  Jateribus  quadrilateri  a,  b,  c 
et  angulis  B,  C,  inuemre  reliquos  anguhs  A,D 
et  reliquum  latus  d. 

Heic  in  id  imprimis  intenti  crimus,  vt  bini  anguli 
A,  D  fimul  determinentur ,  quod  facile  fieri  poteft , 
modo  eorum  cognofcatur  dif&rentia  ,  fumma  enim 
iam  cognita  habetur  =  3<5o*  —  B  —  C  Quoniam 
igitur  per  aequationem  noftram  tertiam  e(l 

tffin.A+-£fin.(A-+B)+*-fin.(A+-B-f-C)=o 

fi  Ioco  A  fcribatur  A-f-B—  B,  fiatque  euolutio, 
prodibit 

«fin.CA+B)cof.B-rfCof(A+B)fin.B+£fin.(A+B) 
+rfm.  (A+ B)cof.  C+^co£  (A+B)  fin.C= o 
ex  qua  aequatione  deducitur: 

Tang.  (A  +  B)r    •M-cji*.c 

o    v         «         /  6-+-aco/.B_f.cco/.C  * 

quum  vero  fit  A  +  B  =  360  -  C  -  D  ,  fiet 
A+B=|(A+B-C-D)+i8o%  vnde  colligitur 
Tang.  { ( A  —  D + B — C)  =  -afin'  '-{^c 

,  v  '         t-+-aco/.B-+-cco/.C  * 

ex  qua  aequatione  ob  datam    differentiam    l  (B  —  C) 
innotefcet  £  (A  —  D).    Porro  fi  confideremus  eflTe 

Taur  VA    D>-Tang'^A-p+B-<:)-Tangt|fB-Q 
*'1  ;  -  i+Tang.;  ( A-DfB-CJTangl(B=CJ 

tumque 
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tumque' 
fio.B—  fin.J  (B+C)cof.;  (B-4T)+cof  i  (B+C)fin.i  (B-C) 
cof.B=cof.|  (B+C)cof.i  (B-C)-fin.i(B+C)fin.i  (B-C) 
fin.C_:fin.i  (B+C)coCi(B-C)-coU  (B+C)fin.  i  (B-C) 
cof.C~:col.i  (B+C)co£i(B-C)+fin.i  (B+C)fin.i  (B-Q 

perfpiciemus  efle  t 

flfin.B-ffin.C=(«-r)fin.J(B+C)coni(B-C) 

+(a+Ocof.i(B+C)fin,i(B-C) 

b+acol  B+rcof.  Czz b+[a+c)  cof.  i(B+C)  cof  i(B-Q 

-(a-f)Gn.i(B+C)fin.i(B-C) 

ex  quo  colligetur  facla  neceffaria*  reductione 

1  ang*  i(^A  "  U)-{a+c)cot.  i(B+C)+*cof.  i  (B-C)* 
Caeterum  haec  formula  aliquanto  facilius  fic  inueni- 
tur :  quum  fit  per  aequationem  quartam 

a  fij.  A  -  c  fin.  D  =  —  b  fin.  (A  -f-  B) ,  fiue 
«fin.A-tffin.D=+^fin.i(A-D+B-C)=^(fin.i(A-D)cof.i(B-C) 

+coi;i(A-D)fin.i(B-C)) 
confequimur 

i  (^Xfm.  A+fin.D)+i(a+c)(fin.A-fin.D)  = 
(a-c)(in.  i(A+D)  cof  i  (A-D)+(a-f )  cof.  i  ( A+D)  fin.  \  ( A-D)= 
*(Gn.;(A-D)cof.i(B-C)+cof.i(A-D)fin.i(B-C)), 
Tbi  fi  praeterea  notetur  efle 

fin  i  ( A+D)=zfin,i  (B+C)  et  cof.  i  (A+D)=-cof.i  (B+C) 
confequerhur 

Tanz  '  f  A -Dl-  ^^(^-il^B-C)  ' 

ang.  ^a    u;_ (<H.^cof  .(B+C)+*cof.  i(B-C)' 

N  2  Si> 
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Si  in  hac  formula  ponatur  bzzo ,  quo  cafu  Tetra- 
gonum  in  triangulum  abit ,  fiet 

Tang.i(A-D)-aa=-«Tang.KB+C)=^Tang.JcA+D}, 

quae  eft  iam  diu  cognita  trian§uli  proprietas,    Simi- 
li  modo  fi  ponatur  B=:o,  fiet 

Tang.  ;  (A  -  D)  =  fe±»=J  Tang.  i  C 
iterum  pro  triangulo.     Praeter  has  formulas  inuefti- 
gandae  A  —  D  inferuientes ,    etiam   fequentes    notari 
merentur: 

fi  n  (  A  —  Ti\  —  fo*— c*)/MB-t-C)— &'/m.CB-CH-»a&/in.C-.»ftc/»n.B  ve| 

Tang  ( A  -  Dl  —  fe'— c*)  ftn. (B-t-Q—  &«/m. (B—  Q-t.iabJm&r-ibcfinA 
&'V  '        (a'-^JfcqAB-HC)-^6'wj.(B-C)-H^c-t-2o6co/.C+jteco/.B 

quae  formulae  inde  deducumur ,  qucd  fit 
Tang.  A  —  —  J^n''  +  «jM+a_    et 

0  a  +  bcoj.  B-+-C  wj.(B-»-C) 

Tang.  D  ~ '(6/m.  C  +■  g/m  (B  -4-  Q)  _ 

&*  c  -+.  &  cof.  C  -+-  a  coj.  (B  -+-  C)  * 

Si  in    fbrmula    pro    fin.  (A  — >D),    ponatur    bzzo 
quo  cafu  Tetragonum  in  triangulum.abit ,  fie£ 

fin  (A  —  TY\  —      (a»~ c»)/ia.  (B-HC)       —  (c*_ a»)Jin.fA-+-D) 
**   -V**      *-V —  a»_t-cl-»-iacco/.vB.H-C) 3* 

quae  eft  egregia  trianguli  proprietas ,  haud  vnlgo 
cognita.  Inuentis  per  formulas  praefcriptas  omnibus 
angulis  quadrilateri ,  latus  d  per  aequationem  quar- 
tam  quaeri  poflet  ,  praeftabit  tamen  fbrmularum 
heic  allatarum  vfum  adhibere.  Scilicet  ex  $.  a. 
deducitur 

^=:(flfin.B-ffin.C),^-(*+tfcof.B-+-fcof.C),; 
inuento  igitur 

Tang.  { (A  -  D  +  B  -  Q  =  ^Sffefe '  fet 

4= 
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j a  fin.  B  —  c  fin.  C 

"-fin.J^-D  +  B^-C)* 
Deniqiie  ob 

</</=(  O  -  O  fia.  i(  B -t- C  )-*  fin.  H  B  -  C  )  )* 
+  {(a  +  c)coCi{V  +  C)  +  bcoC.l{V-C)y 
fi  quaeratur 

tw  ./a     m - (*-f)fi"-KB+C)-* fin.i(BrC3 

J  ang. ,  (A  -  U)  __  (fl+<r)co(; i(frK,~— — ,  fiet 

_  (fl-QfinKB+C)-Kin.KB-C) 
""  fm.i(A-D) 

16".  Problema  II.  Daiis  kteribus  a,  b,  d  et  an- 
gulis  B,  C  inueftigare  reliquos    angulos    A,  D 
nf?  «0«  /flfwx  c. 

Quia  hoc  cafu  anguli  A,  D  in  difpari  funt  ra- 
tione  fufficiet  alterutrum  eorum  quaefiuifle,  angu- 
lus  autcm  D  facillime  inuenietur  per  hanc  formulam 

fiQ.  D  ==  Mt.Cj-ajln.(C4.B)  ^   qUQ    inuent0    erit 

A-3<Jo°-(B4-C+.D)  et  f  =  «J«»A-ffiE-4-q 

Tel  fi  placet 

e-  -  b  cof.  C  -  a  cof.  (C  +-  B)  -  </cof  (C  +•  B  H-  D). 
Siquidem  vero  angulus  D  duplicem  recipit  valorem, 
liquet  omnino  pro  c  binos  quoque  prodire   valores. 

17.  Problema  III.  Datis  laieribus  a,  c,  d  et  an- 
gulis  B,  C  inuemre  angulos  A,  D  et  latus  b. 

Per  aequatioaem  quartam  habebimus  pro  hoc 
Problemate 

ofin.B+-4fin.(A+-B)-^fin.C;=o>  ex  quo,colligimus 

N  3  fiu. 
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fin.  (A+B)=j  fin.  C  -  J.  fin.  B  ,  tum  tcro  fiet 

•L  i  (a  /m.  A  -f-  c/iit.  (A  -t-B-f-C)) 

*  — J . 

Praeterea  notare  iuuat  ob     , 

B+A=3<yo°-C-D,  efle  B+A=i8oe-l(B-C+A-D) 
ct  fin.(B-r-A)— -fin.J(A-D+B-C),  itavt  fit 

fin.  \  (A  -  D  4-B  -  C)  =  \  fin.  B  -  J-  fin.  C. 
Quum  pro  fumma  angulorum  A,  B  ex  aequatione   * 

fin^B  -+•  A)  z=  }  fin,  C  -  J-  fin.  B 

duplex  prodeat  valor  4  necefium  omnino  eft  vt  prott- 
ti  vnus  vel  alter  horum  valorum  adhibeatur  in  ae- 
tjuatione  noftra  pro  b  ,  hoc  latus  duplicem  fortiatur 
valorem* 

*8.  Probleraa  IV.  Vatis  omnibns  Tetragoni  late- 

ribus  ct  anguk  quopiam  B  9  reiiquos  inuenire 

a%uhs. 

Si  per  Probl.  6".  inuentus  fuerit  angulus  D,  re- 
Jiquum  ii\  vt  quaerantur  anguli  A  et  C  et  quum 
eorum  iam  cognofcatur    fumma    rz  360°  —  B  —  D  , 
tantum  opus    eft    w"t   difFerentia    A  —  C    inueftige- 
tur<,   quem  in  finem  fequenti  modo  procedere  licet. 
Qiium  fit 
/ifin.  A  ■+•  b  fin.(A4-  B)  -+-*fin.  (A  -f-  B  -+-  C)—o 
b  fin.  C  ■+-  a  fin,  (B  -\-  C)  -+-  d  fin.  (A  4-  B  4-  C)  =  o 
fi  prior  acquatio  per  </,  pofterior  per  <:    multiplice- 
tur  et  produftorum  capiatur  differentia  ,  haec  prodi- 
bifaequatio : 

a</fin.  A-b  c  fin.  C+-£</fin.{A+B)-  a  c  fin.(B+C)  ==  o. 

Simili 
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Simili  ratione  ob 

flcof.A-^£con(A+B)+fcof:(A+B-£C)+fco 
*cof.C+-«cof.(B+C)+</coi.(A+B-t-C)+<:— o 

nroltiplicata  priori  aequatione  per  </,  pofteriori    per 

c  ec  fumta  differentia  confequemur 

tf</co(.A-^^cof.C+Wcof.(A+Bhflfcof.(B+C)+^ff=a 
Ex  priori  fit  fadta  euolutione  terminorum  fin.(A+B); 
fin.  (B  +  C) : 
K^+(A/-w)cof.B)(fin.  A+fin.C>K(flW^K  bd+ac)cot.  B)(da.  A-fin.C  > = 
+J  &/*-««■;  fin.  B  (cof.  A +cof,  C>-  5  [db+ac]  (col.  C-cof.  A)=  o 
fiue 

L  (fl<f-5f4-(^-^)cof.B)fin.5'(A+qcof.?(A-C) 
+  [ad+ b  c+  [b  d+ac)co{.  B)  cof. ;  ( A+C)  fin.  1  ( A-C) 
+(£</-tff)fin.Bcof;!£A  +  C)cof.^A--Q 
-  [db  +  ac)  fm.  i(A  +  C)  fin.  i(A  -  C}=  o. 

Ex  pofteriori  autem  euolutis  terminis  cof.  (B  +  Aj, 
cof.  (B  -+-  C)  confequemur 

IL  W-^<r+(^^-^)cof.B)cpf.KA  +  C)cof.3r(A-q 

-(ffrf+£H-(^W)cof.B)fin.^A+C)fin.j(A--CJ 

-(^-^)fin.Bfin.^A+C)cof.*(A-C)-(^+^)fin.Bcof.i(A+C)fin.|(A-C) 

*j~dd—cczzo» 
Fadris  vero  iftis  combinatlonibus 

I.  fin.  5(A  +  C)+-II  cof.  {  (A -f- CJ  j 

1.  cof.  ,  (A  +  C)  -  II.  fin,  l  (A  -+  C) 

1     ad  fequentes  pertingemus  aeqwatrones  r 

(<7</-^+(W-jr)cof.B)cof4(A-C)-(^/+tfOfin.B.fin5(A-C) 

+-  W— c  c) cof.  i(  A  •+  C)—  o 

(ad+bcf(b[d+  «Jcof  B)fin\sr(A-C)+  (£</-*<r)fin.  Bcof.5'(A~q 

-+  (fc-dd)fa  i(A-f-C)— o. 
Ex 
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Ex  quarura  aequationum  vtrauis,  quaeri  poffet  A-C, 
ob  cognitum  angulum  B  et  A+-Czz36o#— B  — Uj 
Ycrum  quum  hae  formulae  fatis  fint  complicatae, 
muhiplicetur  pnor  per  fin.  i  (A  +  C)  et  pofterior 
per  cof.  g  (A  +  C)  et  iiimatur  eorum  fumma,  tum- 
que  erit : 

(tf</-£,f4-(^-.flf)coCB)fin.KA-|-C)cof.J(A-C) 
+{bd-ac){\n  B.cof.i(A  +  C)cof.i(A—C) 

+  («<tf  +  ^+(^+*r)cof.B)cof.i(A  +  C)nn.i(A-Q 
-{bd+actfiQ.B  fin.  i(A+C)fin.  i(A-C)=o. 

Vbi  fi  obfeructur  effe 

fin.i(A+C)=:fin.;(B+D)  et  cof.;(A+C)=-cof.i(B+D) 

tumque 

(^-^KcoiBfin.i(A4C)+fin.Bcof.i(A-K:))r:(^-.^)fin.i(D-.B) 
(^+^y(coi.B.coi.i  (A+C)-fin.B.  fin.  i  ( A+C))=- (</£4-rf<:}coLi(  U-B) 
fiet  cof.i(A-C)((«</-Mfi3.KB+D)  +  (*^-a^fin.i(D-B))= 
fin.i(A-C)((tfrf+^Ocof.i(B+D)+(^^+rfOcof.i(D-B)),fett 
T       ■fjiin      M-^^)fiP-;(B+D)+(fc/-^)fin.;fD-B) 
iang.,(A+i,,  __  (ait+bt)col  itB+D)+(W+a:)coi:ilD-B)' 
Caeterum  haec  formula  nmlto  fkilius  inueniri  j)ot- 
eft ,  ducendo  diagonalem  A  C  quadrilateri  ABCD, 
nam  fi  diflcrentia  angulorum  B  C  A,  B  A  C  indice- 
Tab.  I.  tur  pg,.  ]yj  ct  difFerentia  angulorum  DCA,  CAD 
Jl*  *   per  N,  erit  i  (A  -  C)  =■  i  (M  +  N)  binc 

Tan*    ■  t  A      O  -  Tang'  *  M  +  T™LUL 

Tang. ,  (A-C)  =  —f^ M  Tang. .  tf . 
conftat  aurem  efle 
Tang.JM=Tang.iB^  et  Tang.;N=Tang.;D.^  hinc 

Tang. 
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.         (<7-£)(f+</)fin.jB.cof.  l'D+(d-c)(a+b)coCi'B.Cm.lT) 
TangJ(A-C)_  J^y^^  coi.  •  acol.  i  D-(«-£)  (rf-0  *"»• » &fin- » D 
qoae  fbrmula  omnino  cum  fuperiori  congruit,  tum- 
que  et  hoc  modo  cxprimi  poteft  :     . 

Tang.,(A    c)-(a+^(</+^«^^^-(r)Tang#.BtTang#iL)- 
Porro  quum  fit 

Tang  2CA-C+B-D)-^^-2^^^ 
iiwg.s(A    K.+a    ^-I+iang.i(A-QTang.UD-B) 

fiet  hinc 

•  A     r    n    tyi-    fl</fin.B-^ffin.P-gcfin.(D— B) 
Tang.i(A~C+B-D)_  ^col.B+*f(»f,b+a<cof  (D_Bj+*<f 

Caeterum  inuento  angulo  D,  facillime  inuenietur  A 
ope  formulae 

flfin.B+^n.(A+B)+ffio.(A+B  +  D)-o. 

xp.  Problema  V.  Datis  Jateribur.  a,  b,  c  ct  ang. 
B,  D  inuenire  reliquos  angulot  A,C  «r/  /<tf«i  d. 

Quaeratnr  primum  angultts  A  ope  formulae  ex 
aequatione  quarta  deducendae 

fin.  A  (a  +-  b  cof.  B)  +-  *  cof.  A  fin.  B  =r  <r  fin.  D, 
ponenJo  nimirum 

Tang.,E=:5g^s,fietque  fi«*A+E)=^^*, 
tum  vcro  fponte  innotcfcit  angulus 

C=r  3<Jop -(A  +  B  +  D). 
latus  autem  d  habebitur  per  formulam 

J  —  •  fln.  C  —  ajn.  B 

TonuXX.Noa.Comm.     '        O  '    €aete> 
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lCaeterum  pro  hoc  cafu  tradi  quidem  poflet  (brmula 
valorem  ipfius  Tang.  J  (A  —  C)  exhibens  ,  quac  ta- 
men  complicatior  eft,  quam  vt  heic  tradi  mereatur, 

20.  Vt  ea  melius  intelligantur ,  quae  in  prio- 
ris  Diflertationis  §.  20".  monuimus  de  enumeratione 
folutionum  Polygoni ,  quae  locum  habent ,  fi  refpi- 
ciatur  ad  eius  diagonalcs  et  angulos  diagonalium  cura 
lateribus  Poiygoni;  pro  Tetragono  adferre  placetex- 
pofitionem  earum  folutionum  ,  quas  praeter  angulos 
et  latera  quadrilateri ,  diagonaiis  quaedam  eius  vel 
anguli  huius  diagonalis  cum  lateribus,  ingrediuntur. 
Antequam  vero  hanc  enumerationem  tradere  liceat, 
primum  fequentes  regulae  generales  quibus  fundatur, 
erunt  praemittendae. 

I.  In  quacunque  folutione  Polygoni  duo  ad  mi- 
nimum  inueniri  debent  lineae ,  quantitas  enim.  linea- 
xum  ex  meris  angulis  determinari  nequit 

II.  In  omni  folutione  Polygoni ,  dum  per  dia- 
gonales  in  triangula  concipitur  refolutum ,  non  plu- 
res  quam  tres  occurrere  debent  partes  ad  vnum 
idemquc  triangulum  pertinentes;  nam  fi  plures  oc- 
currerent  vti  quatuor,  quarta  illa  pars  ex  tribus  re- 
liquis  iam  determinari  cenfenda  eft ,  ideoque  exclufa 
hac  parte ,  in  folutione  tot  non  reperirentur  -quan- 
titatcs ,    quae   ad  Polygonum  determinandum  requi- 

Tab.  T.  runtur.      Sic    fi   in   quadrilatero    A  B  C  D  ponatur 

Fig.  s>j  efle   inueftigaqda    aequatio    inter    latera    AB,  BC, 

■p-         C  D,  D  A  ,  diagonalem  A  C  et  angulum  B;  intelli- 

gitur  id  mioime  efiici  pofle,    fiquidem   pro    trian- 

gulo 
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gulo  A  B  C  aogulus  B  ex  lateribus  A  B,  B  C,  A  C 
iam  perfecte  determinatur  ,  pro  triangulo  autem 
A  C  D  alterutrum  laterum  CD,  D  A  ex  diagonali 
AC  et  altero  latere,  minime  determinatur. 

2i.  Fonamus  pro  quadrilatero  ABCD,  late> 
ra  \t  ante  indigitari  litteris ,  a,  b9  c,  d ,  angulos 
Jitteris  A,  B,  C,  D,  diagonalem  A  C  littera  e  ex- 
primi,angulos  vero  BCD,  ACD  per  lkteras  y, 
y1.  Si  itaquc  quaerendae  fint  folutiones ,  quas  dia- 
gonalis  e  vel  anguli  y,  y'  ingrediuntur ,  (latim 
patet  bina  earum  genera  conftitui  poffe ;  quorum 
prius  continet  eas  folutiones  ,  quas  diagonalis  e  in- 
greditur,  pofterius  illas  in  quibus  non  quidem  haec 
diagonalis ,  fed  tamen  vel  \terqiie ,  \el  alteruter 
angulorum  y,  y'  reperitur.  Pro  priori  genere  ob- 
feruandum  eft,  angulum  A  femper  vna  cum  diago^ 
na\t  in  folutione  adefle  debere ;  quum  enim  folutio- 
nem  fex  omnino  partcs  ingrediantur ,  et  earum  par- 
tium  quae  ad  triangula  ABC,  ACD  pertinent, 
non  nift  tres  occurrere  poflint ,  quarum  iam  vna 
habetur  diagonalis  A  C  .  vtrique  triangulo  communis, 
intelHgitur  praeter  hanc  partcm  binas  tantum  oc- 
currere  pofle,  ad  vnumquodque  triangnlum  perti- 
nentes ;  quare  neceffum  eft  vt  faltem  fexta  pars  re- 
periatur ,  quae  ad  neutrum  horum  triangulorum 
pectineat ,  cuiusmodi  eft  angulus  A  vel  C. .  Pro 
pofteriori  autem  genere ,  non  videtur  hanc  regulam 
efle  ftabiliendam ,  vt  angulus  A  vel  C  folutionem 
femper  ingrediatur ,  fic  nuilum  quidem  eft  dubium 
inter    has   fex  partcs  a7  by  e9  d,  y,  D  aequationem 

O  %  inue- 
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inucnlri  poffe ,  quod  fi.  praeftare  licet  j  nec  necefia- 
rium  erit ,  vt  arigulus  per  quem  tranfit  diagonalis 
in  folutione  occurrat. 

22.  Pro  priori  genere  fubdiuifio  folutionum  in 
certas  dafics  ex*  eo  princfpio  deduci  poteft ,  quoi 
praeter  diagonalem  e  vel  quatuor  ,  vel  tria  ,  vel  bi- 
na  ,  vel  tantum  vnum  quadrilateri  latus  fohuionem 
ingredi  queant. .  Quo  principio  adhibito  fequentes 
confequemur  folutionum  prioris  generis  Clafles  ct 
ordines : 


Partes  Tetragoni 
folut.  ingredientes : 
I.  Claffis.  Ordo  I.  a,b,c,d,e,A 


II.  Claflis 


r.  a,b,c,  c,A,X) 

2.  0,6,?,  e,  A,C 

3.  a,b,c,e,A,y' 

4.  a,b,d,e,A,D 
$i  a,b,de}  A,y> 


IV.  Claffis 


Partes  Tetragoni 
foJur.  ingredientes 
Ordo  i.  a,bte, A,C,D 
a.  a,b>e, A9D.y 

3.  a,c,  e,A,B,C 

4.  a,c,e, A,B,D 
5-  a,c>e,A>h,y> 

III.  Claffis  6.  a,c,e,A,y,D 

7,  a,c,  e,A,y,C 

8.  dr,</,e ,  AvB^C 
o.  *,</,*,  A,B,D 

io.  a9d,e,  AtB,y' 
ix.  a,d,e,A,y,C 
12.  £,r,*,A,B,D 

Inter  has  foltuionum  fpecies  nonnullae  funt ,  quae 
tantam  inter  fe  habent  afRnitatem  ,  vt  dubii  fimus 
anr  non  ad  rnum ,   enudemque  ordinem    referendao 

fint, 


1.  a,e,A,B,C,D 

2.  tf,<r,A,y,C,D 

3-  £,*,A,B,C,D 

4-  ^,^A,y,C,p 
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fint ,  huiusmodi  funt  tertiae  daffis  ordo  tertius  et 
quartus,  nam  in  aequatione  quam  pro  orditie  tertio 
locum  habere  fupponimus,  fi  in  locum  ipfius  C  fuffi- 
ciatur  36*0°  —  ( A.  4-  B  4-  D)  >  confequemur  aequatio- 
nem  pro  ordine  quarto.  Simili  ratione  ordo  o#a- 
vus  et  nonus  inter  fe  conueniunt ,  tum  vero  pro 
claffe  quarta  ordines  %  et.  4,  hoc  modo  confentient 
cum  1  et  3. 

23.  Solutionum  fpecies  a  nobis  inuentae  non- 
nihil  differunt  ab  iis ,  quas  Celeb.  Lambert  attulit , 
cuius  difcreparitiae  ratio  eft,  quod  in  enumeratione 
ab  Ipfo  facta  praetermifli  fint  ordines  tertiae  claflis  8 
et  quartae  a  et  4 ;  at  eodem  iure  excludere  debuis- 
fet  claflis  tertiae  ordincm  quartum ,  quem  tamen 
retinuit.  Si  igitur  fas  eft  tertium  et  quartum  ordi- 
nem  tertiae  claflls  feorfim  confiderare ;  nec  dubitare 
quidem  licet ,  quin  ordines  tertiae  claflis  8  ,  9  et 
quattae  1,2  vel  3  >  4  pro  feparatis  habendi  fint. 
Prohoc  quidem  genere  folutionum  euidenter  patet 
angulos,  quos  diagonalis  AC  xacit  cum  lateribus 
A  B ,  A  D  ,  cum  angulis  B  C  A,  A  C  D  fimui  con- 
fiderari  non  pofle.  Nam  fi  anguli  D  A  C ,  B  A  C 
exprimantur  per  a>a',  euidenter  oftendi  poteft  ,  a 
cum  y  vel  y*  ad  eandem  folutionem  concurrere  non 
pofle  in  qua  reperitur  angulus  A-  et  d-agonalis  e. 
Non  cum  y',  quia  fic  pro  triangulo  ACDiam  tres 
haberentur  partes ,  e9  ol,  y1,  pro  altero  vero  triangulo 
binae  ,<  «  A-aro' ,  adefle  igitur  adhuc  deberent 
binae  partes  eiusdcm  trianguli,  quod  fieri  nequir.  Sin 
dentur  *  cum  y,  ob  A— a~a',  res  eodem redibit, 

.  '  O    3  2+. 
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Ordo.  i .  a,  b>c,  </,  A ,  y. 
Claffisl.  2.  <*,&,<:,</,  y,D. 

4»  g,6,r,</,y,C. 


Claffis  IT. 


94.  Sequitur  Tt  eas  expendamus  folutiones  * 
quae  ad  pofterius  referendae  funt  genus,  in  quibus 
noo  ipfa  diagonalis ,  fed  vna  vel  plures  angulorum 
quos  cum  lateribus  Tetragoni  facit,  occurrunt.  Sub- 
diuifio  in  clafles  ex  eodcm  principio  adornabitur, 
quo  fupra  vfi  fumcs,  confideratione  nimirum  latc- 
rum  Polygoni ,  quae  in  iblutionc  reperiuntur : 
Partes  Tetragoni  folutionerril  Partes  Tetragoni  folutionem 
ingredientes  ingredientcs 

Ordo.  1 8.  <?, b, c, D, _<*Vyj 

ClaffisIII.  ~"x.a,£,A,B,D,y'. 

2.  *;£,A,D,C,  y, 

4.a,c,A,B,C,a. 

5.  <?,<:,  A,B,D,y'. 

6.  a,  <:,A,B,D,y. 

7.  <7,  f,A,B,D,a. 

8.  a,  ^A^B^y'. 

9.  <?,<•,  A,C,*,y. 
10.  <7,  <r,  A,D,et,y. 
ix.0,4A,B,C,y(. 
12.  <7,</,A,B,C,a. 
x  3.  <*,</,  A,B,D,y. 

14.  *,</,A,B,D,o. 

15.  <7,</,A,B,tt,y;. 
i<5.  <7,</,A,C,et,  y. 
x7.a,</,B,C,D,y. 
x8.  <7,</,B,C,D,*» 

i9.M,B,C,a,y. 

ao.  tf,</,B,D,<t,y. 

Partes 


x.'<7,6,f,A,B,y'. 

2.  <7,*V,A,D,y 

3.  a,£V»A,D,y'. 

4.0>*V>A»C,y. 
5«  <f,<V»A,D,  a. 
<5.  <7,*V,A,C,a. 
7.<7,V,A,a,y. 

8.  flf,  &,c>  A,a,y' 

9.  <7,*V,C,B,  a 
10.  <x,^>,<?,C,D,a. 
xx.*,6,r,C,D,ai. 
12.  <7,£,c,C,D,y. 
i3.<7,V>C,a,y 

14.  0,  £,t?>B,D,a. 

15.  fl,V,B,D,y'. 
15.  /ij^^Bja.y'. 

17.  tf,V,D,«,y. 
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ft$.  Infignis  diuerfitas  inter  has  folutiones'  et 
illas  quasCel  Lambert  ex  hoc  genere  recenfuit,  inde 
quidem  potiflimum  prouenit ,  quod  Celeb.  hic  Geo- 
metra  omnes  eas  folutiones  praetermittendas  cenfuit , 
in  quibus  non  occurrit  angulus  A  cum  aliquoangu- 
lorum  C,  y,  y'9  vel  viciflim  C  cum  A,  a,ct';  etfi 
autem  haec  praefcribatur  regula ,  tamen  binas  folu- 
tiones  inter  noftras  reperiemus ,  quae  in  enumera- 
tione  CeL  Lambert  non  comparent ,  primam  videli- 
cet  atque  fecundam  tcitiae  claflis.  Minime  tameu 
dubium  effe  poteft,  quin  inter  has  partes  a,  b,  A,  B, 
D,  y',  vel  at  by  A,  C,  D,  y1  aequatio  inueniri  poflit; 
id  quod  ex  infpe&ione  figurae  clarum  fit ,  nam  fi 
fupponamus  ex  datis  a ,  b ,  A ,  B ,  y1  quaerendum 
efle  angulum  D,  liquet  huius  quaeftionis  folutionera 
omnino  in  poteftate  efle ,  in  triangulo  enim  A  B  C 
ex  datis  lateribus  a7  b  et  angulo  B  inuenietur  an- 
gulus  aJ ,  quare  dum  pro  triangulo  A  C  D  dantur 
bini  anguli  y'  ct  a—k-a! ,'  inuenietur  tertius  =1  D. 
SimUiter  fi  ex  datis  a ,  b ,  A ,  D ,  y1  quaerendus 
fit  angulus  C  ,  ex  datis  D,  y1  inuenietur  ct ,  hinc- 
que  a'— A  —  a,  tumque  in  triangulo  ABC  ex 
datis,  a>b>  aJ  innotefcet  angulus  y,  proinde  C=y+y'« 

2.6.  Ex  his  quae  modo  docuimus ,  conftat 
quam  infignis  varietas  folutionum  oriatur  pro  eo 
cafu  ,  quo  diagonalis  quaedam  Tetragoni  vel  anguli 
eius  cum  lateribus  Polygoni  ,  confiderantur  ;  at 
tenendum  eft  maiorem  adhuc  prodire  folutionum  di- 
verfitatem,  fi  ad  binas  diagonales  et  anguios  harum 
diagonalium  cum  lateiibus  Folygoni  attendatur ,  iu- 

rum 
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xum  igitur  folutiomim  cnumerationcm  heic  tradere  J 
eo  minus  neceflum  ducimus  ,  quod  non  iolum    fatis 
complicatos  requircrct  labores ,  fed  etiam  quia    haeC 
cnumeratio  parum  conferre  vidctur  ad  do&rinam  de 
Tab.  I.  folutione  Polygonorum  in  genere  >  illuftrandam.  Qui 
Jig.  j.  autem    completam    cnumerationem    folutionum    pro 
Tetragono  adumbrare  velit ,  eum  via  ab  hac  proifui 
diuerfa  incedere  debere  exiftimamus  ;  propofita  enim 
figura  ABCD  in  qua   bina    quaeuis    pundla    lineis 
rcdis  iuncta  fupponuntur ,  ita  irt  fex  omnino  in  hae 
figura  dentur  lineae  et  duodecim  anguli,  is  qui  per- 
fcdam    enumerationem   folutionum  pro    hac    figuri 
tradere  vult ,  de  eo  follicitus  efle  debet ,    vt    omnef 
modos  exquirat,  quibus  ex  octodecim   partibus  figu- 
rae  propofitae ,  fex  diffimili  ratione  inter  fe  conibi- 
nantur ;  illis  tamen  regulis  prpbe  obferuatis ,  vc  hai 
combinationes  binae  faltem  ingrediantur  lineae,  tum- 
que  vt  quomodocunque    hae    partes   accipiantur  non 
plurcs  quam  tres  ad  vnum  idemque  triangulum  re- 
fcrantur ,  vti  etiam  per  fe  patet   non    plurcs    quam 
binos  angulos  ad  vnum  idemque   punftum   locatos, 
occurrere  debere.     Quod  autem    nullo    fiicto   difcri- 
mine   linearum ,    hanc   enumerationera    abfoluendam 
exiftimamus ,  id  ea  de  caufla  fit ,  quia  in  noitra  fi- 
gura  omntno  tria  Tetragona  confiderari  poflunt,  quo- 
rum  primum    eft    A  B  C  D  ,  feamdum   A  C  B  D   et 
tertium  A  C  D  B ,    ideoque    enumeratio  folutionum 
ita  inftituenda  eft,  vt  aeque  adplicari  poflit  ad  vnum 
ac  alterum  horum  quadrilaterorum.     Difpertitio  au- 
tem  folutionum  in  claffe*   petenda   cft   ex    numero 

liaea- 
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teffatura  ,-  •  quaa  folirtionem    ifigrediumiir  ,    ideoque 
ooinque  coofequemur  claflcs,  prouti  in  lolutione  fex» 
quinque  *  qUatoor  ,  tr£s  ,  aut    binae    reperiuntur    li* 
oeie»    flatio  _Qtem  angulornm ,  qui  cum  1ii«   linei* 
iogredi  debent  t  ex  <x>nf_dcratione    linearum    omif_> 
iom  optime  deduci  pofle    exiftimartiug.     In  fingulif 
j.utem  ckiftbus  <Jifcrim*n  foiutionum    dedncere   iicet 
ex  rektione,  <iu*_n  intei*  te  tenent  lineae  (olutionem 
ingtctise;  fic  proClafle  tertia  wbl  ^utftuor  occurrutii 
lineae  >  ditafimen  folotioniHn   «x  eo   oritur ,   quod 
lineae  omiffae  fint  vel  continuae  vel  difcretae.     Pro 
Ciafla  Quarta  tres  liaeae   quae.  in    folutione   adfunt 
vel  triangulum  conftituunt »  vel  non  ,   etpro  clajlq 
quiqta.binae  lineae  .quae  folutioni  infunt,    xel  cou* 
tinbae  funt>  vel .  -difcretae.     JSi  ad  huiusrnodi  cautio« 
fces  attendatur,  exifjiroamus  enumerationem.  ornnium 
JTolutioojumpro  Xstragonp.raodo  faciliimo  et  maxi- 
me  perfpicuo  rratii  pofle ,  qiwnj  «araep  Jiac.  occafione 
lulcipe^re  t  noftri  .non  «eJtipJ&jtutu  ;      .  -     . 

^  flTj.  jo  iolutjonjbuj  qwbus.  ad  paries  ln  eir» 
itviUu  quadrilateri  *t\  a)ius  Polyj^oni,  cpuftitutas  ,  re- 
Jpiciftir ,    ad  aequattoue*  altibres  quam  iecundi  gra- 


occurrent,  <niae  quatuoT  diuerta.  admittunt  Joh.tiones. 
id  <j»od  exernplo  •vberius ••'  decl_rdb.m:„$.■      Statuamdi 
,ex  datfe  qaatuor  linei*  A11\  BC,C__>,  DA.et  t>ngu!o  Tab.  I. 
BAC     inucftigandam  teffe    lineam    B  D.    •Primutri  Fig.  10! 
j.aque  e_r  d/iu»  .ateViiais  AB,3_C  ^    an^io    _f  a<*  «♦  '•  2* 
Tom.XXtNou.Comm.  P  trian- 
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triangnli  BAC  quaeratur  latus  AC;  patet  yero  pro 
AC  binos  prodire  poffe  valores  diuerfos,  fi  fuerit 
angulus  BAC  acutus  et  BC<£AB,  fiat  hi  valoret 
AC,  AC  Con(truantur  fuper.AC  triangula  ADC, 
A4>'C  ,  quorum  latera  AD,  DC  data  habentur  et 
iungantur  DB,D*B,  quo  facto  binos  habebimus  va- 
lores  ipfius  DB.  Tum  vero  ftmili  ratione  fuper  AO» 
defcribantur  triangula  ACD",  ACD"  ,  quorum  la<« 
tera  AD"=AI>^D"C^D'"C'  data  et  iungan- 
tur  BD*',BD",  hae  lineae  binos  reliquos  valores 
quaefitos  fuppeditabunt. 

28.  Antequamhuic  de  Tetragono  meditationi 
finem  ftatuam  ,  folutiones  binorum  Problematum  ad* 
ferre  ptacer,  quorum  prius  notatu  dignum  eft,  quia 
relationem  exhibet  omnium  linearum  quadriiateri  , 
alterum  vero  quia  praxis  Geodefiae  praeprimis  ifti 
Probtemati  inititur.  Sit  igitur  propofitum  Problema 
fequens:?*  datis  lateribus  Tetragoni  AB,BC,CDf 
AD  et  diagonali  AC  yquaerere  diagonalem  BD. 

tineae    AB,BQ  CD,  DA,  AC,BD   refpeaioo 
Tak  I.  defignentur  litteris  a,  b%  c,  d>  e,f ,  anguli  vero  BCA, 
*  *  ACD,BCD    litteris   y,y',G     Quum   igitur    fit 
Cry-f-v'  fiet  . 

,   cbf.CzrcoCycof.y1—  fin.yfin .y',  hincque 

fin.  y  fin.  y'  =  coC  y  cof.  y'  —  cof.  C , 
fumtis  autem  quadratis  haec  refultabit  aequatio: 
fin.  y*  fin.y'*  zLCOf.Y^coCY1*  — ft  cof.Ccof.ycoC  y /+co£C*> 
eft  vero 
fin.  y  fin.  y** — cof.[y*  coC  y*cs  r— cof.  y*—  cof.  y1*, 
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«x  qiio  fiet 
x  -coC  y*-coC  y*=cof.C*-  a'cof.  Ccof.  y  cof.  y1,  fiue 
i  +  2Cof.Ccof.y  cof.  y—cof.C+coC  y*  +cof  y1*. 

Conftat  autem  efle 

his  igitur  valoribus  (iibftitutis,  fequens  prodibic   ae- 
quatio: 

,i     ft«  -4-c»  —  f  H  »«  -4-<*  —  o«  )(c»  -j-g»  —  d') — (6»-4-C—  /»)» 

~  4*»C2«*  ♦  d*C2 

.    (  6»  -t-  «»'-«')*    •   fc»-+.g»  —  1«P 

fine 
4*V/-H^*-/,X^W)(<r*-HJ'-</*)^*i^+f*-/t)* 

quae  aequatio  licet  (It  biouadratica  ,'  tamen  vt  qua- 
dratica  tra&ari  poteft,  quum  in  ea  oon  nifi  quadrata 
linearum  a,  b,  c  etc.  occurrant.  Simplicitatis  igitur 
gratia  loco  quadratorum  ex  litteris  a,  b,  c  etc.  ipfas 
has  litteras  fcribere  licebit ,  tum  autem  fadta  euolu- 
tione  noftra  aequatio  hanc  adipifcetur  formam  fatis 
concinnam : 

oc(b+e  +  d+f-  a  -c)+ e f  [a+b+c+d-e-f) 
+bd(a+c+e+f-b-d)~abe+ecd+afd+bcft 

vbi  obferuandum  litteras  a,b,c  etc.  non  indigitare 
ipfas  lineas  AB,BC,CD  etc.  fed  earum  quadrata. 
Pro  hac  aequatione  notare  conuenit ,  producta  ifU 
ac,  ef9  bd  inuoluere  lineas  difcretas ,  haec  vero  abey 
ecd,  afd,  bcf,  inuoluunt  lineaS  ,  quae  ad  triangula 
formanda  certo  modo  concurrunt.  Caeterlim  quo- 
modo  ex  hac  aequatione  quadratica  determiuari   de- 

P  a  beat 
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beat  quantitas  /,  quam  heic  vt  inco^nham  fpedt- 
mV»  fatis  eft  pcrfpictmm. 

29.  Dum  in  campo  al:quo  dimetiendo  occtt- 
fantur  Geodetae ,..  ita  plexunique  procederc  folent, 
.  \t  affumta  dats  bafi  AD  et  meufumis  angulis 
BAD,CAD,  BDA,CDA  inde  eliciant  diOantnm 
BC  et  reliquos  figurae  quadrilaterae  angulos.  Hinc 
ergo  fequens-  cxoritu*  Problema':  fi.  in  Tetr^om 
ABCD  cognitum  fuerit  latus  AD:rrd  cum  angn&t 
BADrA,CADr«,CDAr:D  et  BDA~  *,  is- 
venire  latus  BC:=:b  et  angu/os  ABC=B,BCD  — C. 
Ex  triangulb  BDC  habetur 
BC^BDVCD^-aBC.  CD.cofBDC,  eft  vcro 
3D:AD::Qn.Aifin.[A+^5lCD:AD;:fio^:fin(«+D]^ 
tum   vero»  ,  . 

cof-  B  D  C=  cof.  D  cof.  S  +  Sa.D  fin.  S  r 
tpiibus-  varorifeus-  fubftitutis  fiet : 

(Commodioc  autem  inuenietur  folut'0 ,  fi  ita  proce- 
"damus,  quafi.  ex  datis  tribus  lateribus  AB,  GD,  AD 
et  angulis  BAD,  CAD  quaerere  vellemus  latus  £C, 
tum  fcilicet  fi  A.B^CD  expiiroautur  per  a\e  con- 
fequemur : 

bb~a%+c-\-a*-  2  adcof.  A  +•  2**cof.,(A+D)-att/cof.J), 
cx  qua  formuia  facile  coHigitur 

•     t^nCafin.A-^fin.Dy+C^-ifconA-fcofDA 

hincaat 


I 
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hincque  fi  ftatuatnr 
Tng.  F  =  f!^!^  ,  prodiMt 

t afhu  A  —  efii.  D  —  d —  aeaf.  A  — e  cof.  n 

hm  Tero  conftat  effe 

—  /n.(A+f|'    V1,    *  — /w.(  *-»-D)  » 
Tan^  F /m.  A  j?n;  ?  /m.  f  g  -t-  D )  — •  Jtn. afin.  D.Jfn.  f  A  4-  H 

▼6i  fi  notetur  cffe 

fia(A+^fio*(a+D)=irin.C*+D)(fin.Acof,l4HXif.A.ii*>.^) 
+ifio^A+^)(fifl.Pcotit+cpCP4vp.af)| 

denominator  hanc  adipifcerar  fbrmam  : 
»  fin,  <  a  -+-  D  )  (  fin.  A  *of.  (!  -  xqC  A  fin.p  J 
-+-  i  fiQ.  C  A  -+  4  )  (  fin.  D  cof.  a  -  coC  D  fin.  a  ) 
rr  5  fin,  («+D)fin.£A-£J + J<w,(A+  *)  ft*tPr*i 
Hvncque  fier 

Tflnff"    F * f  r,ri'  A/ii-  J  /<g.  f  a  -f.  P )  -^  <»«. «  fifo.TJ/rt.  { A  -»-SJ)   ^- 

"    O"       *—  Ji «. m+D  ),«M  A  —  J.J -*-/»».  I  A  +  J  )/»«.<  D — «)   ™ 

>zU(  fio.(a  +  D)fin.(A-^)  +  fiiu A + *}  fio.(D-tt))Sec.F; 

Praeterea  fier  angufas  BCDr  i8o°- D  +  F  ,  ld 
quod  inteHighur  fi  refta:  BC  producta  concipiatu* 
dum  reclae  A  D  occurrat  r  angulu*  enim  harurty 
t  dbrum  erit  =F;  fimili  ratione  fiet  ABC=i  8oP-A-F. 
Dtf  numeratorc  fbrmnlae  pro  Tang;  F  exhibitae ,  no- 
tari  quoque  meretur  eum  fic  exprimi  pofle : 

tn.  <  A  -  a  -,  B  +  *  )  -J-cof .(  A~  * )  fio.  (.»  +  D  ) 

-cof.(D-*)fio.(A-r-~*j. 

30.  Initituti  noflrf  ratipr  s.nmc  qutdem  ^oop 
fcrt  ,  \t  omnes  cafus  folutipnum  pro  Pemagaoo  heic 
euojwamus  r  vt  tamen  adpareat  quomodo  hae  folutio- 

P  9  Mt 
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nes  fint  fufcipiendae,  obferuationes  quasdam  circa  ac«. 
quationes  pro  Pentagono  locum  babentes  heicadfere- 
mus ,  quibus  perpenfis  non  tolum  quaeftiones  pro 
Pentagono  facile  folucntur,  fed  via  quojue  praepa- 
retur  ad  folutiones  aliorum  Poiygonorum  exfequen- 
das.  Pro  Pentagono  autem  fequentes  habemus  ae- 
quationes? 

I.  ec=a*+b*-i-c%+dt+*abcoCB+&acco(: (B+C) 
+  2*</cof.(  B+C+DJ+  a**cof.C+2^coC(C+D) 
•\-2cdcoCD 

II.  ee-i-*edcoLE-k-dd=aa-{-bb-+-cc-\-zabcof.}l 

-t-2accoUB+C)+2bccof.C 

IIL  a  fin.  A +  b  fin.  (  A  +  B  )+  c  fin.  (  A  +  B  +  C ) 

%        +//fin.(  A+ B  +  C  +  D)=ro 

IV.  *fin.A+*fin.(A+B)+fffin.(A  +  B+C)Vfin»E=o 

V.  <ffin.A+*.fin.(A+B)-*fin.(D+E)-</fin.E=o. 
De  tribus  pofteribus  fiue  ex  iis  latera ,  feu  anguli 
determinari  debent  ,  vix  quicquam  monere  necefle 
eftj  fiquidcm  huiusmodi  determinatio  facillima  eft  , 
nec  complicatiores  requirit  operationes  ,  quam  qui- 
bus  in  paribus  cafibus  pro  quadrilatero  vfi  fumus. 
De  prima  autem  aequatione  fi  ex  ea  aliquod  late- 
rum  ,  vtpote  e ,  vel  <?,  vel  b ,  determinandum  fit 
notare  iuuat,  quod  fub  his  formis  commode  «xpri- 
mi  queat : 

i.  *T?zr;<j+&cof.B+<rcof.(B+C)+</cof.(B+C+D))* 
+(*un.B+*fln.(B+C)^</fin.(B+C+I))), 

a.  ee ~(b  +  a  cof.  B  +  c  cof.  C +- </cof.(  C-+  D  ))* 
.+-  ( a  fin.  B  -  c  fin.  C  -  d  fin.  ( C  -+•  D  )  )*. 

Liquet 
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Liquet  autem  binc  fiue  e ,  feu  a  et  b  fecile  inuc» 
niri  ,  pro  inueniendo  fcilicer  e ,  ponatur 

g/«B.g>f-cjfa.f b-hc )•+•*$*.{ B-t-c-nD)     — Tane  F 

«F^F^.T^eo/TB+C^-t-rfCDMB-HC-f-D)   ""7 

fetquc  * 

f=(*fin.B+ffin.(B+C)+*fid.(B+C+D>)Cofec.F. 

Tum  vero  habebitur  per  priorem  earum 

*ffcoiJ^of(B+C>^co£(E+^^^^ 

fimili  ratione  inuenitur  £>  per  pofteriorem. 

Si  ex  pri ma  aequatione  fit  quaerendus  angulus    B  > 
6da  euolutione  terminorum  qui  hunc  angulum  ia- 
voluunt,  ftatuatur         »         •         . 
*jin1c_=tjjm.(c;^ p>  =  Tang.  G,  tnmque  obferuetur  efle 

*^»-cctf-D-+-dc»>lC-|-D)  •  o    ■»»»     ••     1 

**+ir,+'/+a£rcoCC-+2^cof.(C+-D)+a*</cofD 

=(^Kcof.C+</coC(C+D));+(rfiaC4Vfin.(C+D))" 

_.  (c/in.CH-A^.fc-HD»' .  hinc  ergo  fiet  aCqUati0  prima 

te  =  n^yw-i.  a  flfi&£^&5E±22»cof.(B+G\ 

tumque 

(a+e*^™c+™)-ee^4a@^^+w )fin.;(B+G)* 

ex  qua  aequatione  vel  alia  huic  analoga  facile  dje- 
tcrminatur  aogulu»  B.  Determinatio  autem  anguli 
C  maximam  faceffir  operam ,  atque  ita  fufcipienda 
Tidetor  :  fa&a  euolutionc  fer.ninorum  qui  angulum  C 
iuuolutint ,  ftatuamu» 

Ta«fr  I  =  ^J, ,  Tang.  L  =  rgfr 
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qfoo  fefto  erit 

ka  vt  fit 

ftcof.C(^cof.B+-fl<fcof.(B-f-D)+^cof.D+«&c> 
-a fin.C(*  C  fm.B-+tf<f  #*• (B+  D  )-*-bd  fin.D) 

,Hiox  fiet 

e  t  =.  y&i?-  -H  nftr  +•  *(*'<">•  B  4-  arffm.  (B  +-  0| 

4-Wfin.D)  ^J^, 
iam  obferuetur  efle 

flffiD.B+aifin.(B+b)+*^fin.D-tffin.B>+/cof.B) 

+rffin.D(J+tfcoi.B) 
4r  d/fin.B.  fid.D(l^?  +  *g£-»)=Mfio.  B.  foi-D 

(cot.  I  +  cot.  L) 
«jnocirca  hanc  adipifceraur  aequationem; 

#«  =  ^  +  5SlP+««'£!&eoC(C+I+IJ       . 

*x  qua  quomodo  determiaari  debeat  angulus  C,  iartl 
fponte  liquet. 

31.  Pro  aequatione    fecunda   obferuemus,   «ani 
'fcquentibus  exprimi  pofle  modis: 

1.  ee+d<t+*<<Jcoi.E=z{b+acol.B+c cof  C)*+(tf  fin.B-r  fin.C)" 
a.  ee+dd+ze  JcoL H=(fl+^cof.E+icof.(B+C))'+;Kio.B+ffin.iB+C))\ 
Ex  harum.  priori  fac  le  determinatur  latus  b,  quum 

•    fit  ••.•'•    ^  v  •     •     * 

(H^cof.B+fcof.C),=:(tf+<0,-(flfin.B-ffin.C/-4«^fin.,«B.% 
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i 

fi  enim  ponatur  | 

4*4fin.;E' _ , 

(*+^fiu.B-^fin.C}(H^-«fin.B+*fin.C)-      .    ' 
prodibit 
^Hcoi:B^cof.C=coCGv'(H-iH^fin.B-ffin.C)(r+</-flfin.B-Klin.C). 

Simili  fere  ratione  ex  fecunda    expreflione    determi- 

natur.latus  a,  tumque   ex    vtrauis    elici    poteft    e. 

Si  quaerendus  fit  angulus  E,  ifta.  aequatio: 

4*  d&n.  |  E"=z(e+df-(a  fin.  B-c  fin.C)--(£+<icof.B+*cof.C)* 

commode  adhiberi  pcteft ,  nam  fi  ponatur 

+edCin.iE*-(<ie+df-r-(aan.B-c<in.C)')cot.\f. 

Vt  autem  ex  aequatione  bac  (ecunda  eliciatur  angu- 

lus  B,  ~fiat  euolutio  terminorum  hunc  angulum  in- 

voliientium  ,  vt  fit 

e +2  edcoi.  E+a"zza*+b*+c  +  zbccof.  C+  a  *  cof.  B  (b+c  coflC) 

-ft«tffin.B.fin.C. 
Iam  quaeratur 

T»°*K=^3*,  critque^+r-+a^cof.C^^ 

vnde  confcqurnur 

f'+2edco(:h+dt  =  a'+*^+*ac*grt[.(P+K)f 

hivc  fit 

(e+d)  -4^fin.iE,=(«-t7^),+4««g;Jcor.S(fri4[)"  et 

(,?-</  •+4^cor.i  I-  '=(«  +  ^-4  fl^fin.J(Bi  K)\ 

ex  quibus  iunctim  iunitis  collhitur 

Tang.  S(B+  K)*  =  ^*^^^^, 
K  <e+d?-{,a-<j£+)-*edfin.'ih.t' 

Tom.XX.Nou.Comm.  ^  hinc 
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hinc  fi  ponatur 
_.       _,     4_</cof.JE"  ,     4/</fm.|E* 

confequemur 

Tang.  i  (*+  K)  =r  cot.  ;E£J  V  J_J. 
Vel  etiam  facilius  forfan  hoc  modo ,  ftatuatur 

4  U+^' S  =COf' M'' Vt  fit  <^ -*«'fi**E  =fr+*"fil,:M' 
eritque  hinc 

TaDg.,(B+K)  __-^  fin>  M,_ (a  _  _ , 

vnde  Tang.  i(B-4-K)  iatis  commode  exprimitur. 
His  igitur  formulis  adhibitis  refolutio  Pentagoni  fe- 
cile  abfoluitur  ,  et  pro  Polygonis  altiorum  ordinum 
regnlae  his  fimiles  facilc  inueniri  poffuQt  >  quibus 
expoaeudis  immorari  non  eft  necefle. 
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Inter  res  faepenumero,  quae  attentione  noftra  haud 
dignae  videantur  ,  obferuantur  quaedam,  quae  (a- 
tis  profundam    inueftigationem    requirunt ,    ac    non 
parum  fublimibus    fpeculationibus    occafionem .  prae- 
ben  .     Quod  cum  plurimis  exemplis  confirmari  pos- 
fit,   tum    nuper   etiam    ipfe   fum    expertus,    dum 
quaeftionem   illam    tyronibus    notiflimam ,    attentius 
contemplarem ,  qua  quindecim  Chriftiani  totidemquc 
ludaei  jta  ordine  funt  collocandi ,  vt  fi  ,    numerandi 
initio  in  dato  loco  fumto ,    nonus  quisque  vel   deci- 
mus  in  mare  fit    eiiciendus ,   baec    poena    in    folos 
Iudaeos  fit  cafura.      Quae  quaeftio  etiamfi  in  fe  ni- 
hil  habeat  dimcultatis  ,  tamen  mox  vidi ,  fi  in  ge- 
nere  de  hominum   numero    quocunque ,   ex    quibus 
ron  nonus  fed  fecundum  alium   quemuls    numerumi 
quotusquisque  fit  eiiciendus  ,    proponatur  ,    difficilli- 
mum  fbre,  ordinem  edrum ,  qui  continuo  eiicientur, 
afijgnare,     Neque  adeo  mcthodus  conftat  hoc  in  ge- 

Q,  a  nere 
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nerc  praeftandi  f  tametfi  quouis  cafu  oMato ,  dum 
numerano  a(5Ui  inftituitur  ,  fblutio  fiidlliuie  obtine- 
tur.  Ex  hoc  genere  haud  parum  curiofa  mihi  vi- 
detur  quaeftio  y  fi  v.  gr.  ex  plurium  fontium  nu- 
mero  is  folus  fit  fupplicio  afficiendiis,  qui,  poftquam 
nonus  quisque  vel  fecundum  alium  numerum  cx 
ordine  fuerit  exemtus  ,  tandem  vltimo  iolus  fit  re^ 
manfiirus ;  hic  fcilicet  maxime  intcr<rit,  ante  nofle 
illum  fatalem  locum  ,  iu  quo  numeratio  illa  viti- 
mo  terminabitur» 

2.  Quo  omnia  quae  h'c  inueftiganda  occur- 
runt ,  clarius  perfpiciantur  t  cafum  illum  perpenda- 
mus ,  quo  ex  ferie  30  notarum  nona  quaeque  ex^ 
jwngitur,  quod  negotinm  numeratione  a&u  inftituta 
ita  coramodijfime  repraefentatur : 

1     *    J    ♦    M    7    8    9  10  II  1213  14.  15161718  1J>:02I22  2J24.15  2^2728  20  19 

J  '    I  I    I   M    II  M    I  M    I    M    I   |    I    |  I    |   I  |    |   |   /    |    l 

«320282414  4  7  xai«Pitf  1026  2J2S   5  18   2    8  19  30X3I5H2&  «    j  11  17   f 

Hic  fuperiores  numeri  indicant,  quoto  loco  a  primo 
computando  quaeque  nota  fit  pofita  ;  inferiores 
vero  numeri  oftendunt ,  quando  qnaeque  e:iciatur  , 
dum  fcilicet  continuo  nona  quaeque  expungitur :  lta 
patet  ,  primo  nonam  ,  fecundo  dccimam  o&auam  , 
tertio  vicefimam  feptimam  ,  quarto  ftxtam  ,  quinto 
decimam  fextam  et  ita  porro  expungi  f  donec  \lti- 
ino  delenda  fuperfit  fola  victfima  prima  ,  qui  adeo 
foret  locus  ille  fatalis  ante  memoratus.  Si  indice» 
eiectortim  ordine  difponantur ,  indicesque  nourum 
lubfcribantur ,.  haec  ieries  prodibit, 

Indicc* 
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Indices  cie&ionis 

X,*»  5%4»  *,  *,7,  8,  *,io,ir,i 2,13,14,» 5*^,1 7,1**19,20,21,22,2 3,24,2  V*,27,2*,a9, 30 
^8f27tV^^7,XPfK,x:,24,  *,?2,  5,23,11,2^,17,10,  «,28,25,  j,  4,15,13,14,  3,20,21. 

ludices  naturales. 

Hanc  poftremam  fijricm  vocabo  feriem  eiettionis ,  quia 

ea    indicat ,    quota    nota    eiiciatur  primo ,  fecundo  y 

tertioetc.  ita  (cilicet  primo  eiicitur  nota  9na,  fccun- 

do  i8w,  tcrtio   27^,  quarto  <Jf%  quinto   16*  ct   ita 

porro  ,  dQncc  vltimo  trigcfimo  nempe  loco  eiiciatur 

-    nota   vicefima  prima.      Vbi  quidem  meminifle  opor- 

tet  9    poftquam    numerando    in  fcrie  notarum  ad  fir 

nem    fuerit    peruentum ,    numerationem    iterum    ab 

initio  continuari ;  ex  quo  intelligitur,  notam    trige- 

fimam  priir.am  conuenire  cum  prima  ,    et  fi  cuius- 

que    notae    index    fuerit    n    eidem     quoquc    indices 

8+30,  n  +  60,  »4-90  etc.  conuenire  funt  cenfendu 

3.  Si  hanc  feriem  eie&ionis  confideremus,  \ix 

Tllum  ordinem  in  ea  deprehendere  licet ;    tres    qui- 

dem  primi  termini    9,   18,  27    fecundum    differea- 

tiam  9  afcendunt  j    et  quartus  quoque  6,  quia  cum 

36  conuenit ,  eandem  lcgem  fequitur.   Quintus  autem, 

qui  eft   16  vel  46  9    denario    praecedentem    fuperat, 

quia  in  numerando  iam  vnus  fcilicat  9    fcu    39.   eft 

dcletus  ,  ideoque  non  numeratur.     Ob  eandem  ratio* 

nem  a  tcrmino  quinto   \6  ad  (extum   26  etiam  10, 

at  a  fexto  26  ad  (eptimum  7  feu  37  iam   11    nu- 

merantur ;     ficque    (altus    continuo    fiunt    maiores , 

quia  plures   n  >tae    iam    deletae    tnnfiluintur ;    quod 

opctatiouem  a&u  inftitucndq  (ponte    cluctt ,    etian  fi 

<£  3  .  ordi- 
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ordinem  harum  differeotiarnm  auctarum  vix  afllgna- 
re  liceat;  generatim  certe  hic  nihil  omnino  definiri 
pofle  videtUr.  Circa  finem  autem  imprimis  haec 
feries  eiedionis  ita  fit  irregularis ,  vt  nulli  prorfus 
legi  adftricla  videatur.  Eum  in  finem  autem  hanc 
feriem  hic  expofui ,  quo  clarius  omnes  difficultates , 
quibus  perfcrutatio  eius  impcditur,  perfpiciantur , 
haecque  ipfa  feries  ex  ludicro  principio  enata  atten- 
tione  noftra  non  indigna  videatur. 

4/Haec  autem  feries  ciedtionis  fpeciaiis  dua« 
bus  rebus  determinatur ,  quarum  altera  in  numero 
notarum ,  qui  eft  30,  aitera  vero  numeratore  ,  qui 
eft  9  continetur.  Quocirca  in  genere  quaeftio  hnc 
redit:  vt  dato  notarum  numero  vna  cum  numera- 
tore  ipfa  feries  eiedtionis  exhibeatur ,  cuius  folutio» 
nem  cum  in  genere  fperare  nequeamus ,  in  cafibus 
particularibus  attentionem  noftram  exerceri  conue* 
niet,  num  forte  legem  quampiam  detegere  videa- 
mus,  Ac  primo  quidem  patet ,  fi  numerator  fuerit 
vnitas,  feriem  eieitionis  ipfam  fore  feriem  nume- 
rorum  naturalium  1 ,  2,  3,  4  etc,  quoniam  enim 
primus  quisque  eiicitur,  primo  loco  primus  termi- 
nns ,  fecundo  fecundus.,  terrio  tertius  et  ita  porro 
eiicitur ,  ita  vt .  vliima  nota  fimul  fit  terminorunn 
eiedorum  vbiraus. 

Y,  Sit  igitur  numerator  =2,  ita  vt  fecundus 
quisque  eiiciatur ,  feu  eiedio  fecundum  alternos  in— 
ftifuatur ,  ac  pro  notarum  numero  feries  eieftionis 
ita  fe  habece  deprehenduntur: 

numerus 
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uumerus 
notarum 

i 

s 

.* 

4 

5 
6 

'  7 
8 

so 

Sl 

sa 

*3 
*4 

15 
16 


*,* 


feries  eiectionis 
pro  numeratore  a 


a»  i>  3 

2>  4,  8>  i 

*,  4>i>5,3 

2,  4>  *,  3>  *>  5 

2,  4>  <*,  i,  5,  3,  7 

2,4,<M,  3,7>5>* 

a>  4>  *,  8>  i>  5,  9*  7*  3 

2,+,6,  8,io,  3,  7>  »>9>5 

2>4><*,  8,  »o>  i>  5,9,  3,  »*,7 

a,  4,  *,  8,  io,  12,  3,  7,  ii,  5, 1,9 

2,  4, 6,  8,  10, 12,  1,  5, 9, 1 3, 7,  3>  « 

*,  4>*,  8,10,  xa,  14,3,7,  1»,  x»  9,5,  13 

2,4,6,8,10,  12,14,  1,  5,9,  13,3,  n,7>*5 

2,4,6,8,10,  12,14,  i<>>3,7>»i>«5>5>*3,9>  1. 
Hoc  fchema  infpicienti  iacile  erit  pturibus  modis 
ordinem  quendam  obferuare.  VJrimi  fcilicct  termi- 
ni  manifefio  teneot  progreffionem  arithmeticam  bi- 
nario  crefcentem  ,  damrnodo  termioi  qui  numerum 
notarum  effent  fitperaturi ,  infra  eum  deprimantur  , 
numero  fcilfcet  notarum  inde  detraclo.  Ita  cum 
primo  habeatur  1  ,  pro  fecudda  ferie  \ltimus ,  qui 
fbrer  3,  binario  fubtra&o  ad  vnitatem  reducitur ; 
hnnc  fequitur  3,  er  fequens  5  numerum  notarum  v 
vnitate  fnperans  ad  vnitatem  reducitnr  ,  et  ita  por- 
ro.  Simili  lege  progrediuntur  -  tcrmini  penultimi , 
tum  vcro  etiam  antepenultimi  >  atque   adeo   omnes 

ab 
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numerus 
notarum 

i 

2 

3 

4 

5 
6 

7 
8 

9 

io 

XI 

ia 

*  + 

16 


ab  vltimis  aequidiftantes.  Quoniam  igitur  orones 
reftae  obliquae  ei ,  quae  per  terminos  vltimos  tran- 
fit  parallelae ,  per  buiusmodi  progrcfliones  arithme- 
ticas  pro  numero  notarum  mutilatas  tranfeunt ,  hinc 
iftae  lerics  quousque  lubucrit  facile  continuantur. 

6.  Exponamus  fimili  modo  feries  eiecTionii 
pro  numeratore  =  3  ,  ac  lex  progrefljonis  multo 
magis  abfcondita  prodibit 

feries  eie&ionis 
pro  numeratore  3 
x 

1»  a 
3>i,a 


3»  a,  4 
3,  1,  5 
3,6,4 
3,6,  a 
3,6,  1 
3,  6,  9 
3,6*,  9 
3,6,9 
3,6,9 
3,6,9 
3,6,  9 
3,6,  9 
3,^,9 


x 

»>4 

a,5,« 
7,5,i,4 
5,2,8,4,7 
4,   8,  5,  2,  7,  1 
2,7,  1,8,  5,  K5,4 
»,5,io,4,  11,8,  2,7 
12, +,  8,    i,7,  9,  11,  5,  10 
12,  2,  7,  11,  4,  10,   5,  1,   8,  13 
12,  1,  5,  10,  14,  7,  13,  8,  4,  "»  * 
J2,  15.  4,-8,  13,  2,  10,  1,  n,7,  14,  5 

12,  15,  2-7,  ",  x6,  5,  13,4»  't»  xo>  *>  8» 
etc. 

Interim   tarrcn  etfi  fccnndum   lireas  horizontales  et 
\erticalcs  ordo  ma&is  tA  abftrufus ,    tamcn  in    \hi- 

mi$ 
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mis  iternm  progreffio  arithmetica  ft  prodit  fecun- 
dum  temarium  crefcens;  haecque  eadem  lex  quoquo 
in  peaultimis  et  antepenultimis  vt  ante  deprehendi* 
tur,  ex.quo  et  has  ferics  facillime  continaare  licet.* 

7.  Circa  hanc  legcm  in  terminis  'vltimis  lo- 
cum  habentem  dubitare  amjrtius  non  poterimos , 
dum  <ca  .adhuc  pro  numeratore  4  obferueturl  Pari 
ergo  *nodo  ieries  eiectionis  inde   «reAas    repraefea- 


xemus 

numerus 
BOtarum 

a 

3 

4 

5 

6 

*7 
S 

9 

xo 

XI 
12 
13 
*4 

X5 

16 


i 

2>* 

«>3 
4,'« 

4,3 
4,  2 

4>* 
+,8 

4,8 

4>« 
+,8 

4,8 
4,  8 

4,8 

4,8 


leries  eiectioms 
|>xo  oumeratore  4 


Si«|l.-.       .       ■ 

x*  3,.tf,  5  ".....     T 

<>">  5,  7,  3,   *  , 

5,  *,  T,    3»  7,    *    _  ,  ,     •,  ,. 

3,  9»  <*,    5,  7»    «.   1    . 

2,   7,   3,   10,9,  1,  6",  $ 

x,  tf,    xr,  7,  3,   »,  5,  fO,  9 
l»     5,    io,3,  xi,  7»  *»  9»  ■••»   »         r 
12,  3,  9,  x,  7>  a,  11,10, 13,  ©\   $. 
»2,  2,  7,  i3>  5, 11»  <*,  1,  *4>  3,  i^>9 

12,    4,  tf,  11,    2,  9,15,  10,  5,3,  7,  J4,  13 
12,  i$,  5>io,  15,5,  13,  3,  *4,9>7,  xx,a,  I 

etc. 


Hinc  ergo  lex  illa  in  feriejbtis  obliqne  <icfceodentibuf 
Tom.XX.Nou.Comm,  R  pror* 
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prorfus  confirraatur ,  quae  fcilicet  hic  funt  arithme- 
ticae  qnaternario  crefcentes,  dum  termini  nnmeram 
noftrom  fuperantef  infra  eum  deprimuntur.  la  ferie- 
bus  autem  horizontalibut  et  verticalibns  ordo  fit 
continuo  intrfcatior.  Quin  etiam  ipfa  rei  natura  ia 
fcriebus  horizontalibus  nullam  progrelfionis  legem 
patitur ,  propterea  quod  eae  ,  cum  omnes  numeros 
notarum  numero  non  maiores  fuerint  complexae,  vl- 
tcriori  continuationi  aduerfantur ,  ita  vt  continuatio 
tanquam  imaginaria  fit  fpectanda. 

8.  Hn  ergo  infignem  legem  ,    coius  ope   pro 
quouis  numeratore  et  notarum  numero ,   nota    vlti- 
mo  eiicienda  affignari  poteft.      Exiftente  fcilicet  nu- 
meratore   zr«,    fi    pro    notarum    numero  v  vltima 
eiicicnda  fit  «,  feu  indici    z    refpondeat ,    tum   pro 
numero  notarum  v  +  1,  vltima  eiicienda  erit  z+n* 
fiquidem  non  fit  z+-n$>y+-i;  at.fi  z+-n^>v\\-i^ 
vltima  erit  *  -4-  n  —  v  —  1    vel   z  +-  n i  —  a  (v  +»  1) 
▼cl   z  +■  n  —  3  (v,+-  1) ,   vel    generatim   diuidcndo 
z+-n  per  v  +■  1 ,  refiduum    ex   diuifione  reli&um 
dabit  indiccm  vltimae  notae  eiiciendae.    Vbi  notetur, 
fi  diuifio  nihil  retinquat ,    tum  pro  refiduo  o  fcribi 
notarum  numerum  v  +•  1.    Cum  ergo  pro  numero 
notarurn  n  cognita  fuerit  vltimo  eiecla  ,  pro  omai- 
biis  notarnm  numeris  maioribus  vltimo  eiecta  facilc 
per  hanc  regulam  aflignabitur.     Perpetuo    autem    fi 
vnica  fuerit  nota,  eadem  quoque  erit  vhimo  eie&a, 
feu    fi    fuerit    v  —  t ,   erit    2  =  1,  vride  fequentts 
omnes  fine  vllo  negotio  reperiuntur.      Quae    regula 
•o  nwgh  eft  notatu  digoa,   quod  iios  eie&ionis  or- 

diae 
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dine  cogoito  ftatim  vltimo  eiiriendara  elhibeat,  et- 
iamfi  ea.  manifcflo  ab  ordine .  a»n*e  eie&arum  .  pen- 
deat.  Quamobrem  haec  regula  merito  tanquam  in- 
fignc  Theorema  fpectari  debet^  in  cuius  demonftra- 
tioncm  inqujrere  omnino  operae  erit  pietium. 

9.  Sequenti  mbdo '  autem  eiiu  demonflratio 
commodiflimc  adftrui  videtur.  Confideretur  notarum 
numeriis  v  •+-  1 ,  vnde  fecundum  numeratorem  n 
prima  fiat  eie&io ,  quae  cadet,  in  notam  n  ,  fiqui-. 
dem  fuerit  »  <£  v •+■  1 ,  vel  in  notam  n-  d(y  +  1) , 
qui  indices  autem  omnes  indici  n  aequiualent.  Ex-' 
puogatur  crgo  haec  nota .,  vti  haec  punctoram  feriea 
A  indicat    .'  .  -  ; 

1    •   «  n   11-f-i  m-+-»  M-< 

**  •      •    •••••...•      •       •     ••»•••*> 

I 

ac  notae  praecedentes  1,  1,  3  ....(»  —  1)  ad  fi- 
nem  adiungantur  indicibus  numero  y  +  i  auctis , 
vt  prodeat  ifta  pun&orum  feries 

t-+-i    »-»-»    »-*ri  H-i    »-+•»  »•*•• 

Jj     •    •    •    •  «  •  •  •«•••  •  •  •••  v< 

in  qua  notarum  numerus  eft  v,  quaeque  feries  ab  ea, 
vbi  numerus  notarum  eft  y,  quam  ita  repraefento, 
1   «   <    ♦                           »<—  t  » 
C , . 

aliter  non  differt,  nifi  quod  ibr  indices  numeratdre  n 
funt  au&i.     Vtrinque  ergo  eiectiones  fecundum .  nu- 
meratorem  n  fa&ae  in  easidem  ordine  notas    cadent ,  \ 
ac  ll  eiectio  vltima  in  ferie  C  incidat  in  notam  cu-  . 
ius  iadex  eft  «,  ea  iri  Terie  B  incidet  in  notam  cu- 

R  a  iui  " 
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ius  index  eft  B  +  a^Kl  quod  etiam  ih  ftrie  "fcoea- 
rum  A,  quarum  numeros  eft  v-4-i  eueniet  Qoo 
ipfo  veritas  noftri  Theorematis  euincitur.  Simul 
sutem  inde  patet,  quod  hic  de  notis  vltimo  eiedis 
eft  demonftratum  ,  idern  de  penultimis ,  antepenuhi- 
mis,  qmnibusque  oruinibus  ab  vltimis  aequidiftaoti- 
bflSr  valere» 

io.  Huius  igjtur  regulae  ope  ftatim  pro  qno- 
vis  numeratore  feries  eiedionis  fbfmare  poterimus» 
cuiiis  fpecimen  pro  numeratore  5  hic  appono 

,feries  eie&lonis 
pro  numeratorc  $ 

1  -'....: 


numeras 
notarum 

ft  * 

-  .  3, 
4 
5 
6~ 

7 

9 
10 
11. 
1* 


1 


ii  -*•  •  •    •    ; 

a*3»r      ... 

1»  3>4,'« 
5>  i,3,  4,* 
5»  4,?,  2,    3,  r 
S>  3,  «»  4?  7,.  1,  <T 
5»  a»  8,  7».  *,  4,  <*»  3 
5»   1,7»  4,  3,  <*,9»  «»* 
J?».1,0»*»  2»  9»  8»  »»  4>7»3 
5,  10,4,  x?,  7,  .3,;a,£,  9,i>3  . 
5»*o,  3,  9».  4, 12,  8,  7, 1 1,  a,  6*,  r 


xa.  Etfi  autem    feries   norarum    vlrirtio   loco 

eitdarurn  tam  fimplicem  ac  fecilem  legem  fequitur: 

tamen  hoc  maxime    mirabile    vfu    venit ,   quod  in 

•genere  hanc  feriem  nullo  modo  exhibere  liceac  Vc- 

i-  luti 
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luti  fi  pro  numeratore  feries  vltimo    eiedorom    ita 
repraefentetur 

num.  notarum   1,  2,  3,  4,  5,  6%  7,  8»  9, 10..  .  .  v 
ferfes  1.  ABCDEFGH  I    .  .  .  N 

nouimus  quidem  fore  A  vel  r  vel  2,  feu  Az:»-af 

vero 

B=A+b-3i;C=B.4«-^  Dz=C-t-»-$/  etC 

verum  tamen  hinc  generaliter  terminum  N  aflignaro 
non  valemus  r  propterea    quod    in    fingulis  littera  i 
determinatum    numerum    denotat,-   tantum    fcilicet  j 
vt  terminua  indicem    fupra    fcriptum    non    fuperet.. 
Hinc  etfr  determinatio  DrrC-^-n—  5«    nihil    habet, 
difficultatis  r  taratn  fi  velimus  pro  C  fuum  valorem 
B+«— 4/  ponere  ,  vt  prodeat   V=B+in— 4/—  $£ 
hinc  nihil  concludere  poflumus  r   quandoquidem    ge- 
minae  litterae  1  valores  non  innotefcunt.     Cauft  jgi«. 
tur,    cur  in  genere  circa  hanc  fericm   nihil  definire 
liceat ,  in  hoc  confiftif ,  quod  continuo    terminorum 
rcducYio  ad  alios  numeros  fit    inftituenda.      Facilius 
boc  intelligetur,  fi  perpendamus ,  nullum  terminum. 
ex  praecedente  abfolute  determinari ,    fed    ad    plures 
interdum  conditiones  efle    refpiciendum  :    Scilicet    fi, " 
quartus  detur  C,  quintus  erit  vel  C+»  nifi  C-i-fl>»  5  j 

vel  erit  C-H«— 5     nifi  C-r-»>io 
*el  erit  C-f-»— 10  nifi  C-r-»>*S 

etc. 

R|      ;  quran- 
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quemlibet  autem  termioum  ad  (uam  debitam  fot- 
mam  deprimi  oportet  ,  antequam  ex  eo  fequentera 
ope  regulae  demonftratae  eliciamus. 

13.  Pro  cafibus  autem  particularibus  ad  ter- 
minos  valde  remotos  per  faltus  progredi  licet ,  vt 
non  fit  opus  omnes  intermedios  euoluiffe.  Scilicet  fi 
pro  numeratore  n ,  indici  v ,  qui  hic  notarum  nu- 
merum  fignificat ,  refpondeat  terminus  a ,  tum  in- 
dici  v  -f-  x  refpondebit  terminus  a-\-nx ,  dum  fit 
a+nx-dv+x  feu  x  <t  "~=zSt  quin  adhuc  hic  cermi- 
nus  rede  fe  habet ,  fi  x  vnitate  augeatur ,  hoc  eft 
fi  x  >>  J=;i  ,  vt  exceflus  vnitate  fit  minor ,  tum- 
que  indici  v^-x  refpondecit  terminus  (n-i)x-v+a. 
Simili  modo  ab  hoc  per  faltum  ad  remotiorem  ter- 
minum  peruiuire  licet ,  faltus  autem  continuo  fiunt 
maiores:  per  fingulos  autem  faltus  termini  in  pro- 
greflione  arithmetica  fecundum  numeratorem  n  cre- 
fcente  procedunt.  Ab  initio  quidem  fiuguli  termini 
feorfim  funt  definicndi ,  ftatim  autem  atque  ad  in- 
dices  numeratore  maiores  peruenitur ,  calculus  per 
faltus  commodius  inftituitur ,  cuius  fpecimen  pro 
numeratore  9  opponam ,  vbi  perpetuo  numerum 
y  —  a  per  8  ita  diuidi  oportet ,  vt  quotus  nimis 
magnus  accipiatur :  tum  enim  ipfe  quotus  dabit  va- 
lorem  ipfius  x  ,  et  refiduum  erit  terminus  per 
hunc  fafoum  fequens : 


Sciic» 
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Series  pro  numeratore  9 
Indices    1 ,  2,  3, 4,  5,  <J,  7,  8,  9, 10,11,12,13, t4>i5>*6*,  17,18 
termini.  1,  2,  a,  3,  2,  5>7»8»  «>    7,   5»   a>n,  6,*$,  8,17»  8 

Saltus  ;     ; — ; — —     ; — T~6 — * — ; — I — , ' 

indiccs    20,  22,  25,  28,  3*1  3*,4°>45,  5»,  57,  *4>  7«,  81 
termini.  6~,    g,    4,    3,    7,    7,    3,    3,    6*,    3,    2,    2,    a 
oaiius      l0     tl        tl       I4       ltf        l#       ao      ,f      Jtf       Ja       Jf       tf 
indices    91,103,1115,130,146,165,185,208,234,264,297,334 
teroiini.    1,   ©*,     7,     3,     1,     7>  •  *>      x>     i,     7»     7,     6 

OaltUS       4a         4f         SJ      -    <0         tfr  f$  t$         #J  ior    ,    «»• 

iudices    376, 423,  475,  535,  ©"02,  577,  7**,  857,  9^4,  1084 
termini.    8,      8,      1,       6",      7,      5,      8,      6",      5,      1 

daJniS        IJ#-  IJt  ,rt  t#J  a,7  a44  a/$  I0#  fM 

iodices     1220,  I37*,i544>i737>i954>  2x98,2473,2782,3130 
termini.      5>       *>       5       5,        4,       2,       4,      3,       5 

etc. 

14.  Hanc  ergo  feriem  facili  labore  vltra  ter- 
mille  terminos  continuauimus ,  ac  fi  vlterius  pro- 
gredi  velimus ,  ex  numeris  poftremis  3x30  et  5 
calculuru  ita  inftttuimus: 

ab     3x30  Hinc  faltus  per  391    terminos  porri- 

fobtr.       5  g»tur,  indequc  terminus  cuius  index 

aC~»  eft   3521   erit  vt  refiduum  indicat 

8)li_2i„,  3.  Porro 
3S.«(3) 

ab      3521'  Hic  faltus  fit  per  440  terminos,  vnde 

fubtr.        3  oritur  index  3 521  -f- 440—3961» 

svTsiiT  cu*    ^poa^   terminus    2    refidio 

2\      indicatus. 

.  440^  '  ab 
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ab        39*« 

fubtr.     .    %    Hinc  colligitur  pro  indice     .445* 

-v — TT"  '  \  f  terminus   l     1, 

S)39  5  9 

Ab  hoc  autem  faltus  fcquens  vltra  5000  extendt- 
tur;  neque  tamen  video,  quomodo  huius  feriei  ter- 
minus  verbi  gratia  decies  millellmus  vel  adeo  cen- 
ties  millefimjis  nifi.faltibus  hoc  tnodo  .condnuendis, 
aflignari  poflit:  jndices  quidem  per  hos  faltus  cre- 
fcentes  iccundum  progreflionem  jjeometricam  in  ra- 
tione  8  :  9  proxime  crefcnnt  4  ied  quia  hoc  taqtum 
proxime  fit,  hinc  jiullum  jCubfidium  jpn>  fontiima- 
tioue  obtinetux. 

15.  Hinc  ergo  pro  quouls  ^notairjim  matnaro, 
dummodo  5QO0  non  longe  fuperet ,  inquam  «i<#io~ 
nis  fors  poftremo  cadet :  ex  ferie  fcilicet  hic  per 
faltus  exhibita  is  terminus  quaeri  debet ,  qui  indici 
notarum  numero  aequali  refpondct.  Perpctuo  fctli- 
cet  index  proxime  minor  fumatur  indeque  progrtifis 
arithmetica  vsqne  ad  indicem  propofitum  per  diflfc- 
xentiam  9  continuetur ,  quod  in  nonnullis  exemrilij 
declarari  expediet. 

I.  Quacratur  feriei  illius  terminus  centeftmuss 
Proxtme  inferior  index  per  faltus-inuentus  eft  91  , 
cui  conuenit  terminus  1.  ]am  inde  ad  centiflimum 
funt  loca  9,  et  nouies  nouem  fen  81  ad  illum  tcr- 
rninnm  1  adiiciendo  prodit  terminus  centefimus  8a. 
Quare  fi  ex  cemum  lontibus  is  fit  fupplicio  afficien- 

dus, 
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dai,  qui  poftquam  rcliqui  per  nuroeratiooem  ad  9 
fuerint  libera,  tandem.  folus  relinquatur,  haec  poena 
ia  li.dum  ordine  incidet. 

.     II.  Vt  terminus  206™**  reperiatur ,  calcului    itt 
wftituatur:  -     ' 

aoo    "  ' 

Index  proximus  185    tertninui      %  ■ 

*S  j«r  5)  dat  135 
«erminus  «quaefitus     137 

JIL  Quaeratur  lerminus  5ooTOM-: 

500 
Index  proximui  475.   terminu»      1 

a$  per  9  dttt  aa$  j 

terminus  ^uaefitus-  &a5  j 

IV.  Quaeratur  terminus  millefimus* 

1000 
Index  proximus    $6+    termimu      $  '  j 

.3$  per  9  dat  394 

termlnus  quaefito*  319 

V.  Quaeratur  terminus  5000"**  * 

5000 
Index  proximus  4456    terminut         1 
544  per  9  dat  489(5" 

terminus  quaefitus  4.897 
17.  Confideratio  huiusmodi  ferierum  tam  fa- 
eili  ne^otjo  foriuapdarum    non    iolum   cft  iucunda^ 
Tom.XX  NouXomm.  3  I«3 
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fed  etiam  noti  parum  ad  numerorum  naturam  •  tan- 
topcre  nobis  adhuc  abfconditam  fclicius  perfcrutau- 
dam  conferre  quicquam  pofle  videtur.  Eximium 
Ctru.hoc  eft  exemplum,et  pmoi  attentiooa  dignunr, 
quod  feries  tam  leui  opera  non  folum  fbrtnari  fed 
etiam  quousque  libuerit  >  continuari  poflit ,  cum  ta- 
men  eius  natura  et  vera  indoles  nobis  maneat  pror- 
fus  incpgnita  *  neque  vt  aliae  ad  terminum  genera- 
lem  reuocari  poflit. 

II.  Simili  modo  etiam  pro  numeratore  6  ordfnes 
eiedionis  fubiungimus 

.  Series  eiectionis 
pro  numeratore  .6 
i 

a*  f 

3.  a.   r  \ 

a.  1.  4.  3 

v  3-  a.  5»  4« 

<T.  1.  3«  *.  5. 
tf.  5.  7.  a.  1. 

&  4»  3*  5»-  8* 

<£♦  3^  *•'  P*  2* 

<T.  a.  9.  7.  5. 

<J.  *.  $.4*  a.  xi.  3.  7.  S<  10-  * 

i<F«  Viciflim  autem  fi  detur  ordo  eie&orum , 
qui  ab  vlttmo  regrediendo  fit : 

*  t  y  y  x ,  v ,  u  ,  i  ,  x ,  r  etc 
e*  eo  pro  quouis  numeratore   et    quotibet   notarum 
sumero ,  ioitialis  ordo  notartim   inueftigari  poterit. 
'  ^  Quod 


Numerus 
notarum 

1. 

ft. 

3- 
4. 
5- 
6. 

7- 
*• 
S>- 

10. 
•     ".   i 


4 
4» 

5- 


3 

2.  1 

4-   8.  7 


8.   1.   10.  4.  3 
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Qood  quo  darju»  appijreat.^  ^t  itilmeraflor  -zz^  et 
pro  quolibet  notarum  aumero  prdo  notarum  fequen- 
ti  modo  fe  habcbit : 

ordp  nojtrum  Jnit&is 

z* 

xzy  s 

x  zyv 

zyvp» 

v  ux  t  zy 

fzy  rvux 

vuxrfzyt  \ 

zy  s qvuxrf 

xrtpzy  s  qvu 

q  vuo x  r  t  p  zys 

zysnqvuoxrtp 

rtpmzysnqvuox 

uo  xlrtpmzy  snqv 

nqvkuoxlrtpmzys 

z  y  $  inqvkuo  xlrtpm 

tpmkzysinqvkuoxlr 

xlrgtpmk  z y  s  i  n  q  vkuo. 

Confidcratio  horum  ordinum  non  folum  eorum  na- 
turam  fatis  luculenter  declarat,  fed  etiam  plures  in- 
fignes  fpeculationes  fuppeditare,  poterit. 


mufotudo  aotarpm 
i    , 
a    ' 
3 
4 
5 

7 
8 

9 
io 

IX 

12 

13 
14 

i"5 

16 

»7 
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MEDITATIONES 

CIRCA  SINGVLARE 

S  E  R  I  E  R  V  M 

GENVS , 
Audore. 
U    RV  L  E  R  0. 

In  commercio  litterario  ^  quod  olim  cum  Illuftrii- 
mo  Goldbachio  coluerum  ,  inter  alias  varii  arga- 
menti  fpeculationcs  x  circa;  ftries.  in  hac:  fbrma.  ge- 
neralt 

comprehenfa&  fumus-  verfatF,,  earumque  furomas  (cru- 
tatu  Tametd  autem  huiusmodi  feries*  raro  occurre- 
re  foleot  .  parumque  vtilitatis  polliceri  videntur ,., 
inuefligatione&  tamen  y  ad  quas  earum  confideratio 
nos  perduxerat ,  eo  magis  drgnae.  videntur  ,  vt  ab 
.  obliuione  et  interitu  vindicentur,  quod  roethodi,  qui- 
bus  ea  occafione  fumus-  vfi ,.  multo  latius  patent , 
ac  fortaffe  aliquando  Anaiyfi  infignem  vfum  afferre 
poffunt.  Norr  igitur  tam  ipfam  hanc  feriem ,  etiam- 
fi  in  fe  fpectata  ncutiquam  fpemenda  videatur,  quam 
varias  methodos  ,.  quae  ad  eius  fummationem  pcrdu- 
cunt ,  hic  exponere  confiitui ;  quae  quoniam  ex  com- 
me  rcio  illo  epiflolico  funt  deiumta ,  lectores  hic  fta- 

t\ra 
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tim  in  liminc  moaitos  velim  ,  has  inueftigationes 
maximam  partem  acumini  Illuftriifimi  Goldbacbii 
efle  attribuendas.  Tres  autem  potiifimum  viae  ad 
huiusmodi  feries  dedncunt ,  quae  quoniam  inter  fe 
maxime  (unt  diuerfae ,  vnamquamque  feorfim  expli-* 
cabo,  quo,  quantum  quaelibet  praeftet,  facil  us  per- 
fpici  poflit. 

Prima  Methodus 
ad  buiusmodi  feries  perueniendi. 

i.  Si  habeantur  duae  feries  quaecunque ,  qua- 

rom  fumma  conftet : 
* '-+■  *  -+-  b  -\-  c  -+-  d  -+-  e  -t-  etc.  =■ l    et 
r-r-  *'•+•  5  +  Y  +  ^  "+*  *  •+"  etc«  =  u 

tam  vero  infuper  feriei  ex  his  confljtae  fumma   fit 

cognita  fcilicet  v-    .  . 

r  -f-  *  a  -h  £  §  +-  c  y  +  d$-\-e  e  -+•  etc.  =  «r 
tam  illis  feriebus  in  fe  multiplkandis  colligitur : 

i+tf;i+a)+feCi+a+6)+r(i+a+e4-Y)etc.r 
-+  i+a(i+tf)+e(i+a+*)-r-YCi+«H-^)etc.S.""  + 
quod  quidem  per  ie  eft  manifcftum  r  quoniam  in 
his  duabus  pofterioribut  feriebus  occurrunt  produda 
fingulorum  terminorum  primae  feriei  per  fingulos 
fecuodae ;  id  tantum  notetur,  produ<fta  cuiusque  ter- 
mini  primae  feriei  per  terminum  refpondentem  fe- 
cudae ,  veluti  i  ir  a  a,  b  S,  c  y,  d$  etc.  bis  occur- 
rere ,.  quae  quia  in  proJucto  t  u  femel  tantum  repe- 
riuntur^  idcirco  ad  id  infuper  feriem  v  adiungi 
eporubac. 

$  ?  -'•;  Quod 
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s.  Quod  fi  iam  fcriei  i  +  ^r+~+^;  +  etc. 

iii  infinitum  continuatae  fummam  per  /^  defigne- 
mus ,  vt  fit 

.  x      •  *       *       i  * 

x  +  ^  +  Js  +  ^+pi  +  ctc.:=/^  et 

,    X  I  I  X  l 

>  +  ^+ J5  +  ^  +  pi  +  etc.=/^ 
fimilique  modo  pro  ferie  hinc  conflata : 

1  +^-Hi  +  3ti»-t-B+^m^*+p^+  etC.  Z=/^F» 

atque  ex  his  fequentes  duas    feries ,   qnac    in   forma 
propofita  continebunttir ,  formemus: 

i+^(x+f.)+~(i+^+|l)+^(i  +  ~+^+j5)+ctc=:P 

1  +  ?(I  +  ir)  +  ^(I+^+^)+^(i+^+^  +  ^)+ctc.=:Q 
sx  principio  fupra  ftabilito  habebimuss 

*+g=/J*/p +/■[=» 

viide  fi  alteritis  haram  duarum  nouarum  fericrum 
fumma  vndecunque  conftaret ,  hinc  akerius  quoque 
feriei  fumma  aflignari  poflet.  Summas  autem  ferierum 

,•  *  i  i  x 

1  +  jS  +~  ^s  +*  ^  +  cte.  feu  /-5i 

hic  vt  cognitas  fpedamua  ,  quandoquidem  .  quoties 
exponens  tn  eft  numerus  par,   hae  fummae   a    me 

per 
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j>er  peripheriam  circnli  funt  definitae ;  pro  cafibus 
autem  quibus  m  eft  numerus  impar ,  fnmraae  tero 
proximae  facile  reperiri  poifunt, 

3»  Quando  exponentes  m  et  n  fumnntur  ae- 
qoates  binae  feries  inuentae  conueniunt ,  hocque  ergo 
tafu  fequentem  fummationem  adipifcimur  : 

i+^(i+fj4-j(i+^+^)^(I+^+L^  etc 

-—  *  w  ^y  "^*  »/^rs.» 

Qoocirca  fi  cafus  particulam  confideraturi  ponamos? 
x-*-*-*-»-*-J-+-|-t-  etc.  —  A.  =fi 
x  -*-,i»4-^-Hf54-iI-^etc=:A=r/il 
x-f-i»-*-f54-fi-f;-^4-etc.  =  B=/ii 
1  -H  Jf  H-  8V4-  ^  -t-  fe  +  etc.  =  C  =/!. 
1  +  *-r-  7i  -»-  Ji  +  h  4*  etc.  =  2>=/i-, 


fimiUque  modo  porro : 

./*=«♦  /*►=».  /fc=G;  ys>=  H;  /1^=1  etc 

bmc  tonfequimur  fcqusntes  fumnMtionej  s 

,£?,        ^+*I-**+y+«te=iBB+» 

ctc» 

ibi 
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?bi  quidem  notari  conuenit  ,  primae  ftriei  fummara 
A  efle  infinitam  ,  reliquas  Tero  omnes  finitas. 

4.  At  fi  exponentes  m  et  n  fiint  inaequales , 
hoc  modo  lerie»  formae ,  quam  contemplamur  obti- 
oentur ,  quarum  quidem  neutrius  fummam  fcorfia 
bac  methodo  definire  licet  ;  verumtamen  ambarum 
iunftim  fumtarum  fumma  exhiberi  poteft  >  yti.  ante 
oftendimus.  Quod  quo  planius  reddatur ,  fimul^ue 
fcribendi  compendium  in  vfum  yccetur,  huius  feriei 
fummam 
.  x  ,       x  .     1    .       1      1  .     1   .      1    ^  1      1 

hac  fcriptione  /~s  (  — J  indiccmus,  iia  «rt  pef  mu- 

tatis  exponentibus  habcatur  /—  f-uij}»   His  nolatis 
inuenimus  fore 

Quodfi  ergo  aliunde  alterius  harum  ferierum  fumma 
innotuerit  ,  hinc  alterius  feriei  fumma  erit  cognita ; 
atque  plus  ex  hac  prima  methodo  concludere  nou 
licet,  ex  quo  ad  fecundam  euoluendam  progredior. 

Secunda  Methodus 
ad  buiusmodi  /eries  perueniendu 

5.  Scruata  praecedeute  notandi  ratione  perfpi- 
cuum  eft ,  quantitatem 
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1I  fequentes  Jeries  infinitas  reducb 

^+1^+3^+"*+ ^+i^V+^4-  ^ 

+I7+^+^+ctc'  ^i^+^+y^5 +"  **• 
+i.5*+^+5^+^+I^+ l^+5vr= "+ elc* 

«ic.  «tc. 

totnmque  negottum  iam  riinc  redit,  vt  Gngulae  "hao 
feries  commode  fummentor;  quo  ipfo  vberrimns 
cunpus  aperitux  pecutiare  ferierum  genus  comple- 
ftens  ,  tjuod  t>b  toncinnrtatem  per  fe  omni  attentio- 
ue  dignum  Videtur  ,  «tiamfi  cum  Inftitato  noftro  noi 
tam  ardo  yinculo  xflet  conncxum, 

6.  Hae  autem  fummationes  commodius  inueftt- 

gui   nequtunt,  quam  fingulos   terminos,   quoruav 

t 
fbrma  eft    m  ., ,  in  Fra&iones  fimpliciores  re- 

X    \  Xm  1 mO f 

foluenda  Per  ea  autem  quae  de  hoc  argumento  in 
Introductione  ad  Analyfiri  tradidi ,  patet ,  hanc  fra- 
ctionem  in  fequentcs  difcerpi: 

x      1  n  1  »(»4-  1)      1 

a%  *  **  ~  i.an  + « **m-'  "+   i.aan-+-'  *m -  • 
»(»+i)(IH-2)       I 


i.a.3an-*-*    -^m-,»f-«c. 


Tom.XX.N00,  Comm. 
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,       i  m  i  «g(w+i)  i 

m  ?"  (x+p)"  —  i.  am-+-'*  {x+df~x  —  i.2.am+*'  (x+Tp"» 

jw(j»+i  )(«*+a)  i 

~  i.  a.  3flmH_,~  (*+a),l-,  ~  etC* 
Tbi  teneadum  eft  ,  ia  ioferiori  ordiae  fignum  fu- 
perius  -4-  valere ,  fi  m  fit  numerus  par ,  contra 
vero  fignum  inferiusj  tum  vero  vterque  ordo  noa 
vlterius  continuari  debet,  quam  vsque  ad  terminbs  vbi 
exponens  poteftatum  ipfius  x  et  *  +-  a  ad  vnitatera 
fucrit  diminutus. 

7.  Hinc  igitur  priuio  fummam  huius  feriei 

1  1  J r r 

i(a+i~?  +  am(a+a)*  +  ^a^T+  ♦"(a+4^'^^* 
definire  licet ,  dum  in  forma  modo  exhibita  loco  X 
omnes  numcri  1,  a,  3  etc  in  infinitum  fubftituun- 
tur ,  et  in    vnam    fummam    colliguntur :   Quoniam 

enim  omnes  termrai  ex  formula  A.  -%■  nati  dant  fe- 

riem  cuius  fummam  per  Af-\  exprimimus*  ex  for- 

mula  autem  A  ,-— — ^  prodit  ferics   cuius  fummt 

*  A/-y-  ACi^^+^  .  ;  .  .  +y),  feriet 
nofirae  fumma  ita  fe  habebiti 

—  <?Jzm     i.an~*-'  J  zn->  +"  i.2««-«-*'"^=:r 

x.a^ 3 «•■»■«    «/*»-«;+* *tC* 
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_./_.         m     /•   x      .m(m+x)  r   *  ~ 

w(ct+)(ct+2)       i  .- 

•--    x.2.3*^1   V*"-'- 
i    ,       :  -i        i  x     - 

+_?(*+i=+a«,+ +.?>  ;  . 

___ «  __  x  __  » 

+ rsv*^    + **~  i%+  3n ""  * + **  *  *  + «*— ■* ' 
+  i^^(l+^*+^+*---+-^~rr) 

"__  *(«+i)(w+a)'  i        ,  ____,  .    _i 

+     x.a.3«-*-~CX+^r=i  +  3!r=1  +  •-■ +  *- 

«tc. 

tbi  fignis  fuperioribus  eft  vtendum  ,  qaoties  w  eft 
numeras  par ,  contra  vero  inferioribus.  Expreffib 
autem  haec  femper  eft  finita  ,  quoniam  vtrumque 
tcrminorum  ordinem  tanmm  vsque  ad  f\  continuari 
conuenit.  , 

8.  Tribuantur  iam  quoque  litterae  a  omnes  va- 
lores  ab  \nitate  in  infiaitum  ,  vt  in  vna  fumma 
conpleclamur.  omncs  jeries  infinitaa  prioris  Gniinis 
§.  ,5.  ad  finiftram  notatas ;  atque  earum  fumma  ita 
reperietur  repraefentata : 

r1    r1        n  r    *       C    *       ____+_!/•' -^—    f^— 

tf(»+i)0_r_)  /.____   r      '       etc 
-"     i.   ..  s~^,+--^—    .- 

T   a  r_ 
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— -  , «*"  **  ~^~  «"*  y* 


i»'      i  »■      — «      r  r  | 

±     i..  a     J  Zmr+->'J  z*~*  "+-     ,..   a.     7«?^-^—»r 

— "~xTa..  a     '**?*''' *** •"*"      x.  *.  3,    ^af+»  V—  ' 

etc 

Similique-  modb  permutandis:   exponentibus   «   ct  •• 
fumma.  orietur    alterius    ferierum    ordinis    ad    dex-       | 
tram.  §.    5.    difpofiti.       His    igitur   expreulonibus 

coniunctist  quantitas*  /  "-_  /-;  -/--+-:  in  leqaentem 

ibrmanT.  transmutatujs  ,.  quam.  ger  duas  partes  exhl- 
heri  conuenit.. 

Pars  prjor. 

ill+*  *  i'  z?-*-%"'  z*~~ '  *"*""  7^  i~~~+~~  \**— '  ' 

_w(w-riX>»-rg)'    —     .__    r  r  —»(«H-i Xw+a).  *     r  «_ 
1-  *.  3,     l*  "^  *'' *+*'*—  ~*~     x.  a.  3,     fz^^y* 
.  etc 

<ibi 
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vbl  figna  fnperiora  valent  ,  fi   m   fit  uumerus  par , 
inferiora  vero  fi  m  fit  numerus  impaiv 

Pars  altcra. 
Ht±t  U^f^T/j.  ( ~) 

i(r-f  » )(»+a X  ;rr_ V_I_  r_J_  —  <>H^iX»+a)       r      _r_}> 
"*.»..  3.      ll-^,//J8»+.-/J8in-J-r-     1#  2%  3      /  a»-M  lyn-V 

etc. 
vbi  figna  fuperfora  valent  r  fi  »  nuirrerus  par,    coir- 
tra.  vero  vaient.  inferiora; 

8?,  Prout  ergo-  exponente*  «r  et  n  fuerint  Tcr 
pare*  vel  irnpares ,  bae  expreiliones  ad  pauciores 
terminos  reducuntur  y  erit  fcilicet 

Pars  prima  Ji  mjft  numerus  par. 
,    r*_  r_r     r_L_f-.    » f  r    ,    x    % 


+ 


aw(w+i)A   i      -    i        w(»+Q'  _L  f    '    % 

-777—  fjrfrJ-gzr-    I#  a  /j^y— / 

(«+I  ){«+»)    /•        '         /  .      *         V 


*.  a.  3       "  r*"*1'  V" 
etc 
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£ue  hoc  modo 

rl_  f  i       »i(«+Q    •    i f    i 

*JZ*-JZ%W*'  1.2  J  zr*-*-S*J  %»-* 

a«(«+iX«+aX»»+3  -    i     r  »     ,       ' 
i.    a.     3.     +        *^^   ^ 
r£-r-i\  mf   *    f    x         *»(w+i)     i     .  1 

Ptfrj  prima  Ji  mjit  nnmerus  impar; 

zm     1  1       aw(w+i)(w+a)     1        i   . 

II  W      I  I  fl»(ffl+l)      I  I 

~^"A S™  y*    "^*  I   Zm  +  l   »Il"~■, '  I.    2   '%!?-*•*  yn— *  '  *'"" 

JV0  pofterior  Ji  njit  /umeruT  par* 

r—    rJL  .    ilLnJtii  r-JL_.     r_L_ 

a»(»+Q(g+a)j^+3)       1  1 

+      j.    2.     3/   4.      /^h-*-/^-^;  etc 

_/_L/JL\    n  r  *     ,   {   \_ flfo+O,    »      /_£_ 

""■^  s"  V~  i  a*1"*-1  V*-~"'       1.  a     •»""*"* '  y*1"- a      ^*c* 


P//rx  pqfteriorji  n  yfr  numerus  impar. 

_\  f___  ,    1     _  g«(«+i>»+a)      1         1 


+/•1/^4. _;__,__>,  __±_r_,_L.  .   #tB> 

~yJgnL,TO/~1/;gn-+-iVj,t»i— i/~T     x>  ft    /  g»H-»Lm_i  ~T    «€. 


XO. 
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xo.  In  hia  fbrmis  notafle  iuuabit ,   feries    for- 
jnae  ,  quara  hic   confideramus ,  /  -^  (  — )  non  fo- 

lum  occurrere,  fed  etiam  omnes  ita  efle  comparatas, 
vt  fumma  exponentium  jx  +  k  vbique  fit  eadem 
zz  m  -f-  n.  Quo  circa  noftras  inueftigationes  ita  in 
ordines  diftribui  conueniet ,  vt  omnes  refolutiones  , 
in  quibus  fumma  exponentium  m-\-n  eft  eadem  , 
ad  eundem  ordinem  referantur :  quandoquidem  in  iis 
eaedem  feries  ,  quas  hic  euoluere  conftitui ,  occur- 
runt ;  atque  fi  theorema  in  prima  methodo  erutum, 
quo  eft 

in  fubfijium  vocemus,  hinc  fingulas  feries  formae 
noftrae  f— ^  (  -7 )  feorfim  definire  potcrimus,     Cum 

autem  exponentes  m  et  n  vnitate  minores  efle  ne- 
queant ,  pro  primo  ordinc  erit  «r  +  »r:2,  pro 
fecundo  m  -+•  n  —  3  ,  pro  tertio  m  -+•  » zr  4-  et  ita 
porro:  cum  autem  fit  /*  infinita  ,  pro  fcriebus  qua- 
rtim  fumma.  eft  finita  hoc  infinitum  ex  calculo 
egredi  debet. 

Orda  primus  quo  m  -+-  n  =  2. 

11.  Hic  ergo  vnico  modo  eft  «zri  et  »:=xj 
expreffio/*./|— /^j  in  fequentem  refoluitur: 

Prior  autem  methodus  dat 

*AU)=A-/£-*-/£ 

quac' 
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qoae  praefenti  ftrmae  repugnare  videtur :  verum 
cum  /i-fit  linfitiita,  eius  refpe&u  vtique  pars  al- 
tera  f£  pro  euanefcente  eft  habenda.  Quam  ob 
caufam  hinc  jiihil  ad  inftitutnm  noftrum  conclu- 
dere  licet. 

Ordo  fecundus  quo  eft  m -4-11=3. 

12.  Hic  iteram  vnico  tnodo  eft  ««=2  et  n~r, 
qoandoquidem  permutauo  horum  exponentium  nul- 
lum  difcrimen  aflert.  Quare  haec  «xpreflio  /p./j— /£ 
refoluitur  in  hancj 

*/>/WMJ)-  *fk'fl*+Ki?)+  */*(>> 

quae  contrahUur  in  flM  (  £  \  P«r  sninorem  autem 
methodum  eft 

/?(i)+/i(>)=/p/i+/ii 

Tnde  fequi  videtur; 

/>(i)  =  »/ii 
qoae  conclufio  etfi  eft  certa,  vti  deioceps  videbimn% 
tamen  hinc  ob  infinita  ei  fatis  cohfidere   noa    licet. 
Erit  ergo 

=  2(i+-is4-,ii-+^+-JJH- etc) 
quae  aequalitas  vtique  omni  attentione  eft  digna. 


Ordo 
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Ordo  tertius ,  quo  »  4-  »  =  4. 

13.  Duo  cafus  hic  funt  confiderandi ,  quorum 
primos  eft  *»=  3,  et  »=  1,  ?ndc  fbrma  /jr  ./g- 
«/—•  in  hanc  refoluitur ; 

+/*  £)  "  »/£■  ./$r+/*.  gJ+i/J,  $)+/^(j) 
jta  -?t  fit 

»/ir  G)+/y  (p)+/i  ^>=*/"£p-  •/*+/*» •/'.-/»• 
Ex  prima  autem  methodo  habetur 

/|r(5-)+-/r(>)-7-kr./r+-/^  '; 

quae  acqualitas  ab  illa  ablata  rclinquit 

/ir  (j)  -^?  §0  =  »/v  ./i,  -  .yv 

Altero  cafu  eft«  =  a   ct   «^a,    Tnde    colligitur 

"    =*/"sr./sr-/ir§«)-"»/ir^)' 

+  */ii-/ir-/p§0-«/|i§-) 
hi  icque  porro 

*/i»5»)  +  4/i^)  =  3/ii./ai+/^  " 

At  methodus  priu.a  dat 

a/ ^  (p)  —fk*  •/£*  +  /3* 
vnde  concludimus  fore 

/p(p)  =  J/s»./i*  +  J/i» 

«/£•<*-)  =  '/?•/?• 

Supcrior  vero  conclufio  fuppeditat 

Tom.JCXNcm,Comm.  y  qg]e 
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quae  etiam  veritati  eft  confentaoea,  cum  fit/L../'_ 

=  5r.ct  /**  =  £f»  ita  vt  etiam  Prior  cafus  non  ob" 
flanxe  infinito  ad  veritatcm  perducat;  quod  tum  fo- 
lum  a  vero  aberrare  videtur  ,  quando  infiniti  qua- 
dratum/i../!L,  vti  io  primo  ordine  vfu  venit, 
in  calculum  ingreditur;  quo  ipfo  conclufio  ex  ordi- 
ne  fecundo  dedu&a  iam  haud  mediocriter  corroboratur. 

Ordo  quartus,  quo  m-\-n  —  $. 

i4v  Sit  primo  «m+et»  —  i,  vnde  prodit 
P'o  f-  ,/l.  _/i_  haec  expreflio  t 

*/r.-/"i-/i-.Q-) 

-»/» •/*-  */y  -fk  +'fk  (?)  +/»  (?)  +/» <*> 

+/*(,-) 

irnde  colligimus 

/=•  &)+/*(^+/i>&)=/k/^*/ww^ 

Methodus  autem  prima  dat 

/i  §0 +/5  g-)  =/_*./ *+/» 
qua  aequalitate  ab  illa  ablata  reftat 

fh  C51)  +/Ji  Cp)  "-/£*  (j)  =  2/5;  .yij — /i, „ 

Secuddo  autem  fit  w=:3  et  «=  a,  ac  pro/js./js 
-/ii  reperitur 

-•'/*./-+/*»  (?) +*/*(?•> 

+  a/b  ./51+tf/fe ./i-/k.  <*)-*/  7  (rJ-3/fe  C5O 

ideoque 
/i  $>  +/p  (>)  =/&  •  /i  +/i  ptorfus 


-*/* 
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prorfus  Tti  prima  methodus  praebet ;  hinc  ergo  fit 

fh  (jr)  =  *fh  "fb  'fzp 
Seorfim  autem  hinc  ferierum  f'-  (L)'  et  jfXfe)  fum- 
mae  non  defiriiuntur.     Infra  autem  oftendemus,  efle 

fh  $)  =  3  fh  -fh  -ifff*  fh  ty=-*fh-fb 

+  t/*- 

0n/0  quintus ,  qno  m-\-n^6* 

15.  Sit  primo  m-=z$  et  »zri,eritque  /#•/■ 

-/?  =  -4-/ii(;-) 

**/-♦-  */WV+A  (jiH/i.  <^  +  *V#  > 

•   +/£*£) +/ir(r> 
Tnde  fit 

A  &)  +/fc  £♦)  +/ix  (?)  +f*  (?)  +  •/*  £>  =• 

/5?,/»  +  4'/Jr«/^-"/jjr« 
Cum  autem  prima  methodus  det 

z1*  (?)  +-/b  §)  ==/& .  rr  +/£ 

hinc  terminis  infinitis  elidendis  fit 

r*  (jO+/ii  (>)+/;-.  $> +/'P  (^-)=4/b  ./i- »/&; 

Secundo  fumatur  »=4  etn-&  eritque /^./i.-/Lj- 
a/sr-/^-/irC>)-4/^^ 

+2/b./fe+^/?-/^(>)-a/-r(>)--3/^(?) 

-+/«Vfc-) 


V  a  fiue 


ttf  MEOITATlONISiaRCA: 

fh?  (p) +  */£*  (p)+  4/sr^)  +  a/^r  (j)  = 

■*/WSr+/ar 
Sk  tertio  te=3  et  *=:  3-,  et  quia   ambae   partes 
fiunt  aequales ,  habitur  f±  .f^  -fjp  = 

-*VW^+^$)+*/*$)+WMP  fea 

'  */,-. ip ) H- */fe  («, )  -+  ift/i  CJ )  =  i«/£,  ./i, 

-+/ir-/£f-/F 

cnm  quibus  coniungantur  hae  duae  ex  prima  metho- 
do  o/eae: 

JTjr  §*)  +-/5*  &)  =/£  .  /jr  ^-/^ 
«    *Ar(jf)=/^./£rH-/> 

hfhcque  fingulae  fcries  fbrmae   noftrae   ita    determi- 
nantur : 

/|r  (>) =  3  /;?  •/,» —  i/jr  «./Jr  "*  s/jr 

/fe§0=-Wir./t+/ir./Jr  +  9/^ 

/£r  ^)  =     ■  /**  ./jr  +  </ir      % 

/ir  gr)  =  +  V/fe:  •/£  -/4r  './|r  -  »/^r 

tum  -fero.aequationem   primo  inuentam  adhibendo 
obtlnetur 

/55 =  ?/|*  */£« 
id  quod  ob  /^=«/ir«:5  <t  /jr=&   ▼ciitoti 
eft  confentaneura. 

Or<fr 
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Orio  fextus,  quo  m  -+-  n  =  7- 
16".   Sit    primo   m  —  6    et  nzz  1  ,    eritque 
/!*■•/  *~~  fkr-- 
*fi,-fi-fb<$> 

-  *f'vflr-*fb-fb-  •/>./* 

+/5  (>)+/"£»  (>)+/*  (>)+/>  (>W>(>)+/fe  ® 

▼nde  colligimus  hanc  aequationem 

/i  (>>  +/*  <&  +/fir  £>  +/j-  ^  +/Jr  §J  - 
/jr  ./i  +  */£t  ./£r  +a/i-  ./£-  -/i,. 
Cum  Tcro  fit 
/l  $)  +/i"  <3  =/*  •/*  +/ir  crit 
/*  <>)  +/ir  <>)  +/*  <>*  +/^r  £)  -/£  0)  = 

Eft  vero  etiafft 

te  £>+/.- <^=7W.-+/£-*   • 

/kr  (>)  +/i  .(>)  =/*  •/£  +  fr 
Tode  habebitur 

/r.  (i)  =  */V  -/£,  ,/j,  - /<-  ./i, 

Sit  fecundo  «=5  et  »=»,  eritque  /Lj/l.— yi^  = 

-  ">/V/i  •+/!,£)  +  5/5,«)  " 

•+■  «/-Jsi  +■  '/>•  /p  +-  «o/^. A 
-/ir  (>)-*/>(>>  - 3/s,  (>)-+/;-?  £)-*&  ^ 
tn<Je  coliigitur  haec  aequatio: 

v »  "  /h 
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/ Lt  £)  +  a/i,  §-)  +  3  /fe  C>)  -f-  S/Ji  £>  = 

fh'fh  +  6fh-fh+fb 

quae  per  ante  ex  mcthodo  prima  aHegatas  teducitur 
ad  hanc : 

/*  <?)  -+  */;-  5«) = +/*-/p  -  */b-  ■ 

Sit  tcrtid  *»  =  +  er  n=:  3,  erit  fh-fh "~/^  — 
«/?  /rb+*o/?-/s-/i  (>)-+/t^)-io/l?fL) 

-  Vh-fh^fh-  f*+fh  £>+-»/»  (>)  +  */*  $) 

-*-*>/i(>J. 

Vnde  colligitur 

/^(^^fl/r^>Hfl/^(p=5/i;-/b--/b  fttt 

•  '  /*  (£>  -+*  a/;T  (>)  =  4/fe./i  -  *fb 
<juae  cum  ante  inuenta  congruit,  ita  vt  hinc  nihil 
noui  concludi  poflit.  Hinc  ergo  tantum  determina- 
tur  primo  feriei /^  (-)  .fumma,  tum  vero  hae  dua» 
coniuncT:im  /L-(±)-f-  zf-s  (^);  fm  autem  vtraque 
feorfim  innotefceret  ,  tum  etiam  binae  reliquae 
fh  §?)  €t  /£  £)  innotefcercnt. 

Ordo  feptimuSy  quo  m  4- »  =  8. 
-     .  i7.  Sit  primo  w  —  7  et  »  =r  x ,  erit 

J  &  */i  —  /"jr  =/jr  (j) 

-  a/*  •/*  --»/£*  ./jr  -  «/Sr/iJ 

•+/*  ip)  -¥fh  (?)  +fh  <?)  •+-/£■  (?) +r*  (p  > 

*-f*  (jo  -+-/f  <;-> 

'  quae 
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quae  \ltima  lincff  abit  in 

/i  ./'p+fb  '.f9  +/&■  .f9  +.  s/ir  ./$,  +  yr, 

ficque  erit 

/&4)  =  «/S.-/S,  -/W* + :/Sr./lr  -l/^i 

Secundo  fit  »  —  <S  et*ir  —  a,  erit  /"*—  . /J /"i_  — 

*P*-fb-f$<sS-*fb(V 

+  */*-•  /b  +-  */*  ./&■  +-  xo/i,  ./i, 

-/ir  p-*/ir  &>-*/»  g»I-4/fe-  £>-  5  /aV  gj 

'-«/*«> 
fiue 

/i  (51)+  a/j.  5t)  +  3/J;  $)+  4/^-.  (>)+  tf/L,  £, 

+  "«/p.e)=»3/sr-/ir+/ir  +  tf/K./fc-) 
quae  reducitur  ad  hanc : 

«/^gJ+5/Jr(>)+i«/Jf(j)  = 

Sit  tertio  ot  =  5  et  ff  =  3,  erit  J'—  .fy  — /^.  = 
-  «o/J, ./ ^  +/1,  (i-.)  +  5  /Jpr  §J  +  1 5/b.® 
-^/b-/ir-ft0/i»-/ir 

+/p(ji)+a/i^J+«/p^+'0/i»CJ.)+i5/Sre) 

Tnde  fit 
fi?  $)+a/5?  <>)+7/£ §,)+ 15/&-  (^+So/i.Q^ 

*°Pvfv+rvP9**Pvf*-fh 
fiuc 

«/ 
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^ir^  +  iS/irgO  +  ao/V^a  >i 

So/sr./ir  +  l/iP^/sr-l/». 

Sit  denique  i»  =  4  et  »  z=  +  ,  eritqae 

-io^(p-20/^y) 

hincque 

Vp(ir)+««/ii(it)+»O/i(y=«0/ii/a.+/i!-/i 
quae  aequatio  cum  praecedente  eandem  continet  de- 
terminationem  ,  ac  reducitur  ad  hanc  proprietatem : 

tf/55./fc  =  7/4p 
quae  valoribus  a  me  inuentis  /i;  rz  £  «t  /5.  =  nn 
egregie  eft  conformis.     Sin  autem  haec    vltima   ae- 
quatio  cum  cafu  ftcundo  conferatur ,    inde  coiltgitur 

+fety=+rpfb-*f9fb+*rffr*-tfh  & 

/i>  (j )  =/  t*  *  /i*  "~ fh  fh  +  s/i;  /sv' 
qui  valor  cum  cafu  primo  collatus  praebet 

2  /  h  ' /b  +" /i*  •  /*♦  =  ?/ii" 

quae  aequatio  etiam  veritati  eft  confentanea.  Hinc 
praeter  feriem  /JL  ( j  )  et  determinationes'  primae 
methodi ,  tantum  hanc  vnicam  nouam  determinatio- 
nem  confequimur : 

2/r/p)+5/i,  (>)=  1  o/j,./!,-!/^ 
neque  ergo  fummas  harum  ferierum  /^(s)et /^«(js) 
feorfim  definir.e  licer. 
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Ordo  oftauus ,  quo  m-t-nnp. 
18.  Pro  hoc  ordine  methodus  prima  hai   dae 
aequatibnes: 

f'*i(?)  +/■*  (?)  —fb^fs?  +/y 

fh  C$» )  +/;?  ( 5» )  F/s*  '/55  +/i 

/jt  ( 53 )  +/s»  ( 55 ) =  /p.  ♦/£*  +fb'. 
Secunda  autem    methodus.  praeterea   has    fuppeditat 
dpterminationes : 

ft-<y)-^-fh^-f^^fh-jh 

Ai(^)+3yiCp)=tf/fe-/9+ff/,^,^*0/^ 

Cum  igitur  in  hoc  ordine  8  occorrant  feries  for-v 
mae  quam  contemplamur ,  hae  feptem  aequationes 
omnibus  dcfiniendis  non  fufBciunt;  fin  autem  aliunde 
praeter  feriem /£;(£)  vnica  reliquarum  fummari 
poffet,  omnium  plane  fummae  hinc  innotefceient. 

Ordo  nonus ,  quo  m-*-n=:xo. 
.19.  Ex   prima   methodo  prp   hoc  ordinc-  haf 
confequimur  aequationes: 

/i'ib>+Vi  (*)-/*  •/*"+/?* 

/b(>)+-/^=/W>+-/*- 

j±ty+f±'?)=rTrv+f&* 
fb'?^fb^=rz-f?+r™ 

JbW=V9-r9+iJ& 

Tom.  XX.  Nou.  Umm.  X  quo- 
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qiioniam  igitur  $  feries  hic  occurrunt ,  pro  earura 
fummatione  fecunda  methodus  primo  dat 

/;-,  G) = 3/p  ./fe  -/i  ./b + 3/fe .  fv-ir&fh 

reliquarum  vero  qaatuor  aequationum  f  quae  inde  de- 
dncuntur,  duae  nihil  aliud  definiunt,  practer  notam 
relationem,  qua  eft  f£  zz  uf^  ./Jj ,  reliquae  vero 
duae  praebent 

/s?  ( y+ )  +'f\p(p  )  —  <*/-p  •/;?  ~/b •  /p  ~  */jrc 

»/i(p)  +  7/ilJi)=i*/ii-/^-45/t-/» 

+  8/p./p  +  33/^ 

ita  Tt  vna  determinatio  adhuc  defit  omnes  feries 
huius  ordinis  fummandas, 

flo.  Circa  determinationes ,  quas    haec  fecunda 
inethociiis  fuppeditat,  fequentia  obferuanda  occurrunt: 

Primo  nonnifi  in  ordine  primoT  fecundo,  ter- 
tio  et  quinto  omnes  feries  noftrae  formae  definiun- 
tur  ;  in  reliquis  omnibus  vna  dcterminatiodeeft  ,  quo- 
minus  omnes  feries  co  pertinentes  fumman  queant ; 
ita  vt  fi  aliunde  talis  determinatio  fuppeteret ,  totum 
negotium  confici  poflet, 

Deiride  ttiam  pro  iis  ordinibus ,  quibus  m  -\~* 
eft  numerus  par ,  imprimis  notari  meretnr  ,  quod 
haec  methodus  eiusdem  relariones  inttr  fummas  po* 
teftatum  panum  / L-  ,  /L-  f  J^  etc,  patefaciat ,  quas 
olim  ex  principiis  maxime  diuerfis  erueram  ;  cutn 
tamen  hic  quadraturae  cjrculi,  a  qua    hae    fumimc 

peadent, 
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pendent,  nulla  ratio  habeatur.     Ex  quo  etiam   «*- 

pe&are  licuiflet  ,•  pro  ordinibus ,  quibus  W  +  »  eft 
numerus  impar  ,  fimilem  relationem  inter  fiimmas 
poteftatum  imparium  prodire  debuifle  ,  quod  autem 
lorige,  fecus  v(u  venit ,  cum  determioationum  ,  quae 
pro  his  ordinibus  repcriuntur ,  quaedam  plane  inter 
fe  conueniant ,  vt  nihil  prorfus  inde  concludi  qtieat 
Quod  cum  praeter  omnerti  expedlationem  euenerjt , 
ifte  defe&us  plenae  determinationis  omni  attentione 
dignus  tft  cenfendus. 

ar.     Tertio  obfernandum  eft,  in  ©mnibusor- 
dinibus  vnam  feriem  rtoftrae  fbrmae  femper    perfefte 

dcterminari ,  cam  fcilicet, .  quae  formula  j  g^^izr^) 

indicatur ;  cum  aurem  eius  determinationcs,  prouti 
tn  -\-  n  fuerit  numerus  impar  vel  par ,  aiiam  le- 
gem  (equantur,  eas  (eorfim  hic  ob  oculos  ponair.us: 

Pro  ordinibus  quibus  m  -+-  n  eji  numerus 

par. 

fb  C  i)  =  3  r*  J*  -  J/Jr  ./b  -  Ifb       v 

/jp  (i  )= :  3/p./i  -/>•/*  +  */*•/*- t/V 

,/jy '>)  =*  37 £t  #y  j? ."" V  5*  ••/ Jf +  37  £7-/ Zf^iJ  £s/  £$ 

/,-^r  (  J )  =  3/ii  ./i.  -/fe./&  +  3/i.-/b  -/L  A 

+  l/p  «/js "~  7/jnf 
etc. 
X  2  quae 


'1*4 
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cjnae  expreflibnes  ita  ad  paritatcm  numeri   m  tt  » 
funt  adftri&ae  ,  yt  ad  impares    per    interpolationem 
•  transferri  nequeant 

Pro  ordinibus  quibus  m  +  a  (^  numtus 

impar. 

'    /p-CJ)  =  */£r 

/p(J)  =  3/p— /p"/ir 

/p-  (  *  )  =  4/p  ~/p-  -/ir  -/£r  -/p- 

/p  C  J  )  =  *fb  -fh  -fhr  -/r  ./Jr  -/Jr  /p 

/p*  (i )  = *  /i*  -/» •/»  -/*  •/  »  -/* '  ^ 

-/p"-/p 
ete. 

Hic  autem  nihil  impedit,   quominu*  hae  exprefiior 
ties  ctiam  ad  ordines  pares  transferantur» 

22.    Iaterpolatione    outem    rito   inftituta   hae 
fummationes  pro  omnibus  oidinibus  ita  fe  habebunt: 

*/*<rl=  4/p" 

•/p(*)  =    5/p-/p./p 

»/p»)  =   «/p-*/i?-/p 

*/*(*)  =   7/p-«/Wp-/f-/p   •       *"- 

4/p(j)  =    S/p-*/p-/p-»/p-/p 
«/p(j)  =    9/b- Vp./p  -»/p-/p  -/=»•/» 
•  /^(i)  =  «o/i-,./4r./^-»/sri/p-*/5»/^ 

•/^  (i ) = i  »/>r  a/ir./p- */p^  -  */i;  /> 

— /p«/p 

,  etc.  Ntide 
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▼nde  fei  geoere  fi  ponatnr  m-\-nzz\  erit 

*/£=;  (j)-(x+1V$-f?'f^-f?  ;/y=r 
—j  «♦  '7  zx^;  •  •..••?•    /  **-W  7- 


«3..  Qao  riiiaus  autem  haec  interpolatio  in  du- 
Wum  focari  poflit ,  comparentur  hae  exprefiione» 
pto  ordinibus  paribus  cum  ante  exhibitis ,  indeque 
ebtinebantur  fequentes  relationes: 

5/*=  */*"•/* 
7/^r  —  4/^j  '/jf 

9/^=4/ii./iF+*/fe-/^ 
si/>=4./ *•/*-*-  */*•/» 

'  *  3/^=4  ?•/?»-»-  +/» •/*  "*•  2/^  *  ^ 

etc. 

quae  cum  iis ,  quas  olim  elicui,  perfe<fte  confentiunt. 

Si  enim  ponamus 

/Vn^i*0  etc. 

trit  Ttique  quemadmodum  demonftraui 
5  Sraaa 
7  «yzs  4  a5 
9^r=4ay-Ha65 

3i  «r  +  a  $  -+-  4  ^y 

25  •)=.  +  *  $  -+-46  «  -+-4.y^.  ■ 
.     etc.  . 

X  3  ** 
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*4.  Prima  methodus  tantum  pro  ordinibos 
paribus-vnius  ieriei  in  noftra  f  rma .  gtncrali  con- 
tentae  fummam  praebuerat,  quae  pofito  ffl-J-ffrajt 
ita  fe  habebat 

Kfunc  autem  ope  (ecundi  metfaodi  praeterea  ex  quo* 
Yis  ordine  vnam  feriem  formae  hoftrae  fummare 
\alemus *  atque  adeo  in  ordinc  j»  -f-  »  rr  6  omnls 
has  feries  fummare  licuit.  Exquo  fufpicari  licet, 
hanc  fummationem  quoque  in  omnibus  ordinibus 
fuccedere  ,  etiamii  fecunda  methodus  negotium  non 
penitus  conficiat:  plurimum  autem  iam  pracftitum 
ceoferi  debet  ,  quod  fi  cuiusque  ordinis  vnica  feries 
praeter  binas  memoratas  vndecunque  fummari  poflet, 
inde  ftatim  omnium  reliquarum  fummas  confequi : 
Res  quidem  ita  fe  habet  in  ordinibus  hic  euolutisj 
at  (i  vlterius  progrediamus,  plures  vna  determinatio* 
fies  deficere  deprehenduntur. 

*$.  Quo  autem  clarius  ratio  aequationnin  * 
quas  tarn  prifna  quam  fecunda  methodus  pro  quoli- 
bet  ordine  fuppeditat ,  perfpiciatur^  fbrmulas  noftras 
adbuc  fuccindius  ita  lepraefcntemus  f  \t  jproordine 

quocunque  m  -f-  »  rr  X  Ioco  /-j  .  ~  fcribatur  :vcl  fP 

Tel  p\  quippe  quae  duac    formulae    ob    fJi-f-V—X 
pro  aequiualentibns  funt  habendae.     Similiquc  modo 

pro 
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V*ofz\  fcribatur  p^;  tum  yero  loco  ibrmulae- 

fcribatur  f**;  hincque  aequationes   fingulorum    ordi- 
oum  magis  euadent  perfpicuae. 

Fro  ordine  m  -f-  n  —  3 
q+q'=p+p' \q+q'=2p*+p-p*  feu  q=p-p' 
1   —  i  — •  a 


f+f *=p+/ 


Pro  ordine  «H-  ff •—  * 

?+/+?'=  ap*+p~p* 
+  i 
f  +  2q  =  2p—p+p 
+  t  +  z  N   +2 


Pro  ordine  «+»=5 
f+f#=/>+ps  |?+f*+f*+f*=ap*+aff+p-p* 

'[  f*+2  /+3  f*=r  ip%+6p*~p*+p* 
—I     —3  —6 


q'+q=f+p* 


q+q  =p+/>' 
f+q*=:p%+p* 
*q'=p'+p6 


Pro  ordine  w  +-  »  =  6 

*  r?+?  +/+/+/= 2p*+*p4+p-p' 
+  i 

f*+2f'+  3  f*+4f  *=  *p*+6p4-p'+pl 
+  j    +4  ..    +2 

f*+3.f*+*f*  =        6p*+p'-rp'.j 
+  i  -+3     4-5  +6* 

Pro 


!'» 


t      f 


$  +0  =p  +p 
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Pro  ordioe  j»  -+-  »  —  7 

#+?'+?•+  fr4+f '+V =  »>'+  ap^+ap^+p-p* 

-1     #  '— a ( 

?s+a?*+3?4+4^+5tf=apVo/+JO/f-^/ 

?*+  3  /+  5^+io/=-    ©*  p*+  aop'+p*-pr 
—  1     +4    —10         --2   — ao 


*+/=P+p' 
J  +£  =p  +p 

q'+q=:p'+p' 
>  *f~P*+P% 


Pro  ordine  «r  •+-«-=  8 
^+^+^+^+^+^+J^a-p^+a^+ap^+p-p' 

•-    -  -  ^x 

^+a^^+s^+^^^+^+tf/rrap^p^+iop^-p*^ 

*        +1  +©"  +a~.        *      % 

^*+3/+^s+ 1 0/+ 1 5^-p  6 p'+  ao p* + p* -pr 

+  1    +-5  +«5         v    +1,0 

y4+4?,+io^dao/=  ap*+ ao  p*-p4+p' 

~+lx+4"-<4-io +ao         +-a      -j-ao- 


hoc  ergo  moda  iftas  aeqimiones    quousquc   lubuerit 
facile  'coBtiduare  licet. 

Tertia  Metbodus 
ad  huiusmodi  feries  perueniendi. 
*ao*.  Haec  methodus  -fimilis  fere  eft  praeceden- 
Ij ,  confidero  enim  feriem 

-£,       1       i_  1       *\ 

y^U+am+3m-H •+■  ^  ^_  ^njt 

CUius  valor  mndo  fuperiori  expreflus  eft 

modo 
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modo  autem  in  f,  praec  vfitato  zz  q*  —  p*'+'n  ;  do 
quo  notetur  efie  per  methodum  primam 

qm -+-  J*=pm-r- pm "*" *~ _>*  -+- />'""***  ob  pm~p\ 
Iam  huius  fbrmae 

t_.         i_       __  __ "\ 

guilibet  terminus  continetur  in  hac  forma  7TT"~yr?» 

guae  "Vti  vidimus  §.  (7.  refoluitur  in  has  partes : 

i_  x_      _n i         »(»+i)    _i_      »(«+i)(«+a)     i 

«,,•#,,l""  la^1'!^1^  17^+*' x"-'"  i.  2.  3  a^x»— 

i_  __i __» i  m(m+x)       i 

—  «m'(a+*)n:t  f^"-*- •(*+«)»-«—  i.a*TO+»,(AH-«)n-1— 
vbi  fignortim  ambiguorum  valent  figna  fuperiora, 
fi  m  eft  numerus  par  ,  inferiora  vero  fi  m  eft  nu- 
merus  impar ;  tum  vero  vtramque  progreflionem 
cousque  contmuari  conuenit ,  donec  in  fuperiorj  fa- 
ftoris  J.,  in  inferiori  vero  fattoris  ^r—  exponens 
euadat  vnitas. 

27.  Vt  igitur  feriei  propofitae  fummam  obti- 
neamus ,  in  formulae  euolutae  fingufis  terminis  tam 
loco  a  quam  loco  x  omncs  numeros  naturali ,  ordi- 
ne  progredientes  ab  vnitate  in  infinitum  fuccefliue 
icribi  omnesque  terminos  inde  oriundos  in  vnam 
fummam  colligi  oportet.  Tum  autem  pro  terminis 
fuperioris  partis  euolutae  fore 

an  '  xm  — "*  z*  *•'  zn  —  ^  — & 
Tom.  XX.  Nou.  Comm.  Y  / 


X  X 
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J  j1-*-1  •  #m— f  =/  zn~*ml  *    zm~l  =  ^       =  ^ 

I  I  I  _     X  r     2  _ 

J  rfi+z9  x^*  =  '£*-*-*  9J  ~~^t — P'     2— P 

et<\ 
pro  terminis  autem  inferioris  partis  euolatae 

/^-  (^^^/^/^.-/^^^p^-^-r^p^ 

etc. 

His  igitur  fubftitutfs    Talor    feriei    noftrae  ,   qui   eft 
—  q*—  pm-f-a  euoluitur  in  fequentem  expreffionem: 

pw_  »  pm— i  _|_  _-"_+■__£•"-»  _  nfn-t-iXti-f-O  ^m— j  _^_  et(. 
-f.  0»_4_  m  ^*— '  -4-  _L____a*—  *  _j_  m  (m-4-iXwiH--)flK— »  etc» 
-f-  />in"+_B  HxZ.  _l_>in-*-'l-I-  _±i.!*)''|+B  III  '2_rtl__*f)TO+tte*c 

Cum  autem  fit  p*  _=  ^  -f-  ^-^»-*  _;>'»-+-'-,  ilabe. 
bimus 
0  =_  7*m— *  (_*m  "" '+  «n  •+■ ' ) + — *—  if1"1 4-  _,B"*")  -  ^— *"-  — — — ^"-'-f <-«-h 

,  i  ,  *   *ra  -+-  *  -(»»+.  i)  aI»  -4-  »  j_  n  (n.  -k  i)  (n  -f-  »)  ^m-t-i 

_|_  «n    t     m  -n  —  *  _f.  m (m ->-  Q  -n  —  »  _f_  m(m-f.  0(m  -i-.)  „-,--» 

_7_ pm-i-n  ~ _  m  *m-t-tt  _I_  __»_-__)  Atn-H»  _7_  m-(m  -f.  i)(m  —>- _)  ^m-t-s 

-8. 
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a8.  Antequam  ad   ordines    fupra    confideratos 
defcendamus ,  euoluamus  in  genere  aliquos  cafus. 

I.  Sit  igitur  «=i  et  aequatio  inuenta    induet 
hanc  formam : 

0  ==  q  -  qn  -  f~*  -  f~* -^-t-np"-*-* 

fea  9*-h/-4-^4. . . .  .  +-  qn  =  »  pn "*" " 
exponente  ordiois  exiftente  n  -+- 1 ,  ita  Yt  lit 

II.  Sit  *w=:2,  ordinisque  exponens  »4-2,  vt  fit 
^4_0«-t-*r-n_-£H_j_pTi-4-2  et  aeqUati0  noflra  get 

o=f-n(q-\-f+*)+f+  2  .f-,+3■f-"+4$^'*,• . .+»? 

fiue 

y*+'a  y"—+  3  $"-• (»-  j)q'-fiqn-*-1=!^=^p^; 

III.  Sit  «»  =  3,  ordinisque  exponens  »4-3,  "vt 
fit  q*~t-qn -*•*-*  =  ^4- />*-*-•  et  aequatio  noflra 
erit 

o  =  qyn(f+f+^+^-*(q+f+*) 

n(n  —  t)  *«-*-i 

i»    %      * 

—  £*—  3  tf1""1  —  0"  ■?,~"  —  io  f~" —  "-k-^f 

I      njtt-j-  l)(n-4--i)  jr,»-»-! 

"  J.    a.      *  * 

Cue 

y°-+-3^'l~,-f6*^*-*. ...  »+£=LXn  -=L )^+fc>y+  »0»-+-* 

-_.  n(nn^-s)  *n-4_i  _    _■  _|_  #       — ntn+i) _««+•» 

vel   hoc  modo  diftinctius: 

f +3  «*-4tf  «*"'+io«*-' ......  4-^=%* 

—  q*..yn(f    |    gM-ij    -»[«-t.i)^n+,»=:-n(nn^.5)pnH-ft 

Y  a"  *  '        IV. 
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IV.  Sit  »r=4,  ordinisque  exponens  »-f-  4,   et 
(p-  _j-  ^*  -*-  ♦  —  *  —  p*  -+-  />*  *+■  *,  ct  aequatio  noftra  fiet 

1     n  (n  n  -+-  .)  ^«-f-v 
1       i.    1.    j     * 

^-?*^-4?n",  -+- 10  fn-*4-2o0,,"-, .".-+-  b(»h- ;?>*____)  q 

—  *  (»-<-')(»  4-  »)  (»  -*-  0  *>«-*-♦ 
1.      a.      ]•      4  * 

fiue 

Jl*4-4j'*~",4-  iOfl*~*,  .  ,  .  _l(»-*-'M»— O^»      __ n(n— iXnn-4- t»-4-i»U«.#_t 

29. ,  Euoluamus  etiam    fimili    modo   quosdam 
cafus  pro  exponente  «. 

I.  Sit  primo  »=1,  et  ordinis  exponens  w-f-x, 
eritque  noftra  aequatio 

•=f -^h-^-^..;.  _f,  tap_+.+ frF  « 

""_      +_      -?  IF?m      , 

Tnde  patet  fi  m  fterit  numerus  par  ,    quo  cafu    fa- 
penora  figna  valent ,    totam  aequationem  fieri  idert- 
ticam  ,•  at  fi  m  fit  numcrus  impar  habebitur 
9  ~ ?*-+-  q*-q'.....-qn  =  l />m-*-\ 

II.  Sit  n  —  2  ,  ordinisque  exponens  m  -f-  2  ,  et 
aequatio  noftra  erit 

•=f -» C"'+3 f-^C*  •  •  •  •  ±-f     +  #**  -M- 
___   .  "^      +  3*     r** '+"f^-_(«T-i)5* 

Tbi  fuperior  ambiguitas  valet  pro  Taloribus  paribus 
jpfius  w,  inferior  pro  imparibus.  lam  pro  Tariis 
Talonbus  ipfius  m  habebimus. 

Primo 
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Primo  pro  valoribus  paribus 
m~*;  q  -q  —  \p 

tn-6;  q^-q+q^-q^+q^-q^-lp*  ' 
mzzBiJ-f  +  q^-f  +  f-f+q^-fsilp* 
etc. 

Deinde  pro  valoribus  imparibus : 

tn—i;  q  —zp 

m—^i  3q'+qs  —  3q*—$ps 

m-si  5q*-qs-q*+3qs-5<i6=4-p7  9 

m—-ji  7?*_3/+^+3^_3  2«f  5/-7?*=5p     io 
m-9\  9<fa-5?3+3?-?-?<  +  3?'-5?,+l/-i'«   —  6P 

etc. 
III.  Si  ponamns  n  —  $  finguli  cafus   commodiujj 
perpenduntur,  funtque  primo  pro  m  numero  impari 
«— 1;  q'+-q3— :$p* 
W_3i  6qI-+oqt+-Zq*-6q—>lp6 
»  =  5 i  1 5 q- 5 q% fr-6q-nqt-+-  10 q'- 1 5 q7—  \%p% 
■='7 5  aS?'— 14^-4-1 3?*— 1 2 /+13/— i6q7+&iq*—2Sq9^:iipt 

etc. 
pro  ordinibus  yero  imparibusj 

»=2;  3^+?$~3?4-:3/>5 
OT— 4;   ioq*— 2  qs— 2  q*+6q$— 10  q'~%pT 
m  —  6;  21  q2— yq+zq+zqs— 9q6+15f— 2I  q'-i$p9 
»zz8;  36q*— 20 q'+ilq*— ^qs-^q6^i2q7-2oqn+2Sq9-^qt0-2^pu 
etc 

hic  pro  vtroque  ordine  forma  aeqqationis  in    genere 
exprcfla  ita  ie  habebit : 

Y  3  fi 


L*o 
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fi  m  fit  numerus  par 

(m+i)q'-(m-z)q'+(m-5tf-(m-7)q5 -(» +i)  ^■+?=2±i^+' 

fi  f»  fit  numerus  impar 

m  (m+  i)q*-(mm-  $m)q*  -\-(mm-  5  «+ 15)?+-(««-  7  »-+-*+).' 
-\-(mm—9m+4-o)q5—imm-iim+6o).q — »(w+i)^+; 

•  30.  Nunc  iam  fiogulos  ordines  percurramus, 
atque  aequationes  per  methodura  fecundam  inuentas 
ope  formulae  p*  =  _*"■  -4-  0*+*— » _-_  p«H-fc  a<j  fimiles 
fbrmas ,  cuiusmodi  hic  fumus  nacli  reducamus. 


— _  mm-j-  ♦m-+- 


Ordo  f»  ~H  «  =  3 


meth.  T. 


meth.  II. 

j  _* 

?  =ap 


meth.  IIT. 
f-  =  ap' 


Ordo  ro  +  Br:4 


q-\-q  =  3p 
aq^-zq*  r__p4 


q+q^zzp+p^tj  -q1—^ 

crgo  ?2  =  _p4  et  <_s=|p4  ob  p*— 1/>*  ergo  f^.p* 

Ordo  m  -+- »  =  5 
?  -4-  ?4=p  -+-_>'  I  f '■+-  f  *•+•  <?  *=  4ps  |  q%-\-  ?'-+?=:  4/>Ss 

*4=3/>5-/.  *':=-.*  p'H-3p';  *'=VpW- 
Ordo  /&-+-»=-» 
q^q%-p^-p\ 

^+?4=f'+/>; 
zqszzp3-\-p     _._,._      _,_...,         ,   .  _  .  .  _  .  ._ 

■«•-_•+. -_•=■..• 

Ergo 
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Ergo 

<=*7»''s  f=p'-ip'i  *'=&+&  9  f=p%-p'+tf 


♦  ** 


f=sp'-fap9 


Ob  pa =  \p*  erit 


t=\p*-\?s  f^rf+p'',  q'  =  'spS+tf;  ?  =  &-?. 
Ordo  m  -f-  »  —  7 


f+*r=*fpr 

M-p+p 


q%+q'+q*+q*+q6-6p7 
Aq'+  zq*-*  q  =  6p? 


q'  +  q\+q'+qs+q6=6pT : 
5  q+  3?'+^  q*+qs— s  q6~iopT 


j!i^=i>  +p  lW+M*-aqS=:6p'lioq'+2q'+q*+4qi--iof=x+p 

Itoq1—  *q'— 2q*-\-6qs—  ioq*~Spr 
S<t-j-f-irtf-%<t~+pr 
▼nde  concluditur 

/=+"4/-    />* -p* 
q=-iop7+$p*+2pz 
q*  =+ 18  p7  — 10  p* 
q*=:-i*lp7+iop*+p' 
q*=+np7-    rf-ip*. 

Ordo  »* -+-  «  —  & 


q  ■+-q7  =  p  +-p* 

q*  ■+- q*  =  p*  +- p% 

q*-±-q* =p*  -+p* 

*q*=p*-+p* 


3?; -  /+3?-  q'+ZqS-f=  %p* 
1 2  /-2  ?*-9  /-4^+7  ^6--!  2  qT—  ,  8^« 

3.O  /  4-9  £*-<>  y  5+x  5?S_3o^_:3  gp« 

40  q*        H-4  /-8  ys+20^-4o^— 42^* 
/+  q'  +    q*  +  q'+    q'  +       q7 '  =  7  p* 
6q3+*q*+$q+2qs+  q'  -  6q7  =  l$p% 

^sq*+sqs+zq*+qs+  $q6-i$q7=i$p' 

&oq*  *    -+2q*-4qs+ioq'-2oq7=2ip* 
5f~5q+6q*--7qs+ioq6-i$q7-J3p* 

<t-  <t+-q*-qs+-  q*-    q7  =  \p* 


hinc 
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hinc  reperitur 

</=ij>- -/-/-;*• 

q*=zP*-p*  +  >ip* 
reliquae  aequationes  omnes  coalefcunt  in  hanc  vnicam: 

4  q*.-\-  10  q*  z=  20  p'  —  9  p*  ob  7  p*  ZZ  6  p* 
neque  ergo  haec  tertia  methodus  plenam  determina- 
tionem  fuppeditat ,  cum  tamen  pro  cafibus  m~+nz$ 
ct  m  +- »  zz  7  eflet  largita. 

Ordo^  «r  -f-  »  —  9. 
Hic  ope  tertiae  methodi  omnia  determinentur  idque 
Tnico  modo ;  vti  fequitur    ' 

q*-+5p'^  p*    ~p'~p* 
4  =  -  V  pf +  7  p*+  2ps  +  4  p* 
?*=+•/ p'-2ip2  *     -6p4~ 

^z=-Vp#+3Sp"  *     +5p* 

^+T^-ssp*  *    -4p4 

q'=  -  Vp*+  ai  p*  +  p*  +  <*  p4' 
tf=z+\'p9-6pt-*p'-  +  p* 

praetermiflb  ordine  decimo  obferuo  etiam  vndeci- 
mum  perfe&e  determinari  pofle ;  calculo  eoim  fub« 
dnfto  reperitur 

?    =    tfp    -  p     -  p    -  p    --p 
q9=^z'7ptt+  9  p*+2p'+<yp++4pS 
tf=+83p"-    3<*P*  *•     -i5p*-<ypS 
f7=-Tp"  +   84/.*      +2ip++4pS 


c 
9  = 
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J$ 


f=z-¥Tp"-i*6p 


— 1&61>*   *      — 


**P 


q*——<\,ptt+x*6p*  *     4-2i/)*+/»* 
4—  +  ,J'/'-  84/»*  *     -ao/-4^f 
«/=-82/»"  +   ■&p%+px'3risp%'\-6p* 
f=+28f    —  8  p  —ip  —6f  —+P* 


31.  Si  has  -aequationes  attentius  contemplemur, 
in  coefficientibus  primi  termini  pl  haud  -diiHculter 
fequentem  ordinem  deprehendimus ; 


«-+»=11 

'  2 

s.27  — lo.tf— <S 


5  =  '-^ 


2. 


35 


=  8.5-5 


3-83  =  9- 27  +  6>  V  =  7.V+5 
4.3I*  =  8.  83  -64.  'i'zz-6.  V  - 5 

5-T=7 


,r+6.l5.,i'  =  5.T+5 

i     ©•    5 

3SI    — 

3    — 


—  O.   $  — OO.   s   — 4.    4   — 5 

4*'+6 

8.  4.  —  2.  7  -r  5J 


7.  "5'  ='  5 

8.  82=4."'-<5 

9.  48—3.82+6 

10.  5  —  2.28—6 
tft  enim  l=-5p+p+p*+p'+p*+p' 


4  =  ^ 


2.IOZ(J.     4—4 

M«— 5. 10+4 

f.  17  =  4- 1 8-4*4» «  =  2. 1  -  3 


iw-+-»=5 

a=^ 

2.  f  =4, 3-3 

3-  Vz:3.S+3 


5.11  =  3. 17+4 


eft  enim 


5.     3  =  2.11— 4^=2p"+p+/> 

•ft  enim  tf=-3p7+p+p*+p* 
4  =  *.'/ 
eft  enim  yrr-4p,-+/>^J-^-r-p*-f-p4 


32.  Tentemus  hinc  acqnationes  pro  ordine 
»-4-^»rr  13  dcriiiiire  ,  <)iinndoq'.iidem  fimul  lex 
progreflions  pro  altioribus  ordinibus  impanbus  ptr* 
Ipicua  redditur: 
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f^+Ap1'--         p*-p'  -  p^-f-p' 

q"=z-Bpl'+  iipl  +  2pf  +        &p+  +  4-ps+Sp 

q'°  =  +  Cpts-  55.  />"   *     .-       ^f-ttf-yp*    ' 

q9 =-UpU +  16$    p%   *     +C5<J+i)/+4-pS+^ 

?*=+EpM-  330  p*   *     -(7of   8)p"  *  -ep' 

</=-Fp-n+  4^2  p'    *     +(5t$+2*-)p4  *  +A' 

?6=+Gp,*-  4*2/>*    *     -(a8+5<S)p4    *-,;« 

</=-ttpM  +  330  p*    *    +{  8+7o-y+-p'+^* 

?*=+Ip"-  1*5  px    *     -         5<yp*-4p-i^ 

?*  =-Kp"  +  55  p,+  p,+         2  8-p*+tf/>,+xp* 

pro  wcogaitis  eft 

A='-i=ki.       ;.  A  =  T  X  =  & 

a  B=  L2A-  7  ,\  B  =  7l  Jt  =  y 

3C=nR+7j.  C  =  «n  l  =  £ 

4D  =  i<oC-7$.  D=357  ft=  r 

yE=9D+7;  £  =  ©".44  1|.=  4- * 

*F  =  8.E-7;i  F  =  i^£  videturque  efle 

7G=  7F+7f  G^^2     &:=  6»     *=  * 

*H=  SG-7*  H=*43  £=**«    "^1* 

p.I  =    5H  +  T*  I=358*=ao«-    »=ao 

10  K  =  4.1-7;-  K=  V    «  =«54-    ^=15 

*iL  =   &K+7*,  L=.  «     >=  ^1*1^* 

33»  Qno  Ofdo  haxum  aequationum  clarius  pc&- 
fpicjatur,  atque  anomaliae  hic  occureotes  leuanefcaat, 
fecundum  fiagulas  ordines  impares  iftas  aequauoncs 
ita  repraefeatcmus ; 

Ordo 
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Ordo  m  •+-  *  =  3 
(zzAp*  j    A  =  i=ti  =  * 

j  =  -B/+-/>JaB=aA-a 

Ordo  «r  -4-  n  =  5 


i=+kf-f 


azz-Bp+sp'        JiB  =  4A-3 
*=+C/- 3 />*+*>' 
?  =  -Ifc5 +-/+-*> 


A  =  ^  =  3 


3  C  =  3  B  +  3 
*D=  aB—  3 


Ordo  w  +-  »  =  7 


f  =+A/-    p'-  / 
?  =  -Bp7+  5/f+ap* 
tf=+-Cf-io/>a* 
f=-Dp7+io/>**      +/ 
?'-+Ep7-  5p*-2p*+p* 
f  =  -Fp'+    /+  p'+p 


A=t±li=4 

2B=<5A— 4 
3C=5B+* 
4D=4C-+ 

5E=3D+4 
tfF  =  aE— 4 


Ordo  m  •+  »  =  9 

</=+y-  pv  _p* 

/=-Bp'+  7/>'+*p'  +4/>4 
f=+Cy-ai/>"    *    -<Jp* 
^-iy+SSp'   *     +{4+1^* 
f*=+F/-35/    *     -(i+4)pV 
f=-FpP+2lp'     *     +       tfp*+p'  „  r  =4C-5 
f^+Gp*-  7/-a>'  -      4/>V  7  G=3  F+5 
f=-H/f+    p  +  p'    +-      />4+pl8H=aG~5 


A=»-±n'=5 

aB=8A-5 
3C=7B+^ 
4D=<JC-5 
5E=sD+5 
tfF=4E-5 


Ordo 


tSa 
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GrJo  m  +-»  — :  ii 


.  *•" 


A=v_±iz(f 
2B_ioA-<j 

4.0r  8C-.J 
5E_  7D+<f 
<5F~  oE-tf 
7G-  5F+(J 
8-H-  4G-<f 
91=  3H+1J 


9 

7 

q     ~ 

6 

y  = 


q  — +Ap  —      p-  p  —    j>         — p 
q9  rz-Bp' '+      9p* +  *p*+  <J/      "  ++p* 
^rr+C^'-  3<5p*    *,.-i5p\       -<Sp5 
?=-l}p"+  8+P2  *    +(aot-0p*+4ps 
?  =+Ep'  -ia<Sp*  *    _(r5+6y    * 
^—Fp^+iadp;    *  +(5+r5y    *  +ps 
/"zr+Gp"—   b4p2    *■   -(t+2o;//-4.ps+.p* 
</—_Hp"+  36^*    *  +        i5p*+5ps+p* 

f,-+Ip,'!~     9/»*-ap-  6/-4PV 

?  =-Kp   +        p*+  pJ+  p*+  p+^  |  loK-   aT_,s 

Ordo  «r  +-  n  —  1 3- 
■+A/J-      p-'  p*~  /  -  p*~      f 

-Bp"+   11/+2/+  Sp*+4p5+       <s/ 

4-Cp-   5  5p'    *    -  2.fep~6p5-     15/ 

.-D/^+itfs/*'  *  +(5<J+i)p44-4ps+     _o/ 
+Fp-3  3op*    *-(7o+8)p**    -      ,5p6 
-Fp,,+  4^2PI   *  +(5<J+»8>4'  *    +(6+1^ 
:+GpiU-4«*p1    *    -(-.8+56y  *    -(x+tf^+p6 
•-H/)'+3  30p*    *    +(8  +  «76)//   #  .4-       i5//-fp3 

+ip;,-i55pl;  *  -(i+56)p*_4^-    40ps+p4 

:-Kp'+   55/>     *  +  i8p++<5/,$+       I5/+P1 

+lp;;+  xip-tp'-      8/-4//-     ap6+/ 

-M/>  +       p  +  pJ+  •  p*+  /+         f *+p 


A — i<?-M« 
A-— -,, 

2B-Ti2A-7 

,    3Cr_iiB+i 

J   4D_:iaC-^ 

'  sE-  9D+ 

7G—  -tf+J 

8H-z  tfG-, 

9l=  5H+: 
roKrzz  4l-i 

itLrrz  3K+' 
isMzz:  2L- 


34-«  Ric  ca  (Hdcntes  ipffus  pr  a  lege  feqiien- 
tium  ordfne  parium  recedere  vkleiitur  ,.  eujn  ■  ii  in 
ordlne  w+-«=r  13  ex  binomii  adi  dignitntem  11 
cL-uati  coiffi.ci£_tibui  forraentur,  dam    fequeutes    ex 

digni- 
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dtgnitattbus  'it'&  formantur;  At  iidem  illo  coefii- 
ciente  hoc  modo  repraelentari  poflunt ,  yt  cum  le- 
quentium  legj  cohareant: 

— i-Kio-M)-(4-5  +  io)-r*(i2o+45)-(aio+iao)  etc 

hac   ergo    Tatione    aequationes  ordinis.   m  +-  n  i=  i  s 

exJiibebo. 

Ordo  «r+-«  =  15: 
f^+A/T-    /       a       -  /-    /  -  /-  /-    / 

f  " --B^  *+( r  2  +- 1  )/      +2/+         1  o     /  ++/+•  S/+  6/ 

?,,--|-Q>,*-(<5<5+-x*2)/     *      -  4.5      /   -fi/-  2  8/ -15/ 

f"r:-   >/+;»*:>. +-$$)/  *     +{i2o+-i)/    +4/+         56/+20/ 
f"z:+E/s— v 4.95+220 /  *     —  (210+-10)/      *  —        70/-15/ 
f  :=— "ry *K79^+495-/   #     +(25,2-4-45.)/      *  +v'5<*+^/+  <*/ 
?*z:+G/-(<>2++792/  #     -(*«  0+120)/      *   _(28+8)/     * 
/  =  -H/,+(792+92.+-/    #     +(x*o+2ia}/     *  +(8-+a&)/     *+/ 


/  -        .  .... 

?':=-.W£,*+Ci*-+-6r>)/  *     +  45/+<5/    +  »5/4-15/+/ 

?'-+N/*-{H-i2)    /-2/-  I0/-4/  -  s/-  ©/-/ 

f  =-0/5+-                  /+  /    +  /+  /  +  /+    /+j> 

Atque  nunc  lex  progteflionis  nora  nimfe-  eft  com- 
plexa  t  camque.  facile.  ad  altiores  ordines»  accommo- 
dare.  licer.   .  . 

5 

.  3:5;.  Currt  autem  haec  tex„  quatenus  induclioni 
innititur  ,,  miaus-  certa  videri  poflet  „  omnia  plane: 
dubia  tollentur>  fi.  loco;  pnteftaturrr  pariuim  ipfius  p 
impaxes  introducaiuur.  .  Cmn  lcilket  pro  ordine  vnr 

Z  3  deomo 
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decimo  poteGatibus  p\  p\  flequinaletnt  imparcs  p' 
et  pr,  Dejnde  ctjam  coefficientts  A,B,  C,  Detc. 
multo  fimpliciori  Iege  exhiberi  poflunt ,  quae  im- 
mediate  ex  cocjficientibus  binomii  ad  eandem  djgni- 
tatem  ,  cuius  ordinis  iflae  aequatione*  quaeruntur , 
eleuati  ,  fluit ,  hoc  modo: 

Drdo  w  +  »=^  ii 
f-=5(i+ii) 

f  =iri-33o) 
?  =J(«+*6-a) 
?*  •=^(1-462) 
V4  =;(x+33o) 

^ztfi+JS) 

In  qualibet  fcilket  columna  'verticali  coefikiente* 
bioomii  ad  dignjtatem  vnitate  inferiorem  elcuati 
tum  a  fummo  deorfum  quum  ad  imo  furfum  fcri» 
buntur ,  et  vbi  bini  concurrunt  in  vnam  fummam 
coiiiguntur. 

36".  Hinc  Iam  licebit  pro  omnibos  ordinibus 
imparibus  rem  in  genere  definire;  at  quoniam  hic 
coefficientes  binomii  poteftatum  occnrrunt ,  vt  bre- 
-vitati  confulamus,  fcribaraus 

n(  n  —  i  )(«--  a  ). . . .  (»—  y-f-i) 

■  '  ■  -    '  — —  """■  t 

s.  i.        3     •    .    .    .       V 


/>'  \pz 

/ 

/ 

/> 

•  * 

— I 

— % 

—  I 

—  l 

—  X 

+*>=* 

* 

+a 

++ 

+  * 

+  *+  I 

* 

-lUs 

-15 

-28-  8 

+?=P'i 

*  1  * 

+4.  +20+1 

+56+28 

* 

* 

—  I 

-15-« 

-70-56" 

*?=f 

* 

* 

+  1 

+6*+l  5 

+55+70 

# 

# 

~+ 

— 17-20 

-28-5<5 

+P=/ 

* 

+1 

+6" 

+15 

+  8+28 

* 

-2 

~4- 

r-    6 

-1-8 

+P*=p\ 

+1 

+  » 

+1 

+     I 

+   1 

»(y)i 
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Tt  fit 

*to)-i;ff(i)r».;»(2)  =  — ~;<3)=— -— etc 

vbi  obferuaffe  iuuabit,  fi  v  fuerit  maior  quam  »,  eflc 
femper  »  (v)  _  o  ,  at  fi  y  zr  »  fore  »  (»)  —  r  et  ge> 
neratim  :  »(v)  _»( »  —  >*).  Hac  igitur  notandi  ra^ 
tioni  reccpta  aequationes  generates  ita  fe  habebunt 

>.  Ordo  m  •+-  n  —;  X 

ffx~,_6v-,w_.wovx+o(0    £d+a<0'    ?«»+*{»*     ?fts+5;a)     ?/etG. 
r     -/>      +*(  i+*W  +0(A_4^  P+aCx-4»  P  +4(X-+)S  P  +<KX-+;S  ^ 

,x— _  #    .  ,rT.    *r^«x-°(3)     ?f,~2r3>     ?V'-+(3)      ?ft«-tf(3)     ?*'ctc 

,x—_(,x-,.  .rx^vc^v+o^)     ?  +*(+-)     ?«++(+) :    ?*+*(+)    ?*'cttt. 
f,      _p      -SH-WkS»  +0^-6)5  P+S(X-6)S  P  +4(X-<f)S  P  +CJ(X-6  ji  " 

>ode  concliidimus  fore  ih  generer 
r.  Si  k  fit  mimerus  impar 

r ^  ^«+w  +o(vy-i)y +2(x-^i)S p  ++(x-y-i)S?  +(5(x-k-i)S?  €tc* 

111  fi  v  fit  numerus  par 

r-~  ^-^w^^^j^^^-^yu.^P-ff^^  ctc- 

Termini. 
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Termini  autem  harum  aequntiorum  r.on  >ltra  fbr- 
mu'am.  /-x~"%  quae  vltimum  praebct  tciir.inum,<oH" 
tinuari  Jcbuit. 

37.  Hae  aiucm  funTr.nticnes  locum  r»on  ht- 
hcnt ,  tiifi  exponcns  ordmis  m  -+-  •»  n  >.  tiurit  nume- 
rus  impar  :  ideoque  harum  sequatioaum  ope  lam- 
mas  ortinium  ferierum  in  hac  forma  contcntarum 

exhibere  licet,  fi  modo  m  -+-  n  —  X  fit  «umerus  im- 
par.  Iftae  autem  fummae  definiuntur  per  lummas 
poteftatum  rcciprocarum  ,  quas  littera  p  iiquenti 
modo  repraefento  vt  fit 

P*  =  x-f-  ^X  +  Tx-4-  j  -+  £x-r-«c.   atque 

Duos  autetn  hic  cafus  diftingui  oportet,  prout  nt 
fuerit  numerus  vel  par  vel  impar;    habebitur  cnim 

I.  Cafu  quo  m  eft  numeilispjff 

^+;(i+XC«;)^^ 

*  -r       \  '*+o(«-i)y +-?(«—  i)V +4(*-ijS^ 

+6(»-i,SP +(X-3>«-i)S^ 

II. 


«;MS8    S>INCVLARES.       i*f 
SL  Ctftt.quo.  m  eft  uuraew  irapar; 

— <S(*w-i)SP -(X-3X>/f-03r    ' 

Secundnm    hanc    legem    terminus    vltimum    fequeni 

fieret  \    ~     lr   ~    lcp\  *M  notetur  femper  efle 
(X-  i  )(  «r-i  )  y  r 

(X-i)(»-i)+CX-x)vW-i)-X(»)=:X(«). 

34«.  At  G.  ordinis  expooens  m  -+■  n~  X*  ^jierit 
mimcrus  nsr,  hae  formulae  ncutiquam  locum  habere 
poflunt,  cum  cafu  imparitatis  formae  p,p%  p',pT  etc. 
ob  pn  —  pn  ctiam  has  pares  p*,p',p6  etc.  in  fe  com- 
pL(5tantur  ,  quod  autem  cafu  quo  m  -\-n  eft  nume- 
rus  par  ,  non  eucnit.  Tres  autem  methodi  hic  vfi- 
titae  fummis  ordinum  parium  definiendis  nou  fuffi- 
ci u  nt^  e«m  etkmt  -  tertia  pto. ,  ordioc  -  o&auo  non 
omnes  determinationes  fuppeditet.  Etfi  autem.  pro 
©rdinibus  quarto  et  fexto  fummae  fupra  funt  affi- 
gnatae,  in  iis  tamen  nulla  lex  perfpicitur ,  vnde 
pro  ordinibus  fequentibus  coniecluram  dedircere  lice- 
ret.  Ratio  huius  difcriminis  manifefto  in  eo  eft  fita, 
quod  pra  OJ^ioibus  p^ribus  v.  binae  miaeuis  harum 
formclarum  p\  p\p%  p6  etc.  inter  fe  comparari 
queant ,  haeque  comparationes  per  methodos  noftras 
jndicentur  ;  quncirc*a  eae  determinationes  ,  quibus 
jndigemus ,  deficere  funt  cenfendae.  Eo  magis  igi- 
tnr  eft  mirandum ,  quod  in  ordinibus  imparibus 
7fophXX.Nou.Comm.  Aa  nulla 
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nulla  plane  ratio  aflignalibis  inter  formulas  ^,  p*t  p'{ 
p*ttc.  iniercedat.  Interim  tamen  nullum  eft  du- 
bium  ,  quia  aliae  dentur  methodi ,  quibua  fcries  or* 
dinum  parium  fummari  queant ,  etiamfi  tres  hiccx- 
pofitae  ininime  fufficiant. 


PHYSICO- 


PHYSICO- 

MATHEMATICA. 


Aaa  FORMV- 


^RMVi/AE  GENERALES 

PRO 

TRANSLATI  O  N  E 

qVACVNQVE    CORPORVM 
RIGIDORWJtt. 

'AuStort 
L.    E>r  L  E  R  Q. 

%    <i. 

Quando  corporis  cuiusqtie  rigidi  motum  determi- 
Oflri    ©portet,    tota   ioaeltjgatio   commode  Jia 
duis  partes  diftioguitux  ,  alteram  .geometrkam  ,    aU- 
toiam    jncdaanicaro.       la  j>rio*e    eriim  jarte    fots 
Maflslatioc«>cporis  ex  dato  fitu  io   /ttium    quemttiH- 
ijoe    ftjDC    \Jlo    refpedu    habito '  ad  «nrbtus  prlnclpta 
|>er  ferroulae  analyiicas  repraefentari  "debet ,    qoa^uHi 
Nt>pe  pofitio  fwgulorum    pundorum  ,-poft    translatlo- 
oem  ex  earum  pofitione  irwtiali  defiuiri  '^iieaf;  tjut<6 
crgo  inueftjgatio  vnice'  ad  GepmetTiattTvel  potitlssH 
^teteomettiam  eft  referenda.    Facile  autem  inteltigi- 
tur ,    fi  ifta  inueftigatio  ab  altera  ,  quae  proprie  '  aU 
Mechaoicam  pcrtinet ,    feparetur  ,  tum  ipfam  "ttrdttrs 
deterrhirfcltionern  !efc  fitacTptis  >tMMu&  rtiuko  *ficilius 
eiriediri  ^dfle  ,  quam  fi  vwaque  icmeftigati©  «cjomiio- 
"cTJim^fofcljilatur.    Gom   ig^tur  im  ntnrftatu    mae  4c 
mtWu  <cd*ji<WUm  -rigidc-rumivbant  -mmuytc   tau«&i- 

A  a  3  gatio- 
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gationem  fimul  fufcepiflTem,  vode  tota  tractatio  oon 
parum  molefta  et  intricata  eft  reddita  t  hoc  loco  fo- 
lam  partem  geometricam  accuratius  euoluere  confti- 
tui ,  quo  deinceps  pars  mechanica  ficiliori  oegotio 
expediri  poffit. 

$.  2.  Vt  -igitur    primo   fitnro   initialem    cof- 
poris  rigidi  accurate  defioiam  ,    pofitionem    fingulo* 
rum  eius  punftor.um  oiorc  folito  per  ternas  coordi- 
Tab.  1L  natas  inter  fe  normales  repraefentari  conueniet.  Hunc 
FlS-  *•  jn  finem   conftituo  ternos  axes  fixos  IA,  IB  et  IC 
fe  inuicem  in  pundto  I   normaliter  (ecaotcs,  quorum 
bini  I  A  et  IB  in  ipfo  plaflo  tabnlae  /int  fiti,  ter- 
tkis  vero  1 C  hinc    plano   perpendiculariter    infiftat. 
Nunc  confidero  puncium  corporis  quodcunque  Z,ex 
quo    ad    planum    A  I B   demittatur   perpendiculum 
Z  S;  tum  vero  ex  pun&o  S  ad    axes    I  A   et    I  B. 
^ucantur  normales  S?  et  S  Q ,  ac  vocemus  coordi- 
catas  IPzrQSzrp,  P  S  :=  I  Q  =z  ?  et  ipfum  pc#- 
pendiculum  SZzzr,  cui  in  axe  I C  aequalis  capta- 
tur  portio  IR^f;  ita  vt    punctum    2    reperiatut 
in  diagonali  I  Z  parallelepipedi  rectanguli  ,  quod  ex 
lateribus  I  P,  I  Q.  et    I  R   formatur.       Hoc   igitur 
modo  pofitio  fingulorum  corporis  pundtorum    com- 
modiflime    per    ternas   coordinatas  p,  £,  r,  determi- 
cabitur. 

§.  3.  Quo  autem  deinceps  fkilius  ifta  reprae- 
fentatio  ad  inueftigatiooem  mechanicam  flccommoda- 
ri  poffit ,  punctum  I  aptiflime  accipitur  in  ipfo 
centro  graiiitatfs  feu  potius  mertiae   corporis    «igidi 

propo» 
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propofiti ;  fic  coim  iftud  infigne  cdmmodum  impc- 
tramus ,  vc  pofita  maffula  corpor»  in  Z  exiftentis 
~dM)  per  totam  corporis  cxcenfionem  fiat  * 

%\fpdM  =  o.  S.fqdMzzo.  tf.frdMzzzo 
fiquidem  haec  integralia  per  totum  corpus  extendan- 
tur.  Praeterea  vero  maximam  vtilitatem  afferet , 
fi  terni  axes  I  A,  I  B,  I  C  in  ipfis  axibus  corporis 
principalibus  conftituantur ;  tum  enim  etiam  valo- 
res  trium  fequentium  formularum  integraiium  pari- 
ter  per  totum  corpus  extenfi  nihilo  aequales  red- 
dentur,  quippe  quae  funt 

+'fpqdMzz:o.  $°.  fprdMzzo.  6*.  fqrdMzzio 
haecque  tantum  hic  in  tranfitu  notaflc  iuuabit,  quan- 
doquidem  par»  geometrica  ab  iftis  aequationibus 
neutiquam  pcndec 

§.  4.  Iam  fada  quacunque  corporis  translatio- 
ne  confideremus  primo  locum  j ,  in  quem  punclum 
corporis  I  fueric  translatum,  pro  quo  vocemus  coor- 
dinatas  I/=/, /g  —  g  et  gizz.  b;  tum  vero  pun- 
clum  Z  ex  fitu  initiali  translatum  fit  in  z,  pro  quo 
itacuamus  coordinatas  I  x  zz  x,  xy  zz\y  et  y  z  =z  z  > 
ac  primo  quidem  ftatim  manifeftum  eft  ,  diftanriam 
i  z  etiamnunc  aequalem  efle  debere  diftantiac  I  Z  , 
qua> cum  eflet  V pp-\-qq-\- rr >  nunc  vero  fit 

habebirnus  hanc  aequationem  : 

PP-*-qq-\-rr~{x-f)'-\-tj~g)9-¥(z-b)\ 

Praeterea  tero  aeceflc  eft %  vt  diftantiae  inter   bina 

corpo^ 
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cprporis  punft*  qu$ecunqiie  in  fitu  ttanslato  etiaov 
ftuoc. a«q,uaks  finj;  .dttlanriis  «pjjundcap  puu&omcn  in 
fitu  initigit,  cuicondiiiopiftqucnti  modolati^aciwnus. 

$.  5L.,Sttcnatnus  pup$u.m  *  in  eo  loco,ia 
quem  punctum  P  ex  ftatu  initiali  fucrit  tcanslatum; 
hic  enim  .npu  confultum  Videtur  fi;uram  noftram. 
tot  nouis  lineis  ducendis  onerare,. ,  Dejnde  etiam  io, 
jpfo  ftatu  initiali  punctum  Z  vbicunquc  libuerit  ac- 
cipi  poteft ;  vndc  fi  purclum,  Z  in  punclo  P  acci- 
piatur ,  etiam  puoctum  z  in  fitu  translato  locum 
ipfi  F  refpondentem  exhibebit. 

§. .  6,  Cum  igitHt  pupdum  Z  in  pun^um  P 
incidat ,  fi  fiat  %z^.o  et  r-p,  quoniam  in  genere. 
temas  coordinatas  x,  y,  z  tanquam  cerus  functiones 
jpfarum  p,  q  et  r  confiderare  ticet ,  quomodocun- 
que  hae  functiones  fuerint  comparatae ,  fi  in  iis  fa- 
ciamus  qto  etrrrohae  coordinatae  ntcejario  tales 
formas  accipere  debebunt  t 

Quia  enim  ponimus  q  ^z  o  et  r  ~  o  fpectata  p  vt 
variabili,  coordinatae  x,  y%  z  oftendere  dcbcnt  fitum 
jn  qucm  linea  recta  IP  fucrit  translata;  quaecum  fit 
xc&& ,  ea  ia  fitu  translato  erit  linsa  rcda  ipfi  ae- 
quaiis  ,  ideoque  coordinatae  x.  yy  z  pofitionem  ha- 
itis  .lineae  re&ae  iz  cxrrimere  debent ,  vnde  ,  cunt 
fumto  przo  etiam  pun&um  z  in  i  incidere  debeaf, 
euidens  eft ,  quantitatcs  ^,  y>  z  itt  per  variabilem 
p  defiuiri  debere,  vt  pofito  />  =  Q  fia,t  x,zzf%yzzg 
«t  x  —  b,     Tum  vcio   quia  aequatio  debet  effe  pro 

liuei 
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Haea  recta,  aliae  fbrmae  locum  habere  neqneunt,  nifi 
quas  ftatuimas:  fcilicet 

*=/'-f-Fp,j'=:g-+Gp,  z  —  b+Up 
vbi  litterae  F,  G,  H  certas  defignant  conftantes   ab 
indole  translationis  pendentes. 

§.  7.  Statim  aotem  manifeftum  eft,  iftas  con- 
(lantts  ita  comparatas  effe  debere,  \t  interuallum  i  z 
aequale  lit  intcruallo  IPrrp,  vude  fequiuir  ifta 
determinatio: 

i  z*=z¥*p'  -+  G*p'  +-  Wp*zzzpp 

quam  ob  rem  neceffe  eft  vt  fit  F^+G^+ffri, 
Quod  fi  ergo  fumamus  F  —  fin,  £  ,  fieri  debet 
G*  -4-  H*  rr  cof.  £" ;  hanc  ob  rem  ftatuamus 

G  ~  cof  £  fin.  >j  et  H  rr  cof.  £  cof.  tj  ,  ita  vt  fit 

F  =  fin,  < ,  Gcof  Zt  fin.  >|  et  H  rr  cof.  <  cof.  ij. 
Hoc  ergo  modo  tres  litterae  iliae   F,  G,  H  ad  duos 
tantum  angulos  £  et  ij  funt  rcdudae. 

§.  8.  Simili  modo  fumamus  nunc  pun&um  z 
in  eo  loco ,  in  quem  pun&um  Q  ex  fitu  initiali 
fuerittranslatum;at  vero  putxftum  Z  in  punftum  Q_ 
cadit  fumendo  p rr o  et  r~o.  Hoc  crgo  cafu  ter- 
nae  coordinatae.x,  r,  2  ita  pendebunt  a  fola  varia- 
bili  q,  vt  fatfto  q rr  o  iterum  fiat  *=/,  jfrrg  et 
*  rr  £  4  quamcbrem  ,  cum  aequatio  etiam  debeat 
efle  pro  iinea  rtcla ,  coordiuatae  taiem  forir.am  ha« 
bebunt: 

A'=/+F^,/r:g  +  G'f,  zzzzb-\-K?q 
vbi  ergo  ob  /  z  rr  q  etiam  efle  oportet 

F'F'-r-G'G'+-H'H'=i 

1om.XX.Nou.Comm.  Bb  cui 
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eui  coflditfcim  coramode  per  btnos  angnlos  Q  et  V 
ita  fatisfiet ,  vt  fit  " 

F'=fin.^,  G>=cof.?fin.^,  H'=cof.£'coCirV 
£.  9.  Sumamus  nunc  punctum  Z  \n  R,  qiiod 
euenit  ftatuendo  ^  =  0  et  fzz  o,  vnde  fi  iam  pun- 
ctum  2f  exhibeat  locum  T  io  quem  pun&um  R  erit 
translatum  ,  pro  coordioatis  eodem  modo  quo  aut« 
adtpifcemur  tates  formas  : 

x  =  /"-+-  F"  r,  >  =  g  -+-  G"  r,  z  =  *  +-  Httr. 
•  Et  quia  efle  opoitet 

F"  F"  ■+-  G"  G"  -+-  H/f  H"  =  1 
per  binos  nouos  angulos  £"  et  *vi"  ftatuere  poterimus 

F^fin.?'»  G"=caC<"fin.ntf  et  H^cof.^coCY. 
$.   10.  Quoniam  igitur  coordinatarum  *  r  jr  et 
z  valores  nacti  fumus ,    quos  inducere  debent  tribus 
cafibus  euolutis,  \bi  trium  quantitatum  p%q,  r  duae 
euaoefcebant,  perlpicuum  binc  eft ,  quomodo  coordi- 
tae  jc,  yt  z  a  fingulis  quantitatibus  p,  q,  r  pendeur. 
Quamobrem  >   fi  omnes  iftae  litterae  fimul  in  com- 
putum  ingrediantur ,    ita  vt    iis    punctum    corporis 
quodcunque  2  indicetur,  cui  in  fitu  translato  refpon- 
deat  pundum  3,  coordinatae  Xyy,  z    fequcntes   ha~ 
bere  dcbebunt  valores: 

*=:/-*- Fp  •+- F'?-t- F"r 

jr^  +  G^  +  G^  +  G"/ 
*=ii-r-H>-+H/$+-H//r 

has  autem  nouem  litteras  vtdimus  reduci  ad  fex  **" 
gulos  <J,  %  f  V,  f,  & 

$.  xi. 


CORKmVM  RICIDORVM.  t9j 

§.  ii.  Sornamus  nunc  pnn&um  Z  in  ipfb 
pun&o  x  ita  vt  fit  f  —  o  ,  ac  fi  in  fitu  tratiskto 
ifti  puodo  refpondeat  punctum  s,  pofito  f  —  o  ter* 
nae  coordinatae  ita  fe  habebunt: 

*rz/ -+F/H-  Fty,  ^^4-Gp+GV,  *=£-+- H/>-+H'?. 
Vbi  necefle  eft  ,  vt  fiat  difiantia  i  £  diftantiae  1  S 
aequalis,  quae  cum  fit  "V  p-p -\- q  g  i  hinc  nafcetuj 
ifia  aequatio; 

**-*-*f=:(F*-h  F'?)%+-(Gj>-hG,£^-(H/>+H'f)' 
csjt  fa<fta  euolntione  fiet 

^4-^^p(FF4-GG+HH)-f-f^(FiFWG'+HjHl 
-f.  2pr/(FF'-r-GG'-+-HH'> 
Cum  igitur  fit 

*  FF-4-GG-t-HH=ri  et  F'F'-+G'G'-i-H'H':=:i 
fapereft,  vt  euadat  FF'-+GG'-hHH'— o. 

§.  12.  Eodem  modo  patebir,  fi  fumamus  yr:o, 
tum  iftam  proprietatem  locum  habere  debere,  vt  fit 
FF^  +  GC  +  HH^o:  at  fi  ftatuamus  p-o, 
inde  refultabit  ifta  aequatio  F^F^+CC+H^Fbo. 
Quibus  trifcus  conditionibus  cum  fuerit  fatisfactum  ,  .  '"* 
tota  translatio  erit  determinata ;  nc  noftrae  formulae 
pro  omnibns  corporis  punclis  easdem  exhibebunt  di- 
ftaotias  in  fitu  mnslato,  quas  tennerunt  in  fitu  initiali. 

$.13.  Subftituamus  nunc  in  his  japquationi* 
bus  valores  ante  icuentos ,  ac  prima 

FF^-f-GC-t-HH'—©  dabit  "" 

fin  ^(in.^'-+-cof.^cof.^'fin.>|fin.-vj'-f-cot^cof.^cof.7jcofV— o  fiue 
fin.$fin,4'+cof.#of.<'cof.(  WP°  ob  cof.^cof.y+fin.ijfin.T* ':rcof.(>]-  *n0 

Bb  a  quae 


t£tf    FORMVLAE  PRO  TRANSLATIONB 

quae  aequatib*  pcr  cof£co(.£'  diuifa  praebet 

tan^  £  tang.  £'  =  —  coC  Ot—  y^). 
lojenrt  modo  binae  'reliquae  aequatioties  datrtint 
ttas.{Fuag.5//'=i-coC(V-*l/)  ct   taagi^w,tati5.?=:-coC(i|/'-ijL 
Ex    his    igitur    tribus    aequatiooibus  teruos  angulos 
%,  %*  fet  t*  determuwe  licebrt >    ita  vt    omoia    pet 
lernos  anguios  >j.,  •*',  V*  definiri  qucant» 

'$  x+'  Qwotf  quo  .farilius  fieri  poflit  >  multir 
pticemus  has  tres  aequationes  in  fe  inuicem,  vt  fiat 
tang.£2tang  Aang  ZJ'1——  coC(  v-VJ^N"  VO  cof.  [yf1-^ 
Vnde  ftatim  patet,  nifi  produ&um  horum  trium  co- 
finuum  fuerit  negatiuum  r  calum  effe  impoflibikm  5 
quocirca  ante  omnia  neceflfe  eft,  Tt  horum  co(i* 
nuum  vel  vnus  vel  omnes  tres  fint  negatiui*  Sta^ 
tuamus  igkur  breuitatis  gr* 

cof  (yi  —  V)  cof.  (V  —  V)  coG  (^  — ^  zr-AA, 
%t  nancifcamur  tang.  £  tang.  $'  tang  £"  zz  At  quae  afc* 
quatio  per  frngulas  praecedentes  diuiik    nobis    fuppe?- 
ditat  hos  valores : 

**£.?' = £&=$  i  tt«ft  4:  =  sn^  *  «*■  *'=  ^r* 

hoc  igitur  modo  amn.es    nouera.   coefficieats&   initio 

afliimti  F,  G,  H,  F'„  G',  H'fc  F"„  G",,  H"„  per  fotc* 

ternos  angulos  vj,  V,  ^'  deoecrninaatur  hoc  modor 

F  =  fin.£ ,  G  =cof.£  ftn.-vj,  r  H  =:cof.£  cofif 

F'  rrfin.^,  G'=:cof  £' fi«  #  ,  H*=:cof.^cof.i|* 

F"-  =  fm.  <",  G"=cof. <"  fin,  <  H" =co(. £flc©Mf. 

$.  1$.  Omnes  igitur  trjnfilationes ,  qaibus  C- 
tus  corporis  rigtdi  muiafii  poceft  >  per  tex  ekmenta 

dicteir*- 
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ieterrmnari  poftunt  Primo  caim  ternae  coordinatae 
/,  g,  £  decerminant  translationem  puncti  I  in  i , 
quae  ergo  peoitu»  a  noftro  arbitrio  pendent.  Dein*  . 
der  quomodocunque  corpus  circa  hoc  punltnm  i  fiie- 
rit  interea  conuerfum  ,  eius  fitus  per  ternos  angulo» 
%  vt*  V»  penitus  determinatur;  fumto  enim  in  fitu 
initiali  elemento  corporis  quocunque  Z,  cuius  pofi- 
tio  per  ternas  coordinatas  pr  qy  r9  definicur,  id  in  fitu 
transiato  reperietur  in  pundo  z ,  cuius  pofitio  pef 
iflas  ternas  coordinatas  deffnieturs 

x  =  f-h  F  p  -fc-  F'  q  -+-  F*  r 
jr  ==  g-f-  G  p  -h  G*? -H  G"'  r 
*=:  A-hHp  -+-  Wq  •+-  H"  r. 

J.  itf.  Quo  autem  magis  conuincamur  ,  per 
fcas  formulas  omnia  quae  ad  translationem  pertinent 
peirfecte  determinari,  totum  negotium  etiam  fequenti 
modo>  abfohii  poteft.  Concipiamus  in  (latu  initiati 
praeter  punclum  Z  aliud  quodcunqae  Zy ,  ia  figura 
«juidem  non  expreffam  ,  cuias  locus  his  coordinatis 
definiatur  p',  cf\  rK  Hoc  autem  punftum  transla- 
tum  fit  in  z'?  cui  reipondeant  coordinatae  x>y»  zf* 
^uarum  ergo  valores  ita  exprimentur 

y  =  g  -4-  G p'  -+-  G'  /+GV 
4 =b -+-  Hp*  -+-  H'  tf'  -+-  H"  f* 

Quibus  pofitis  natura    corporum  rigidorarrt  poftufat^ 
▼t  ioteruallum  in  fitu  trauslato  sa'  aeqnale  fit    in- 
teruallo  Z  Z"  in  fitu  initiali  ,  quandoquidem  in  hi* 
corporibus  amnia  interualla  inter  bina.  cocum   puir- 
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<fta  quaecunque  pc  rpetuo  candem  quantitatcm  fcnart 
cjebent. 

§i  17.  Iam  vero  diftantiae  pua&orum.  2,  etZ' 
In  ftatu   iuitiali  quadrstum  eft 

•  (p'-p  r-H f  -1  )2  •+•<''  -*  ? 

in  ftatu  autem  trarolato  quadratum  diftantiae    intet 
pun&a  -z  et  ^  eft 

quod  ergp  ex    tribus    fequentibus    quadratis    compo- 
riitur 

(Gf/>/-p)-+G/($'-<?>-r-G/'(r'-r)r 
■(Ht^  +  H^-jl+H^-of 
quorum  ergo  fumma  aequalis  efle  dcbet  iili  formulae 

§.  18.  Euolutis    autem    ternis    illis    quadratis 

ftquens  exprcffio  rcfultabit 
>     ^-p)*(FF-}-GGH-HH) 

«'HnC^^CF^F^+CC-f-H'»)       - 
-Hf/_r)*(F*F'M-G"G'-t-H"H") 
+2(f'-p)(?/-?)(F^+GG'+HH/) 
+  2^_p){r',r)(TF//+GG"+HH/') 
-f-?(^-?)(r'-r)(F/F/,+-G/G//4-HJH/;) 

quamobrem  ,  vt  3fta  expreflio  priori 

■■  <*<-*)• -H^-ir-HH-r)' 

reddatur  aequalis,  quomodccunque  coordinatae  ^,  f» 

r.    .  ^, 
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r<,ff,  <?>  r*r  fiierint  aflitmtae  fcx  fequentkms   conditio- 
uibusc  fatiafieri  oportet 

I.      FF  +  GG  +  HH=i 
U.    F'F'-+-G'G'-t-H'H'=:i 

III.  F"  F"  +•  G"  G"  4-  H"  H"  =  r 

IV.  FF'  +  GGf+HH'ro 

V.  FF"  +  GG"  +  HH4^o 

VI.  F'  F"  -+-  G'  G"  -+  H'  H«  ==  o. 

§.  ip.'  At  vero  omnes  iftas  fex  conditiones  • 
iam  in  fuperioribus  adimpleuimus ,  vbi  oftendimus, 
qnemadmodum  omnes  hi  nouem  coefficientes  pcr 
ternos  angolos  nj,  V»  >l"  determinari  queant.  Ex  quo 
co  clarius  intelligitnr ,  folutioncm  noftram  quaeftio- 
ni&  circa  translationem  quamcunque  corporum  rigi- 
derum  penitus  efie  determinatam  et  adaequatam  , 
ita  yt  in  parte  geometrica  ,  quam  motus^  talium 
corporum  determinatio  poftulat,  nihil  amplius  defide- 
tari  poffir. 

§.  20.  Quomodocunque  autem   translatio   cor- 

poris  fuerit  fada ,  qua  pundum  corporis  1  in   pun-. 

diim  i  eft    translatum ;   notum  eft  fi  translatio  fue- 

rit  infinite  parua ,  tum  femper  in  fitu  translato  dafi 

qnaedam  rec\a  .  j  z ,  cuius    fitus    parallelus    erit    ei , 

quem  eadem  re&a  in  ftatu  initiali  habuit ,    ita    vt  , 

fi  punftum  I  quieuiffet ,  ifta  re&a    penitus    immota 

manGflet.     Euidens  autem  eft,  iftam  re&am  reprae- 

fentaie    axem    corporis    circa    quem    gyratio    fuerit 

fccta  ,  dum    corpns    in    fitum    translatum     peruenit. 

4  Quam- 
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Quamobrem  maximi  momenti  crit  inuefligare,  vtrum, 
fi  translatio  fuerit  finita ,  etiam  detur  talis  axfe. 

$  "2i.  Manifeflum  autem  eft , ;  vt  retfa  iz 
etiam  nunc  parallela  fit  retfae  12,  ad  hoc  requiri 
tres  iftas  conditiones: 

i\  x~f  zzp>  20.  j-gznq,  3^  z-b-=ir 

vnde  nafcuntur  hae  aequationes: 

,        p=Fp-|-F'?-+-F/,r 
^ -G/>-i-G/?.4-Gv'r 

r^Hp+.H'?+MHrfr 

ex  quibus  aequationibus  littcras   p*  <J?  r   climinari 
•oportet.     Valores  autem  ipfius  p  hinc  dedu&i  erunt 

F'?-+-  F"  r       f  i  —  C  )  /?  -4-  G*  r        (  i  —  H*  )  r  —  H'  4 
i— P         >  ~  C  *  H  - 

Horum  valorum  primus  fecundo  aequatus  iflam    dx+ 
bit  rationem  inter  q  et  r  f  fciiicet 

2_  C"(  F—  i?  --  T*'C 

r  C  F'  —  (  i  —  FJ(  i  —  G<) 

ac  primus    valor   tertio  aequatus    perduci*   ad  hanc 
jrelationem :  '         * 

0_ (i—  F  )(  i  _  H"  )  —  F"  H 

r    —  F'H-*-H'(i  —  F) 

.Hos  igitur  duos  valores  rcnera  inter   fe  acquari   ne- 
ccffe*  efl  ,  fiquidem  talis  axis  gyrationis  datur. 

§.  22.  Quod  fi  autem  hos  duos  valorcs    inter 
'  fc  aequales  ponamus,  perueniemus  ad  iflam  aequatio- 
nem:  . 

(x-FJF^GH^Ci^F^F^H+fx-FXi-GOF^H+fi-FXi-H^F^G 

*H  i-F)'GW(x  -F)\x-G';(  i  -H^  o 

'  cuius 
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euhis  aequationis  omnia  membra  fedorc  communi 
gaudent  (  i  —  F  ) ;  hoc  ergo  per  diuificnem  fubhto 
remanebit  ifta  aequitio: 

F"GH'-r-F'G"H+(i  -G')F"H+(  r  ~H",F'G+( i  -FjCH' 

-(i-FXf-GOO-H^o 
quae  fingulis  membris  euolutis  dat  hanc  nequationem 

o  =  -HF  -FG'  +  FG'H" 

4.'G'-FH"-FG"H' 
+  H"+F'G  -F'GH« 

-GrH"-F"G'H 
+  G"H' 

H-F'H. 

Hic  autem  non  liquet,  quomodo  ifta  expreflio 
ad  nibilum  redigatur ;  ac  nimis  taediofum  foret  loco 
litterarum  F,  G,  H ,  eprum  valores  penitus  euoiu- 
tos  fubftituere. 

§.  23.  Miflh  igitur  hac  inuefligatione ,  quo- 
oiam  pro  translatione  quacunque  formuias  dedimus, 
quarum  ope  ex  data  cuiusque  pun&i  pofitione  in 
ftatu  initiali  eiusdem  pofitio  in  ftat u  translato  afli- 
gnari  poteft,  fcopo  quem  nobis  prop^fueramus  plene 
fatisfecimus  ,  ita  vt  in  hac  parte  nihil  amplius 
defiderari  queat,  ciim  tota  haec  inueftigado:  in  de- 
terminatione  9  coefKcientium  F,  G,  H,  F',  G',  H', 
F",G",H"  contioeatur. 

Additamentum. 

.$.  24.  Cum  formulae ,  quas  fupra  pro  quouis, 

fitu  translato  dedimus,  maxime  fiot  generales,  et  omne^ 

Tom.XX.Nou.Comm.  Cc  '  trans- 
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translationes  in  fe  comple&antur ,  mirum  videri  de* 
bet ,  quod  ex  llli*  haud  pateat ,  vtrum  in  omni  fitu 
translato  talis  detuc  reda  **,  quac  eandcm  di- 
reftionem  teneat  ,  quam  irt  fita  initiali  habuit.  Ae- 
qua.tio.enim  $.22.  imienta  tantopere  eft  implicata, 
vt  nimis  molcftum  foret,  loco  iingularum  lktera- 
rum  vatores  quos  ipfis  afljgnauimns.  fubftjtuere.  In- 
terim  tamen  almnde-  certum  eft  ,.  quomodbcunque 
corpus  rigidum  ex.  vno  fitu  in  aliunr  transferatur ,. 
femper  dari  eiusmodi.  rectam  /2,  cuius  dire&io 
nullam  mutationem  patiatur.  Ad  hoc  enim  demon- 
ilrandum  concipiamus  corpori  rigido  ,  cuiuscunque 
fuerit  figurae  ,:  fphaeram  circumfcribi  cum  ipfq  con- 
nexam  fimulque-  mobtlem  v  quae  centrtim  faabeat  in 
pun&o  I  ,  quo<  facilius*  ifiam  inueftigationem  adi 
ctoclrinam  fphaericam-  tradncere  liceat. 

Theorema.^ 

Quomodocunque-  fpbaera  circa  ccnlrum  fuum  conuer- 
'  '  "        tatur ,  femper  afjignari  poteft   diameter  ,  cuiut 
direftio  in  Jitu    translato.  conueniat   eum  /Uit 
MtialL 

*  Demonftratio.. 

Tab.  11. .  §,  2.5-.  Referatcirculus  A,B,C  circulum  fphaera* 
FiS-  *•  rnaximum  quemcunque  v  in  ftatu  initiali ,  qui  fi&a 
translatibne  peruenerit  in  fitum  a,  b+c%  ita  vt  pun- 
ftal,B,C  ranslata  fint  in  punfla.  a% btc\  pun&um 
autem  A  fit  fimul  interfedio  horam  duanitn  cir- 
calornm.  Quo  pofico  demdnftrandum  eft ,  femper 
dari  puric^um  O ,  quod  pari  tnodo  referetar  tnm  ad 

circu- 
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eircultom  A,B,C  qeam  ad  circulum  arb,c.  Adhoc 

igitur  neceffe  eft,  vt  pnmo  diftantiae    OA  et  Qg 

fint  inter  fe  aequales^  ^einde  vero,    vt  etiam  arcus 

OA  et  Oa  ad  illcs  duos  •circulos   aequaliter   finf, 

indioati  >  iiue  -vt  fit  -angulus  Oa  b=z  angulo  O  Alfc 

erunt  ergo  etiam  complementa  ad  duos  je&os ,.  hoc 

eft  anguii  Oa&tx  OAct  inter  fe  aequales.     Quo- 

niam  autem  arcus  O  a  et   O  A    ftwt  aequales.  y  erit 

qnoque  fengulu»   OaAtrr  anguJb   OA^,   ideoque 

O  A  az=.  OAa;  irnde  ^atet ,  fi  angulus  «Aa    bi- 

fecetur  arcu  OA  ,  tum  pundum  quaefitnm  O  ali- 

cubt  in  ifto  arcu  A  O  fore  fitum ;    quod   igitur  re* 

perietyr  fi  arcus  aO  ita  ducatur.,  vt  angulus  Aa.Q 

acqualis  euadat  angulo  O  A  a.    Interfectio  enim  too* 

rum   arcuum  dabit  punctum  O,  per  quod  fi  ducatur 

diameter   Spliaerae ,    eius    pofiiio    in    fita    translato 

-etiamnunc  eadem  ^rit,  quae  fuerat  in  fitu   iattialu  • 

$  so".  Ap*  hoc  pun&um  O  fecilius  dcfinlendurm 
oifecari  poteft  arcus  /La  in  pundo  M,  vbi  conftitua- 
tur.  arcu»  M  O  ad  A  a  normalis ;  tum  verp  duca- 
tur  arcus  AO,  ita  vt  angulum  a  A  a.  bifecet ;  at- 
que  in te/feftio  horum  arcuum  O  monftrabit  pun- 
<frum  quaeiitum.  Hic  cbferuatur ,  fi  aicus  a  a  ae- 
qualis  capiatur  -arcui  a  A,  fore  et  pun&um  Sphaerae, 
quod  fa&a  tiapslatione  feruenerit  in  punctum  A , 
ouamobrem  ifle  anguius  a  Aa  bilecari  debet,  noa 
vero  cius  deinceps  jx>fitus  ^AB. 

$.    27.  Vulgo'  quidem    punctum    I    (fig.  i>)Fi    x#* 
td  qood-pofitio  corpwis*  initiatis  refertur,  fuim*  fojet 

Cc  2  ia 
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in  eii»  dentro  grauitatis.  Verom  ex  demorrflratiQtw 
data  apparet ,  veritatem  tbeorematis  etiam  fubfifttre, 
quodcunque  aliud  punctum  pro  centro  Sphaerae  fue- 
rit  aflumtum.  Quamobrcm  ,  fi  in  corpore  rigido 
loco  I  accipiatur  pun&um  quodc»nque  ,  per  i<j 
femper  duci  poterit  linea  refta,  eukts  pofitio  in  firo 
translato  non  erit  immutata  ;  quin  etiam  nihil  im- 
pedit ,  quo  minus  iflud  pun&um  I  adeo  extra 
corpus  accipiatur.  Quamcbrem  .cauendum  eft,  ne  ifta 
infignis  proprietas  tanquam  centro  grauitati9  propria 
fpedctur:  itteo  enim  tantum  pun&um  illud  1  in 
ipfo  ccntro  grauitatis  corporis  conflitui  iblet,  quo 
Jbrmulae  analyticae,  quibus  motus  talium  corporum 
definitur,  fiunt  fimpliciores. 

$.  28.  Com   igitur   folidiiTimis   rationibus    fit 
euiltum  ,  in  omni  fitu  translato  femper   dari    eius« 
modi  lineam  rtctam  i  z  ,  cuius  dire&io   non    difcre- 
pet  a  direclione,  quam  eadem  refta  1  2  in  Giu   ini- 
tiali    tenuit ,  etiam    certi    efle   pofliimus ,  aequatio- 
oem  §.  22.   datam    femper    locum   effe    habituram  , 
poflquam    fcilicet   loco  omnium    litterarnm    valores 
afljgnati  fuerint  fubflituti ;  hoc  enim  fa<fto  '  aeceflario 
cuenire  debet ,  vt  omnes   plane    termini    fponte    fe 
ihutuo  tollant ,  etiamfi  ho.c  ex  fex    illis   conditioni- 
bus  principalibus ,  quibus    fatisfieri    oportuit     neuti- 
quam  appareat.     Quamobrem  ifla  eximia  preprieras, 
cuius  veritas  geometrice  tam   facile  eft    oftenfa    ra 
tione  formularum  analyticarum  pro  maxime    abfcon- 
dita  efl  babenda  j  atque  ob  hanc  ipfam  rationein  ex 

ea 
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ea  'pulcherrima  increment-  pet    totam    tnechahicarft 
merito  expe&are  poflumus. 

'§.  29.  Interim  tamen  formulas  ,  quas  pro  illt* 
Jitteris  maiufculis  fuj^ra  inuenjmus,  diligentius  euolua- 
mtis,  quo  indefOrfitan  facilius  perfpici  queat,  quemad- 
modum  aequatio  illa  $.  22.  data  adimpleatur.  lntrodu- 
&is  autem  fexttagulis  ^,  £',  £" ;  **J,  '*»',  V  &**  quos  illa* 
§.  14.  expreflimus ,  tcrnos  priores  per  pofteriores 
ita  determinauimus ,  vt  pofito 

— cof [y\ - V) . cof (V - *0 •  cof. (>)" -\j)rA4   eflfet  . 


— _V 


Ttide  ergo  tam  finus  quarn.  cofinus   illorum  angulo- 
rom  deduct  oporter. 

§.  30  Quod  quo  facUtus  fieri  pofllt,  loco  an- 
gulorurn  *  y ,  V  ct  V7  introducarrius  alios  angulof 
*,*'>•"»  ita  vt  fit  ij-Vr^rV-Vr*  et 
V'  —  y\  zz  V  ,  '  vnde  patct  fore  ♦  +  J/  +  J//  =  o, 
ita  vt  hi  tre9  nOui  anguti  tantum  duobus  aequiua- 
leant ;  ideoque  hinc  ex  angulis  y\,  1/  et  V'  ™u* 
manebit  indefinitus,  qui  fi  fuerit  n  erit  y/  __:  n  —  0" 
et  V'^^-r-0''*  His  igitur  angulis  introdu&it 
erit  _*  a  —  —  cof.  f  cof.  V  coi.  0",  hocque.  valore  ad> 
bibito  habcbimus 

.  «■*<"=- *-=*££'-,. 

ttnj.*=-v- _£.?_, 

'  «og,^=_.y-^J. 

§.  31.  Ex  his  fofmulis    pro    tangentibos    in- 
Tcntis  coliigamus  formula-  pro  finibu.    ct  cofioibus, 

Cc  3  ac 


*c  proptrmo.  quidem  .$rit  - 

r.  n   y//  —  _     V  —  cgMco/.»         _f   mf  ///.--  V<of.y 

Un,S     —       yc^.»«_caj.»a^F  Ct   COI*<»     —  y «/> -c#j.| W/> 

'Cum  autem  fit  fl"  rr  —  $  —  (>'  erit 

coJT."  0"  =  cof.  (  9  -M'  )  -  cof,  *  coC.  y  -  fin.  I  fin.  ( 

_quo.  valore  iui>AUuto  fiet 

J4D.4  •  .-*i-_-=55-#7iiir  .__.-r  .-^-  __--y  co-*-cotr 

fimiliquc.  medo  ' 

Atgue  hioc  iam  perfpicuum  jeft  ,  pro  Jjiriis   j^Jiouis 
jrrigntis  fore 

fin.£  =:— Vcot.fl'cot.0"  et  cof ?  r+ V i ^codFcot.S" 

^o,^/=:T-y>cot.6//cot.e    ci  cpf^r+V^Tcm^^J 

*to.£//=-Vcpt.icw.jK  et  coC^+V^cotJcou^. 

:  i    '         .--'•'  ■   ■  . 

,  $;  $*.  Quod  fi  nunc  ifti  Talorcs  «uoluti   fvbr 

ftituantur  loco  angulorum    £  ,  %'  et  ^7-,    fprmulae 

pro  nouem  litteris  F,G,  H,  F^  Gf.,.H/-etc.  fppra  in- 

Yentas  feqiije-nti  tn<*do  exr-jimenjuny  poftguaro  fc-licet 

breuitaWfi  Jgroftia  po/uerijnu6   .,  •      •>.. 

• :  cot.  9-  -:  *»;  cot.  P'  m  **  et  cot.  fl^  =:  */7    • 

F  ~-Vt'i"\  G  -Gn.-n  Vj^Fi'7',  H  izcof^  Vi-/^' 

F7::-*'/"/;    G^  zzfin.V  Yi  -l'Tt ;  Uf -coCH  V77'7 

F//_-V/i/  ;  G//-fin.>j/<VT77r^  u'!=cotf'v75?7 

*'      §•    33-  V«rnm  etiamfi  hos  ^ralores    in    aequa- 
done  §.  2a;  fubftituamu?,nullo  jtamen  xnodo  perfpW 

...  citur , 
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citur ,  quomodd  finfula  .eiu9  membrt  ft  mutuo  de«- 
ftruere  qutaat.  Qpamobren  neqeflje  erit/  infuper' 
eius  condiriohis  rati6nem  hibcre,  quSra  fit  ^Vh-O^-o; 
vnde  inter  litteras  •  *,(  **,•#'<  itia  relitio  nafcitur,  Tt 
fitf^-pf'*"-!-*/":^:»  ,  flujB  Tf  fumjrfc  pr|du<a6{ 
rum  ex  binis  Tnitate  aeqiratur.  .  Eraeterea  Tero 
etiam  ad  earri  cdnditohetrr  eft  atteWen&f*  qua  erat 
ijzzy  —  •"  et  tf4  zz  •*)  ■+-  (K,  atque  his  conditioni- 
bus  rite  obferuatis  et  pcr  caiculum  euolutis  nullum 
dubium  fuperelTe  poteft,quin  ifta  aequatio  adimplea- 
rur.  At  vero  nemb  racile  ftupehdum  hunc  laborem- 
ia:  fe  fufcipere  volet $;  quamobrem  egregia  ifta  pro- 
pcietas  omnium  corporum  rigidorum  multo  magis 
ardua  eft  cenfehda  4  et  Geometris  pulcherrimam  Oc» 
cafionem  praeberS  poteft  y  Tlres  filaB  in  ifta  pfojMrik* 
mte  pcnitus  enucleanda  exercendu. 
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BETERMINANDI. 

r 

Au&ore 
L.    EV  L  E  K  O. 

f~\  uanquam  in  tradatu  meo  de  motu  corporum  ri- 
VJt  gidorum  .ipam  Theoriam  fatis  felici  fucceffa 
cxpediui :  tamen  fateri  cogor ,  folutiones  quas  dedi 
non  folum  nimis  effe  intricatas,  fed  etiam  applica- 
tionem  ad  quosuis  ca(us  particulares  maxime  effe 
moleftam  et  plurimis  difficultatibus  implicatam.  Poft- 
quam  enim  motum  tentri  grauitads  determinaffera  , 
quod  quidem  nulla  laborabat  difficultate  ,  ad  quoduis 
tempus  tam  pofitionem  axis  gyrationis  quam  celeri- 
tatem  difiniri  oportebat;  deinde  vero  imprimisfitum 
ternorum  axium  piincipalum  -afltgnate  -neeefle  erat , 
ad  quod  ingens  multitudo.  quantitatum  variabilium 
in  calculum  introduci  debebat. 

Haec    tanta    incommoda    etiam    fagaciffimus 

Gcometra    la    Grange    animaduertiffe    videtur ,    dum 

hoc  argumentum    in    Commentariis    Academiae    Bo- 

ruilicae  j>ro  Auno  1773 '  alia    metbodo   tradtandum 

*-    -  <  ^  fufcepit , 
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(kfcepit ;  cuius  quidem  prafundUfimss  meditationes 
roaxima  cum  auiditate  perluftxare  fum  conatus,  verun- 
tamen  a  me  impetrare  non  potui,vt  omnes  eius  calculos 
penetrarem.  Statim  enim  primum  Lexnma  ita  me  de- 
terruit ,  vt  ob  dcfe&um  oculorum  nullo  modo  fperare 
potuerim  ,  omnia  artificia  analytica,  quibus  eft  vfus  f 
perfcrutari. 

§.  a.  Cum  autem  miper,  dum  partem  geo- 
metricam  ,  cui  ifla  inuefligatio  innititur ,  accuratius 
euoiuendam  fufcepi,  hanc  infignem  proprietatem  de- 
naonftrafiem ,  quoJ  ,  quomodocunque  corpus  rigidum 
ex  ftatu  initiaii  in  alium  quemcunque  ftatum  fuerit 
teanslatum  ,  in  co  femper  talis  axis  aflignari  poffit  9 
cuius  dire&io  in  vtroque  ftatu  maneat  inuariata:  haec 
pukherrima  proprictas  mihi  flatim  vifa  eft,  eximium 
fttbfidium  (uppeditare  ,  \nde  omnia  ,  quae  ad  mo- 
tum  huiusmodi  corporum  pertinent ,  multo  facilius 
et  fine  tanta  ftrragine  tot  quantitatum  variabiliuni 
definiri  pofilnt.  Poftquam  enim  motus  centri  gra* 
Titatis  fuerit  definitus,  in  flatu  initiaii  ille  quaeratur 
axis  ,  qui  in  flatu  translato  etiamnunc  candem  fer~ 
vat  dircftionem  <;  tum  vero  quaeratur  sngulus,  quo 
corpus  interea  circa  hunc  axem  fuerit  conuerfum. 
Hocque  modo  ad  quoduis  tempus  fitus  cprporis  per- 
fe<3e  cogriofcetur ,  ita  vt  tota  inuefligatio  ad  deter- 
minationem  iflius  axis  pro  quouis  tcmpcre  cum  an- 
gulo  conuerfionis  reducatur,  quamobrcm  iflam  ideam 
bic  adcuratius  fum  perfecuturus, 

§.  3.  Confidercmus  igitur  corpus  in  flatu    fuo 

iuitiali'  ,    ia    quo    pro    lubitu    accipiamus   pun#uA 

Tom.XX.  Nou- Comm.  D  d  quod- 
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qnodcunque  ,  per  quod  ducamiis  ternos  axcs  fixos 
intcr  ie  normales,  quorum  refpe&p  fitus  fingulorum 
elementorum  corporis  more  folito  per  ternas  coor- 
dinatas  definiri  queat.  lilud  quidem  pundtim  in 
tradfatu  meo  in  ipfo  centro  grauitatis  corporis  con- 
ftitui ;  verum  nunc  nihil  referre  obferuatti  >  fi  in 
alio  quocunque  loco  conftituatur.  Deinde  etiam  ne- 
cefle  non  eft  >  \t  terni  illi  axes  fint  fimui  axes 
principalcs  corporis,  fed  perinde  ac  ipfum  illud 
pundtum  penitus  arbitria  relinquuntur*  Id  tantum 
hic  notaffe  iuuabit^  calculos  fequentes  multo  fore 
faciliores  et  concinniores  %  fi  illud  pun&iim  ra  ipfo 
centro  inertiae  accipiatur  fimulque .  terni  axes  fuerint 
principales  ,  pro  ftatu  fcilicet  corporis  initialis.  Tum 
vero  ex  illo  pun&o  tanquam  centro  eorpori  Sphaera 
cixcumfcribi  concipiatur,  cum  ipfo  corpore  firmiter 
cohaerens  et  cum  ipfa  fimul  mobilis^  caius  radius  vnita- 
te  indicetur,  vt  hoc  moda  omnes.  Inueftigatibnes  ad  do- 
tfrinam  fphaericam  reuocari  queant,qua.ndoquidem  hoc 
pj&o  omnes  calculi  multa  facilius  expediri  poterunu 
Tab.  IL  §.   4.  Repraefentet  igitur  triangulum    fphaeri- 

FiS«  3-  cum  A  B  C  o&antem  fphacrae,  cuius  centro  adfcripta 
intelligatur  littera  I  r  vnde  reftae  edu&ae  I  A  r  I  B 
et  IC  referant  terno*  illos  axes  fixos,  ita  vt  arcos 
A  B  ,  B  C  ,  C  A  fint  quadrantes  inter  fe  asigulos 
refios  A,B>C  conftituentes-  Tum  vera  trd  (Ttum 
fingulorum  elementorum  corporis  cognofcendum,  per 
quoduis  eorum  du&us  intelligatur  radius  1 Z,  et  ex  pun- 
<$o  Z  aganturterni  arcus  Z  A,  ZB,  ZC>  qui  vocentur 
2  A—  <  ,ZB  =  ^et  ZCz:6j  tum  enim   fi  di- 

ftantia 
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ftanria  elementi  corporis  a  centro  I  dicatur  =  x , 
ternae  coordinatae  axibus  I  A,  I  B,  I C  parallelae 
erunt  s  cof.  £ ,  J  cof.  >) ,  s  cof.  0  ;  quibus  ergo  fitus  * 
cuiusque  elemeuti  in  ftatu  initiali  more  folito  deter- 
minabitur.  Semper  autem  ex  natura  trianguli  Sphae- 
rici  A  B  C  erit 

cof.  %  -+-  cof.  V  -\-  cof.  &*  =:  x  ; 
practcrea  vero  ex  fphaericis  notentur    lequentes   dc- 
terminationes 

coCBA2=f5  ;  coCAB2=3£  ;■  cof.BCZ=$-J. 
finBAZ-^  j  fin.ABZ=jgl  ;  [fin.BCZ=$£. 
Porro  vero  erit 

fin.  A ZBrr+^ ,  to. BZCr+^;  fiaCZ A=+j#b 

§.  5.  His  pro  ftatu  initiali  definitis  confidere-v 
mus  ftatum  corporis,  in  quo  elapfo  temporc  rr  t 
reperietur;  ac  primo  quidem  in  quemcunpue  locnm 
centrum  I  fuerit  translatum ,  quandoquidem  eius 
determinatio  nulla  difficultate  laborat ,  eius  locus  co- 
gitatione  faltem  in  pun&um  I  transferatur,  fimulque 
cum  eo  totum  corpus ,  motu  fcilicet  fibi  paralklo. 
£t  quoniam  in  fitu  translato  femper  datur  talis  ra- 
dius  ,  cuius  dircdio  eadem  cft  atque  in  ftatu  initiali, 
fit  O  in  fuperficie  fphaerica  id  pun&um ,  quod 
tam  in  ftatu  initinli  quam  in  translato  poft  tempus 
t  eundem  locum  occupat,  ita  vt  radius  eandem 
direcftionem  obtineat  pro  vrroqne  corporis  ftatu.  Pro 
eius  crgo  fitu  ducantur  ad  angulos  arcus  O  A ,  O  B 
et  OG,qui  vocentur  OA=ra,OB  =  S  et  OQ—y^ 

D  d  2  quos 
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quos  ergo  tanquam  certas  fiin&iones  temporh  t 
fpedari  pportet  >  atque  ex  bis  oancifcemur  fequeates 
determinationes : 

totOAB=g;cotABO  =  *U«,EBCO  =  J*l 
ita.OAB=|l  ;  fio.A  BO  =  *J;  fin.BCO=g*. 

Porio  v*ro  erk 
coCAOB=-jg£lf ;  coOOfc-jgJ^  cof.COA^-^g* 
fio-AOB^-^-,;  ««.BOfc-j^j  lia£OA=-^^. 

Infupcr  xao  crit  Yt  ante 

co£  a  4-  coC  8*  +  cof.  y*  =  u 

§.  6.  Sit  iam  $  ille  angulus,  per  quem  to» 
ttrm  corpus  tempore  =£circa  radium  I O  fuerit  coa~ 
0  verfumrita  *t  angulus  $  etiam  fpeftandus  fit  tanquam 
fun&io  temporis  t  ,,  dum  arcua  primum  introdu&i 
£  >j.,  ff,  tantum  a  variabilitate  cuiusque  elementi  cor- 
poris  ad  quod  referuntur  pendent.  Pun&um  igitUf 
fphaerae,  quod  initio  erat  in  Z,  nunc  eiapfo  tem- 
pore  —t  ita  translatum  erit  in  zf  vt  dudtis  arcu- 
bus  O  Z  et  O &  futurus  fit  angulus  20«-$ 
cxlfteote  OarOZ.  Hinc  ergo  fi  iftius  pundti  2 
cjuaerantur  diftaatiae  ab  angulis  ABC,  cognofcetur 
verus  fitus>  ia  quem  radiils  corporis  1 Z  a  fitu  ioh 
tiali  elaptb  tempore  —  t  erit  translatu&  Quamobrem 
pro  motu  corporis  perfede  cognofcendo  totum  ne- 
gotium  eo  reducitur  ,  vt  pro  quouiis  tempore  elapfi> 
"=.  t  tam  fltus  pundi  O  frue  arcus  cu+SrY  <$&&* 
anguios   ZQz  —  <$    decerminentur ;  qnaadoqitidem 
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hoc  modo  ad  qoodois  tempus  verus    fitus    fingulo* 
rum  corporis  elementomm  aflignari  poterit. 

$.  7.  Cutn  igitur  diftantiac  punfti  z  abangu-  Tab.ll. 
lis  A  B  C  .ante  omoia   debeaat    indagari ,    inueftige-  Fig.  4. 
mus  primo  diftantiam  As;    quod  quo  factfius    fieri 
pofifit  %  in  figura  nullas    alias   lineas    repraefentemus 
praeter  eas,  quae  ad  hunc    fcopum    referuntur.     Ac 
primo  quidem  quaeri    debebit    quantitas    arcus    O  2 
ex  triangulo  OA2,  in  quo  habentur  arcus  OA=et 
et    arcus    2  A  __:  £•     Praeterea  Tero  definiri    pote- 
rimus  angutum  OA2  ex  angulis  BAO  et  BA'Z, 
cum  fit  OAZ-  BAO-BAZ  ideoquc 
fii>.OA2=fin,BAOco£BAZ-cof.BAOfin»BA2 

—  caf.  y  c»f.  7)  —  cof.  .  co/.  .    e^ 

cof  O  A  Zzrcof.  B  A  OcoC  B  A  2+fin.  B  A  O  fin.  B A  2 

co/:  .  cof.  tt-»-  co/.  7  eoC  »      t    fft    _  /-»  a  «7  —  ee/.  y  coj.  3— cof.  €  cqf.  t 

_f7.C_j7i7_ W    ^S^ -____- ^^-----^-----^ 

quihws  ootatis  per  fphaerica  fiet 

cof.O2_=co£acoi.^-f-cof.Scof.,44-conYCof.0  et 
tang.  A  O  2  __:  - —  -,___la/_!L__.»}/____f-.L 


"/»»*«*  »/."_  —  co/.a(  a>/,ga_.  >j  -V-  co/.  _  co/.  tf 

§.  8.  Ponamns  autem  ad  abbreuiandtim    angnr 
lom  O  A  2  =:  A  ,  ita  Tt  fit 

fi-L  A  7—  *#'  y  coC-',>  — «£  g  cof-  »  »    ^r  A  ___  ___£c__.Tr-____:  yco/,» 

Jm.  a/jit...  '  *  /in.  ajw7_" 

_t  rarrir   A — ___________£_*.€»/.  9-   _ 

j>ro  qiiaefim  autem  fit   arcus   O  2  =:  2  et  angula* 
AOZ-O, atque  integrale  O A Z  eric 

cof.  2  _r  co£  «  cof  £  -4-  fin,  at  fiu.  £  cot  A  ct 

tantf  O  — /?_____* 

la-lg.  V/  -_  jj-,  »«,/.-£_  Cqf.  a/m.  ,  _,/._,  > 

D  d  3  YQde 


n*  D  E     M  O  T  V 

vnde  fi  loco    A    valor    inuentos    fcribatur ,  prodibit 
vti  iam  inuenimus 

cof.  2  zz  cof.  a  cof.  £  -4-  cof  S  cof  vj  -J-  coC  y  co^  &  et 

5*  /ir.  <x*  cjjfj  —  co/.  a  (  co/.  6  coj.  yj  -+-  coj.  y  cj/.  & ) 

§.  9.  His  iam  inuentis  aggrediamur  triangu* 
lum  fphaericum  AOs,  in  quo  cognofcimus  bitu 
latera  OAr  a  et  Q  z  —  2 ,  vna  cum  angulo  in- 
tercepto  AO-2z:0  +  (t),  vnde  celiigimus 
cof.  A  z  =  cof.  a  cof.  2  -4-  fin.  a  fin.  Z  cof.  (O  4-  $) 
quae  ergo  eKpreflio  reducitur  ad  hanc  : 
cof.  A  z  —  cof  a  cof.  2  -4-  fin.  a  fin.  2  cof.  O  cof.  $ 

-  fin.  afin.  2fin.OGn.<j) 
vbi  iam  definiuimus  cof.  2.  Vcrum  um  fin.  Z 
quam  fin.  O  et  cof.  O  non  habentur  euoluti ;  neque 
vero  conducit  has  quantitates  immediate  ex  inventis 
deriuare  ,  quoniam  perueniremus  ad  figna  radicalia, 
quae,  vtrum  pofitiue  an  negatiue  capi  debeant  incer- 
tum  maneret.  Quamobrem  hanc  euolutionem  fe- 
quenti  modo.inftitui  conueuiet. 

§.  10.  Ex  triangulo  AOZ   ftatim  deducimus 
hanc  proportionem  : 

fin.  A  :  fin.  2  r=  fin/O  :  fin.  £ ,  vnde   coliigitur 
fin.  O—  %£§!->  qui  diuifus  per  tang.  O  praebet 

COf.  O  /<ff •  *  CQf-  £  —  c°/'.  *  A".  £  cd/.  Kt 

Jin.Z 

Ex  quibus  ergo  formulis  fponte  fe  produnt  illae  ipfae 
fbrmulae  ,  quibus  indigemus :  fcilicet  fin.  2  fin.  O  et 
fin.  2  cof.  O  j  quare ,  fi  pro  cof.  2  inuentum    valo- 

retn 
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tem  fubftituamus,  perueniemus  ad  iftam  expreffionem: 
coC  A  z  zr  cof.  a*  cof.  £+-  fin.  a  cof.  a  fi  n.  £  cof  A 

+  fin.  tt  cof.  (p  cof.  £,  —  fi n.  a cof.  a  cof.<pfin.2JconA 

— fin.afin.(f>fin.£fin.  A. 
Elifo  igitur  angulo  A  ifta  expreflio    fequentem    in- 
duet  formam: 
cofAs— cof.a*cof.£+cof.acoCScof,V)+cofacof'ycof.3' 

-Hin.aco^(pcof:^-cofctcof.C|)cof?cof.^-coffltcof.$cofYcof•^, 
-fin.(pcof.  y  cof  .'n+fi  n.(J)cof.ecof.S. 

$.  ii.  Ifla  expreflio  eo  magis  eft  notatu  digna, 
quod  non  folum  nullis  inquinata  fit  fra&ionibus,  fed 
etiam  in  fingulis  terminis  tantum  occurrant  ^ofinus 
trium  angulorum  £,  vj  et  S-  finibus  penitus  exclu- 
Cs»  fianc  ob'cauflam  fingirlos  hos  terminos  fecun- 
dum  iftos  ternos  cofinus  ordinemus  t  ficque  impetra> 
bimus  fequentem  formam  ; 

coC  A  «rrcof.  £(c°f«  **+fin.  a*cof.  <P)+cof.  -vjfcof.acof  £ 
—  cof.  acof  J3cof.  (£>  -cof  y  fin.  (Pj+cof.S-^cofacof.y 
— cof.  a  cof.  y  cof.  $+  cof.  (3  fi  n.  ({>) 
\bi  meminifle  iuuabit ,  angulos  £,  t],  S-  tantum  a<f 
jfcum  initialem  fpe&are  T  iisque  locum  cuiuslibet 
elementi  corporis  deflniri ,  neque  igitur  a  tempo- 
re  pendere  f  dum  contra  reliqui  anguli  a,  p,  y,  (J> 
funt  fundliones  jpfius>  tempori*  *  tantum. 

£  1 2.  Eacta  hac  euolutione  pro  arcu  A  z 
fuperfluum  plane  foret ,  fi  fimilem  inueftigationem 
pro  duobus  reliquis  arcubus  B  z  et  C  z  inftituere 
vellemus.  Cum  enim  tria  puncta  A,  B,  C  fint  inter 

fe 
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fe  pertrutabilia  ,  tantum  opus  erit ,  *t  tam  anguti 
£»  >1>  ^>  quam  a,  (3,  y  fccundum  ordinem  promo- 
vcantur,  dum  interea  angulus  (J>  idc*m  conferua- 
tur.  Hoc  igitur  modo  reperiemus  fequentes  cxpres- 
fiones 

cof.  B  *  rrcof.  y\  (cof.  |3'-f  fin.  j3*cof.  <J))+colS  (cof  (3  cof.y 
— cof.  (3  cof.  y  cof.  <J) — cof,  a  fin .  <p)  4  cof .  £  (cof.  p  cof.  a 

-  cof.  {3  cof.  a  co(.  <J>  -+-  co(.  y  fi  ru  <p) 

cof.Cs=cof. -9-  (cof.  v*+fin. y  cof.<J))+cof.£(cof.;YC0£* 

—  cof.  y  cof.  a  cof.  <J) — col.  (3  fin.  <J))4-  cof.  **i(cof.Y  co(.(3 
— cof.  y  cof.  (3  cof.  <j)  H-  cof.  a  fin.  <J)). 

^13.  Statuamus  nuoc  breuitatis  gratia  pro 
fitu  translato  pundi  Z 

A«  =  ^,  Bs->j',  C*  =  y,  ' 
ex  quorum  valoribus  coordinatae  pro  ifto  punclo  dein- 
ceps  fbrmabuntur.     Cofinus  ergo  horum  trium    ar- 
cuum  hic  iunctim  afpedui.exponamus 

cof.^/rcof^(cof.a*+fin.aIcof.<f))+cof.,v)(cof.aco(.(3(i— cof.Cj))— cof*yfiDj 
4-cof  5-(cof.acof.  y(i -cof.<J))H-cof.  (3fin.<p) 

cof.V=  cof.itfcof^+fi  n.p,cof.<pH-col.3-(co(.  (3  cof.  y{  1 — cof.<J))-cof.«£u]. 
-4-cof.  Z,  (cof  a  cof.  (3  { 1  -  cof.  <J))-+-  cof.  y  fi  n.  <J>) 

cof3/-co(.3(coi:Yl+fin.YIcof.<J))+co(^(cofaco(.Y(i-cof.<|>)-co(:pfin.$ 
-+-  cof.  >i  (cof.  p  cof.  y  ( 1  -  coC  <J>)  -+-  cof  a  fin.<J>). 

§.  14.  Operae  pretium  hic  erit  nonnullos  fi- 
tu?  principalcs  puncVi  Z  contcmplarj.  Sumatnus 
jgitur  prrroo  pundtum  Z  in  ipfo  puncto  A ,  ita  vt 
fit  %—q  et  *i  :n  9-  :z: po° ;  vnde  pro  fitu  pnnctf * 
erit 

cof. 
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C0f!^i:c6f.a"-f-fin.  e^cof.Cj)^  t  ~fin-  a*(t  -cof  $) 
cof  ir* = cof.  a  cof.  |3  (i  -  cof.  Cpj  4-  cof.  y  fin.  Cj) 
cok^coC  acoC  y  (.*  - cof.Cp)  -  cof  £  fin.  <J>. 

Simili  modo  fi  ptmdum  Z  capiarur  ia  pundo  B , 
ita  vt  fit  £  —  3-  -z  oo°  et  >j  =  o ,  tum  erit  pro  fitu 
pun&i  * 

.   «o£  4'  =  coC«cofc  (3  (1  ~  cof.  Cj))  —  cof,  y  fi».  0 
oof  •*{=.  fof.^-pfin.p1cof*<l)=:i-fin.  ^(i-cof.Cj)) 
coCS^ir  c,of.  (3cof.  y  ( 1  *~co(.  Cj))  -f-cof.  a  fin,C$>, 
Snt  autem  denique  punttum  Z  capiatur  iff  punfto  C 
ftim   loe^s  puneTfr  *  it*  determinabfcur ,  vt  fit 
cof.  Q  zz  cof.  a  cof.  y  (i  ~  cof,  $)  -+-  cof.  p  fin.  <p 
cof.  T|k=  cof.  (5  cof.  y  (r  —  cof,  c}3)'  —  cof.  a  fin.  Cj) 
cof.  £'  ~_  1  ~JLa.  y*  (r  -  cof.  <j)); 

f.  15,  Jfiae  nouem  formulae  ideo  omniatten- 
rfond  funt  digqae  ,  quod  ex  iis  formulae  generales 
pro  cof.  £',  cof,  y,  cof.  9'  ex  illjs  tam  pulchre  com- 
ponuntuT.  Mariifeftum  enim  eft ,  fbrmulam  gene- 
ralem  pro  cof.  2j  compofitam  cffe  ex  tribus  fbrmu- 
lis  fpecialibus  pro  cof.  4'  rnodo  inuenti?.  Simili  modo 
fbrmula  generalis  pro  cof.  yf  ccmtponitur  ex  ternis 
fbrmofis  fpeciatibUs  eiusdem  nomfnis.  Tandcm  et- 
iam  fonriUla  generafis  cof  9-'  componitur  eat  tettri* 
fpecialibus  pro  eodem  angulo, 

§.    10*.  Hase   iofigni»   proprtetas ,  .qtfae    inter 
translationes  punctorum   A,  B,  C    et  *  alius    cuiusuis 
puncll  *Z,  ihtercedit ,.  maxime  eft  memoram   digna  >;• 
Tom.  2£X.  Nou.  Com  m.  £  e  a  tque 
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atquc  omuino  meretur,  vt  diligentius  perpendatur ; 
quam  ob  rem  eam  in  fequenti  Theoremate  genera* 
liflimo  compledi  conueniet,  cuius  veritas  ex  calca- 
lis ,  quos  moda  abfoluimus  fatis  elucet  ,  dum  alias 
profundiflimas  indagationes  pofiulareu 

Theorema. 

£  1*7.  Si  fphaera  circa  ccntrum  fuum   fixnm 

Tat>.  ii.  vtcunque  de  fitu  fuo  deturbetur,  vt  terna  eius  pun- 

Fi^  s*  cta  A,  Br  C  in  eius  fuperficie  quadrantibus  a  fe  in- 

vicem  diftantta  transferantur  in  {>un#a  a,  b,  c;  turn 

aliud  punftum  quodcunque  2  ita  transferetur    in   z 

vt  fit 

I.  cof.sA=cof.2Acof.*A-Hcof.2Bcof.tfB-4-cof.2Cccf.aC 

II.  cof.  z B= cof.  2  B  cof.  b  B-f-cof.  2C cof.  b C-}-cof.2A  cofiA 

1XL  cof.sCzrcof.  2Ccof.<rC-t-cof.2  Acof  fA-t-cof.2Bcof.fB» 

§.  18.  Quoniam  puncla  litteris  maiusculis  et 
minufculis-  defignata  inter  (e  permutare  licer  ,  ita  \t 
minufculae  pertineant  ad  ftatum  initialem,  tnaiufcu- 
lae  vero  ad  fiatum  mutatum  :  aequationes  etiam  fe- 
quentes  veritati  erunt  confentaneae 

I..  cof.2#— coC  zacoL  A  i-f-cof.z  £cof.A  £-f-cof.*rcoCA? 
1!.  cof.Zbzzco£zbcof.'Bb-\-co£zrcof.Bc -i-cokzacoC.Jla 
III.  co£2<r:z:cof.s<:cof.Cf-t-cof. zacoLCa-i-coCzbcoLQb* 

Applicatio  horum  {ymptomatum   ad  coordL» 
natas  ortnogonales.. 

$L  19*  AppKcemus  nunc  omnes  formuFas,  quas 
hactenua  inuenimus,  ad  ternas  coordinatas,  dire&ioni- 

bns 
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bus  fixis  I  A,  I  B,  I C  parallelas.  Ac  primo.  qui-  TA.  if. 
dem  pro  ftatu  initiali  confideremus.  elementum  cor-  *  *' 
poris  quodcunque  in  Z,  pro  cuius  loco  ftatuamus 
coordinatas  I X  ==  X,  X  Y  =  Y  et  Y2  =  2j  vn- 
de  fi  diftantia  iftius  pua&i  Z  a  centro  I  vocetur 
r=/,  euidens  efts.  fi  iftud  punctum  Z  in  eo  fphae- 
rae  radio  accipiatur ,  qui  ante  per  punclum  Z  tran- 
fibat ,  fore  X  =  /  cof.  £,  Y  ==  /  cof.  i),  Z  =  /  coC  &• 
Hioc  igitur  erit  /rXX  +  YY+2Z.  Simili 
modo  pro  radio  illo  I O ,  cuius  diredio  in  ftatu 
translato  non  mutatuf,  ternae  coordinatae  inter  fe 
erunt  vt  cofinus  angulorum  a,  p,  y,  quat  autem  in 
figura  exprimere  non  eft  opus. 

§.  20.  Iam  elapfo  tempore  =r  /  ,  quod  per- 
petuo  in  minutis  fecundis  exprimi  aflumimus  trans- 
latum  fit  centrum  corporis  I  in  punctum  i  ,  pro 
quo  vocemus  coordiuatas  lfzzf^fizzgy  igzzb. 
Pundum  autem ,  quod  ante  fuerat  iu  Z  nuuc  re- 
periatur  in  z,  pro  quo.  vocemus  coordinatas  lxzzx, 
xy  zzyt  yzzz  zy  et  quoniam  iftud  pun&um  z  per- 
inde  fe  habet  refpe&u  puncti  i,  vt  in  praecedentibus 
figuris  punctum  Z  ad  centrum  I,  ita  vt  fit  diftan* 
tia  i  zzz  /:  vt  ante  manifeftum  eft  efle  debere 
x—fzzscof.%,  y—gzzscot.  V,  z— bzzscoC.B-1. 

$.21.  Quod  fi  iam  loco  horum  cofinuum , 
valore*  fupra  inuentos  fubftituamus ,  ob  scoL%zzX, 
/  cof.  y^zzY }  /  cof.  9  zzZ  nanciicemur  fequentes 
valores  : 

Ee  a  xzzf 


-4- Z  (cof.*€oC  y<  i  —  ooU£)  -HcOf.,(3  fi«.  4>) 
J=g+Y  ^or^+fin.^*cof.(J>H-Z(cwf:pceCY(i-cor:cI>)-cof.«  fin.<{>) 

-4-X(cof.-flicof.(5(i-cof.Cj))-+-cof.Yfin.45)  - 
s=H-Z(cof.y*+fi  n.y 'cof.(J))+X(cof.  acof  y(  i-cdf.(j>)-cof.(3u,n.$) 

4-  Y  (cof.  p  cof.  y  ( i  -  cof.  Q>)  +-  cof  a  fin.  <!>). 

$,  aa.  Quoniaxn  autem  iftae   exppefliones  ni. 
mis  funt  complicatae,  jpjonamus  Jbreuifajj£  gratia 

#:=:/.-+*X~hF'Y-3-:Fi'Z 

i^  +  GX+ffY+CZ 

ita  Yt-fit 
. .  JF  3=  $of.  a\-+-  fiji.  a*  coC  (}> 
G  ==  cof.  a  cof.  p  (x  —  cof  (p)  +  cof.  y  fin.  $ 
H  ==  coC  a  cof.  y  (i  —  cof.  0)  —  cof.  (3  fin.  (j> 

?' =  cot  a  coC  <3<i  —  cof.  (J>)  -  cof.  y  fin.  0 
©  =  cof.  (3'  -+  fin.  p*  cof.  (f) 
.     51* r=  cof  (Scof.  y  (i  —  cof.  (J>)  -4-  cof.  * fin.  $ 

fip      J       Ml  il  i  || || >»-  i       ■         ■       »        ^    ■ 

£" = coC-a  cqC  y  (j  *.  jcoC  $)  +  cof.  fi  fin.  $ 
G"=  cof.J3.jcoC y  (*  ~.cof.  4>)  *-  cof. *  fia.  $ 
H^.coC  y*  -+-  fiq.  y*  caf.  .<& 

£  ^.3.  JDim  iam  difiantia  pgn&i  j ?  .ctiam- 
nunc  aecjualis  efle  debeat  diftantiae  1  Z,  ideoque 

calcutafn  infHtuende  «omperietuT  'reuera  f&te 
F<f  jh€  G *+««•=:  i    'Ff'+€G'  -+«3I'  =r* 
F'  F'  -t-G'G'+-  H'  H'=  i     F'F"-*-  G'G"+-  H<H*=* 
FfF"^G"G"4-  H"H"=  i     F  F"-h  GG"+-  H  H"=o. 

Atque 


CORP0RVM  RIGIPQRVM.  an 

Afque?  to  Jwfatis  fumus  ?erti,  etUmij  calculu*  qcm 
parum  fierejmpleltus. 

Formulae  generales  piro  motu  corporom  fi- 
jgidorwn  a  viribus  quibuscunque 

(bUicitatorum. 

$.  24..  Confideremus  igitur  corpus  quodcunque 

rigiduth  ,    inquo    pro  -lubitu    certum    pundtom  pro 

centro  1  fuerit  afliimtum,  etcuius  ternae  dirc&iones 

fixae  I  A>  1 B,  ltC  in  :fita  ioiftiali ,  fe  inukein  nor- 

njaliKir^lUecufffiot  ,,    quorwro    uofpa&u.    fifiguloxmro 

cQopodf  «tementorum   foeji   per  *j-na*  coordiBatm 

X,  Y  et  Z.detejrmUienjQir,     De&gtKtu?  jaweiTJ  «1^ 

menwni  corporis  io  punfto  Z  cppftiwti    charftta» 

d  M    Jtt  v*  littsra  M>  cfeaQttf  imftffiw  rtotim  JQorjio* 

v&\  <vhl  ergo  profee  wxem  >  A»  l««  wiajijfcs  X, 

Y ,  2  tantum  ad  ftatwa  /ewpori»  MiMtm  ipeirtinfn 

»',  oeqne  \llo  mod?  a  teropore  /  peode*e, 

$.  45.  His  igkiM-  pro  Aata  initMK  coftHitutis , 
>bl  corpori  motue  quiour><joe  ifnpreffus  fuifft-eft  coBei~> 
piendus.  Hune  In  finem  -ponamu«t!l*pfe4empore-»  «ih 
tram  corporisl  peruenifle  tn  /,  ^lemowtunT  vero  </M> 
quod  hi  pun#o  2  confulerauimus  trnisfatum  laMTe  m 
pun<$c*»m  zA  iGniu*  lecus  iper  coofdinatas  ,xt  #r,  js  fa* 
pra  afiignatas  definiaiur.;  iocurn  au/texn  centrj  i  per 
eoordinatas /,  £,  £  ejthiberi.  Hjc  igUur*non  folum 
tres  quant  t.ites  /,  g ,  b  eertae  erunt  fun&iqnes  tem- 
Dor/s,  tam  cx  motu  corpqfj  jrrpitflb  qiia^m  ex  tiri- 
bus  Col).f c i jtao tfbu s  dcjerminandae  ;>  fcd  efiam  liturae 
F>  C$,  ."H  cum  iuis  deriuati»  tanquam,   tales    funiftio- 

'   "Ec  3  aes 
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nes  erunt  fpedbmdae;  quandoquidem  per  angulos  «, 
p,  y  et  Cp,  qui  funt  fundiones  temporis ,  expri- 
muncur.  Totum  negotium  enim  eo  redit,  vt  tam 
«x  motu  corpori  inirio  impreflb  ,  quam  viribus  fol- 
licitantibus  ad  quoduis  tempus  tam  valores  littera- 
rum  /,  gy  h  quam  angulorum  a,  p,  y  et  <J>  eli- 
ciantur,  quippe  qnibus  inuentis  rnotus  corporis  per- 
fefle  cqgnofcetur, 

§.  *6.  Cum  nunc  elementuni  corporis   quod- 
cunque  in  jgenere  confideratum  verfetur  in  lpm&az, 
cuius  locus  per  dupplicis  generis  quantitates  variabi-       ) 
Jes  exprimitur,  quarum  tres  X,  Y,  Z  referuntur  ad        • 
jocum  Z,  quem   in    ftatu  initiali  obtinuit:  reliquae 
vero  funt  fun^tiones  temporis. ,  Ex  harurin   pofterio- 
jum  igitur  variabilitate  tam  motus    huius   elementi 
quam  eius  acceleratio  determinari  poterit ,  id    quod 
fommodiilijne  fiet ,  fi-eius  motum  fecundum  ternas        \ 
directiones  fixus  I  A,  I  B  et  J  C  refolnaraus ,  vnde        ; 
primo  ternas  cejeritates  eiusdem  elementi  ,   hincque-        ] 
porro  etiam  accelerationes  fecundum  easdem  direftio- 
nes  definire  liccJbit,     Sumto  igitur  folo   tempore    t 
pro  variabili,  ftrmulae  (jp,  (ij-p,  (ffl  dabunt  il- 
las    ternas   ceteritates ,   dirTerenrialia '  autem   iecnnda 
t^P)>iW)*  t*fc)  ^lerationes, 

§•  21-  Qu°d  #  nuDC  fimili  modo  omnes  vi- 
res,  flujhus  cprpus  hoc  tempore  follkitatur  etiam 
fecundum  iflas  jemai  direftiones  refoluanrur  ,  atque 
ex  omnibA*  .coniun#i§  pro  jdirectionibus  1A,1B,  IC 
vires  oiiawx  P,  Q  £t  J&>  pex  principia   motus  ne- 

cefle 
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ceflfe  cft,  vt  iftae  vires  aequentur  fumrois  omnium 
virium  acceleratricium  ,  quae  ex  omnibus  corporis 
elementis  dM  iundim  fumtis  nafcuntur.  Sciiicet  fi 
g  denotet  altitudinem  lapfus  grauium  .  vno  minuta 
fecundo,  loco  zg  autem  fcribamus  litteram  /,  quo- 
niam  littera  g  iam,  tanqaam  fundio  temporis  in 
calculum  ingreditur  impetrabimu*  tres  aequationes 
fequentes: 

/VM(£L*)  =  ,'P  ^ 

/VM(^)  =  /q 

/rfM(^)  =  /R 

vbi  fignum  integrationi*  folas  variabiles  X,  Y  et  Z 
refpicit  r  ita  vt  in  his  integrationibus  tempus  *  tan- 
quam  conftans  fpe&ari  debeat»  etismft  rn  formulis 
difJerentialibu»  id  folum  pro  variabili  efE  habitum. 
Praeterea  vero  etiam  omnia  momeuta-  virium  acce- 
Ieratricitim  refpe&i*  ternorum  axiorr»  flxorum  fimul 
fumta  aequari  debent  momenti»,  quac  esr  omnibus 
viribus  foliicitantibus*  refpetfu.  eoruwdenr  asrum  de- 
ducuntur;  quamobretr»  defignemus  ifte  momenta , 
cjuae  ex  omnibirs-  viribus-  folticitantibu»  pro  ternis 
axibus*  I  Ar  I  Br  I  C  nafcuntur  r  litteris  Sr  7r  VT 
ita.  vt  his  quantitatibus  per.  *  nwiitiplicati*  furnmae 
cmrrium  momentorifrrr  efcmentariunr  r  quas  fmgulac 
vires  acceleratrices  fuppeditant  aequari  debeanr, 

f.  2S,  Ciror  igitur  elemento»  d MT  quod  fa 
jmnc^o  z  coneiprmus-  r  primo  applicata:  fic  vis; 
:=  dM.  (?J~}  fecuadum  diredaone*»  1 A-  agen*  T  ex 

e* 
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a  Morri  ttokluif  mmtetum  prO   hoc   axe  f   pn> 
ixe  mcerrt  I  B>  nafcttur  rtiementum  •—  *  <^  M  ( ^ ) 

e*  rtftt*  tae-  !  €  moYneriturrl  ~/  d  M  (^).  Sn 
fnM  modfr  ex  Vi  •  accelerdtf  ice  fecUndum  diftctidneitf 
IS,  qitfe  efr  d!pi  (^)  nafcitur  mofnentum  pro  axe 
tkzz4<l1fo'0$)i  at  pro  axe  1C  momeutum 
=  x dM.  (^r)«  Denique  ex  vi  acceleratrice  fecun* 
dum  IC,  quae  eft  d  M  (^)  nafcitoc  momentura 
pro  axe  lA^jdNH^)  **  pro  axs  LB  momen- 
tum  ==*/M  (^).  Hinc  igitut  pro  quollbet  axe 
'habemus  bina  momenta  clemerxtaria  ,  quae  in  gartes 
eontfarfas  tergunt  J  vtide  pro  axe  I  A  fomrtii 
oriirJiimt  rttortientoftlrn  elernennttiurri  efir 
A-fz<tM^^fjdM(<£)tzlS. 

Eodem.  mode  psa  axe  I  B,  obtinefeiraus.  hanc  «eqna* 
tioaeau. 

f*d totffi~fm1>*  (VM)  =  *T. 

Tertia  vefo  aequatib  erit  pro  axc  I  C 

§.  2p.  Hao  igiiur  ttfione.  fex  na&i  fijmttiae* 
quationes ,  «juafS  hic  «ontan&inr  confpe&ai  «xpe- 
iMmuft 

i.  fiuit±n~tth  r-fiftdmfffy^fjm^^is 

II.  //  M  (^)  -  «Jf    v.  /*  SM  (^)  -/^M(lf*)^/T 
III. /*  M^SBtR».  Vi/jti£ftl(^-/«4M^)»Ur 

In 
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Ia  quibus  formulis  integralibus  folae  litterae  maius- 
culae  X,  Y  et  Z  pro  variabilibus  habentur  ,  dum 
contra  in  formulis  differentialibus  folae  quantitates  a 
tempore^  pendentes  tanquam  vatiabiles  (peclantur. 

§.  30.  Vt  nunc  iftas  formuks  rite  euoiua/mus, 
pro  ternis  coordmatis  >r,  y>  z  valores  contrados  §, 
3.2.  datos  adhibeamus  ,  et  quoniam  in  fbrmulis  dif- 
ferentialibus  quantitates  X,  Y,  Z  vt  conftantes  fpe- 
ct&ntur  habebinras 

*-£?  =  (<^)  +  X  (^?)  -*-  Y  .(-£?)  -t-  Z  i^) 

^  =  (^)4-X  (^)^Y.(^H-Z(^ 

Facik  autem  intslHgitw ,  .fi  iftos  Talores  in  fupe* 
lioribus  (ex  aequationibus  fubftituere  vellemus ,  foj> 
mas  maxime  diffufas  efle  prodituras,  quas  tamen 
operae  ptetium  erit  hic  adhtbuifte» 

$.  31.  -Subftituarous  crgo  a&u  Joee  -litterar-uoi 
x,yy  z  et  formularum  \*$?)\  (^)  et  (d^)  valo- 
res  ante  euolutos,  et  iex  aequationes  noflrae  fequenti 
modo  exprimentur  : 

I.    iP-C^O/rfM+C^/X^M-r-O/YiM 

-H  <--£F)/TWH 

iii.  iK=(?^fm+ifflfxm+i?f$wm 

.+\if£)fZdVL 
Tom.XX.N0u.C0mm.  Ff  IV. 
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+  <***°^°J**)  fX d M  4-  f**£ijp«2)fX 4 M 
.+.  f_A*2-**»)fY  rfM  +  ^Mi^J***)fYd M 

^  /  Kdao^oaai  ,y  x.rf  M  +  ( H^-ciiiH;  )/Y'rf  M 

^_  pn&-#**vjfY  V  </  M  -t-  f***^*£2)fxt  'M 
+  IwidjJ^US)/  YZ-/M+ (S**£^**£)fY  Zd  M 
.+.  pi£SJ^21-4Hj/x  2 rf  M  +  CHlilo^£l^)/XZiM 

v   iT^{f±^JM)fdM  y       •       '  «: 

H-  (iliiW5— >/X  rf  M  -f-  (l***ft*^)fX  d  M  . : 

^(XiijrkH^J/yJM  +  C^l^^/Y^M  || 

^.  u£££=S^*l)fZ  rf  M  -*-  p^*L££¥)fZ  d  M  j 

, .U**^E*£S)fXai  M  +  £"*&»££-»  r  W 
^  dt  +  £»uu*-w'***!)fZa  d  M      >' 

ITLa^Ei4£)/T  2rfM+(pS^i^/T2/|l 
.    f^W**)/X  Z^M+C^tF— >/X2*M 
VI.  « U  =  (*i4£^W« 


CORPORVM  RIGIDORVM.  117 

+  (gJi^^/xVM^rddy"tyddc^/YVM 


+  f^^/XYrfM+C^^l^j/EYrfM 
+  (^ddy<1<i5)/YZ</M+-(Gf,jy^VY2</M 
+  {2ii^=/^)/X2^M+.(5^|^)/X2</M. 

$.  32.  In  his  fex  aequarionibus  formulae  in- 
tegrales,  quac  tantum  ad  ftatum  corporis  initialem 
referuntur  ante  omnia  per  totam  corporis  maflam 
font  extendendae;  vnde  earum  loco  in  calculum  in- 
gredientur  certae  quantitates  conftantes ,  quas  ex  fi- 
gura  et  indole  cuiusque  corporis  definiri  oportet. 
Veluti  pro  primis  membris  ftatim  prodit  /tfMrrM 
vbi  M  maffam  totius  corporis  denotat.  His  igitur 
conftantibus  loco  formularum  integralium  in  noftras 
aequationes  introdu&is, ,  aliae  variabiles  non  amplius 
inerunt ,  nifi  quae  a  folo  tempore  t  pendent :  fem- 
per  enim  aflumi  poteft,  omnes  vires,  quibus  corpus 
follicitari  ponimus,  ad  quoduis  tempus  efle  datas.. 
Quoniam  vero  hae  fex  aeqnationes  tantopere  funt 
complicatae  ,  praecipue  fi  loco  litterarum  F,  G,  H  etc. 
fuos  valores  fubftituere  vellemus ,  in  genere  nihil 
praeterea  hinc  concludere  licebit. 

$•33«  Ratio  smem  ,  cur  iftae  aequationes  tam 
prolixae  euaferunt  manifefto  in  eo  eft  fita ,  quod 
tam  pun&um  I  iquam  ternos  axes  I  A,  I  B,  IC  in 
ftatu  initiali  prorfus  pro  lubitu  affumfimus.  Si 
cnim  punftum  1  in  ipfo  centro  grauitatis    feu    po- 

F  f  a  tius 
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tius  inertiae  collocamus ,  ob  natdram  bufus   centu 
ftatim  iftae  tres  formulae  integrales  euanefcunt 
/X  d  M  ==  o,  /  Y  d  M  =  o,  fZd  M  =  o. 
Si    deinde    praetcrea    ternos    axes    I  A,  1  B,  I Q  \n 
ipfis  axibus  corporis  principalibus  conftituamus,  cum 
etiam   tres  fequentes  formulae  integrales  jn    nihilutn 
abeunt 
fXYdMzzo,fXZdM  =  oyfYZdM  =  o 

quibus  igitur  omnibus  membris  deletis  noftrae  aequa- 
tiones  iam  mirifice  contrahentur. 

$.  34.  Remanebunt  autem     tantum   iftae  tres 
formulae  integrales 

fXXdM,fY'YdM  ttfZZdM> 

quorum  valores  per  totum  corpus  extenfos,  fi  ponamus 

fXXdM=zk,  fYYdMzzB,  [ZZdM=C 

fex  noftrae  aequationes   ad    fequentes    formas   redu- 
centur 
I.  i P  =:  M  (**fl.    II.  i Q  =  M  (4_fU).  "iii.  ,-  r  =  M  (*£» ) 

IV.  <S^M(^-^iiJ)+A(Hdd.047>cAdH)+Bf,ad.c,=g^) 

■     p  /  H"  ddC"  —  G"  ddH"  \ 
V.    <T==M(^^^b^)+AfgJi^rHdO>  +  B  £.*i£-UUT) 

•+-  C  (*"<*dH*  — H*rfdP\ 

VI  *  U = M (£W=£liJ)4. a (qddl>-1l"idc)  +  B  f&**r-ruv \ 

'  '  ____  r>  {CddV"—T"dd(ys 

Plus  autem  hinc  in  genere  pro  viribus    follicitanti- 
bus  quibqscuhque  concludere  non  licet. 

Appli- 
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Applicatip.  harum  Formularum  %d  <?afumquQ 
corpus  nullis  ptamQ  viribus.fpliicitatur. 

§.  35.  Conftituto  igitur  pundlo  I  inipfocof- 
poris  cenfrd  grauitatts,  rerrrae  autem  redac  I  A,  I  B, 
IC  fimttl  corptiris.  axes.principales  rcfexant ,  dura 
fcilicet  in  ftatu  initiali  rerfabatur;  atque  elapfo  tem» 
pore  — :  t  ob  omnes  \ires  P,  Q,  R  et  S,  T,  U 
euanefceates  habebimus  primo  iftas  tres  aequationes : 

I.  M(^/)=o,  II.  M(^)=o,  IH.M  <-£*)= o 

guae  femel  integratae  praebent 

ex  quibus  formulis  cognofcitur,  motum  centri  grauir 
tatis  e(fe  aequabilem,  idtoque  illi  aequalem  ,  qui ipfi 
initio  fuerit  imprefius.  Hinc  autem  porro  integranr 
jlo  colligitur- 

/=+  *t ,    gzzlt    tt  bz=tt 

ficque  via.a  centro  grauitatis  defcripta  erit  linea 
recta   I  i. 

-§-?3r?«  T:«s  autern  reliquae  aequatiqnes  ita  fe 
habebunt 

T»     ~_  a  (HddG-GddH)    i   -D  (H'4dG'-G"dH')   i   p  {H"ddG"-C"JdH") 

iv.  o_a  -— -—,» — ■  "r*>  — rdp "r**-  — —2;~7 — — • 

V .    o  _  A  __*_._*_  -f  B  (y/J<tH<-  H_*_>  +  C  <F"<MH"— H*<MF*) 

VI;  o"—  A(— — ^^PJ  4-B  __2__J_)+C  _!_?"__rf_5 
Vnde  per  integrationem    ftatim  deducitrUs  fequentes 

8toV_A(H/G-GWH)  +B(  !1  W  G/ffl'V(HW-'-G"rfH«) 

$?'/= A|  F//H-H4F )  +  l5i  F  V/H'- H >di ',  +C( F "</H"-H VF") 

€<#_  A  (G</F-F «G)  -\  B  GV/F  '-F  VG'; + C(  Wf  "4  W) 

*  r  f  3  -vbi 
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Tbi  conftantes  9,  j$,  £  inuoluunt  motam  J  qui  cor- 
pori  initio  praeter  motum  ceoxri  grauitatis  foerit 
imprefliis. 

§.  37-  Tota  igitar  fotutio  perdu&a  «fl  ad  iftai 
tres  acquationes  differentiales  primi  gradus,  quae 
cum  praeter  tempus  r  tantum  cootioent  tres  vna- 
biles«  fcilicet  angulura  (J)  cum  angulis  <t,  ?,  y,  qui 
vti  iam  obferuauimue  duob«s  tantum  aequiualeot  t 
quoniam  eft 

coC  **  -4-  cof.  6*  -H  cof.  y*  =  1 ,  . 

Tnde  patet,  problema  efle  deterrninatum.  Qnod  fi 
enim  integrationes  fucceflerint ,  ad  quod  vis  tempus 
iftos  angulos  aftignare  liccbir,  Cognofcetur  enim 
per  angulos  a,  €,  y  pofitio  iilius  axis  corperis  qui 
poft  tempus  t  -eandem  habet  dire&ionem  ,  quam  ioi- 
tio  habuerat.  Deinde  vero  angulus  <f>  oftendet, 
quantam  conuerfionem  totum  corpus  circa  iflum 
«tem  I O  fubierit,  quemadmodam  in  prima  parte 
fulius  ezplicauimus. 

§.  3  8.  Q60  autem  facilius  ipfos  Hes  angulos 
iri  tres  noftras  aequatipnes  introducere  queamus,  quo- 
niam  omnia  pcr  cofinus  angulorum  a,  6,  y  com- 
mode  exprimi  poflunt ,  {fatuamus  breuitatis  gratia 

cof. azzpt  cof.  £  =  ?  et  cof. y=r ,  ka  vt  fit 

pp-\-9?-\-rr~  x  ideoque 
p4p-\-\dq~\-rdrzzo,  '  ' 

Hinc  igitur  fequeotes  habebimus  determinationes  pro 
Jitteris  maiufculis  F,G,  Hetc  in  noflras  aequationes 
jngredientibus 

9=p 
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F=^(x-cof.Cj>}i.cof.Cj>  i  P=pq[i-Qoi.<$)-r&n.  Cj>) ; 

F"=prCi-cof.Cj))-hjfin.  Cj> 

G=pq[i-cot <J>)4r  fio,  <J>.  f  G'-=w(i- cof.Ct>)+  coCCj>); 

G^K^coCCPj-p  fiu.  Cj> 

H=r^r(x-cof.Cf>)-yfia.Ct>;  H^(i-cof.Cj))+/>fin.Cj> ; 

H''=rr(x-cof.Cj))  t-cof.Cj), 

$.  39.  Videamus  igitur ,  quoraoda  hosvalo- 
xes  commodiflirae  in  noftris  aequationibus  fubftituere 
queamus;  vbi  ftatim  intelligitur ,  fbrmulam  primam 
H  d  G  -  G  d  H  oriri  ex  diflferentiatione  fraflionis  £ 
omifla.  diuifione  pec  quadratum  denorainatoris.  Cura 
igitur  fit 

difTerentiatroncm  mose  folito  ioflitucndo  prodibit    ie- 
quens  fbrma: 

pp{  i  -<o{.<&)\rdq-qdr)-prrd<fri*oi.<&rqqd&n${  i-cof.Cj>) 
-pqqd<p(  r-co(,c{>)-(in.Cj>I(?//r-r^)-rr^fin.cP(  x.-coCCj)) 

qnae  contrahitur  in  hanc  fcrrram  ; 
(r^-^</rX^x-cof.cp/+fin4>,HKx--pp)'fin.CjXi-cof.Ct>) 

-/>(* ~pp}dQKi  -coC  Cj)) 
quae  expfefllo  ergd  eft  vafor  fbrmulae  H</G  —  G</H. 
£.  40.  Secunda  forrhula  H'</G'-G'rfH',  dedu- 
citur  eat  dinerentiatione  fraftionis 

<£ g  g  (l  —  o»J.  <f>)-fe_coJ.  0  ^, 

H'  "~"  «r  (1  —  «jf.  <p)-*-  *>/»*•  <P 

vnde  oritur  fequetw  expreffioJ 
9q{i-co£Q?(rdq-qdr)-tof.Q(i~cof.<b)(qdr+rdq) 

—qrdfytm.ty ;4-  ffn-  $(  *  -cof.Cj))  {tpqdq-  qqdp) 
+pqqd${i~COt.<tl)-pdQ-dpfa.<t>CQr.Q>     q«ae 
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Jjiwe  reducitur  «d  fcqueatenfc  formamt  •    : 
-dfpfio.  <J)(  qq(  x ^of.C^+cof  Cf»+<fy(i  — cof.  <P)(rqq 
— rcof  .Cj).  i  +j;?>+2/>flfin  tjjJ-flfrfri  *ZQi.fyfofl(<ire$ty 
4coi.Cj))-rfCj)tyrfia.$— pf?(i-cof.Cj))+f>). 

§.  4i.  Tettia  deoique  iformuia  lMdAQ,-&<igB!l 
fbrmabitur  ex  Traftiotie 

C?  —  gr  (i  ~.cof.Q).—  pfi*.  $  • 

H"         rr(i-  coJ.<Jl)-*-cof.<$~ 

Sufficiet  enim  has  tres  formulas  euoluifle  ,  quoniam 

fequentes  per  analogiam    iride    deducete   Ucebit ;   at 

difterentiatione  inftituta  prodit  ifta  forma : 

rr[  i  -cof  <pf  (rdq-qdr)-prr  d<P*o[.<P(,i  —  cof  Cj>) 

-+pr rd<P fin.  Cj>*  -+-  ( ?</r-+-  rrf?)  cof.  Cj)(  i — cof.Cj)) 

+ </r<rtJ>fin.Cj>  o(  (p+yr«4>fi n^X*  -<6f.Cj>)-^fin4)cof  <J> 

•— p  d<p  cof.  0*-p  <t|>  fin.  <p+ aj>  r  dr  ftn.  $(i  -  cc£$) 

— rr  <//>fin.Cj)(i  —  cof.Cj)) 

quae  contrahitur  in  iftam. 
— dp  fin.cf)(rr(  i—  c<>f.cJ>)+cof.cJ>}+r<fy(  i-cof.<J»(rr(  i-cof.Cj>y+colC|)) 
+</r(i  —  cof.<J))(2/>rfin.Cj)-flrr+-0cof.Cj>(i  +rr) 
+d<P(sqr&n.<P-\-prr(i-coL<P)^p}. 

§.  42.  Subftituantur  ounc  hi  valores  ia  ae- 
•  qaatione  %dty  ac  prodibit  fequens  aequatio: 
51  dt = -  A  <fy  (i  -pp)  fin..Cj>(  i  -cof.Cj>)+ Ar<fy/>p(  x-cof  Cj))' 
-+-  fin.  Cj)  )*-  A  ?  rf r  \p  p  (  i  -  cof.  $  ) -+-  fin.  <p? 
-Ad(p(p(i  —/>/>)(  i -  cof  <pl-£dp fin.  Cj)(w( i — col  (j>) 
+cofCj>)+B^(i  -cof.Cp)(r^-rcof^i+?y)+2/^fio.(j)) 
-B?</r(  i  -  cof .  <PXqq[  r-coi.  Cj»+  cof.  (J>)-R/Cj>^rfin4> 
-pqq(  i  -  cof,Cj>;-+-/>)-G#>  fin.Cj)  (rr  ( i  -cof.Cj>H-cof4)) 
+  C  r  </  q  (  i  -  cof  Cj>)  | ;  r  r  (i  -  cof.  Cj>  )*+-  cof.Cj>) 

+C</r(i-cpf;,Ct>X2/>rfin.Cj>-^rr-+fcof.C[>(i-h^)) 
+C</cJ>(yrfin.Cpf/;rr(i-cot.>-/J);'  '  Ex 
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Ex  hac  aotem  «equatkwc  tnnae   reliquac   fbrmabua- 

cur ,  6  littere 
A,  B,C»j>,f)  r  promouentur  primo  ia    . 
Bv  C,  A^  f,rtpt  fecundo  in 
C,  A,  B,r,ptq. 

Forxna  autcm  illa  etiam  fequenti  modo  commodio* 

exhibtri  poteft 

K<fr=H-«/pfui.<J)(  1  -  cof  <J))(A  pp—Bqq  —  Crr) 
+dpfinfaol<p(A-B-C)-AdpCw.QH-rdq(i-co(<Pf(App 
+  B??4-Crr)+ntycQf.<p(i-cof.<J))(A-B4-C) 
-f-  Ardq(i  —  cof.<J>)+2B£?</?fin.<J>(i— cof.<J>) 
—  qdr{i  -cof  <j>)'(  A/>/>-f-  B  ??  -f-  Crr) 
— qdrcoi.Q)(x  — cof.<J»(A  -f  B— B)-A?rfr(i-cof.  <J>) 
-i-zCprdr  fin.tft  1  — cof.  $}+•/>  <*£(.  1 — cof  <p  .<  A/p+Bf  f 
H-Crr)-yr^nfi4\B-Q-/w<p.  A+TS-r  C)+ Ap<4>cvL<p. 

$  43«  Quia  autem  in  hrs  aequationibus  iam 
per  fe  valde  prolixis  variabiles  /1,  ^r  et  <J>  nimis 
inter  fc  funt  pamixtae  ,  qtiam  vt  relolutio  genera- 
lis  fufcipi  queat ,  euoJuamus  ante  omnia  cafum,  quo 
corpus  circa  axera  fixum  gyrari  poteft;  qui  cum 
conuenire  cebeat  cum  axe  fupra  confiderato  J  O,  an- 
g  uli  a,  §,  y  idcoque  etiam  liuerac  p,  qy  r  pro  con- 
ttantibus  funt  -  iwbendae  ,  vnde  dcletis.  mecribris ,  quae 
diffcreatialia  dp,dq,dr  impHcaut ,'  teriwe  aequatio- 
ncs  ad  hunc  cafum  cront 

%dt  z=p  d<$  (1  -cof.  <!>r{  \pp  +  Bq  q+Crr)-qrd  <J>(B— C). 

-pd(p(  A  -V  13-f  C )•+- ApdfycoLty 
fddt~qd${i  -cof.Cp (.'  pp+Bqq+Crry-prdfyC-A) 

—  ^4>,A+B  +  Cj+  B^4f'CpCQU<l) 
Tom.  XX.K0u.C0mm.-  Gg  l£dt 
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-  r  d$(  A + B+C  )+ Cri(J}coC  <ji. 

$.  44..  Cam  tgitur  corpus  fcili  motu  gyrari 
poiTit  ,  fi  t  axis  gyrationis  incidat  irv  aliquem  axem 
principalem  t  ponamus  eum  incidere  in  axem  I  A 
ita  vt  fit  p—i,q—<y,  et  rro,  vnde  tres  noftrae 
aequationes  euadent 

SC^=A^(i-coCO)-rfCfJ(A-lrB-^C)4-ArftIicoi:$ 
fiue 

f&dt—o 

€dt  —  o+ 
Hine  igitur  ftatim  pater,  htme  eafitm  vttque  Iorum 
hatere  pofle ,  furatis  conftantibus  ^=20  et  C  — 0; 
tum  vero  d<p—  ^—^,  quamobrem  angulus  (J>  tern- 
pori  erit  proportionalis,  feu  motus  erit  vnifoimis»  vtt 
per  fe  cft  manftfturrw 

$.  45.  Porro  vero  etiam  notuirr  eft,.  corpn» 
circa  omnes  axes  libere  gyrari  pofle ,  fi  omnta  mo- 
menta  fuerint  aequalia  ,  hoc  eft  A  =  B  =:  C  r  vnde 
hae  produnt  aequationes 

Tnde  manifeftum  eft  fore  ^-  quantitatem  cooftaotem, 
ideoque  motum  gyratorium  aequabilerrr.  Qued  fi 
crgo  ftatuatur  ^JrA,  hinc  reperieraus  ipfes  qjoao- 
tkates  />,  y,  rj.  erifc  enim. 

igaafC 
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qoare  cum  fit  pp-frf  q -r-rr=:i  erit 

ficque  omnia  per  ternas  conftantes  8, 8,€  funt  de- 
terminata. 

§.  4<J.  Iidem  valores  prodire  debent  ex  tribus 
noftris  aequationibus,  fi  etiam  quantitates  p9  q,  r  vt 
variabiles  fpe&antur  ,  pro  cafu  A  =  B  =  C;  tum 
autem  aequatio  prima  erit 

^+2<//>fi^.(p(/^(i-coCCp)-i)4-2^(i-c6f.(I))(r+pyfinCl)) 

— zdr{  1  -cof.Cj))(  q- prfin.Cj))-  2/></<p 

quae  ob'  pdp-\-qdq-)rrdr~o    reducitur    ad    hanc 
fbrmam  : 

I.  ?£':=-  2 dpfin.  $4-  ft (1  -cof.  Cj>Xr dq -  qdr)-zpd$ 

vnde  duae  reliquae  per  analogiam  erunt 

II.'  *gi  =z- 2 </?fin.Cf>+a (1  - cof.Cj))(^ dr- rdp)-»qd<P 

III.  5p=-  2 </r  fin.  Cj)+  a (1  -cof.Cj))( qdp-pdq) -  2r</Cj>, 

atque  iam  certi  efle  pofiumus,  his  aequationibus  ali- 
ter  fatisfieri  non  poffe  nifi  modo  ante  expofito,  quo 
/>,  y ,  r  fint  quantitates  conftantes ,  angulus  vero  Cj> 
tempori  proportionalis. 

§.  47.  Ad  hoc  ofiendendum  eliminemus  primo 
elementum  </<J) ,  ac  \.q  —  \\.p  praebet 

«£iLL=L«£iL=-  a  Cin.Q)(q'dp-pdq)-  2  </r  (1  -cof.Cj)) 

Similimodb  II.  r  —  III.  ^dat 

«r^t-^df--.  a  fin.<J)(r</?— ^ir)-.  a  dp(i  -r  cof.  Cj)) 

Gg  2  quibus 
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quibus  adiungi  pouft  haec  combinatto :  Ill.£  — I.  r 

quae  dat 

Uil=*i*!.—-2  un.c£(prfr-r^)-a^Ci-.cof  $) 

Atque  nunc  quidem  euidens  eft,  his  aequ3tiooibus  la- 
tisfieri,.  (ktnendo  quantitates  /?,  y,  r  conftantes.  Ia- 
terim  tamea  hinc  noo  liquet ,  quod  nulla  alia  fo- 
lutio  locum  haberc  poffit.  Quam  ob  rem  hinc  ena- 
fcitur  infigne  Problema  analyticum  ,  quomodo  haec 
fclutio  ez  iftis  fcrmulis  deriuari  debeat  ,  id  quod 
Geometris  imprimis  commendari  meretujr* 

f.  48.  Ob  has  igitur  difficultates ,  qrae  ro 
cafu  faciltimo ,  tbi  A^rBr^C»  mora-m  feceffunf^ 
multo  mious  euolutionem  generalem  tentare  licebit ; 
quare ,  cum  aliunde  certi  ftmus  ,  ctiara  in  genere 
fuccedere  debere  ,  quandoquidem  eam  ope  priori&  roe* 
thodi ,  qua  olim  fum  ufus.  ad  finem  perducere  coo** 
tigit,  nullum  eft  dubium  ,  quiu  certa  dentur  artifictsi 
analytica  nobis  adhuc  incognita  y  quae  ad  hunc  fco- 
pum  pejrducere  valeanu  Quia  Ter©  taiia  artiftcia 
non  folium  maximam  fegacitaterao  y  fed  etiam  aciem 
oeu.Iorom>  poftuJant  >  hanc  inueftigationem  aliis  rc- 
linquere  lum  coa&us;  quandoquidem  hoc  argumer*- 
tum  (unima  attentione  Geometrarum  dignuoa  cfi  ia» 
dicandum. 

f.  4.9.  Fortafle  etiatrr'  no»  parum:  ad  feEceta 
fucceflum  confecre  poterie  r  rJr  a-nrequam  leco-  Ett©- 
rarum  prtmo  imtroduclajrura  FrG,H  vadores- fiios  ftri*- 
fiicua:Dnu» ,,  earum.  rektioucs  mwuas  accumius.  pejr- 

petfc~ 
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** 


pendamus:   forfitati   eoim  fitac  iam  via  commodior 
fefe  o&ret  hoc  negotiam  conficieadt.     Cam    igitur 
illarum  littcrarum  \alore&  inueoti  fiat  ifti 
F  =^(i-cof.cP)  -4-  cof.Cj) ;  F*=r^> q  (i— cof4>)-r  fin.$ ; 

G =p f  (i-cof.C{>)  -fr-rfia.$ ;  G'=  qq(  i— cof.(J))-Kof.Cf> ; 

G"=?r  (i  -cof.Cj>)-p  fia.Cj* 

H=^r(i-fin.(f>)— ^cof.Cp ,-  Hk~qK*—  cof.(£)+f>fin.(£; 

Hwzrrr(i -cof.(J>)-+-co(  ({> 
ob  j>p +-?£+- rr>  =terit  F+G'+Hft=r  +  *cof.<$X 
Tum  veto  inter  rehquas  fex  harum  litterarom  bjnae 
egregiae  inter  te  conueniaat  »  \nde,  fequuntur  fequsa- 
tes  relatione» 

G  +  F*  =  zp  q(i  -  cof.  ^ 
G  —  F*  =  2  r  fin.  (p 
H  +  F*  =  xp r  (i  -  eoC  Cf>) 
—  H  +  F*  =  s?fin.Cf>) 

Hr  +  G".=  *«rCi-coC<H 
H'-G":=2£fin.Cj> 

hinc  igitttr  porra  erit 

GG-F'F*=F*F«-  H  Hr^H^-G'  G"=  +p  qt  fin,$(i  -cot4>> 
Fmeterea  vero  hinc  eiusmodi  combi-natioaes-   forraari  w 

potenmt  r  ia  quibus  foiui  aagnJu»  Q   iafit,   cuius^ 
movJf  ftint 

G  g  3  Cwte- 
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Caeterum  hoc  argumentum  dignifllmum  videtur, 
quod  omni  ftudio  excolatur ;  cunci  inde  non  folum 
io  Mechanica  fed  etiam  in  Analyfi  egregia  incremen- 
ta.  expe&ari  queant. 

§.  50.  Anrequtm  hoc  argumcntum  penitas 
deferam  fortafle  haud  abs  re  erit  annotafie ,  ternas 
aequatiooes  §.  4<f.  fatis  commode  ad  duas  reuocari 
pofle,  dum  variabilis  f,  cuius  difterentiale  tantum 
ingreditur  penitus  eliminatur ,  id  quod  faciliime  ef- 
fici  poterit  primam  aequationem  per  p ,  fecundam 
per  q  et  tertiam  per  r  multiplicando ;  tum  enim 
prodibit  fequeris  aequatio  fatis  concinna  : 
*_L+_9qJ±ej: dt  4-  2  ^(f)  =  o  , 

rnde  ftatim  fit 

dt  =  —       »Ad0 

qui  valor  in  duabus  tantum  aequationibus  fubftitutus 
fnppeditabit  duas  nouas  aequationes,  in  quibus  tantuin 
tres  variabiles  infunt  ,  quarurh  bina  per  tertiam  de- 
terminari  oporteret:  interim  tamen  nulla  via  patet, 
quomodo  hoc  commode  praeftari  poflit;  praecipue 
hac  ratione  folutio  illa  fimplex,  quae  iam  a  priori 
conftat,  prorfus  excluderetur.  Quia  enim  quantitates 
/>,  q,  r  funt  conftantes ,  angulus  vero  (J)  tempori 
proportionalis,  neutiquam  fieri  poteft,  vt  ifte  angu- 
lus  per  quantitates  p,  q,  r,  exprimatur.  Hanc  igi- 
tur  ob  cauflara  ifta  inueftigatio  omnino  deferendi 
videtur,  praecipue  cum  huius  quaeftionis  ope  metho- 
di  olim  vfitatae  iam  completam  folutionem  elkue- 
rim  ,  qua  igitur  acquiefcere  debemus, 

THEORE- 
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Cm  Illuftr.  Eafcrus  de  translatfone  corporum  ip- 
gidora-m  miper  agen»  y  eiegantifljmam  hanc  de- 
tcxiflet  proprietatem- ,.  quod  m  quacunque  translatio- 
De  corpori»  rigidt  >  femper  detur  Jinea  re&a  >  qna« 
fitam  teneat  paraHelnm  ef ,  quem-  in  ftatu  initiati 
faabnitr;  fimulque  oftendiflet  \t  hoe  locum  inueniat, 
expreflionem  qaandam  Anatyticam  ad  nihilum  redi- 
gi  deberc,  quod  tamen-  quomedo»  fiaty  ob  termino» 
qur  hanc  expreffionem  ingfediuntur  complicatiores , 
alif»  penitiu»  enuckandum  veKnquere  eft  coa&us; 
admonitione  itaqne  llluftr.  Viri  inckatu»  in  animura 
induxi,  vt  demonftmionem  iaueftigarem ,  qua  per- 
fpicue  eftendr  poflet,  aequationi  iftr  Analyticae  ia 
«mni  transktione  corporis  rigidi  facis-fieri ,  ficque 
etram  ex  principiis  Analytici»  egregia-m  iftam  veri» 
tatem  prorfus  extra  dubium  poni  r  quod  m  fitu? 
translato  detur  talis  reda ,,   quae   parafletum   teneat 

fitura 
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fitum  ct  ,  qoern  m  ftaru  initialf  habuit.  Dum  igi- 
tur  hanc  dcmonftrationem  heic  explicandam  conftitui, 
e  re  elTe  duxi  nonnullas  quoque  alias  meditatiouc» 
de  tranblatioue  corporum  praemittere  j  partim  quia 
ad  iflam  demonltrationem  inueniendam  viam  tnihi 
praepararerunt ,  tum  etiam  quod  inferuire  poterunt, 
ad  ea  \berius  confirmanda ,  quae  Illuflr.  Lulerus  de 
hac  translatione  docuiu 

Lemma    i. 

2.  Sutrtis  in  Jnfetficie  ffbaetica  tribus  furffis 

A,  B,  C  quadravtibus  a  'J*  itiukcm  diftaraikus  ,  fi  bi- 

Tab.  m  na  quaecunque  atia  puntfa  M,  N    in    eadem  fuper/icie 

et^a/"  aJJumta  »  tam  inter  fe »  auam  cum  d&s  punfli*  A,  B,  C 
arcubus  circukrum  maximorum  iungantur,  erit; 

cof.  M  N = co!.  A  M  cof.  A  N + cof.  B  M  cof.BN  4-cof.CM  cotCN. 

Demonftratio. 

Concipiantur  arcus  A  M  ,  A  N  produdi  vsque 
dum  circulo  maximo  BC  occurrant  in  P  et  Q. 
Quum  igitur  Cit 

cof.MN=tof.AM.cofAN+fin.AMfin.ANcof.MAN, 

Fig  j.  angulus  autem  M  A  N  fit  \tl  —  M  A  C  —  N  A  C, 
vel  MA.C  +  NAC  \trumque  hunc  cafum  feorfim 
confiderabimvis.     Sit  igitur  frh.o 

MAN-MAC-NAC,  critque 

cof.  MANr. cof. M  A C cof.  N AC+  fin. M AC fin. N AC, 

hoc  igiiur  \alore  pro  cof.  M  A  N  fubftituto ,  confe- 

quemur 
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quemar 

«oG  MNscoCAMcoCAN-h  fio.  A  M.  fin.  A  N 
(cof. M  ACcoC  N AC+ fio  M  A C.6n  N  A C). 

«fl  vettfc  fin.AM^MAC^rCtfT.MP.c0f*i)C.~c6f.MC 
lin.A  NcbniQAC— CQf*NQ.caf,QC=coCfSIC 
fiii.  AM.fi^MAC=co(.MP.caf.BP2=cof£M 
fin.AN.fin,NAC=coCNQ.c©f.BQ-ct.LBN  Tab  „r 

t*  cjtitr  fctHcfenter  Cc4Kgfcti# ,  Fig.  '2. 

<^f,MNlr€0CAM.C()f^N+cor.BMcDf.BI^-foof.CAl«>f.CN. 

SetuHdt  fiflt  MAN=:Mae+NAG  erit , 

cof.  M  A  Nzrcof.MACcof.N  AC-fin.M  ACfinN  AC,  hfrifc 

cof.MN^cotAMcdf.AN-4-riH;AM.fm.AW(c6f.MAC 

cc£tfAC^fiiHMACfi&.NAC), 
ftfcn  fero  efit 

fin.  A  M.  coC  M  A  C±r  cof.  M  VioC  C  Prrcbf.  CM 
tin.AN:  Cof.tf  ACrrcof.NQcof.CQrrcoCGN 
fin.  AM.fin.MAC-  eof.  M  PcoF  B  P  ztcbf.  B  M 
fi »  A  N.  fin.  N  A  C = -  cdf.  N  Qctff.  BQzs-cof  BN 
«x  qto  aiam  «onc  flt 

cbf.MN  ±=cbf.  AM.cof.  AN-HcoCBMcofBN^wfXZMcofCN. 

Th^6i^ma    1. 

3.  £*•  Cpbaera  chca  centrum  fuum  fixum  vtcun» 
que  eonuer  atur ,  vt  funtfa  A,  B,  C  quddrdntfbus  in\ 
ter  fe  dijtantia  petueniant  in  putiBa  a,  b„  c,  ium  /wfr- 
8um  quodcunque  Z  ita  trahsferctur  in  %,  &  Jli 
coU  Arrcol.ZAcof.  Aa-fcof.ZBcof.  AHcof.ZC  cof.Af 
cof.  zB— cof  Z  A  coC  B  a+coCZB  cof.  Bb+cof.  ZC.  cof  Bf 
cof.  arCzrcof  ZAcoT.  Ctf-Kof.ZBeof.C^dCZCcoCGJ. 
Tom.XX.Nou.Cbmnrr.  Hb  Demon- 
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Demonftratio. 

Quia  fitus  puncti  z  refpedu  pun&orum  a,  b, 
c  idem  eft,  ac  fitus  puncti  Z  refpectu  pun&orum  A, 
B,  C,  crit  *«  =  2Aj*^^2B;»^  =  ZC.  Per 
Lemma  autem  modo  demonftratum  conftat  effe 

cof.  zkzz  cof.s  a  cof  Aff-f-cof.s£  coC  A£-Hcof  srra>C  Ar 

cof.sB— cof.sacof.  Ba-f-cons^cof.BM-cof.Stfcof  EV 

cof.sC=cof.sacoC  Ctf^-cof.s^cof.GHr-cofatfcof.Cf 

T-nde.  fi  pro  za,  zb,  zc  fubftituantur   Z  A,  Z  B, 

ZC,    prodibuut   aequalitates    in    Thcoremate  ncAta 

«xpreffite. 

4.  Confimili  quoque  ratione  oftendi  poteft  efle  : 

cof.  2.a=zcofzacoC  «  A  -f  coC  zbcof.dR+coCzccoCaC 
cof.  Z  £ =cof.  s*  cof.  b  A  -Kof.  s£cof.£B+cof.«rcofiC 
cof.Z  £=cof.sacof.  c  A+cof.a^coCfB-t-cof.^coffC 

per  quas  fbrmulas  puncti  Z  in  ftatu    initiali    fitus  ^ 

ad  punfta  a>  b,  c  determinatur. 

5.  Si  pundum  z  in  ipfurtt  Z  incidat ,  idto- 
que  Z  fit  punctum  quod  poft  conuerfionem  fphae- 
rae  eundem  tenet  fitum  ,  ac  in  ftatu  initiali  ,  aequa- 
tiones  fupra  in  Theoremate  allatae  ,  in  has  transfor- 
mabuntur: 

cof.  Z  A(cof.  Aa—  i)+cof.ZBcof.A£4-cof.ZCcof.A*=:o 
cof,  Z  A  cof. B  a+ cof.  Z  B(cof.  B  b  -i)-H:of.ZCcof.rfc-o 
cof.  Z  A  cof.  Ca+col.  Z  B  cof.  C  b  4-  cof.ZC(cof.Cr- 1)1:0. 
Nunc  fi  breuitatis  gratia ,  loco  harum  aequationiim 
fequentes  adhibeantur: 

L  $.x-+-$y-\-yz~ o;   II.  a!x-+pjr~}rytzzz. 0; 
Llll.  afx+fi^+y^zzo  vbi 
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vbi  X  =  cof.  AZi  y  =:  coC  B  Z;  z  -=z  cof.  C  2 
arzcoCAdr— ij  (3rrcoCA£;  v—coCA*;  «/zrcof.B#; 

P'=:cofJB*-i  j  yrxoC&j  a^rrcotG*;  £"rrcaf.O; 

y"=:coCC*v*x, 

cz  prirrfa  et  fecunda  inter  fc  comparatis ,  obtioemus 

(i— &Jj-H(f-5J*  =  o, 
tumque  ex  prima  et  tertia 

<J-Slr  +  (f-S)*  =  o,. 

vnde  per  priorem  colligitur 

5"  =  Kfe J?  <*  Pe*  Pofteriorem  J-  =  |£=£*  , 
quibue  valoribus  inter  fe  aequatis  ,  prodit  haec  ae- 
quatio : 

quae  euolutione  facta  in  fequentem  contrahitur : 

*(3/Y"-*y?/-'^vIL-«#(3'v  +  **Py+^P'/V=o»1 
Introduetis  vero  nuoc  pro  a,  (3,  v  ctc.  valoribus 
quibus  aequales  fupponebantur,  acquatio  nofira  fic  ha- 
bebitur  exprefla : 

(cof  Ka- 1  )(cof.B£- 1  )(cof.O- 1  )-coCB*cof.C£(coC  A«- 1) 
— cof.  B«  cof.  kb  (cof.C^—  1  y-zoi.Qa  cof  Ar(coC  B£—  1 ) 
-f-  coC  C  a  coC  A  b  cof.  B  c  -+-  cof.  B  a  cof.  A  c  coC  Cfcro. 

Haec  autem  aequatio  perfecte  congrait  cum  illa  ex- 
prcflione  Analytica ,  quam  Illuflr.  Eukrus  in  Difler- 
tatione  de  translatione  corporum  rigidorum  §.  22. 
adfert  ,  modo  obferuetur  quantitates  per  F,  G,  H  etc. 
ibi  expreflas,  heic  ita  indigitari ,  vt  fit : 

'Hh  2*  F=" 


Fs^9Qf.A«$  C  scpCBa;  H  c?caf.C« 
iF's«)U*i  G*=;cQf.B£;  tf-cptC* 
F*=c©&Af$  G^ooCB*;  H^neofC^. 

Quamuis  autem  ex  ipfa    Differtatione    modo    alfata 
kaec  identi*»  bor  perfedte  innotefcat ,    infra   occaGo 
dabitur  oftendendi  ,  qund  ill#  ©mjiino  locum   kafceat. 
Interim  obferuare  iuuat,  relationes  jH$s  pro    Jitteri». 
F,  G,  H  etc.    ab    Illuftr.    J&kro   allatas    jn  §.    18. 
Dffertationis  fuae ,    omnino  Iocum    haberc,    fi    bis 
licteris  valores  mox  aflignati  tribuantur.     Eft  enira 
1.    cof.  A  $  -f-  ceC  B  «'-f-  cof.C  #  =  t 
*  II,  cof  A  .**-+- *oC  B  *'-*- coCC  **;=:  1 
III.  coC  A  /4-  coC  B  **-+-  cof.  C  **  =  1 , 
tttmque  jpe?  Lfimruifc  noftrum  .1  ; 

IV.  coC  A  acof.  A£+cof.  Bl*  cof.  B£  +cqC.  C<Kof.C*=  coC*  *=o 

V.  cof  A^jcoC AtfHrcoCB* coCB* +coCC^oCCf szcettf^o 

VLcoCA>coCA^+cpCB^cof.Bf+coCCicQ(U:^=4»£^=<>» 

6*.  Quod  fi  iam  demonftrari  queat ,  in  omni 
conuerfione  fphaerae  circa  centrum  fiium  fixum,  ex« 
ftfcffionem  iftam 

(t-cof.AtfXi-cof.B*)(i-coCCf)+coCBw)CCKi-coCAfl) 
H-cuf.  A*coCC*( i-coCB£)+ cof.A*cof.Btf(i-coCCf} 
^cof.  AJcof.  B«oi.  C«— eof  Afcof.C£cof.B« 

ad  nijiitnm  rcdigi ;  patebit  omnino  exiftere  io-  tiap 
ltiperficie  ajiquod  pun&um  Z>  quod  poft  conuerho- 
nem  in  eodem  flt  loco ,  ac  in  ftatu  initiali  reperifi- 
batur.    Verum  ancequam  hanc  demonftrationem  fuf- 

cipia; 


\ 
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dphmm ,  operae  peetiti-ft  «rfc  exj lifi**  ,  qupn^od^ 
fbrmulae  Theorematis  w>ft«  prfcni  «4  cx^rjgiepdan) 
tr&tLsttltpfle«  pijn^i  cuiu*1Uaet  it*  corpoie  rigjdo  ad- 
biberi  queant.  IJeie,  911x591  obferuamus,  omnem  trans- 
ktionem  corporis  rigidi  duplicis  effe  generis  ,  quo- 
rom  prius  eam  compleftitur  loci  mutationem  ,  qu* 
omnes  corporis  particulae  fecundom  direclisnes  teiii- 
cem  paffltielas  feruntur ,  quae  translatia  alioquin 
nomine  motus  progrefliui  venire  fokt,  Pofterii}} 
Tero  VassXatignj&  gejuts.  in  fe*  cominer  conuerfiooem 
cprporis  circa  ptMctum  quoddam  fixum  T  vbi  qui- 
dem  perinde  eft,  (iue  hoc  pun&um  intra  ipfum  coiv 
pus  t  fcu  extra  id  affumi  coucrpiatur.  Mentem  igi  ~  * 
tur  fi  prirao  abftrahamjis  a  motu  pFogrefliuo  ,  foiam  s* 
cofiuerfionem  circa  puncttim  fixum  confiderantes  t 
conopiamus  pun&um  illud  flxum  efle  in  I  et  per 
hoc  punctum  duci  ternos  axes  I  A,  I  B,  I  C  inter 
fe  normales ,  ad  quos  fitus  punfti  cuiuslibet  cor- 
poris  2,  in  flatu  initiali  referatur  per  temat 
coordinatas  IX,  XY,  YZ,  tum  vero  fuppona- 
mus  coouerfione  corpocis  fada  circa  punfium  I , 
punerum  Z  perucnifle  in  xt  hujnsque  fitum  detffr 
minari  pcr  coocdiaatas  I  x,  xj,  j  z,  exiftente  dfc 
ilantia  I  «=  I  2,  quaoi  diftamiam  littera  xdefigocr 
mus.  Si  punc  wfeUigatur,  fphaeram  cum  corpore 
notiro  firmitcr  efle  conncxam  ,  cuius  centrum  fit  in 
I  et  fernidiametcr  acqualis  ipfi  / ,  axes  vero  I  A,  Fi_  - 
IB,  I  C  occurrere  huic  fphaerae  in  pun&is  A,B, C,  et  4. 
haecquc  pu  cta  conuerfione  corporis  fa&a  circa  1  in 
punfti  *,  b,  f  peruenifie;  fecile  patet  anguio»  A  U, 

Hh  3  BI*, 


24*  *>E  TRANSLATIONE 

BIz,  CI*  Fig.  5«  refpe&ine  aequales  efle   arcobw, 

A«,  Bs,  C*  Fig.  4«     Atqui  eft 

5.-|  =  cof.BI*  =  co£B*;  *£  =  coC  C  I  *=cof.C«; 

f2  =  cof.  A  I  «  =  coC  A  z , 

quare  fi  dicantur, 

I  j?  =  j:  ;  xy  —y  ;  j'  z  =  *  ,  confequemur 
5-  =  cof.  B  s ;  f  =  co£  C  z ;  5-  =  coC  A  z. 

Simili  modo  fiet 
ff  =  cofBZj   j^  =  coCCZ;  J-£  =  cof.AZ, 

vnde  fi  1  X,  X  Y.  Y  Z  refpectiue  exprimantur  per 
litteras  X,  Y,  Z  obtinebimus: 

£-=cof.BZ;  £=*eoCCZ:  ?-  =  cof.  A  Z. 

Hinc  ope  formularum  Theorematis  noftri  primi  , 
fequentes  pro  x,  y,  z  deducimus  exprefliones 

.  Z  =  2  cof.  A  <z  -H  X  cof.  A  b  -+-  Y  cof.  A  f 
*  =  Z  coC  B  *  -h  X  cof.  3i+V  cof.  B* 
^  =  Z  cof.  C  *  -+- X  coC  C  b  -+•  Y coC  C*, 

yndVpaiet  modo  cognofcantnr  coordtaatae  puncYi  Z 
pro  ftatu  initiali ,  ec  translationes  punctorum  A,  B, 
C  in  punda  a,  b,  p,  etiam  fitum  pundti  Ztransla- 
tum  in  z  ,  facile  determinari  poffe. 

Tab,  III.  7.  Iam  fi  in  transiatione  corporfe*  etiam  mo- 

Fig.  6.  tus  progreflkii  rationem  habere  velimus ;  concipia» 
mus  interea  dum  corpas  conucrtitur  circa  I,  lpfum 
hoc  punctum  pcruenifle  in  /*,  eiusque  puncli  fitum 
determinari  per  ternas  coordinatas  lf,fg,  gh  <luas 
refpectiue  litteris  /,  g,  b  exprimamjis.    Deinde  putr- 

6uro 
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Aum  Z  translatione  fikJta,  iam  in  z  effe  concipiatur, 

ct  fitus  huius  puncti  z  determinetur  per  coordinatas 

I.*',*'/»  y'z,  quas  per  litteras  x't  j',  z'  refpectiue 

defignemus,'  quo  facto  leui  attentione  adbibita  pate- 

bit  efle  in   Fig.  6.  Ixt-lf—lx  Fig.  $  ,   fimili 

modo  x'j'  —fg  =  x  y  ,   tumque    z  y'  —  i  g  —  zy , 

quod  omnino  rigorofa  demonftratione  firmari    pote- 

rit ,    fi    modo   per  /  duciae  concipiantur  tres  liueae 

ia,  ib,  ic  parallelae  ipfis.  I  A,  I  B, '  I  C ;  quas    ta- 

ttien  in  nofira  figura,  ne  nimis  euaderet  complicata, 

non  expreflimus.     Hinc  igitur  colligimus '*''—  f4-x'; 

y~g  -t-j  ;  ~  —  h  ■+-  z,  quare  fi  yalores  modo  pro 

x,  y9  z    inuenti    adbibeantur ,    bas   expreflioncs    pro 

**>  y'*  *'  confequemur  t 

x1  —f-+-  X  cof.  B  b -+- Tcof.  B  r  -H  Z  cofi  B  <f      x 
y  =  g-h  X  cof.  C  b-\-  Y  cof.  C  c  -+-  2  cof.  C  a 

z'  =  b-±-  X  cof.  A  b  '-+-  Y  cof.  A  c  -t-  Z  cof.  A  a, 

ita  vt  pro  determinandis  x1,  ./,  z':  translationem  tam 
puncti  I  per  ordinatas  /,  g,  b  ezpreffam  ,  quam 
coouerfionem  corporis  circa  punctum  1  per  arcus 
A  at  BbfCc  determinatam  ,  cognofcere  oporteat.  ~ 
Formulae  autem  hae  allatae  fi  conferaotur  cum  illis, 
quas  Iiluftr.  Eulerus  inuenerat  $.  xo.  Differtationb 
iaeplus  commemoratae ,  nunc  omnino  euidenter  con* 
ftabit ,  litteris  F,  G,  H  etc.  eos  tribuendos  effe  va- 
lores  ,  quos  ipfis  fupra  aflignauimus.  Jn  formulii 
▼ero  his  pro  x'.t  j'}  z1  licet  nouem  occurrant  quan- 
titaces  ad  translationes  pun&orum  A,  B,  C  fpectan* 
tes  $     tamen    quum   reljquae  ex  his  tribus  cof.  A  a> 

cof. 
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cof  B£,  cof.C*  ,  "wti  mox  Vtfebm>tra,  dttetmtara» 
tftr$  ftt»  puntii  »  per  fcx  demenw  coor4tata(lt 
ftilicet,  /,  g,  *  et  atcn  A#,B*,Ca  peife&e  ae* 
torffiiwttf»  eifle  eenfebitar. 

Problema. 

6.  Pro  quacmque  comerfione  Jphaerae  circa  cen- 
Xrum  Juum  fixum ,  inucnir$  pwiium  ih  eiur  fupe$cie\ 
quod  pofi  conuerfionem  in  eodcirt  rcpcriatur  Joco,  mc  quo 
trat  ante  conuer/umcm, 

Solutio. 

Tab.  m.  *n   ^perficie    fphaerae    iCeipftWr   itctu  qaJ» 

l Fig.  7.  cnoqne  AB,  qui  per  conuerfiooem  fphaera*  io  a b 
perueniffe  fupponitur,    ita  \t  punctum  A  peruene- 
rit   in  a  et    B  in  £ ,    iungantur  autem    Aa,  B6 
arcubus  circuloriirn  rrraximdrum.     ftfeceritur  fii  ar- 
cus  A  Oy  B  b  in  punftis  E«  F,  atq&e   duMnrttt 
arcus  E  2,  F  2  normales   *o   A  «,  B  ( ,   qftWttffl 
muruus  occdrlus  io  Z,  ctafolt   pisoAum  ,   qttti   poft 
conuerfionem  in  eodem  reperftur  toco  >    ac    in    fit* 
jnitiali ,  ernt.       Qoarn    nimitum    fif   A  E  n  *  E  , 
ang.  AEZ-  >ng.  *  E  2  ~  od°  et  £  2    coffcrm»ris 
trrangults    A  E  2,  *  E  2,   fiet    AZ^lZ{  fimlK 
rtrodo  erit  B  2  2=  *  2,      Iarn  m  triangolis    A2B, 
«2*,  eft  a2sl*2,  B2sr£2   et  AB  =  **, 
€fit  igftar  airg.  AB2;r#£>2  et   &AZ:^6*Z; 
<x  qoo  patet  punclum  2  refpe&W  MCUs  a/>   peffcele 
«undem  icnfea  fiwro,  «c  reff*d8  **fts  A  B>  i*eo- 
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que  hoc  pun&um  in  eodem  efle  loco,  ac  ants  con- 
yerfioncnx  erat 

9.    TWirum    forfan    alicui    videbitur  ,    quocl 
huius  Problematis  refolutionem  adgreflus  fim  ,  ante- 
quam  demonftrauerim  formulam  iftam  §.   5.  allatam 
ad  nihilum  redigi;  quippe  quum  videatur  hanc  fo- 
lutionem  nequaquam  -in  poteftate  efle  ,  nifi  expreflio 
ifta  in    omni    conuerfione    fphaerae    locum    habeat. 
At  primum  quidem  *obferuandum  eft,  licet  Problema 
ipfum  (olutionem  admittere  non  queat^  nifi  aequa- 
tio  ifta    §.  5.    Tera   'fit  j    tamen   ipfam    folutionem 
ProbJematis  independenter  ab  hac  nequatione  adornari 
poffe  ,  tupique  ex  ipfa  rndole  Tohitionis  facile    per~ 
fpici  ,  an  femper  et  omni    cafu   locum    habeat.     In  < 
noftra  quidem  folutiorce  ,  nullum    dubmm    eft,  quin 
arcus  EZ  et  F.Z  normales  ad  Aa  et   %b  fe    in- 
terfecent ,  Tnico  excepto  cafu  ,  quo  coincidunt,-  tiim 
vero  arcus  iftc  E  Z  F  tranfibit  per  pundhim  in  quo 
arcus  AB,  a  b  fe  interfecant ,  immo  iftud  pun&um 
interfedhoiiis  iam   cum  punfto  2  coincidet  \  dubitare 
ig/rur  non  licet ,    quin    Problema    noftrum    femper 
veram  et  realem  admittat   folutionem.      Deinde    ea 
quidem    de  caufla  praeprimis  hanc   folutionem    heic 
adornandam    cenhii  ,    \t    nrodum    mihi  patefaceret , 
quo  ex  <datis  arcubus  Aa,  B  b7  C  c  determinationem 
pun#i  2  fufciperem  ,    quae  inueftigatio  mihi  infer-  Tab.  m, 
viret  ad  detegendas  relationes,  quae  inter  arcus  A  a,  F,g*  3# 
%b>  Cc    et    A  b*  A  c>  B  * ,  B  c%  C  a,  C  b    inter- 
cedunt.  . 

Tom,XX.Nou.Comm.  Ii  10» 
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tOi  Vt-  nunc-  ihtcriigatar,  quonrodb  pqndum  Z 
per  arciis  A  a,  B  by  Qc  determinetur ,    fupponatius 
bos,  arcus.  bifccari  per    arcus.    E  Z,  £  Z>  G  Z   ipGs 
,„    refpe&iue  norcnares  ,^  qui  arcus.  E  Z,,  F  Z,,  G  Z    ia 
eodem..  pundto  Z.  concurrent ;  tum  vero  erit; 
fin.  A  Z?  fin*i  ,kZa\.  Gn.  i  A  a*  r  fia.  BZ2.  fin.  J.B  Z^bfin.  i  B4*  et 
fin.CZ\fin4CZ£l— fin.£(>V.  ideoque.  ob  AZ*=:BZ£-CZ*, 
fin.JAZfli(rin,AZ,+fin^Z,+fin.CZ,)zfiniAa,4Tfin4B^4-fiDiC^ 
Hinc  vera*  deducitur 

fin. i  A  Z*'(3rC0f.  A  Z2- cof.  B  Z  *-cof.CZ*)=  fio.i  A«' 

-trfin.iBtf.4-fin.jC/, 
quae  cib 

cof  A  Z*  -+-  coG  B  Z*  -+-  cof  C  Z*  =  r ,, 
in  fequentcm  abit  aequationem  : 

a  fin.  i  A Tla  ~fia.U«+  fin. | Bi*  +  fin.  JC#£. 
Cuius  loco  etiam  haec  adhiberi  potcff,. 

acof.A  Z'a  =coQ  A  a  +  cof.  B  6  -fr  coCC*-  i;. 
Deindc  vero  coiligitur 

fin.jAa*  v      afin.iA<T 


fin.  ;AZ«J  *"fin,  i  Aai+lfin.-:B^€n4C«:V 

a  fin.  j  B  *' 

fin.  i  A  d  -f-  fin.  J  B  **  -±-  fin.  5  C7  r 


fin.AZ*- 
fin.  B  Z*  = 

ffn.  C  Z,  =  fm<  .  A  f^  filK .  B  b:  _^_  fio ,  c-p, 

tumque  omnino   fponte  ifta  conditio  impletur,  vtfit 
fin.-  A  Z*  -h  (nuB  Z*  -t-fin.  C  Z*  =  av 

Expreffiones*  vero.  hae.  fequenti  quoque  ratione  trans- 
fpnpari  poteruntsr  quuro,  fit,-  4£a 
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»     A >.,»  _   ■ _fin. | A a 

-nn'A-  -.J?SSTiU*+-aCB.iB61+».fin.5C^  °b 
_ fin.  A  Z*_r  i  -cof.a  A  Z;  2 fin. 2  A*"=m -cof.  A  * ; 
»  fin.i  B  Vzz  1  -  cof.B*.;  afin.Ky— 1  -  cdf.  Cc , 
.confequiraur 

x  -cof.  2  A  Z  = i?i^->**«)  Tuncque 

«  — co/.Aa— «/.Bd_co/.Cc   >   «*U«'HUIB 

ucof.  2  A.Z  _  *e°r-A"7"/-B&-»/yC«r_ 

—  .•  —  co/.Aa  —  w/. B.6—  i^frCc  -J 

-milique  modo 

r.  Aa  -co/.Cc— t .  Cf>j-  5(^7,— i£_^eoMa^»J__ 

«S/_F 


_of  *fi7—  ««^Bo-co/.  Aa  -eo/.Cc-.t .  -   p     --  _ico/.Cc-co/;\a.  eo/.  B6-« 
XOI.2.&__  -_— -tf-— 5-^,  coua^-^-^j^x 


iieoque 

cof.  aAZ+cof.aBZ+cof.aCZ_'?^,5^5|Lcf^-: 

* — cp/.Aa — coj.B&-coJ.Cc  > 

omnino  viti  efle  oportet. 

_*.  Vt  *ero  iam  tquoquc  -pateat ,  qua  rotione 
arcus ,  A4V  A~,  Ba,  Bf,  <C*,  C*  per  Aa,  B£,  Cr 
determinentur ;  primiim  hos  arcus ,  per  ipfbs  A  Z, 
B  Z,  C  Z  et  angulum  A  Z  a  dtteratiuemus.  Con- 
(Lu  autem  ffle 

cof.  Aa_ cof.  AZ'  +  fin.  A  Z*  cof.  A  _  a 
voQ  B  *  =  cof.  BZ'  +  fiu.  B  Za  cof.  B  Z  * 
_of.  C  <r  ==  «oC  C  Z*  -+-  fin.  C  Z*  coC  C  Z  £. 

Porrolft  Tab.111. 

xof.  AJ_rconA2cot.^Z+fin.A'Zfin.iZcof.AZ^^ig.  4. 

Tnde  ob  £Z_B'Z  et  arngulum  AZ*_AZB-BZ&, 
toHigirrros 

coCA£__i^Zco-B£+_n.  AZ  _n.B_<cor  AZBcoCBZfr 

+fi„.AZB.fin.B,Z&). 

Ii  a       „  Eft  ^ 
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Eft  vero 

Tab.  III.      cof.  AZB-  -  cot.  A  Z.  cot.  B  Z , 

Fig.  8..    ex  priocipiis  Sphaericorum  ,  hinc 

fio.  A  Z,  fin.  B  Z.cof.  A  Z  B=:  -cqf.  A  Z  cof.  B 1, 
Porro  habetur  quoque  fio.  A  Z  Bzz^—^^  id 
quod  fequent£m  in  modum  demonftratur..  Produca- 
tur  arcus  B  Z:,vsque  dum  circulo  maxi.no  AC  ia 
R  occurrat,  eritque 

fin.AZ.fin.  A  ZBr  fin^AK =cofLC  R=2££|=y  Jl 

Hinc  itaque  colligitur 

fin.  A  Z.  fin.  B'Z„.fin.  A  Z  B  —  cof.  C  Z.    ) 
Subftitutis  vero  his  valoribus,  prodit :. 
cof.  A  b  zcof.  A  Zcof  BZ  ( i  -  coi.B  Z  £)+cof.  CZ  fin  Bfcfc 
Simili  modo,  ob 

coCBa=cof.BZcof.«Z+fin.BZfin.flZcof.BZ<r, 
quum.  fit  «ZzzAZ.  et  BZai^BZAH-AZtf,  cql- 
ligitur 

cof.Ba=  cof.BZcof.  A  Z+  fin.BZfin.  AZ(cof  AZBcofAZa 

-fin.AZB.fin.AZtf), 
quae  ob 

fin.BZfin.AZcof.AZBzz— cofAZcof.BZ  et: 
'  fin.  B  Z  fin.  A  Z.fin.  A  Z  B  =  cof.  C  Z> 
■   reducitur  ad  haac 
cof  Bdt-coC  AZcof.BZ{i  -cofi.A  Za)-cof.CZtin.AZ<i. 
Simili  modo  has  confequemur  expreflienes :. 
cof  A  c  ~cof.  A  Zcof.CZfi-cof  CZt)-cof  BZ.fin.  CZ* 
cof  Ca — cof.  A  Z.  cof  CZ(i-cof.  CZO-Kof.  BZ.  fin.CZf 
cof.  B^ = cof  B  Z  cof.  C  Z(  i  -cof  BZ&)+cof  AZ.  fin.  BZ6 
cof.  C  b zz cof.  B  Z  cof  C  Z.(  i-cof.BZ£)-  cof  AZ  fin.BZ$> 
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vbi  anguti  AZtf,  BZb,  CZc .  quia  inter  fe  aequa- 
ks,  promifcue  adhiberi  ptflunt.     Porto  binas  harurn 
fbrmularura  inter  fe  combinando  obtinebimus  :         , 
cof.  A  b->r  cof.  B  a  ~  2  cof;' A  Z  cbf  B  Z  ( 1  —  cof  A  Z  a)i 
coCA£— co(.Btfrracof.C2fin.AZ/** 
cof.  Ae  -t-  cof.  Cfl= acof.A  Zcof.C  Z(  1  -cof.  A  Za  U 
cof.  C  a — cof„A  £  —  a  cof.  B  Z  fi  n.  AZ<i 
cor.£/-f-cot;C*=:.a  cof»BZcof.  CZ(  1  -cof.  A  Z*> ; 
coC  B<-— cof.C^=  2  c,pf  A  2".  fin.  A^Zf «- 
Denique    egregia    ifta    hine    cQlligitar:   proprietas^y 
.  quod*  fit  .  : 

cof.  A*  -eo£  Ba  —  cof.  B/-coC  C^rrcdf.  Ca*^  cof*  A<r'~ 
=4.  cof»  AZ.  cof.  BZcof.  CZ  fin.  AZa(i  -  cof.  AZa) , , 
fiue  •..-_.'..-  #  -  -    -  ;       , 

cof.2A&-cof2B^cof.2Br-cof.2CfccofcaCa-cof.tA?. 

12.'  Si  in  -valbribus  fupra  pro>  cof  A&, 
cof.  Bat  cof.  A  ct.  cof.  C  a, .  cof»  B  c,  cof.  C  b  inuentte, 
lococof.AZ(cof,BZ, cof.CZ, coCAZi  ct  fimAZ* 
fubftitiiabtur  eorurri'  ralores*  per  cof,  A  a,  cof.B£, 
cof.  C  c  expreffi  ,  'cofinus  priorum  iftorum  arcuum, 
quoque  per  arcus ■  Aa,  Bb,  Cc-  habebantur  definiti. 
Vt  autem  hoc  fecilius  fiat ,  ponamus 

fin.iAtf*— ttf.fin.iB^bPj  fin.jCtf"==y,, . 
ex  quo  colligitur 

coCAZiV^j  coC  BZ=Vg^  •  cor.CZpV^, 
tumque  *  * 

r-cof.AZtfrra-fp+y*  fin.lAZtfrrV^-^^hinc- 

coClBZbz^Vi=l±±h+n  et 

fia.  A  Z  tf  r=  V:  («H- ]3  +  V)  (a ■••-  «  -  0  -  y)«: 

Ii  3.  His 
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His  igitur  valoribus  jfubftitutis^  confeqiiettiurc 

cof-B^V({3+v^Xy+«-i3)^V(a+r3~vX  **-tt~(3  -  y) 

'c(^/B^V(«+j3^VXtt+V4i-P)+T/(f3-»-V--*Xa--*HJ-V) 
tdf.C^f <a+|3  -  yX«+ V^(3)-V(^ +y-aXi-a-p-y) 

cOf.CA=V((3+Y^aXf^-^V)+-^(ft+r-PX*-«&|5-V) 
tdf.A^V(^+v^*XP+«-V^V{*+Y-PX2-«-P-V> 
.  Vbi  quidem  obferuafe  conuenit ,  hos  valores  figurae 
IhxMlra*  fe&  aecommodatos  -,  caeterumque  binos  inter 
fe  tfle  jxrmutabiles  *  ita  vt  fi  pro  jcof.  A4  idhi- 
beatur 

>/((^r^Xy+a^H>/{<i+r^Xa^*'iJ-l/)  > 

-tfcdv  fljrtuendudi  tfte 

conBfl=VCp+y-aXy+«-]3;+V(a-+f -y)(2-ct-p-y) . 

VrwJe  tofligUu*  produ&a 

<  co£  A  &.  co£  3  a ;  coC  B  jc.  icoC  C  * ;  coT.  C  «.  coC  A* 
•  ISmJfer  fcwtanalite*  |pe*  -a,f3,V  cxprimi.  Fiet  iuueni 

cof.  Ab:  coC  B a t==  «*  a  [3  ~-i  (te  +(3- V)  » 
'cjtlafe  Valoribus  ifebitis  fubftittitis,  in  hanc  abit 

iol A^:cof.^<ec6f,A.fl  cof ftMofxy,  Bmili  modo  cblli- 

^etur  effe, 

<o£BrcoCCfcrcoC&£.cojr:C*-coCA*  ejt 

cof.Gi.cbf  AczicbtCc.  cof. Aa-coi  B£  , 

<qufts  aeqnationes  feifra  independenjer  4  con&kratioae 

jpunfti  Z,  demonftrabimus. 

•Ltiflma  II. 

Tab.  III.  13.  «&'  conuerfime  fphaerae  cma  ^etitruik  fum 

Fig.  9.  jfrKOT,  ;£«*#*  A,  B,  C  auadrantifas  imtr  #  MJautia , 
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Qeruenerint  in  punfta   a,  b,  c    et  arcuum  Aff,  ab*' 
AC,  ac;  B  Ci  be  interfe&iones  fint  in  puntiis  y,  (3»  a$ 
m*  aratf  Bbr:ang^A^a  =  C^cj  Aa=Bab=Cac; 
Gc=Aya=BYb. 

Demonftratip; 

Ducantur  arcus  B@>bfi  et  ob  arcus  AB^BCroo*, 
erlt  quoque  B(3z:po°  et  ang.B(3A==9Q°,  tum  vero 
ob bazzLbctzMr eriritera b^go  et ang,£$  A*=qo, 
vnde  deduciturB(3A=:£(3<*  et  BfTfczAffo;  atquj  qb 
B0£=4(£"?qo-0)  menfiira  anguli  B(3£  eft  arcus  B^; 
hiuc  idem  arcus  aequabitur  angulo  A(3a.  Simili 
planc  ratione  ofteaditup  efle-  Aazzang.  Ba.b  et: 
Ccrzang.  Aya-i. 

Eemma   IIE 

1*4»  Ih  Tetragono  ACcb,  quod  cmponitur  e#° 
ttrcubus  circubrum  maximorum  in  fuperficie  fpbaerica 
Sfuerit  A  C  =  bc ■=  oo°  r  erit-  '" 

coC  Afcnfin.  AC*.  fin^<r.C-cof.C<?.cof.ACr.coC*^e;. 

Demonftratio- 

Dacatur  arcos  bC.,  «ritqjv 
coC  A b  zz fio^Ccof.  A  C£,  hincqne  oj)  AQ=ACf^^>i  > 

eof.A^fia.A(^coCACf.c0f.KV^.fip.A)C^.Wc^>- 
iam  ootetur  jefle  r- 

finv  £  C  fin.  b  C  c  •=  fin.  bc  C  et" 

cot.  b  C  'ez=-~  coC  C  t*  cet.  £*  C ,  itiacgjic  *tftm. -» 

fih^-C  bi  cofc  *  C  V  =7  -  cof.  C  * cof.  b  c  C  r 

fiis ;  - 
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hfs  igitur  valoribus  fubflitutis,  fit 
.  cof. A b zz fin. AC c. Cin.bc C — cof, Cxcof. A C c. cokbc C. 

Theorema   .11. 

15.  Si  conuerfione  Jjpbaerae  circa  centrum  fuum 
\fixum  >  puntta  A,  B,  C  quadrantVms  inter  fe  diftantia 
Tab.  III.  Vcruenermt  in  puntfa  a,  b,  c,  et  dttfli  fupponantur  ar» 
Fig.  4.  cus  .circnhrum  maximorum  ,    A  a,  A-b,  ,Ac  fia,  B  b, 
'B  c,  C a^  ,C  b,  C  c,  fequens  .exprej/io  femper  ad  mhilum   . 
redigetur 
( £  -cof.  Aa\i-ao\.Bb\  i  -.cof.CO+co^B^cof.CK  i  ^cof  Aa)-cof.  Afccof.  Bfcof.G» 

.-Kof.A^cof.C^  i-cof.B£)-jCOf.A<,cof.C£co(Jk 
•^of.CkbfJkt  i-tfof.  C4: 

1  • 

Demonftratio. 

Ex  clementis  Trigonometriae  .Sphaericae  <con- 

.ftat  i  efle  in  tfiangulo' A(3a 

cof.Ajfo— cof.Atffin.j3Arffi.q.ptfA^pf.J3Arfcof./&Aj 

fcjqc:^  •.: .;:.':.-      .    "•.•  ..     .  •' 
AfiazzBb',  flAa—BAa— 90° ,*  j3*A  — ^<zA+po°, 
ita  vt  fit  '  ! 

fin.j3 Aa--^ cof.BA*  er  cof.{3A  «=fin.BAa,  turaquc 
«fln.fJa  A != cof.  £ a  A  et  cof.  (3  a  A±  -  finr£*  Aj  colJigirur- 
tbfc  Bfr±: firi. B  A  a fin. £  <ar  A -— tof.  A a  cof. B  A a. zoibaA. 

Simili  jratione  ex  confi^deratione  jrianguli  A  y'a  <fe- 
ducitur , 

fcof;  A  <y  a '~  cpf.  A  a.fin.  B'  Aa.  fin.  baA-cotBAa.  cotta  A, 

'.  -»'     '  •  •   **  -*      .  A-  -..  ■  ,      .    .'..'.'.       feu 
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feu  ob 

ang.  A y  <t :==  arc.Of  «ofi  C* = cof  A«.fin.BA*.fin.  &<*A 

— cof.  B  A  a.  cof.  £  0  A. 
5i  prier  harura  aequationum  multiplicetur  per  cof. 
A  a,  obtinebimus 

cof.Atf  cof.Bfcxbf  Atf.fin.BAtf.fin.  foA-cof  Atf\cof.BAtf.cof,fo»A> 

i 

hinc    igitur-  fubtra&a  .pofteriori-  noftra  aequatione  , 

coJJigitur  •  ; ,     . 

cof.  A  tf.cof.  B  b-coLCe  =r(i-cof.A**)eof  BA*cof  bak 

".  'y  '     ":=:fin.  A«*cof.BAa.cof.£aA, 

atquf  eft  : - .    . 

fiq.  ^\<lcof,BA«^CO^B<r,  et  fin.  AtfCof.&zA— cof.A£, 

fict  igitur     : 

cof.  A  a,  coC  B  £^cof.O  r=  cof  A  b.  cof.  B  a. 

Porro  «x .  coufiaeratione  tiianguli  B  y  {3  colligittfr  : 

cof.  By&=cof.Crz:cof.B&lin,  ABfc.  fin.a^B-cof.AB.^cof:^B, 

tiimque  «x  triangiilo  Bab    .  .    r  . .'    •  . 
cof.  A  a  ==.  cof;  B  a  b —Qoi.  B&  fin.C  B  £.fin.<£B;-cof  CBkcof  c  b  B. 
Prior  antem  ob  ■ 

ABJ2CBt-4  90A  et  fr*  B  :=•.*  b  B  -+-'90% 
in  ifiam:  transfbrmaHur  y-  : 

-  cof.Cr=fin.CBAifm.^B-cof.B&.cof.CB^c6f^B, 

inultiplicata  hac  aequatione  per  cof.  B  b,  et  fubtracTa 
inde  ilia   pro  cof.  A«,  c\)Higimus  demum.: 
cof  B*cof.Cf-cof.Atf3r(^-1c6f.Bi2)cof.CB5:cof^R.    :;•  .. 

.  : ■ '=: fio,  B  b\ pof.CB  b. co.f.  *.*  &.> 
Tom.XXNou.Comm.  Kk  fcx 


Ex  quo  maaifeflo'  dedacitur 

•'•  cof '  B^  &  coll  C  i-  -  eo£  A>»  =:  0o£fr'r5  edD  C  fc  •    • 

^Siinrii  raClonc  qiit>nii.e  ollcnditur  efle  ,. 

,:    coi:  A  u  tot  fc  c  — 'cof.  B  *  jrcof.  A  c  coC  C'^ 

Deiade  pro  quadrilateta  A  C  c  ^haberaus  perLem— 
ma  holVram  III  t 

•fcon  A  b  —  fin.  ACV.  ffti.  &f<:-cof.Ccl'cof.  ACc.  cof.fr  cC 
et  pro  qua.drilai£ro  aC  c  By  \i  eiusdeni  Lemmatis  r 
cof.  Ba~  Cw.BCc.fin.ac  C  -  cotCc.coCBCc.coC.acC, 
Quaimanc  fit BCr  —  ACc— 90°,*  acC—bcC—Qa* 
Qbuucbim.us.jt         »,.-..  . 

coCBtfizcof.  ACr.cbf^tfC-co^C^Cn.ACc  fin.foC» 

feincque 

coL  A  6.  coC  Cc  -t  coC  Btfir'  (i-  CofyCc^cbf.ACccotBcC 

=30mCcU6f.ACctof  drC, 
.<>.  ..:"'  §Jue  ob>     . ';    '   ;  ;  .   .'i  :  --•  \  .' 

coC  Ac •=  Gn.CV.toiT  ACr  et-  coCCfefio.Cf. coC^rCr 
' ' '    "*■'""- coC  A^  cot €*•  -+-  CoC  ftazz ce£>A  ci  coC C £» 
Simili  ratione  d  monftrijitur  eflet 

ooCA  tk  coC  fi  <m  «of.  B  &*-c©kA  r  -+  epfi  Or 
multiplicaia  igitur  priori  aequTa*i*w»"i'per  coOBir  et 
fofterioxi  pir5  coC  C  :a  ,  addkjgtyut ;  $»oda&i&  ^.  cgsIc- 

qpemur  t      ^    .  ,•  .    .  .     • 

x.  co£  A  c  cof.  Cb.coC  BazzaoC  A  &  cgf»  Etf.  cof^Cr+cof.B V 

c.  coC^c6fcB<c«£Ctf=eoC:AA.eef Ctf.caCE^HfCQCC**, hinc 

3*  coC  A# <k>f  B*.'coCC<r+  coC A * cof..O. cof. B a = 
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coT  A  b.  coTBvjuco(iCir4-cofi  A*.<;qC  C»cof.BM«p££<??+CDCGr:= 
cof.A0  corBtf.coKC^conAfccoGCifcCof  B*•irI-r<oV»A«,,  ob 
coC  A  a  -f  cof.  B  «*  -f  coC  C  *  =  r. 

Intrbducatur 'nunc  1iic  Wlor  *pro  '       -     ■> 

coC.  A  b.  cof.  B  <;.  coL  C  a  -4-  cof.  A  rvcof.  C  &  cod  B  <*,, 
in  cxpremone  noftra  ad    nihilum    redigenda.  x   cuiu»;  «. 
rdiquos  'cjuoqae' trnnitw»  euototoSt  ftatuamus  ,  \t  ep,  : 
meliui  appare^t  j    quarrvotk).  (iqguji  jpujcem    fe    de- 
ftraanfc     A4  nihilum^igitui,  <edigi  debebit  haec  ex-: 
preflio 

Kof.Atf-Kof.B^of.C^cof^«ofJBfec4^ 

-ccfB£-Kof A<rcofCV •"•'    '•---!-   'h      ><of.Ac,coi.Ca-fco(.Accof,Ctf.col.BeV 
-cof.O-Kof.A«*cofcBA.  •'-  '    - .     '  C  .:■  : . -^CA$cotB«+coC A£cof.B<j.cof.Gr 

— cqCAfoof  Ba.cof.G? 
.i+cof.Atf .  ;  .,     ;,-  -  ,.j  i  .     .  '•. ;  -cof.A^cOi.C«cof.Bd 

Dclctis    autem    terminis,  qui    manifcfto  fe  t.oJJiunt ,      '' 
ojtfejrncmns;  etiaro,  -pe/r.dewionilrata  eflp^,         (  , 

— cof  A  a  -4-cof.B^.cof.Cf — cof.  Bi*.  cof.  C&rrp,' 
— cofc  B  *  ^-  «xf.A  4.  cof.  C  £ — pof A  c.  cof.  C  a — o, 
— cof. Cf-+-cof. A fl.cof, B £— cof.  A  6. cofrBa  zz.  o.    - 

Bwiqqe  etfam  .  .,  .  tl  *  . 

cpf.Atf*^oCA<icof.JB^cofC^-fcoRAV.cor.BrcoffCfco, '     v    .  s 
ita   ?t    ianfi    p*rfe<fte   cuid^m  fit ,  fprmulam  iftam 
propo&tam  nihilo  aequarj, 

.  Alia  Demonftratio. 

io\  Quum  prior"demoriftratib  Grameinca:   fit 
et  ex  confideratione    ftgurae    deducta ,    nunc    aliam 

Kk  2  infuper 


y 
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'   infuper  addarnus  AnalyticaiTi ,,  quippe  quae  aequatio- 
t '_  t  '•   aibus  ja;  §.  5.  allatis»  iunitetur.      I^x  aequatione  igi- 
tur  IV  deducimus,.  ... 

cof.  A  acoC  A  ^-lrCof-B*con.Bfa-coflCacof.C> 

ct  Jumeqdo  quadrata  ,, 
coCAa'cof*A£,+  cof.Btf  cof.  B£*-i-a  cof.Aa»cof.B&  coCAi"cof.Baz 
coCCfl"corfcC^  =  (i-coaAflV<oCP«)Ur^oCBAr-in>CA*,J 

peraequationes-  J  et  II»  Euolutione  igttur  fa&a  po- 

fteribro  membri,  et  dektfe  terminis  .^<|ui4e  mutuo 

toltunt ,  confequemur : 
1  coC  A  a  cof.  B  B  cof  A  #~cx>CB  o-ri  ir-coCA  *r-jCof^a,:*cof.  B£r 
-  cof.  A  &  -+-  cof.A  <cof.Br"»1  -+-cof. A£'coCB,a='coCCflr 
■\'^cdCC^*— iHrcoC.A»^coCB_6"^rcoCA^*<c0(J^r..'  ,. 

■FStfiT    «C-Cfl*'-*.coi;.Ctf'-»  =  -eoCC«,,Ji 

rfabebhnus- •   ' ;:      <r;;    "'".*"•..     .  .  t 

aof.Aa£of.Bkof.AfopCPa£coCA^^ 

tumque      /; ' "  '     '  ;  \     A  •■■•'  '  '■'       '      • 

(coCA  £co'C  B a .-— cof.  A  *  cof.  B£  f ^rcof.  *C?V  -et- 
coC  A  &cof.  B «- cof  A  acof.  B  fc^cof.Cj.  •  * 

*  Quurn.  hic    pro\  coC;A  kcoC  B.a;  .duplexf  Teperiatnr 

'•'  *'  valor ,-  ,raV0'  >fHus  dupficitafiVfta  eXplica"**:  poteft,. 
vt  fi'  concipiatr/r  pi?ftc^ifrrij  cl  quoii.  ty&:  c.fc  fliajnetto» 
eft:  oppofwum  ,.  effe  oporteatt^  •  •'  .  i :    -■    .f. 

coUAb.cor.B#b&o£&4cof.$l>-~46£Cc  er 
. *cc4 A Jneoblto^. co£  A h< cof. B h-fcoiCdi  . 


1. 


AL.ij 


l 


'%* 
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Ex  meris  autetn  irtis-  principiis   Analyticis    minimo 
demonftrari  poteft,  aflumi  debere 

cof.  A  £.  cof.  B  <r:=  cdf.  A  <*.  cof.  B  b —  cof.  C  r, 
non  vero  item 

cOC  A  £.  cof.  B  <r=  coC  A  a  coC  B  &  +  cof.  C  <r ; 
quicquid  tamen  fit  fupponamus  priorem  aequationem 
lccum  habere.     Tum  vero  quoque  eundem  in  .mo- 
dum  oftendi  poteft  r  efle  t 

cof.A*coCC«— coCAflcoCCr— cof.B£  et 

coC  B  c  cof.  C  bzz  cof.  B  £  coC  C  e — cok  A  a. 
Porro  obfernetur,  praetcr  illas  aequationes  §.  5.  alla- 
tas-,  etiam  fiqueutes  locum  habere  : 

VII*  cof.A«*-+-cof.A£*4-coCA/=i, 

VI I IV-  cof  B  * -f-cof. B B2 '-+- cof. B /==  1  , 

IX-    coltC^-t-coCC^-t-cof.C^r^ 

X~  .   coC A acot  B <r-f-cof.  A & coC  BF-f-colTA ttof.]fr  =:  o> 

XI.    cof.  BT(r.cof.Gz-ir  cof. B'&  coCC 4r+> coCBVcoC CV = o  ,. 

XII..  cof.A <r.cof. Gr-f-cokA #; cof. C£-f- coC  .JUcoCCtf^ o* 
N  umr  per  aequatibne  nr  X  i-cellighniis  r ' 
cof  A/A  cof.B£*^-cof.  A  ^cbCBV+acoCA  £cof.BVcoCBT.coCA  c- 

=cof.  A«  cof.'B«&=:  (i-eof.A^-coCA/Xr-conBi^Wof.B^ 
per  ae.()[oat;.::VIf.-:et:  VIII'.:     Hinc  fac"&  euorutibnes 
proditk1'  '•*  •.'   :  '•'•  ;'  .   ";    :        ':  ;'"    J  ' 

zcoC  A  h.  cot BrcoCB B.  coCA  c  —  r,— cofTA  £>*■-  cofTA  ? . 
-cof B&*-cof.B£+cbf4  ^!ccif.B^+cof.B^JcofA(f'-cofAa*.  ,: 
+  cof. B  <*'•-.  r  -f-  coC  Ab*coC  B /-}-  coC  B^scoC  A  /'  : 
~wf..A"^coCB<;,^,coCB^2cbf.A^~coCCflfV'     ..   /» 

K'k  y,  ' .  pcr 
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per"  aeqtJat.  f.  f  5»    Manffcffo  aurern  hihc    oolHgi^ 
iur ; 

<coC  A  &  cof.  B V* ■—  coC  B  &  cofT  A  ^)*  i=  cof.  C  a9 
ideoque 

coCA  b.  <fof.  Btf-corBJ.  cof.  A(r+  coC  C<r, 

vbi  quidem  ex  aequationibus  noftris  Analyticis  mi- 
nime  decidi  poteft  ,  •quodnam  fignum  pro  coC  C  a 
valeat.     Statuamus  tamen  eflfe  , 

co£  A  b.  cof.  B  q  =  coC  B  &  coC  A  r  -f-  coC  Ca% 
ideogue 

cof  A  kcpf.B^  cof.C«:=cof.  B  AcoC  A  t  coCCtf-f-coCGT.. 
SimiJi  yerb  raodo  deraonftrari  quoque.  potcft  efle: 

<oC  A^.coCCAcoGB^^cojf.C/  coC  A  £.cofB«H-cof.Btf\ 
Tum  vero  reli^uumoperis  ia  eo  conjfiilet,  vt  hi 
valores  in  noftra  «xpreflione  ad  nihilum  jredigenda  , 
fubftituantur  $  quod  negotium  in  priori  demonfira- 
iione  iam  exfeaiti  fumus,  ideoque  hic  repetfre  fa- 
perflutirrt  fbrefc 

17.  Antequdm  vlteriu»  progrediar  *  Gcometris 
hatid  ingratum  fore  exiftimo;  fi  heic  cQlucide  expo- 
iuerot  quibus  fatiociniis  ad  demonilraupnem  tfiam 
priorem  pcrdu<fi-us  fum.  Primiim  j^it^ -coofvdfrata 
ifta  expreflione  ad  nihilum  redigcnda,  exiftimaui  ia 
eo  ppLjflimum  efle  elaborandum ,  :it  reli^uae  quan- 
titates  earn  ingredientes ,  per  tria "  lilemerita  nimi— 
rum  coC  A  a ,  cof.  B  b  ,  cof.  C  c  '  cxpfimi  vpoflent. 
Eum  verri  In  .finerri,  biria  ifta  quadrilatera  B  A  a  by 
C  A  a  f,  prb" 'exquirendis  valoribus  ipforum  cof.  A  b9 

'  .  cor. 
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coCBtf ,  cotiftderaoda  .afliiiriuV  Quum  eni-m  in  Tab.  iir. 
priori  habercm  ^uatuor  latera  cognrfa  ,  ,£i?,  J3£,  F's'  "* 
A  B.rr  900 ,  et  a  b  zz.  90°,  «  «  potaiori  «em  qua«- 
tuor  Iatera  cognita  Aa,  Cc,  rAG^#o\et:^— op;,. 
iam  cogitare  coepr>  quomodo.,anguU  BAff,  i.aA, 
C.U,  fflAt  ope  arcuum  A  <?,  B  £,  Gf  determina,- 
ri  poffent ;  ifta  fcilket  relatione  in  vfurn  vpcata  , 
quodVfu  C  Aa  zz  B  A  a  —  go°  et  ca Azz\  BaA  +  900. 
Hoc  igitiHD8gens;ad  ifia»  bina*  perdu&us  fum  ae- 
ajtnwubnes  z 

c6f.S£=fin.B^Atf.fin,£tf  A^pf.A-ff.co£0A-tf.cof.foA 
.  cqf.  C  c  =oco£  A  a.fip.BA  «^fin  .b  a  A-coCBA  <r,c0f.faAV 

cruarum  opc  has' binas  aTias  cbHegi  r 
-  cof  EB.  cof.'  A  <r— coCCV.==  ffn.  A  a*.  cpfJB  A<*.  cpjC,fo/t 
cof  B  b — cof  A  a.  cof  C  r.  =:  tfn.  A  <*\  fin.  B  Aa.fin.^g^» 
Si  ex  his  acquationibus  .  eKnwnetu* ..ipgufaf ,  B  A  <r> 
©btinebitur  acquatio,  quae  praetcr.  arcue  \K,at  B^,  Cfy 
uon  continer  nifi  at^guluTO.  £^,  Aj.^pdc  ipb  coOA.^ 
—  firr.  A  0.  cof.  ba  Ay  in  procliai  crat  .^qgafjonfijn 
inuenjre  ,.   quae  praetes  A  a,  B  br  C  £,  non..  «pqtipet 
mf[   A  &    '  Terum, , quum  Rac.  ratione .  ad  aeqoatjo» 
nerrr  peruenfretur'  biquadraticam  $  feui  adhibita;  atten» 
tione ,  perfpexi-  tanto'  moliminenon  efle  opus,  quj* 
>9X  ifta; aeqnaticme  5 

coCB^coCA^cPCCrr:  tfn;  Aar.  co£B  Aa.ctCBaAr 
flatim5  de*irittrrvialor<  producHt  cPf.  A  B.  cof.  B  ar. 
&mili.  rarionc,  quuto  producta;  cof.  A tf.cofi.G0  et 
cof  B  tvcof  G^.  determinentur ,  nunc  id  tanrura  rc- 
ftabat  ,  vr  quoque  ifta  produda- 

cofi. 


a<?4  •   DE  T&ANSkATIONB 

coC  A  b  cof,  B  c.  coC  C  a ;  co(!  A  c.  cof.  C  b.  coC  B  a  \ 
per  elementa  tria  A  0,  B  b,  C  ^?  exprimerem  ;  '«bi 
quidem  poft  aliquot  tenraroina ,  vidi  rem  pcrfici , 
,quia  prius  aequatur  ipfi 

cof.  A  c.  cof.  C  a.  cof.  B  b  ~\-  cof.  C  a  , 
.     et  pofterius  ipfi 

cof.  A  b,  cof.  B  a.  cof.  C  ^  -+-  coC  B  a\ 
ideoque,  ambo  coniunctim  huic  exprefiioni : 
cof.  A  b.  cof.  B  a  cof.  Gt+coC  A^coCGi  cof.Bi+cof.  B  aa+coC  C  a*  — 
cof.  A  b,  cof.  B//*cof.  O-t-cof.  A  c.  cof.  Cacof  B  £+- 1  —  cof.  A  a\ 
«quae  expreflio  iam  ita  comparata  eft ,    vt  facili  ne- 
gotio  per  meros   cofinus   ipfbrum  A  a,  B  bt  Cc  ex- 
primi    queat;    quod   tamen  pro  dcmouftratioie  ipfa 
exfequcnda  minime  £  re  eft,    yti  ex   autecedentibuj 
patet,  •    - 

'  18.  Videamus  nuncyquomddo  valdres  ipforum 
jcdf.  A  b ,  cof.  B  a  etc.  per  *  elernenta  ifta  '  coC  A  a , 
cof.  B  b,  cof.  C  c  exprimantur,  Hunc  in  fiaem,  coa- 
fideremus  formulas : 

-   cof.B^.cof.Atf— coCCtfizfin.A^cof.BA^cof.iflA 
•   cbfB£-*cofi  A*cbf.Cr— fin.Aa*fin.BA;auD.£aA, 
ex  *  quibus'  fumendo  quadrata .  colligitur  : . 
cof.BAcoCAi*+cof.C/-2coCAtfcof.B^c'oCazfiD.^cof.BAa,cofM' 
cof  B^+coCA^QfCtfVacof.AAcoCBJ coCC^fiD.A«4.fiii.BAfl,fin  kak\ 
Sumta  igitur  differentia  harum   aequatjonum  fit: 
£n.  A  a  9(coC  C^-coC  B^)=fiD.  A«4(  cof.  B  A  a\coC  baK% 

-ftn.BA^.fin.^tfA') 


et 
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:  x 

et  quum  fit 

cof.BA^ccOM^fin.BA^  fiu  JbqK—  cor.BA/?'+  coLb  A'— x, 
obtinebimus 

coCC<r,-coCB*,  =  fi0.Aa,(cof.BA*,+-coCJiiA,-i)f 
bincquc 

coCCV-cof.B^-f  fin.  Atf=fin.  A«(cof.BA«,+cof  baA*) 

^coCA^-HcoCB** 
E«t  vero 

coC  A  b.  cof.  B  <j  —  coC  A  a.  cqf.  B  £  -  cof.  C  <• , 
proinde 

(cofA^c9f.Bfl),-cofA^4-coCBa'+2cofA*.Cpf.B^cp(t^ 
-cof  B£*+-fin.Aa,+2cof  Aacof.B£-2cof  Cc~\.  -2coCC* 
-fcof C^-coCB^-cof  AV+acof  Aa.colB*  -( i  -cofO)* 
-,(cofB^-cof.A^f. 

Si  iara  vd  j.  12.  pooamus  r 

x— cofXVzray ,  1— cof.Bfcr2(3  et  x-cof.A*;=2it, 

confequcmur 
<coC.A  b  -Hcof.  B  «)'  =:  4  y"  -  4  (*-£)*> 

ideoque  extraheado  radicem 

cof.A^H<of.B<C2Vr(Y,-(ft--p),)=:ay(Y-,fl+(3XY+*-?)- 
Deiude   habebitur 

(cof.  Afc  -cnCBfl)"= ;i+2cof.Cr+cof.(V-corB£,-coC  k&* 

— 2C0C  A*cof.B&-r(  i+cof.G:)a-(cof  A«  +coCB^)^ 

Quum.  jgitnr  ihhic  fit 

1  +cof  Q=  2(  t  -  y)  et  cof. Aa+coCBfcz:2(  1 -arf3) , 
fiet  ...•;■ 

(co^.A&-coCBa),:=:4(x-y),-4(I-ct-f3)^    ; 
hincqde 

cof.A^-cpf.BrfrayfCx-V^-^i^^y^ayCflt+p-yXa-a-p-yy. 

TQm.XX.Nou.Comm.  Ll  Nunc 

/ 
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Nunc  igitur  colligimus, 
,  ^Ub-Vfy-A+^y+a-^Via^^yX^^-y) 

cbf.Btftz:^(Y^a+pXY+ol-P)-l/^+^VX«-a-p-Y) 

* .     '  •  <  .-  *     ^  •  *,<  ' ' 

tumque  vfimili  modo:  ;'-    •  -  -    '•        ' 

cof.B<;rrV((t+(3-YX(»-p+y)+V(p-lrY-aX2--«rf-Y) 
cof.c*-  vW(3  -  y  X*-p+y5-Jy(&+ y  -«Xar-*-f -y) 

cof.Gi-  V(^+y-a)$- y+*)  t-V(a+Y-P)(2-a-p-Y) 
cof.A^y(PfY-tt)(P-Y+a)~yttt+^r^2t^XP"V)' 
Orrinino  vti  fu'pro§.  i2.*'inuenimus.*  *  foaeterea  hcic 
quoquehaud  praetcr  *em.  erit.,  vt  obferuemus,  ob 

(cof A*+cof.Btf),~( i-koCCtf )*  — (cof  Jf^poC.  A*)* ,,  fieri 

_  v(fin.iC/  +  fin.i(Aa+B^)fin.t(/(ff-BA)) 
—  (  fin.  lCc  -fin.  i(  Aarl-B^fin.J(A«-nBA^ 
eodemqu£   roodo 

<  .{ceQv.*  — coL^Aa^rBbJcoi^Aa -Bb)). 

/fN  19.  Hac  quoque  occafione,  operae  pretium  erit, 
Donnullas  notatTe  relariones,  quae  quidem  ad  inftitu- 
tum  nofirum  proprie  non  fpe&ant,  elegantia  tamea 
fpa  fe  valde  commeudanu  Quum  igitur  fupra  ia- 
venrffemus-    '■  ■>      . .  ..  - ;  i,  -  *  .- 

coC  B  A  a  cof  b  a  A .=:  «**«yB»~«*c>    et 

x    idn.B  A  a.  (iOtf  A  •;=  *-a*4«» *,*•«*<?••  . 

hiqcipoliigimus.      (  ;  -;  •     .-      (       .     *  • 

cofc  (B  A0-+-&I  A) = coG  B  A  *.  cof.  ba  A — fin.  B  Atffin.  fciA 

v  ;  *.  ,»^ifof.Bmofe^(^/^«-.^^ 
:•'*•);':  i  vl  .n. •-    ;.i;;   '.XWganili 
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Simili  ratione  coofequemur 

cof  (B Aa-ba A )- cof. B A «. coC bak+Gn  B A afw.te  A 

..  ....   =(CoCB'*-<»f.Cif)^^S  =  2^^. 

Quum  vero  fit         ~  '.'.''.  ,    ' 

(coCB^fcoCCSif ±^i  ^-c6f A<I),-{coCB&-^:of.fr),"  ct 
(cof  &-cof.C*)a==(  i-Kbf.Air)*-(coi.BH<oLC<r)V 

htnc  concladetnu»  effe  .  *.  >...-' 

(x:6f.<BiH-cof.  CJfsrf  i  -cof.  ka  )*{  i-  cof.  (B  Atf-foA)*) 
. -  >/.-/;  . . :.  ir (i -cof. A *)'  fiu,  (B :ka-i(fkft 
vnde  •,••..'  .-■•;..  - 

cof;B<-+cof  C3-(i-cof.A<7)anXBArf-^A)  ,    -Cmiliqut 

.-.:..-  \m«to  fiet 
cof.Bf—  cof.CMi+cof.A<rjfin.(BAtf+toA5L     ,      • 
Similes  expreffiories  pro' 

cof  a  f -f-  coC  C  d » 'cof  C  a  —  cof.  A  e   . 
inueniri  pofluat,  quas  hic   expooere    nihil    eft   nflr 
cefle«   ..  -  • .     .     ..  j 

ao.  Si  Z  fit  pundum ,.  quoi  poft  conuerfio» 
nem  fphaerae  eundem  occupat  locumac  in  ftatu  uuV 
tiali ,  lupra  vidimus  ,  effe  deberer:     "  ..  ,   '» 

cofZA=cof.ZA.coCA^-KofZBcoCAA+cof.ZCcQf,A^ 
cof.  ZB  :±cbf.  Z A".  cof.Btf -KoCZB  coC  hb  +C0I.ZC  coCBV 
coC.ZC =cof  Z  A.  cof.C> +coCZB.coC  tb  +cpl.  £C  cof.Cf. 
Io  prima  harum  aequationum,  loco  cofiAa,  col.A'6, 
cof.Ac  ,  introducantur  eorum  valores ,  xjui*  fuot : 

co£  A  tf  =r  coC  A  Z1 + fin.  A  Z1  cof.  A  Za 

cof.  A  b  —  cof.  A Z cof, B Z -hiin.  A Z fin. B Zcof. hZb 

coC  A^sctf  A»Zcoif.CZ--HfiBi  A  Z.fiD.CZcoC  A  Z  * , 

L  1  a  hocque 
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hocque  fadto  fiet  ..;.-, 

cot  A  Z  —  coC  A  tf+tot  A  Z  fio.  A,Z*coC  A  Ztf 

■-     -Hoi:A2cof.BZ,+cqT,BZfin.AZfin  BZcofAZ* 
+cof.AZ.coi.CZ^+cof.CZfin.AZ6n.CZcof.AZ*, 

quae,  pb  cof.  A  2*  -f-  cof.  B  Z*  H-  cof.  CZ' ';= i  , 

reducitur, ad  ts^nc  forma,m,;..  .  .    ._-, 

o=£fio.  A  Zlcof.  A  Z.cof.  AZtf+k  JBZcoflBZcoCAZ-» 
t  ..    r-  H-fin.CZcpf.CZ.coCAZ^,  vel 

fin.2AZfoCAZtf+fin.2BZcoJ_A^ 

Simili  modo  has  obtinebimus  aequationes:  *•■ 

»__fi'n.*  AZ  cof  .BZ*+fin.  _^Zcof.BZ£+fin.  aCZcof.BZ* 

©^fin.BAZcof.CZff+fin.2BZcof.CZ*+fin.2jCZcof.CZr. 

(  '  ;  \  i  :   '      '  ' '        ■  '     *      ' 

Tab.lII.  ai.  Si  in  fup.rficie  fphaeraej  pun£a  A,  B,  C 

Fig.  ii.  quadrantibus  inter  fe  dKJent ,  puq&umque  Ofcfit  id 
jpfum  ,  quod  poft  cotluerfioncfm  Tptiaerae  in  eoderii 
v¥J>efiatur  fitu  ,  ac  iri  fiatu  inhiali  "erat  f  runrique 
punctum  quodcunque  fuperficiei  fphaeri,cae  Z  porTcon- 
•Verfioneni  peruenifle  fupponatur  m  *r,  qnaerftur  vt 
•diftantiae  A  «,  B  z\  C  z  per  difiantias  AO,  fi  O, 
CO  et  angulum  Z  O  z  exprimantur.  Heic  igitur 
qoum  O  idem  defignet  punclum,quod  §.  1 1.  per  Z  ia~ 
dicauimus;  facilitatis  gratia,  nunc  ponamus  AOra, 
-#  O  _=  (3,  C  0  _=■  y  et  angulum  Z  O  *_=<(> ,  erir- 
,qufe.vti$.  .ii : 

:  cofIA&_=*of.a*(i  —  COf.(J))-+«cof$ 
cof.B^-cof.p"(i-cof^)-^cof.0    "*.  ■ 
cof.  C<-_=cof.  y*(i  -  col.  ^)-Hcof.4> 
col.  A  b  _=TOf.;ce  cof.  |3(  i  —  cdl*  $)+cof.  y  .fin.  $ 
<  ■  cot. 
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cof.  B  a  zzcofc  ol  o>f.  (3(i  —  coC  (J>) — cof.  y  fin.  <J> 
cof.  B*=coC(3cqC  V  ( « —  coG  Cp)  +  cof.  a  da.^ 
cof.  Qb  ~caf:  ^cqC  y(  i  -cof  Cj>)  -coC  a  fin.  $ 
cof  C  tf=cof.  a  cof.  y  ( x  -  co  C(p)  +  cof.  (3  fin.  CJJ 
coC  A  c =cof.acoCy  (i  -cof.  Cf))-coC  f3  fin.  Cp. 
Qunm  igitur  fit. 

coC  A  * =cof.  AZcof.  Aa+  cof.  B  ZcoCA&+cof.CZcof.  Ac 
coL  B?=coC  AZcof.  Ba+cof  BZ  cof.B£+coCCZcof  B  c 
cof.  C  z  zr  cof.  A  Z  cof.Gr +  cof.  BZ  cof.  B£+cof.  CZ  coCO- 
?fi  dicatur  AZ  =  <f  BZ  — 7|;  CZp  •  tumque  : 

A  z~  Zj\  B  z  =:  V;  C  z  —  V9  confequemur: 
coC£y— cof.^coCCj)  H  i  -cof.(J>)(cof.<cof  a^+cof.^cof.acof  (3+  cof.  0cof  ocoCy) 

+  fin.  (J>  (cof.  >j  cof.  y — cof .  0  coC  (3) 
coCy— coCMcof.CjH-(t--cofCl))(cof>jcoCp,+cof.?cof.acof.p+coficoCpcoCY) 
+fin  <f>(cof.0cof.a-cof.<coCY) 

cof.O^— cof.^co(.Cl)+(i-coCCpXc6f.0cof.Y*+cof.^coC«cof.Y"H:or'vicoC(3coCYi 
+fin.Cp(cof.<cof(3--cof.>)CoCa), 

quae  etiam  fic  expnmi  poflunt :     • 

cof.^/=con^(coCa,+fin.a*cof.Ct>)+cof.>|(cof.acoC(3(i  -co£(J>)+coC  y  fin.  (£) 

„  +cof.  0  (coi.  a  coC  y  U  —  coi.  Cj»  -  cof.  (3  fin.  (J> ) 
cof.^— co»C>i(cof(3,+fin;p^ol.(J>)+coi.<(cof.acoC|3{x--cof.(J>)--cof.Yfin.C|>) 

+col.  *(cof.  (3  cof  y  ( «  -  cof.  Cp  ) +cof .  a  fio.  $) 
coCO^cof  d(coCY*+fin.Y  cof$  +cof£(cofacofY(i-cof.Cp)+cof(3fin.(J>) 

+cof.  n  [col.  (3  cof.  y  ( x  — cof.  C|>) — coC  a  fin.  (J>). 

A2.  Den:qae  cum  fupra  f.  7.  locum  transla- 
tum  pun&i  s  per  coordinatas  x*,  y ,  «'  ita  defini- 
Timus ,  n  fic 

Ll3  *'=/ 
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*==/+- XcoCB^-HYxfcf^^ZcotM     :, 

y—g-t-Xcof.C*+-Y6of;Ctf-fr2ca£C*     > 

«l=^-i-Xcof.A^-HYLcof«A^-ft2cdCA*4( . 

fi  hic"  pro    cof.  A  a,  cof.  A  b  etc. ,;•  tafort»  ipTorom 

fubftituantur  ,  fiet  ••  ■» 

V=r/4X(cof(3*+fin.(3*co(.(I))fY(cof.(3cof.Y(i-cof.(p)4-colIiifin4>) 

+-Z(cof  acoC(3(i-col.  (t^-cofyfin.^p) 
y ^+X(cof.(3cof.Y  i~cof.(j>)-cof afin.<W+Y(coC'y,+fiir.Ti*tof.$) 

-r-ZtQof.acoCy  (i  — co*.  <J))+cof.f3  fiir.Q) 
*'  =  £  +-  X  (  cof.  a  coC.  (T(  i  -  co(.  (p  }  +-  cof.  y  fin.  (p ) 

+Y(co£acof  y { i -cof,(J>>- cof  p  fin.  ()))+  Z(cof  a  +  fio,  *  cof.<J>). 

ftincqoe  mpdo  wrb:  cQguofcantur,  tfaoslatio  pondi  I . 

per  ordinatas  /,  gt  b ,'  et  diftantiae  puncti  O  ab  A, 
•     ftX,  q#ae'  per  a,;  (3,-y  exprirwintur  ,  nec  uon  an- 

gulus  quo  conuerfio  fa&a  eft  ZQ z  —  <$ y  etiam 
.   .  translatip  cniuslibet  puncli  corporis  *  eapcdjtc  afli- 

guari  potefiY 
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REGVLA 


REGVLA    FACILIS 

PRO  DIIVDICANDA 

FIRMITATE   PONTIS 

ALIVSVE  CORPORIS  SIMILIS  EX  COGNlTA 
.  FIRMITATE  MODVLI. 

'        Anctote    ■' 

•..:.•'■  -      •  ,     . . 

I.    >E  F  L  E  RO. 

-  §.    1. 

Ortaeft  nuper  haec'  quaeftio  occafiqne  pontis  pc- 
rennis  trajis.  fluuium  Neuam  conftruendi.  Currr 
enim  plures  hoc  opus  aggredi  fuifient  conati ,  atque4 
in  hunc  fincm  modulbs  confecerint ,  ad  quorum  fi- 
militudinem'  ipfe  pons  exftfui  poflet ,  rMerique  funt 
arbitrati ,  pohtem  fatis  firmitatis  efle  habiturum  ,  fi 
modo  modulus  certo  firmitatis  gradu  fuiflet  praedi- 
tus.  Putarunt  fcilicet ,  fi  modo  modulus  fimile 
onus  geftare  Valeret,  quale  ipfe  pons  fuftincre  debeat, 
tum  nullum  efle  dubium',  quin  ipfe  pons  fecundum 
fimilitudinem  moduli  exftru&us  fatis  rdboris  eflet 
habiturua  Hanc  autem  conclufionem  effe  fallacem  , 
exinde  fiitis  eft  mamfeftnm  ,  quod  talis  pons  certa 
bou  ad  quantumuis  magnam  diftantiam,  veluti  vnius 
pluriumue  milhariwn  extendi  queat,  quin  proprio 
pondere  oorruat ,  quantumuis  etiam  roboris  modulut 
habuiflc  ;videitur.    Ex  quo  perfpicuftm  ,«ft,   firmi- 

tatem 


J 
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tatem  pontis  neutiqtiam  ex  firmitate  moduli  fecun- 
dum  principium  fimilitudirris  dcfmiri  pofler  Quatn 
ob  rem ,  quemadmodum  ex  firmitate  moduli  firmi- 
tas  ipfius  pontis  quantumuis  magrii  cognofci  queat, 
hic  accuratius  fum  inquififcurus. 

$.  2.  Firmitas  autern  tam  ipfius  pontis  quam 
moduli  vtique  componitur  ex  firmitatc  fingularum 
partium  et  modo,  quo  inter  fe  funt  coniumftac ,  ac 
diiudicari  debet  ex  viribus  quas  fuftinere  valent, 
quin  disnimpantur.  Duplicis  autem  generis  bic  oc- 
currunt  vires,  quibus  tales  macbinae  refiftere  debeot, 
quarum  altcrae  tendunt  ad  partes  a  fe  inuicem  di- 
vellendas,  alterae  vero  ad  easfrangendas  >  feu  a 
compage  reliquarum  abrumpendas,  Prius  genus  po< 
tifljmum  habet  locum  ,  fi  funes  adhibeantur ,  auo* 
rum  tenacitate  tota  macbina  innitatur ;  quando  au- 
tem  machina  trabibus  inter  fe  coniunftis  conftat, 
akerujn  genus  porifljmum  locum  habet ,  vt  fcilicet 
tr&bes  fra#ioni  fatis  refifient ,  ne  a  viribus  quas  fu- 
flinere  dcbenjt  abrumpantur,  Vtrumque  igitur  boc 
gejius  accuratius  eft  perpendendum ,  vt  diiudicare 
v.nlcamus ,  quanta  vi  fingujae  partes  tam  diuulfioni 
quam  fraclioni  refiftant, 

.  $.  3.  Qbod  igitur  ad  genu6  prius  pettinet, 
confiderermis  fuuem  crafljtiei  datae ,  ac  videamos , 
quantam  tenfionem  fuftinere  valeat ,  antequam  rum- 
patnr.  Ac  primo  quidem  manifeftum  eft ,  iflam 
vim  a  tenacitate  filorum  ex  quibus  funis  componi- 
tur-pendere,  quae  fi  in  variis  funibus  fuerit  eadem, 

quando 


fCm?«£X  MOflOVLQ.  »?$ 

qmnfat&km  M  nwxk>  «*  fiUnaentii  fectiot  c©*. 
torti .,  eufcfcns  «ft  »  wom  firmitatem  eo  fare  r«a- 
jocom  ,  qoo  freriot  «raftorc*.  Ita  fi  craffities  taljs 
1ooi«  focttur  =  <f,  \i»  quam  fuOjoere  valebit, 
qoio  rumpatur  prqportiooaiU  erit  *pfi  c  c.  Dabitur 
igitur  certa  qoftttfem  loogitudo  L*  vt  produ&um 
Lcc  f*o  roeqfoni  eius  *is ,  quaro  firaii  fuftioore  va« 
let  haberi  poffit ;  vbi  manifeftum  eft  ,  quantitatcm 
jtfam  L  a  tenacitace  filameowrum  pendere,  Quo- 
niam  igitor  hdc  produdum  Ltc  maflam  ideoque 
pondus  eiusdem  fuois  refert ,  fi  eios  lodgitudo  eflet 
=  L,  hinc  patebit,  quantam  longitudinem  fuoia 
habere  debeat ,  vt  verticaliter  fufpenfus  a  proprio 
pondere  diocllatoT. 

$.  +  Quooiam  ifta  longitudo  L  a  yi ,  qua 
minimae  particolae  (ingulorum  fijorum  inter  ie  cor 
baerent ,  feo  potios  a  quapiaro  caufla  exteroa  ad  fr 
iooioem  comprimootur ,  pcndet,  fi  haec  coropreffio 
a  folo  pondere  Atmofphaerae  oriretur,  quo  noui- 
mus  9  duo  marmora  polita  ipter  quae  nollos  aex  -. 
reperiatur  tanta  vi  ad  fe  inuicem  apnrimi ,  quae  re* 
lpondeat  altitudini  Baromctri,  quam  ponamus  zzk,  . 
pro  craflitie  zz  c  c  cohaefio  fuperari  pouet  a  ponde* 
re  columnae  mercurii,  cuius  fcafis  eflet  -zzcc  v%  alr 
titodo  :=•  h,  vnde  fi  mercurios  n  vicibus  grauior 
fhuuatur  quam  materia  funis ,  foret  vtique  Lzznk 
ideoque  =28  dig.  At  vero  experientia  fatis  decla- 
rat,  plerosque  ftines  muho  maius  ppndus  fuftinere 
poflc  ,  vnde  patet ,  cauflam  cohaefionis  non  in  pon» 
dere  Atmofphaerae  efle  quaerendam ,  fcd  jpotius  in 
Tom.XX.Nou.Comm,  Mm  vi 


N 


-^69  Aeflie*  piAi^^Jkimm  adAfc tMfetth  «$#*• 
:%t#nftff.  A<*  f^*ra  ^M^  ^^^(«••'Wl.rflWIV, 
ift^rtl  Arirt»  AetBerfc  -^o^WftoASWt  '-IniMtWfititti 
Inttai  'tebeV  cfWhi  £fefto*6rtt  A«Mb^ltt)»it>^  fittpfc 
B^tie  Wttlligkur  £  datf  $tafltibdir>tttiftt#tas'y  JfrcP^Ui». 

<SHto^cfreafcJ  "-'  -  --•»  -'  j^i-iVvM^  "i 
'  '*  %  ^«j^edttKWttJf  «Wrn  *fihW>ca*flaf  fiWhV 
Itfflg  et  ctffSeflonii  <c3rpo¥tf nt,*-  Jrfo  ^efcn¥K4n«*#. 
to  fchttT'  Mo.  euV  «put!  ^Btiii  lMgKun%i*R>  L-  «J- 
fttetc  'hdflfe  „  quoniain "'-  rHfc*  nott  tfe  &fofa«i:  6*mt- 
'ttb  ■  tufu^e  tinttetite-;-  e*'qu¥  nradhMi  oott^ 
ni  folent ,  agitur ,.  fed  tota.  pradft«t*:  ty&fftHfefr 
«Tm  ^erfatfer  lr6a  ^^r^bne^V  tttfefa*,.  4|uo>  ysl- 

*h  frftte^  m  mm  n\ittm  &&?€&  wmi^fftmk. 

^Hmtim^tt  igfWnr  ftetM  ffl*  JdtfgitttfO'*!-*  *#■*& 
«rte*:«»ili '  toodtt  c&h%&}  inter  fc  <*»VrpatafldC  «6- 
lirff Hnt ,  ^uerVt»  •  alfcrrui  -  cttUntnnVfi  t  r *• H  «BwH * 
%«td  ^  €  C,  qudrtiahn '  tiws  ?  «JHa*  feerfcttt  «ftteffc 
fimt  ht*  et -"L.CC-,  eae  vtiqtre .  intetf  ft  ertfoie  tft 
#*tC€j  ideoqile  tenebunt  ratidncftt  trkffitfeit  At- 
qjfite  haefe  Ntid  ftffidt,  ad  tan^ifetooriefti;  nS&fc  fir*- 
nMtattrrt  prurium  nSniuft*  fufti#eni!Mri:,  nVfftooW  ff. 
ItMi  titfonc  fberlnf  CbWpofTti ,,  atqufc  Vln»  tftffcus 
«afes  funes  ferrduntut  fimiii  nSodo  fiiednt.  appHfeati; 
tf ^jtiod  itttd  aflumere  poflnrrmsf  (Ju&aoquidfcift  to 
oWfiibUs  htliu*  genefii  machinh  modulv  ad  perfcdinV 
m  pr  lhWflirtdinerh  pafctrf fblerir» 

Fig.7."1    ''   fr  C.  llis- pfaemiffis  ^on^-eftrnn*  d'uorv  ftntl 
tt  8,.     V  c  *  et  A  G  Bj.  non  foltrf». firfimili:  mstetiaxon- 

fe#os 


fptK*  k^t^*hbp$  W°$Q  ieRto*  UWW  ^X^ 

nore  l"a»tcn),  ajjfajo^ift  f*  JL  ^* »  jrp  f  malote  tffflaitta 
A45rrJ£.  ^ahi  tfe»<?tet  9  ^itnl  miam  «imor  ibnlt 
gefiare  valet*qmh  irtrmpatar  ,  v  ;*ero  "rim  jqu*i& 
»aft>r  -tfufrmei»  :  svatgft  ;-*e  ^UBtmode  iha^ '^m  ,6V 
«ibt.  n*3do:/fiMpnt:appitjattfi,  maci^cfioip  vift  Jfff 
«4¥^«/«<aC,SMr  «tsfit  Vci^ff,,  imi  *quidMl 
tfkneAfaofles  «  «t  ■  A  iwfci-  «Ike*  4«'  coqftKn  twbJ*mM  ^ 
fitfT-  ^iMrtefltw  ■  jMtk&ftaem t*8*flit W  >ftquu»a»#.  >      * 

€.7.  Vires  v  «t  *V  -dtrabus  paitfln»  ^ronttaft 
fant  eerrfencfae  ,  quafum  artera  continet  'Ipftrm  pon- 
d^s  vtrtusque  fu»«  ,' «uirn  ^artitus .  quae  jplis  Vi 
compagis  funt  conwm^ae,  altm  <wo  eofitfcef  Jftoect 
tfo^e  «lefqfee'  ftKM#-geAar«  4ctet , -et  ^oae  apfts  dein- 
4ef»  -vd  ffflpoftUnwtir  «tfl  4ppe*$tint«* ,  fiu*e  iouM* 
i»  4ln«fn .,  ^vt-  jitiattiim  rnnori*  <»  •  fk>mitare>  «niuoris 
^iuekidK-pelfit.  <ti  igitnr^  ■  pM&is  Ifenfs  Jaiaotffc 
«t«P  ;jnaf<»rii,:<iiqa£  <*  <fk»ilfca&ne«n  -rrm*i*(flu4W  ** 
*fe^e*4^*#**,A«C,  'fta  •*»  fi»*-«ETjf|A  *"B 
^er ^eiperfmcnttim  expleretur,  quantum  onus  fnttxjr 
<*wris  /fuf^aere  *o1eat  qpm  *»impftt*Lr,  fnque  hoconw 
<££<?*>  ime/ot  hioe  ^e4i«P>|e  <po*e#it  onus  t^,  ^uodjintr 
$©r  i&oi«  ^geAar*  <w&bk  fine  -ruptiiMie.   , 

*.$.  -S.  'Quon1am!  Sgittir  totae  ^res^eVV^vtrto- 

que  -firlrinehdae  aggiegatrs  ex  5pfe  pondefe  .<*   onere 

aequafcs    ftrot  ;ccnfttl<Jae:   Wbdbimus    y^.f-^"q  et 

*V\p:l¥  -VO*    ^tririqtte  enrnv4$ecbit    ^pftwn  pondBS 

ewn  ^cmere  xoaiungerc.     ^uare  cnm  fit  Vrrf£4> 

Mm  a  erfc 
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e*!t  *4-<£=r  f£(P+fr  *«*■  «*m  *  P-?SJ 

reperietur  onus  >  quod  maio*  ronts  geftare  vakbit 

$x  quo  fiatim  patet ,  nia  fuerit  p  -4-  q  >  f-p  fiae 
y  2>  $-=ap  maiorem  funem  non  (olum  nullumonui 
faftiotre  pofc,  fcd  etiam  ptopria  poodere  diaruptura 
fci  >  otiamft  niiuor  fuois  feti»  notabife  onus  geftare 
fKHneric  Sicquc  imdj&Ao  km  eft  eui&um  >  ad  fi- 
milUoiiftf m.  rooduli  ipftm  orecbinam  noo  «d  quim 
xi&  magpioidinem  augeri  potfe ,  fed  maximam  jongi- 
tudinem  A ,  quam  ctiamaunc  obtinere  licear  efle 
A  ==  fcf-*?**,  q«am  11  transgredi  volueriraus  *  mi- 
cbinam,  ptane  ce*£fieft-  aon»  pofle. 

f  p.  Hioc  iam  baod  difficuirer  diwdkare  po> 
cuimt»  r  ttrum  ope  nifuftm.  pootero  traafitttiMia 
Neuam  ,.  coi«§-  lacitiuk»  eft.  circiier  1000  ped.  Rhe* 
m$Mm  conflruete  liceat  ncc  ae.  Hanc  infiaem,  conoV 
tktur  roodulufr  ad  kmgitudmem  quMtumuiseiJgvam. 
Tdud  ao  ^edtfto  ,.  coi  ipfe  pons  perfe&e  fitrilfe  «St 
«kbtat  »  ita.  ¥t  fit  £  =  5o  ,  ac  uifi  ifte.  modolot 
*ot»  fuftinere  qneat  ,.  «jaoA  pto*  ^wm  49*  *idba* 
fiiperet  propriam  pottAw,  pon»  plan*  fubfificre.  «m. 
potcriu  Ac  (i  fottt  boc  fiiccefiecit  s :  ttmeik  otrtum 
cft»  fi  latitttdft  ffciuiii  adbuc  eflet  maior -,.  talem  pour 
tem  nullo-  modo>  locum  habere.  poflev  Praetecoa*  \e- 
.  -io  non  fufScit ,,  Vt  p©**  pcoptii&m.  pondns.  fuftinere 
qneat ,.  fab  etiam  necefie  efi  „  vt  infigaia.  pnera  ge- 
ffat*  \akat ,.  ideoqoe  valor  ipfi.ua.  Q  ex  noftra.  ibc» 
mul&  rewltans>  debkum  nancifcatuc  valorem.. 

.$.10. 


jeomtis  wwnawma^  sz    *&. 


f .  to.  H»  eV  tf  reeetate.  ssaoBn  eft^etfais?  per*  Tab.  n. 

peniamus  ,    qoomoda  .trafae*  aliaue   corpota-  t*ejka>F,fr  *• 

rupttooi  refiftant-    Cbnfiitercmas  aghur  trabaat  AQ 

J£  F,  iam  taotopete  toile«um ,    w  raotom.  ooa  iu 

AC  abrumpatuc      Refetot  <igjtut  aagula*  A  €  A* 

maximam  heoc  iaflcxioocra  v  qaam  iufliaere  valet, 

ka  rt  fibriliac  eXticmae/A  A'  nojv  ampbas  elpogat* 

ri   queeot,    iitq.uc   /  4fla;  eocca£ai  nMaucas.SBAA^ 

et  L  Kisi  ajot  ftfc  cooetaiicmaB^maxsJaitqMeMem^ 

nifeftum  eft,  hanc  vim  L  eam  ipfom  efle  vim,  qoe- 

aoto.  vUioMM  fneo*  icauuefiooi..:  ncfi  fleee ,  im  .-jrt ,   fi 

toca  traos-  fecandum    loagifludtoea*    AE.  maecctas 

a  vi ,.  qaae  «sas>  pooden  »;.  fi-  loafcicttdiaeui  fcabcnt 

:=  I*  eflet  acquaks  %  tum.  tantutn.  aoo>  pcakni  diaei* 

kreeur^.    •  «  •»■!•. 

C-  at«.  Sbaaaraa  anc  cnwxion  twebis  ACzr^ 
<Uun  fcaiicet trtbs  cicca.  puodora  Cvbmmpi  concipi- 
«tr  „  Istitndinaas  aero  tsnbie>-  efit  scfc  Nuac,  .ia 
lpusoc  eVC  «aoieneas,  4b&0cn»  iodeSnitom  C  P  =  jrs 
*i  eag>  tjavllsxatit  kjagitudo^  «tit  W  =*£",.  quaw- 
Jaff»  ei^o  *is*  coomhendt  in  eadem  ratkroe  etit 
minor  ,.  quam  10  extremitate  AA't  iea  tt  ifta  vfc. 
SKuisr  e?fc>*£!}:  haec  igituc  muJriphcata  per  tfcmen- 
inm  9*p~+ £  dabit  Vim.  eTementatem  l-^*  quarr* 
denuo  per  laritudioem  trabis-  nrmld^ licari  oportet,,  vt 
prodeat;  ****-»  Quoniam  Yero- .  mota*  quo.  abruptio 
jeragitur  fit'  circa:  axero  C ,,  mpmentum;  iftjus;  \\%\ 
efecneataris  refpecUui  huiui  axis.  erit.  :p1-^— ;  jCuiuti 
iotegralfe;  l~  Jflt  totaro  cja£$efi^;tigtyB,-a  flatB*Bdo- 

Mm  3j  «=« 
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.11  x\.:v  srsx  f><ittf^<Mn  ipraatleto'  <wam  rinaaiintofti  tirium 


.<> 


Qujfc  rtapfdTia^in  t«ai^otiJpiiluocii d£mcsfiombq$v 
tttnm^xjiaaiiiflt  jdiqucriwx&vauimv11^"''^*1* 
t/  aSruApnti  jtaqottur^  Jfoacdti  vera  jcUtraaiiioseihK 

IpctlifoipteattSm  nau^is  ,  aqbi)itai!»is  0fCtntim..iQnc4: 
fi  <nrflk  lu«  O^ait^^viribotjfcllaBiBctdf,  «quaH 
rjMQr  mDnMnadtti  afjneto  pntoctt  euffe>crp&niakp-ena.' 
*0*wua«  4  L^c*>,ott^i*  ire^loi*  «ajrte  <  iabrunvo 
ffiplE,.':i  v    -J'  .<   i.  :  .  :    .      .   .'.    «\iv   .:ifc:i  ,  ;*u   r  •        i 
i.    .  .4.  «c.  ,QniaYili  ianv «■ .umofantO  bte  .-dknto- 
Mtnoufr  xt  *  j&ferauar  iad  finguhsuwxiteduW^^ii*: 
XHadcfrnkteas  anupgnfi  jtfigeii»»ddnete upr* ^flfo  tpott* 
tiaun  liiiaraq  Boffi  £  3toitencUraiiAB>i*3Jjtobitiai 
quibus  couftat  expriroant,    \irium    momenta^jqaii 
|?W  ja#  >rtcdHlm*  .cpttm  ipfc  |HM»ri(jf&tfxa  jfcfiftant 
i»Mr -^  ftpMtt.-fetji&cif  jadJP £L&  :<JW» «Weaoarrakn 
btt  ^«a^neot  tnriam»  iajNkm  otftriemnaaafuao' ,  nt 
scabes  tcjtndnin  ift aifitiAn*.  AiC^jnwOMcJcaneoaiiv 
&  jenim  ia^nlata  \iwiairiiwWfU  flttt»  ipfttiiaa^rs* 
ffiai  O^fli  «xe$$a&  a^m^,;^^1  4toWfc£&H»* 
frt  &*?  *d  J*  $  Gr  A     \    -     .;:.  ri  o:.-v    ,  *.:      t 
-r,,  ••  jfc  i*  §tf  tWP  .Wofii^  «MiuJiU=«fc «fr& 
jjqnti*  Attttrp  —  ^WW,  Ifif9  ^^.tf—flWW- 
prnmum  •yiriuro^,. ,  <iuas   ^pdulus  .  fu^ner^Yalet^ 
QHJri.  rjumpatur^  ^littera    tero  'V'\3enQiet  >jftRg?ani 
N  omrfium  vlrlum',' quarum    acVidni'  etiamnunc   ren- 

lteW^lef:  ;*tfbque  «uWi  'Tafromnetf*  iflas  ^rti 
iirrrrfc  mr&b pcr  ^tam : longfriidrtitTn .^fafla    thoWtt 
%oiiR  ^fi*  ^nfo-tSftflfeuttt»  <4rile  *ft$>powmi»;  Qeo 
.  ::t.  z   3"  .&  pofito 


pfcRte^lftififtWlr  tttmdmasm  oamUrop-hartrn;  w^ 
Wllh  «#**>*«?  o1^hl^«l»«n1-J*ipooteftfcre>-itwefv^ 
W';W:A>Vr  fnd^^eoafMiaiB»^  fruut  n>&gnef* 
♦^Jtt-tfiWiW ;  qu* <fl*dpoittti  ^  ,    :.-;iujj;  s  •-> 

^W^fdJBtter:    :-.y-;'   ..-;/;.•:.   ■:.... •>.*!  ..' 

'    i?'  •  ':'"i  ^"  ^uitL    ' :- "~J    t  t>r"-  *..r;s    rrn  ".'.•;«;* 

•    *:  $1  *Ms  {P3fW!r?P''?Iun*  r%  y.W^P^M 
ijuajui^.»<^o«enk,poDS  (Uftiujsrfr  deoet^  ec  g^or1u.a>> 

uir^tam^i.jjfopfio^ppndere  Jjontifr.quan^  ajjl  ^oneri*; 

bus  ^  q^W;  Jl"Uj(*i"ntaji4k  gar  effe  debet  >f  pro' Idttibu^ 

exgo  ntnirae  "e  et  C:referent  craffittem^teatortfm  Tjjmt 

Vfrftni  vfchickfo^  *eti$rif,  dnm.afte^ dKKbnW^ 

JferffcAnkW^e^rarti^  repkefentat:     Sratuawtis  :%i"riii 

gffrnd  '-pV^^odS^  eiuf  'prbptfnn*  pori&uV  a^f mitattf 

!totllMrt*uiditfrW:  ±^/> V  wras.  Vero1  qtfcd 'n^e^  gefet* 

Vaftat^.^q^e^  'per  ^rfrhenta'  'tiflfc-  «^ 

t8o>aH>fc*fcy ; dnttmoaV  pfcr  'eitw',"  ltt^diiicm: 

«contWuof:Wifai6b! :  ©nef  a>  Hnptftrtttttur ',.  donec1"  ';f#JHfc 

fhdpiir.;,  ¥rt>  ipfb*  auterti^  pomfe  *  defignet  •  lirteta.»^' 

eitrr  p*opruim  ipondu^j  Q  vero  fiit  famma  omnhint 

«nerum  ,  quae  pons  geftare  poffe:  poftulattfr  £  quihp> 

jpofitis  ^,  erit  vtique 

**nde.  ooftra  propoctio  ita  fe.  habebit  '  -.,  :        j 

Vride  "pro- ipfc  poW  d&utimu*.     <"■"  .'":i  u'  •    :•  -••'•♦ 

,  ^V^fiif '^  ^  n  -,;- ** ■"*  ■-■■,/:-,J" 

ex 


«to    DE  EHVIMCAtfBA  *[RMif  ATE 

«z  qua  neqoatfooe  *rgo  ftttnmt  «awtom 
quae  pons  gcftare  vakbit  dcternfidsrt  pccerit  v  <put 
£  minor  werit  quam  leo.nrrituT,  audajfter  jnoni- 
ciarc  poterimus,  pontcm  ieouodum  modulttjrj  «xfiro* 
«odum  non  fatis  xoboris  <eue  habaurum* 

$.15.  Quoniam  igitur  ipfum  pofrfem  ftaro- 
dutn  modulum  iimili  ratione  *t  *x  fewili  matcria 
conftrui  affumirrais  t  clus  jOjAtoium  pondus  F  /c 
iiabebtc  adpdndus  rrioduli  tnR'C  sd.a£.f  5  ficcpc 
«x  cognfto  pondere  inoduli  p  colligittir  ipfiui  poo- 
tis  pondus  T—±^pi    ex  fcoc  ergo  Valare  fequin* 

*>rc  <L=iTOl*-*r*)- ££*>  *a™  W»  re- 
^uhe  <ope  «x  firmttate  mbdtili ,  prouti  per  «xperi- 
meota  fuerit  expfacatum  y  hoc  eft  ex  cq^niti»  poo- 
deribus  #■  et  <y  aflignari  potett  totum  «ooos  Q.,  qood 
ipfe  poas  fapia  proprium  poQdtis ,  futtioere  falebit. 
Aote  omnia  igitur  cauemtam  *ft,  he  pars  ocgatiaa- 
±$£p  maior  «uadat  parte  pofitiua  «™?-</-j-y), 
«goooiam  alioquia  pont  plane  fubfiftetc  non  pofltt, 
«led  proprio  pondere  corrueret.     Ne.igitur  boc  «ue- 


AAc 

^"•fXrH-.OA 


oiac  ornnino  necefie  ett,  *t  fit  #4-#>  j^&ideo- 


§.  16*.  Quod  C  lam  aflumanrus  ,  ipfarn  pon- 
tem  prorius  et  iecundum  omnes  dimenfiones  fimi- 
lera  efle  modulo.  (  Facile  enim  intclligitur ,  uo- 
flram  forrmilam  etiam  locum  aafcere  pofle,  quaimits 
ternae  dimenliones  maioces  A,  B>  C  uon  plane  ean- 
<Jem  rationem  tenerent  ad  irunores  0,  &,  *,  dum- 

xnodo 


\ 


I 


floiftfc  diftrfifflHi  adti^fuerk    fatts  '  magiifcttO   ftatua- 

*nos.  firfgirias  diifKHfibnes  .modufr  fe    hdbcrc    ad    dl- 

fenerlfo&Sc  ^ipfiu»    pontes  -vt    ;i  ?  rt  , ( eritque  ;er$6 

•A  ±,»4  .  0*83*4  ;<t'€fe  «  rV-tlifoc   ifcittir  habe- 

bijruj*  afttm  aequitibDefrr  pro  •  onete  .<£  dcfinicndo : 

Qir  h*  fy»  *f-  q)  **  »*■£  fiue  Q.=  «  » (p  ■+•  ?  —  *p) 

vfldec  pertet ,  vt  pons  conijftere    poflit ,   ante    omnit 

«eeeflfc.-ftffe  , ;  vt   flt    ?>(«  —  i )  /> ,  quia    alioquia 

:proprid  ponte  io;  ruinam  laberetur-  Pract?rea  vero 

necefle  eft,  vt  onus  &  iriodulo gefiatnm  q  eo  jtiagis 

•fep&ret  buocilimitcm  («—  i)p,   quo.maius-  fucrk 

inmnaa^oaJaiujT]  oncium  /Q^  quae  ipfe  pons  .geftare 

poffe  poftulatur.     lta  fic  gr   »  fuerit    =:  30,  ne- 

ceffe  eft  vt  fit  q  >£i££|  *vfcte  fivftftritr  q  3z  30  £ 

ffiVA?rff?^*^ia-,ia?t£f,i'  &   *  =  v1^"  P"**** 

ctc^  Ex..q^o£intfiUij^turu?v.  fi  modo  <?  aliquot  viciy 
l>uV  fuperet  liniVtem  ap p  'tum  pontem  i?m>ujj}tjp 
notatyle,  quus.>Q,jjfuftiofi<ef  jpoflfc,*  rijuqiijara/rj|o  9ua* 
libet  vice  ipcr^mjCnjtum.cajpit  =^!99a&.,,  >,\  n  i..r.j 
"§. ,  1 7:r ^uaa^fi^hoc,  .rajo  Jq .  poqs,  ia4 .  ftrfe&am 
fimilitu4iaem'.rrio^ul(i  exlflrujrfus  oon,,  fatis,  ropotis 
hahiturusr  reperiacur  hujc  defedul^re.mjedium  ,  a^errj 
poier^,  Ju5htc|a]aities  f^^i^^q^^ 

tera  C  ^^l^/1^11^^?.'-1^^^^   ?ft*i':a9sW1F. 
0oa^jpm')ra^.^ci.^l^Rjiga>  jmjjlius.  gerfefi» 

fi  iij ilifudp  inf  er ,.  n^qduium-  fubfift/t •;  ia men .  conclufior 

ms  9   qiias  noflrae- fowwula^  fuppedjtapt  nihilo  minus 

valebunt ,  d|jrntriod5  .MJmilitudo  riofi  fixerit   jenor~ 

mis  ,  atque  onera  vtrioqufcf  aequabiliter    per    totam 

'  Tom.XX.N0u.C0mm.  Nn  lon- 
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longitudinem  diftribuantur.  Qoesukbsodam.  «nlm 
pontem  cum  modulo  comnaraiumus,  nulla  -oeceflitii 
vrget ,  vc  omnes  teruae  diroenfiQnes  a  y  k-%  f  et 
A,  B,  C  eandem  pfoffut  iater  fc  taoeaoc  mtAoBeo. 
f  18.  Maoear  igttouiio  loogitndinisii: Arn» 
fine  A  — »*,  eadcmque  rTOo  etiam  pro  iatitadioe 
retineator  vt  ftt  B  =  Jt£-;  verom  pro  craf&tie  fl*. 
tuatnr  C~zc.  Hinc  igitur  mrmula :  aoftts  pfli 
onere  Q  (§.  15)  itroenta  rfequeoti  modo  ft  fcatebit: 

%Q=rss(£-r-«)-»«*> 
Ex  hac .  igitur  aequatione  fi  onos  a    ponte   gcfiaa* 
dum  Q  fuerit  praefcripoim  defioiri  potertt  qiaootas 
incogaita 

Bioc  fgitiir  ,  fi  circumftantiae  ptfrmittint*  tt  fn 
conftrtf&rone'  pontis  craflkies  trabium  tanto  rntior 
capt  qneat  >  hoc  modo  ponti  fumciens  firmim  coa- 
«iHabitur.    : 

;  -  i'  $.'  19.  illuitremus  hinc  fbrmntam  qoodam  exem- 
plo ,  et  iomamus  latfrudirietn.  fluuii  trtties  foperare 
lohgitudinem  modull ,  fiue  cfle  »  — 30.  Sunamus 
porro  pontcm  tantum  roboris  habere  debere ,  vt 
fifltinere,  queat  onus  zztfoopi  modolo  autem 
totplorato  tantum  prodiiffe  q  =:  $o  p  >  vnde  fi  pons 
perfe&e  fimrlis  conficeretur  moduto ,  prodirct,  tan- 
%om  Q=  900.^  quam  ob  rem  in  noftra  formuh 
ficiamus  q~iop  et  Q=3<5oop  ac1  rtperiemos 

ooo.  -+■  V  9,00  .  -*-:*.  31.  3600 
i..r.'/i     4.  t  ,-■•  **3*       '■■•'     ; -'  < 


fONtfi  tX  MODVLOi  *8* 

qnac  rtdocitur  ia*  '    __  *    : 

,  900.  -f-  30  V 900  •+•  10*.  3 1 

«t— -  ' 

coiu»  valor-  ergo  reperietur  t  —  3 t,  $95  ,  Tndc 
pcrfpicitur,  hoc  cafu  pontera  fetis  firrnitatis  eflb 
adcpturam,  dummodo  craflities  trabium  3«J  vici- 
bus  maior  fumatur  quam  in  modulo ,  dum  binae 
reliqnae  dimenfiones  taiitum  tricies  maiorcs  fuman- 
tnr  i  qno  paclo  difcrimen ,  quo  a  fimilitudine  recc- 
ditur  vix  animaduefti  poterit 

f.  20.  Hoc  jgitur  remedium  etiam  in  ▼fnm 
vocari  poterit ,  quamuis  modulo  per  experimenta 
explorato  ooua  q  mjuito  minus  repertum  .  fiicrit , 
quam  %$p.  Qiiod  vt  generaliter  oftendamw  pona* 
mus  eiperimepta  in  modulo  inflituta  praebuiflc 
g  —  (X—  1  )£,  roaoence  oqere  ab  ipfo  poote  gc- 
ftando  Q.=:3opo^  Cum  igitur  btnc  fit  Q-\>t£:lp 
babebrtur        :.,,         __..  •    :  ,  . 

OOO+3O  .V  OOO4-  idA   •  ,  ■>■*      ■  ■•  H-  ■  t 

Ric  igitor  iociplendo  a  valcre  X.=  33  dontiouo 
minoresr  aflumamus,  et  valores  ipfius  z  inde  relul- 
tancea  jrj  fequenti  tabula  exhjbeamui 


f'V:* 
;:  •     n: 


N  d  a 


,  ^     , 
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X  ;^=(X-i)p'*  =  {!(30+^fop^iJ^ 


;'l 

•  I    ■•  '  ' 
■  .     i. 


*        7 


33 
32 

30 
86' 

Sl 


3*4* 
3i> 

•    39P 
,**>  .: 

-.»3*,.,. 

•>  J:A  *-)J" 
*  2Q:p 

abr  '  "  iro  £  '.* 

•r:     v-f     1    • 


tfl' 


.3^,81 

'•   33»,58 
.,34>o*a. 

35;  ^74 
3<5>*i 
33,  a  3, 
3?><*3 

.41»  14. 

\*4Vft 

4°V54    . 

■'  4'8,7o/ 


••U.fc.'tJ 

...  3. 1: 

.•  * 


«:.»•*> 


1  •: 


x 


--  *$•  aj/  6k  hac  •  igitw  ■  tafeula  « colHgrraus ,  fi 
ftWrffftsJ  ft.doH.li  i^ifWfn  £raeWeri*ft^±£a-o- j>,'  qoo 
cafu  exftru&io  pontis  penitus  rejnidianda  vi<k#>p60tti 
tameo-~ei  iatis  roboris  cooci.iatum.  irr ,-  fir  cnodo 
claflfties  mtfufm  feeundum  rationcm.^j  48,70  m1^* 
tiplicetur.  Simjlique  roodo  etiam  in.  aUis  r  cafibus , 
voi  ponties  rVei"  alia  Kuiusmo3i  ojxra'*;IecWfottt 'nU>~ 
culum  exttrul  prqpbnurifur  ,  facile  '  aiiudictfri  pote- 
rit,  vtrum  fatis  firmitatis  vfint"'ha"oibra  n«c:ne,at- 
que  adeo  pofteriori  cafu  firmitatem  pro  lubitu  au- 
gere  licebit. 

§.  32.  Verum  quia  pontes  etiam  impetui 
\entorum  fatis  refiftere  dtbent ,  explorari  etiam  de- 
bebit  modulus  ,  dum  fortiffimo  vento  exponitur. 
'  •*   "  "  Quod 


r  n 


PONTIS;  E34  ItylWUX  a|  J 

Quod  fi  enim  eius  imptfutt  fuftinere  vaka*,  etiaro 
certi  eflc,  poteciimis,.  ipCum.  pontem  a  taji  vento 
nullum  damrrom  efte  pafiurum.  *  Ctrm  tfriim  im-- 
pulflo' veofi  efusdem  fypertfcie?  fit  V  prt>rtortidbalii* » 
ideoque  ratioriem  i [:n n  terieat*,  quoriiam  firmitas 
qua  vento*  refiftitor  eandem'  ratlonem  fequitur  ,  ma- 
nifeftunt  e(t^1pn>m  papteat  tosdcm  -  venti  rmpetus 
fuftinere  poffe  ,  quibus  WxJulus  refitfere    valuerit. 

§.  23.  Sin  autetii  forte  etleniat  ,  vt  pons  non 
fatis  roboris  babere  deprehendatur ,  tum  eius  vis 
vento  'fefiftetuH  (fijeile  augjeri  pot^rit ,  •  dom  <  latitudo 
trabium  maior  accipietur  ;  imprimis  autem  vtile 
erit ,  pooti  in  vtroque.  termino  maiorem  tribuere 
latitudinem  quam  circa  medium ,  vt  hoc  modo 
vento  quai!  fornicetn  offerat  ,  quo  eius  impulfioni 
multo  fortius  refiftat.  Vix  autem  hinc  quicqtram, 
metuendum  yidetur ,  dummodo  ratione  prioris  ge- 
oeris  fatis  babuerit  roboris ,  eique  infuper  fufficiens 
latituvck>\tr*uatur.  •<"'  -'  ••  ': 


.^  j    : 


i   {.• .      :     '         ...      .  "  > 


T.-.^ivr'. ■    '  .".      .'    i.  .  . — :   •  •.  .  <  •   1 

i    '       •    '    •  '         :       <     '  , 
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GEMI&A  METHODO  TAM  .. 

AEa.VILIBlI  VM 

QVAM  MOTVM  CORPORVM 

PLEXI  B  ILIVM; 

DETERMlNANDr,  v 

%? 
VTRf  VSQVE  BGREGIO  CONSENSV. 

Auctore 
L    E  F  L  E  R  O. 

Iam  in  Tom  III.  Comnenttrimm.  ftfomn  4****' 
miae  ImperiaTts  expofui  methodona  vninerfalunr, 
inueniendi  figuram ,  quam  filum  fioe  perfc&e  fle- 
xile  fiue  infuper  elafticum  a  potentiis  quibmcun* 
que  folliciutum  ,  induere  debet ,  vt  in  aequilibrio 
conquiefcat.  Methodus  autem  haec  dodrina  rownco- 
lorum  innfteoltur ;  quauduquideui  ftmmi  ovtohun 
momeotorum ,  quae  ex  fingulis  viribus  follicitanti- 
bus  oafcontur,  pro  quouis  fili  pun&o  cum  eius  efa- 
fticitate  *  vbique  in  aequilibrio  confiftere  debet  De- 
inde  vero  non  ita  pridem  in  Tm»  XV.  mmum 
Commmarwrum  looge  attun  methodam  tradidi  eas* 

:■ ::  -        .       ♦  dto 


DE  ABQ^iL.  BT  MOTV  CORF.  PLXIBTL.  IS7 

dem  quaefttoae»  refolueodi  r  qtwe  aotioai  tenfioourh 
qua  fingul*  fili .  elementa  afltohmtur  erat  inatxa; 
Formula*  autem  qnibus  batc  foiutio  poAerior  coa» 
ridetur^  rmtoperea  folatiooe  priori  difliderc  .viden* 
tur,  vt  primo  intuitu  Yii  ylUim  ceafenfiwn  perfpi» 
cece  liceat.i  •  coifts  diuerfitatjs  nuio  awnifcfto  m  s  eo 
cft  ppfita ,  qiied  hnec  duo  pfaneipia ,.  alierero  fbun> 
cet  momentorum ,  alrerum  tenfionura .  tantoeere  *  ' 
fe  inujcem  difcrepant,  vt  aihil  eomrejine  babqro 
Yideaotur,  Quin  etiam,  oifi  pro  haiusmadi  probic- 
matibus  determinatis  tx  waque  mttbodo  eadem  pta- 
ne  folutio  eliceretur,  merito  quis  dubitare  pofler,  num 
iftae  4uac  methodi  ioter  fc  conuenirent ,  quod  ani- 
dem  dubium  me  ipfum  non  femel  haefitantem 
reliquit.  Quam  ob  rem  Geometrrs  munns  haod  in- 
gratum  me  eue  oblaturum  confido,  fi  egregium  con- 
fenfum  inter  haec  duo  priocipia  toto  coelo  a  fe  in» 
ticem  diuerCt  dilucide  demonftrauero. 

Status  quaeftionis. 

&  2.  Propofito  filo  quocunque  A  M  B  ,  fiue,  Tab.IV. 
perfefte  fiezili ,'  fiue  ▼tcunque  elaftco,  cul  in  fin- K*  z* 
gulis  clementis  vires  quaecunque  fuerint  applicatae , 
fit  A  M  B  eios  figura  ,  quam  in  ftatu  aequilibrir 
ioduir ,  caqfce  more  folito  ad  axem  frxum  A  E  re- 
feratu»  Jier  coordinatas  orthogonales  A  P  =:  *  et 
PMpi;  ipfe  autem  arcus  ponatur  AMr/,  cu-» 
ins  elemento  Mmzzds  duae  applicatae  fint  tfrei 
ekmentares  >  altera  fecundum  direftioaem  M  P.  fol- 
licitana  zzVdt,  altera  wo  fecundu»  ejfrtAionem 

*<1 


M  <£  a»'  pmllel«H  tr  Q^>;  <jui&Hs  tir*i»*«fenSefl- 
taribus  adiuogi~oppbrtet  vifes^nitas^'  •  qiiibus  *tilAai 
vel  in.aiteco  tantum  jJtermino ,  vel  itt  vwotfie  folli- 
citatur.  -  Praettrea  vero  ratione  tlaflidt*tis)fyBiti^ita 
comporautm  cJmciriatur',  '  vt  £  04  elemeatum  M~m 
radius.  curuedimB  -ftierit-i:  r,  conferuatio  «h&itfs*  eo¥- 
vaturae  poftu4etr  vtrioaa  rnomentum  *rr&.  » QwTaa- 
tem  curuaturae  ratio  ficiliuababeatur',  ponarhrnan- 
gulum  AMPr(J),  ^flcm  foificet  tangens  curuac 
caffl  applicata  conftituit,  efitque  an&ulus"  M mp 
r=<p-F<4<|>;  hincque  perf^icdum  eft,  racftum' ofculi 


tutis  igitur  his  viribus  ^aerrainari  jdcbe|  ^figura  ad 
quam  filum  fe  cornppnet ,    et    in    aequifibr.jo    con- 
fiftet :    atque  hic  quidem  momendum  eft,  nosalus.. 
vires  hic  non  admittere,    nifi  quae  in  idem  planum 
cadant,  in  quo  eti%m  tatj>ty  fHuoj  qontinetur, quam- 
_,. vis.quaeflio  ?on  multo  difBcUior  efifct .fiitu ja •  fi  fi- 
^\  lo  -dujMex  curuatura  ( tribueretur ,    terojf'  cbo^natis, 
definienda,  vbi  etiam .  triplicis  ordinis'  Y^res.iipJCQBi-' 
futum  duci  deberent,  t  Verum   r*rfpicujta*ti'  *otyfli-. 
mum  corifulentes    omnia    in/;*rjdem./piano5e3fjifcxe! 
cgncipiamjjsv    Ihterim  tamen  ipfumynkmj.ytcnpq1uc 
'  j'n  aequaliifef  craffum  et  elafticum  ffatuege  itc^t9  qu^i-»t 
doquitiem  hiiic  Toliitio  noii  euadit  aifficilllpr-^  ~ 

«•   * '.         ..     i   ;.  >    :    ':  .      M     '.   vT;>t  c.iojvji' 

.'  ,.         '  *.    !...•••  •  T         •         ..!'•   I    .<■*  :!  ft     -  *-T.i    '         » 

*         jTj*  i»    iu  r  •  .O.'    01^7  IWU  <I.Vi  JT     '-   .*»* 


Sotntio  prior/ ex  principio  momeHtoram .. ., 

petita.  ; 

•  $,  %  Ift*  iblutto  k  \Tioc  confiflft,  -vt  omriiuift 
virium  eleittenferiam  »qnac  pei  totum  arcum  i^  x 
funt  applicatae  moxnenta  refpe&u  putfftl  &*qftat« 
rantur  et  in  vn«m  $mtmais  «olligantur,  qnae  de- 
inde  elaXUciuti  S~£S  .a^quaJis  pofua  -aeqoationem,  ex- 
bibetyt  pro  figura  itaminae  «quaefita.  iDum  ifititt 
Qmnia  4fla  imomeuta  velemcataria  cpiiguiriraus  pun» 
«ftum  curuae  <M.  taoquam  iixwp,  «eiusqne  CQorditwfr 
tas  x  et  y  quafi  conftantes  fpeAar»  «debemus*.    . 

§.  4.  Conftderetur  <igitur  portioats' .  A  M  cle-  Tab.  IV. 
mentum  quodcunque  in  Y,  quod  ifit  z=:dS,  pro  fr  a* 
quo  ponantor  coordmatae  -vafiabiies  A  X  —  X  et 
X  Yr^  Yj  tutn  ^rero  ^rires  Ifti  «elemento  -oppTicatae 
fint  fecnndum  YX— /»</S  -et  fecundmn  YZtryiS; 
quae  pofterior  directio  :axi  parailela  -applicata*  flxae 
P  M  «cctrrrat  in  pun&o  V?  quibus  pofitis  Vis  elc- 
merrtarisp</5  'mbmentum  refpe&u  puncti  M  erft 
pdS  T?X~pd${x ^-X)  quomrh  eTgo  Tnorrren- 
toram  fumma  erit  xfp  d$—fXpd$  pro  arcti 
A  Y,  Iam  promoueatur  pundtum  Y  vsque  in  M, 
et  abibunt  litterae  X  ,  Y  ,  S  ,  p  in  x  ,  y  ,  s  ,  P, 
fkque  iftud  momentum  totafc  4tit  x  f?ds+~fx?dsi 
cuius  differentiale  eft  dxfVdt,  qood  iterum  inte- 
gratum  praebet  iHtvdmQmcmfnti^zfdnfPds,  qaoil 
cunraturam  4n  M  airgere  tendi*. 

$.  5.  Simtlt  ftfodb  vfe  elemcdtavis  YZrfi/ 
mocnentum  pro  M  prodncit 

=:•?«/&  M*=2f<*S(«f--Y) 

TorruXX.Nou.Comm.  Oo  quod 
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quod    ergo   curuaturaot  minuore  conotur*   Snroma  . 
igitur    omniam    horum    roomentorum    pet    arcum 
A  Y  crit  fff  dS  ~/Y  q  d  $ ,   qaod-.trsqjie:  ad  M 
prorootunr  ,,  quoaiam  quaafitaje*  Y»  £,.  S-  aUaat 
jfh  s,  et  Q_  erit 

§.  &.  Cum  igitut  ex  omnibus  -viHbus  arcni 
A  M.  app&catis.  oriatiir.  momentum  >'!ad  curuatoram 
jfngendaiiij  teniienii  —  fdjtfFds—fdffXlds',  hoc 
•vrique  elaftkitati  aequale.  poni  debet;,  vnde.  iflam  adi» 
pilcimur  aeqjuationem" 

fdxJfVdt-fdjfQjts^*^ 

qpa  natwra  cuimae,guami  lainina  ia  ftata  aequilibrii  acci* 
pitj  dcterminatur,,  ita  vt  ope  Jiuius  methodi  femper 
figura  kminaca  quibuscunque  viribus  follkitatae  de* 
finiri  queat.  Neque  vejcobinc  fymptomata  f>  quae 
frgutam  laminae  comitantur  v  cognolcere  licet  9  cu- 
iusmodi  funt ::  tenfio»  quam  fingula.  eiement*  fufti- 
nentj  tum  vero  etiam  vires>  nprmalefr  ad  curuaturanv 
cuiusque  elementi  prpducendam:  requifuas^.  quem  de- 
fc&um  per  aiteram  methodum  ^  cuius^  explicatio  fe- 
quitur  y  fupplerei  fumi  cona&is. 

§;  7;.  Ante,  attfiem*  quat»  hanc  methodunv  de* 
fexamus  aliam  viam  o#eodifl£  ittuabi.cv  qua  fmecon* 
fide«atioae\  ekfpentowm?  mjWBmediurijm  Y  totum 
negotium.  confici:  poterifc  Denofet  :M  fimimam 
omniura  t^omentorum  ex  vifibus  (lc«odum  diredio- 
nem  applicatarum  M  P  ftgsnfctuttfl  owundam*  pra 
pundo   Ky  eritqiie   pr^)  ttm£or:  tt, ItecfcH*  fumma 


\CQBFORVflt  ftEXIBlUVM/         «»i 

r-M+^Mi  Tcrum  fi  fiiigutenrm,  jirhmv  elefrrea. 
tarium  momenita  *  pu,afto  M  vsqudin  «p  translenjr 
mus,  fiagulae  inftper.  per  eleiwerrtum <«£*  anultipl*- 
care-  oportet  j;  ficquc  uwementUfQ  «£M  «eperiunr;,  i 
omne$  aftae«.  ^ire»  elcoieutaTes  r  qwarum  stuttuna  nttr 
que  eft  fVds  per  ekmetttujn  .jiiX:  imailsapHoefftut;», 
▼nde  fit  d  Nl—d xfV  dt  ideoqpe  pojrp  ipfum  mo- 
roenram  JVI  ^fdxfV  ds.  Eodemgue  modo  (inte]- 
ligiturlore  fumma  omnium  momentam  ,  ^ex  "alte- 
ris  Viribtis  *  fecu^dum  dire&ioriern  P  A  agentium 
[dj/Qd-t  i  cuitts  ratiocinii  ope  praecedens  aequatio 
pro  flgura  iaminae  eruitur, 

Sokitio  poftmor  ex  principio  itenfionum 
-i  .petitau'.  •     •  :"■  ^ 

%.  8.  Quia  tota  lamiaa  bb  vires  ipft    ipplictf-  TaklV. 
ti»  ia  ftatu  violcnto  tenetur,  euidem  ieft  v  fi  portib  '*  x# 
A  M  refecetur,  reiiqaam  portionem  B  M  fubito  lon- 
ge  aliam  figuram  efle  accepturam.    Quod  igitur    ne 
eaeniat^  perpendarrnis ,  cuiu&tnodi  vwci  pun&o    M 
applicari  conueniat ,   quibus  fupexior  portio  BM  m 
eodem  ftatu  conferuetur,    ac  fi  cum  pqrtions    M  A 
manfiflet  connexa.     Ac  primo  quidem  (acile  intelli    Rg>  %. 
gitur   pun&um  M    certa  quad$m  vi  quac    fit  =^T 
fecundum  tangentem  MT  ]trahideber$  r  qua  fcilicet 
tentlo  elementi  Mffi,    quamciinque    habuerit,    obti- 
neatim     Praeterea  verb  quia  elementum.M  m  hab$t 
curuaturtm  =t^;  vnde-nafcTtur    \is   elatlica   V~> 
requiritur  vis  quaepiam  normalis  T  V  quae  fit— V, 
cuitrs*  momeatum  refpdftu  pUncli  M  cum  elafticitate 

O  o  2  io 
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in  aeo>iltbrid>  eonffltat.  r  Hlc'  fdltaet  loeo-  tirngentb 
M.T  virgamt  rigidam  cogitare  coiwfckit,  vt  ides 
inomenti  locurn  habere  poffit.  Vocetnr  igitnr  <&» 
ftaotia.  M.T  — ^,  et  HHos  vi»  Bormalis  m-ownwm 
crit  rr.V  «,;  quod  elafticittti  «eqaatmti  nobis  ftpp* 
«ditst  pritnam :  «ecjuMioaenv 

<    .  * 

~Simili*  igitur:  modo>  pro  punctq  m  habebimns  vim 
"tangerilialemi>T-i-^T.  et  normalem  tvzz  V-j-rfV, 

\na  cum<  interualio  m  r—  v.-J-  r*/v^  vnde  pro  pun-. 

fio  w  nafcetur  momentum. 

(y  -+-  </  V)  [?  -4-  </  <u)  =  V  v;-h  £  V  v;. 
rn:<  $M0^R*)Klfct  auftnu  ekflrieatoav  Wwvzdr 
fuftinet  vt .  vidimus  duasV  vStts  elementares  P  d  s  et 
Q^  s,  fecundum,  direcTtioneSr»  M  P  et  M.Q,(vide>fig.  1.) 
ex.  quibus  eliciamusnduas..  alias  yires ,  alteranv  fccua- 
djim  .  tangentera,  M  T  agentem,,.  quae. ecit. 

•:P.</.jcof.$:-b^*i*fin»<t>)  ^ 

ttbius* loca  fet^nuis^breiutatis-gratii  pdt  'r  altcrann 
mero  ifti-  nonnafcnrs     . 

<       P  d  i  fin.  <p  —  Q_ds  coC  <P\ ,     , 
cTirus-loco  fcribamus  qd ft,quam  In  M'  applicatanv 
toiitipiatrius^  M  i±  •*/  </  x,  dum .  alteram .  vi  tangentiaji 
:  adidamus  vr  fit;  T  prr p  d  i. . 

§.  10.  Nnnc::  igitur,  pro>  tangense:  M  T  ,  ad- 

k<3:i6    iftis*  vitibus»  elewentaribus  ,,  vis    uageutiftli*» 

erit  T.-f7/> </.j:  ;,tum 1  vero  praeter.  vira    nownalem 

(%y— :.V>  habebimus  jn<  JSl  etianx'.  viai. normalem 
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1t£  q  zzq  &*,  attpe%hae-  vires*  ianctirrr  fiimtao'  aequi* 
valere  debeot:  viribus  quas  tangcnri  proximae  mt 
appticatas  concipiamus ,.  quindoquidern  illis ,  q»«l 
tangenti. MT  applicataS'  coocepimus  infuper  bins* 
Tiref  eleynenUMn^  M/w  vrgentes  addidimus.  Huoc 
in  fihem  vires  tangentij**  applicata*  traojsferamu* 
ih  tangeotera)  prfocipalem  T  M,  er  quia  aogulus 
T  mtzz  d<p  vis'  taogentibus»  »£—  T-i-^T  dabfr 
rim  fecundurw 

m T  "—  (T-t-  d  T)  cof.  d  $  =:  T  -f-  d  1%. 
pjraeterea  vero  etiam  praebet  vira  normalem' 

mrzzOL+dTldty. 
Pro  reiolutioac  autena  alteriu»  vis    figuram    peculur- 
rem  coofideremu**  ( hic?  fcilicet  noxmali*  tu  priorem  Tab'.  IVY 
tangentem  fecet  in  <$)  ct  fumamua  \im  ou~  V  4-</V,  Flfr  +• 
qnae- refakiatur  im  vires-r   ajceram.  uofmalem    <>m 
.V  -4r  </  V,,  alteram.  vero>  fecundum   taneentem  stf: 
=  (V  ■+■  dV)d<§  ob  angulum- g  a  f  =  </  <JV-  [ 

&  n..  Vires*  igitur  quae -e$r  hac   translatione 
prodierunt  funt  r  primo  tangentialis   T  -4-</T    vna 
curn-  vi  illa,  lecuodum ■« .±uzz  (V  -+-  dV)  d<$> ,   quae  ' 
ergo  fuperionbus  tangentialibus  aequales  efle  debent, 
qnae-  eraot-  T  -\-pd s  ,  vndevoritur  ifta  aequatio; 

T  +  <f,T+(V  +  rfV)<j$=T+>///. 
qnae~  reducitur  ad  hancr*    "' ' 
</T-+r  Vd<pz=f>  d$ 
quae~  e(l'  fecunda  aequatio  ad  quanr  peruenimus.  De- 
inde    translatio    llla    pratbuit    iftas    vires    normales 

Oo  3,  04  = 
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os~V  -\-dV  *na  cnra  ti  *rr:(T  +  iT)^ 
in  contrariam  partem  vergente ,  ficque  barom  difib- 
*entia  V  -\-dV  ~iT-\-JT)d<P  aequalw  tflc  debet 
«firibus  normalibus,  quas mngcnti  MT  applictotas  re- 
perimus ,  Xcilicet  liribus  T  V*=  V  et  Mf  r=f  dsy 
vnde  ifta  oritur  aequatio  tertia:  .  . 

V-i-</  V  —  (T-i+JT)J<Pzz  V-H?  i* 
Jjuae  jrdducitur  .arf  bancs 

JV—TJ.pzzfd* 

M  vero  jion  firfficit  aftas  wires  sormales  inter  fe  ae» 
fluafle  4  (ed  jieceiTe  £(1 .,  vt  etiam  earum  momenta 
tefpectu  .eiusdem  purufli  m  intcr  fe  reddantur  aequa- 
]ia.  Hunc  in  finem  cum  fit  m4<o£d<P —  v-hdv 
hoc  eft  mo—v-^-dv^etit  yirium  translatarum 
jnomenuim 

{V-\-JV)  (v-\-4<o)-tJ-\-dT\o—V'o+d.  Vv 

■virium  Tero  normalium  tangenti  ml  airu    applica- 
tarum  momentum  ilet 

V.Tm-\-qds.  Mm=z  V^+^+^/rVv+V  rf  f , 

quia  jalternm  jnemteum  continet  infinite  paruum  fe- 

\cundi    ordinis  $   hinc   jgitar   naicuur   ifta    aequatio 

quarta 

V  9-t-d,  Vy~V  v~\-  V  ds  fiue  JVv  —  Vds* 

$.ia.  Has  igitur*quatuor  «equationes  ex  ra- 
tiocinio  luperion  deducTas  eodem  ordine  repwefen- 
temus  quo  eas  in  lomo  XV,  Comment.  pag.  329. 
letulimus 


corpo&vm  flexibilivm;       *$£ 

II.  dV-Td.pz=qdr 

III  V  d.rzz&\  v . 
guibus  adiungi  4ebct  princjpalis-  hic  primo  loco  iu* 
vcnta 

IV.  Vv  =  s-££ 

▼bi  intuenti  nulla  prorfus  conuenientia  cum  praece- 
dente  folutione  patebit.  Vnde  eo  magis  neceflarium* 
videtur,  pulcherrimum  confenfum  inter  has  doas  (o- 
lutiones  totcr  coelo  quafi  a  fe  inuicem  difcrepante» 
demonftrare.. 

Bemonfiratio»  con&ruusr  inter  has  duas 
folutiones. 

fc 13;  Hic  igitur  anre  omnia  ipfas  vires  elemen- 
tares  in  quaeftione  propofiras ,.  P  d  s  &t  Q</x  intro- 
ducamus ,.  et  duae  aequationes  noftrae  pnores  hanc 
induent  formam^ 

I..  dT  +  Vdtyzz  VdscoC.<p+Qds(in.Q) 
II..  d  V  ~T  d  tyzz  P  d  rCin^  — Q  d  s  cof.  <$>.. 

Iam   ifta  combinatio  I.  cof..CjX-+-  II.  fin.  Cj)  pracbet 
*  dT  coC  (D-T</Cl)an.C|>Mr<*V.fin..(I)4-V  d$co£<p=?ds 

cuius  integrale:  efti 

T  cof..  CfX-f^V  fin.  (pzzfVd^ 

Deinde   -Tero   jfta    combinatio  Llin.  Cp  —  II.  cof.  4> 

praebet 

dT  fin.4>+TVCp\:oC  ty-dV  cof,  $4r  V  d<f>6a.4>z=.Qdr 

et  inte^randO' 

T  fla;Cp.wVco(;$5=:/<2.</>.-  Nonc 
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Nunc  fi  prior  in  cof.  <J> »  poflerior  teiio  id    fin.<£> 
ducatur ,  fumma  prodibk  . 

T  =  cof.  <J)/P</j-r-fiB.<J>/QyJr.     • 
At  fi  a  ^rlore  du&i  in  fin.  (J>   fluferamas  pofterio- 
rem  duetam  in  cof.  (p  relinquetur 

V  =  fin.  0/PV  s  -  cof.  <J>/Qrf/. 
Hoc  igitur  modo  ambas  vire»  mcognitas  V  et  Ttqua» 
ad  ftatura  .elementi  M  m  cognofcendum  in  dlcumrn 
ioduximus,  per  folas  mrcs  elesnsntares  P^/  ot 
Qi/r  quas  tanquam  tcognitas  tfpedane  iicet  cxprtfii- 
mus ,  ita  yi  njunc  Joco  aequatipaum  J  et  II  uajfti 
finus  has 

*'.  V—fin.Cp/PV^-coC^/^^. 

.$.  14.  Nunc  .etiam  vtonfideremu*  .bina»  :reli- 
quas  aeqmtiones  UJ  et  IV ,  in  quibus  ramum  duae 
jticognitae  occurrunt  .,  /cilicet  V  et  v ;  tX  quia 
IV'0  fponte  praebet  V«=^,  erit  diflerentiando 
/Vvri^j  per  tertiam  autem  erat  V = 4ff 
vnde  colligimus  V  =.  *■—£-  :  in  hac  fcilicet  diffe- 
rentiatione  dementam  ds  pio  conftante  aflumimus; 
quo  ergo  Wlore  :io  jpriore  fubftkuto  prodibit 

_.  —  Sd<P  __,  SdQdt 
•  V  d  s  —  d.  S  d  <J>* 

Hoc  igitur  modo  ambas  incognitas  V  et  0  per  fym- 
ftomata  ipfiiis  jcnruae ,  per  quautitatem  elafticijtatis 
qua  lamina  in  fingulis  elementis  gaudet  expreffimos, 
fca  yt  nuoc  loco  biturnm  aequationum  III  et  IV, 
has  duas  nouas  fimus  affequuti : 

*  Jl%  V=t|^.  C*«.\  v  =  |^    -   .      iiS. 
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§.15.  Tali  igitux  euolutiooe  geminum  valo; 
rem  pro  eadem  vi  V  [fcilicet  No.  a  et  3  elicui- 
mtis,  qui  ergo  intcr  fe  aequati  fequentem  nobis  fup- 
peditant  aequationem : 

-quam  per  d$  «tnultfplicemus  %  et  ^uottiam  ertt 

d xzz  d  s  fin. Q>  et-  dy  35  4  sxtf.  <p 
obtinebimus  hanc  aequatiooem :  '     ' 

dxf?ds-djf<lds=:^g.      "    "'■* 

quae  integrata  prasbet  .... 

jdxfrds-fdjf<i'ds~±g'       ; 

qva  erga  aequatione  nAtur^  cprow  per  mera  ele- 
menta  cognita  exprimitur  $  atque  bacc  aequatio  ma- 
nifefto  eft  prorfui  eadem  ,  ad  cjuam  nos  prior  me- 
thodus  ex  dQCtrina-,  momentprum  .  petita  doduxerat , 
ita  yt  nunc  quidem  pulcbejrrjrnus  confenfus  vtriui- 
.que  metbodi  darifiime  eluceat. .  Verum  methodus 
poftetior  priori  vtiqae  maxime  antecellit ,  cum  no- 
bis  npn  folum  figuram  laminae  exhibeat,  fed  etiam 
flatum  viojentum,  in  qup  fingula  laminae  elementa 

reperiuntur  dcclarett ,  ;-.-.  l...»t 

$.  uf¥:  Quea\admo4um ,  blnas,  VirCi    T   et   V 
per  folas  vires  elementarej /P4;  et /Q<//  expreflas 
dedimut  ,   ita  etiam    iuteruajlum  M  T  =  v.  per  eas* 
dem  definiw  licet ;  cum  ejiim  fit 
.    *-£?±&*{HO,~:iirtSlis  et    V     •  I "  ;... 

*&&±dxf?dis~djf<Zdt  eW   (  ; 
TorruXXNou.Comm;  Pp  Ia 
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Tab.  rv.  xb  mVaTitcm  fcrrfrults  fnttgrafibuy;   quanqutfnr  fotas 
F»fr  f*  yltes.  elementares •  cbmple&uhtur,.  etiam  vire*  ffniraei 
quibus  ftrte  femip*  in  termino  A  fottkitaturr  com- 
prehendl  pofllmt.  Sr  enim  fonriri»  iff  ipfatermino  A 
vrgeatur  *  vT«$ui-A>B  ot.  iw  TecuAdaro  c«ftreftio- 
nes.  ^firii^|Fttf»  .  ** 3  app)&tta?tyal<  p;  i  «w*  mppi^ftw 
«(*  r  fermufaimiiBts^a^iff  f?>di-f  'far  fr  dptiap^pn- 
dere    debere-   xim  "A  F  r  alteram    yerQ   fbrrnulanr 
/Q</>  vim  AE~     1$  quojj  etiatn  ec  a}'terq-  lajni- 
nae  termino  eflr    ratettigendum  r,  quandoquidem  caf- 
culum  eodem>  mpdo  pro  akerfr  texmino>  B-  inftitueKr 
pofienros-.  r      " "     '  ••'     - ' x " '  ' 

•  '„  £.  r7.  Ferpepnq  aut^nr  proBe  teoend^m  eft^ 
ff  calci^iura  quem  fa^enua.  pro  tttmtaQ 'Itouiaae  k 
i^ftriraimu^  eodem  mo^o-  prq  gftero*  cermioQ-  B?  io- 
.ftiruat^i»  r  itqtf  ft>Ium  •  raodem'  curuam<  pro-  figonr 
-^irlinae :  r^piyiri  dfebere1,.  #d  ;etiam;  virear  quiba* 
cliatus  yioientu^  cuiusque  (eleme^ri  dtfnitur  r :  vttinv 

Tfc&.-<p*:  (pRdenr  |**9*w  $%£?     Qwd  $  WHn1  tangeifc- 
ttf»  T  M  et  t^  ad  ajteranr  pattem  contmuamns  itr 

MT!"  et  §$>  TO1'  ^jS'  **•*»*  jrtWhttr  r&Beot 
virea  taogentiares  T  et  T/ +  tf  Tr  aimie  ftiwrtr = virts 
«ormarea  Ti^er  |1^V*  ^  ^rjialt^  *LT  er 
-j^^Qe^B^rib' c^offi*  c^ntr  qnod  ioW  dt 
^Pgente-  proxira^  qqt&yR  i,Qtefnigeijda?to.-  Bteterea 
Vero  etiam  viW  ejbrneflttre^.  <ju#tt8.  lamioae  porck) 
B  M  follicitat^r  tanrurn,  ratioaxr  figni  ab;  UTn>  qui- 
bus  portio  AIjfL  afEci|ur  ^ifijrf^tt^n^v  jGuro;  arinr 
rota  lamina-  ftrpponitur  eflfc .  iir.'  .aeqiuirifcrro  r<  ireceffe 
«ft  r  vt  omne»  vires  ttrinqu^  fc  mutucw  ^eftiu^nt  r 
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ahire  debeaik  in  —fVds  et  — /Q//.  t    Jt 

$.  ij.  Hicxtftfni  at^catioiK  ^igaic  videntor  cgre- 
.giaejclatianes,  quas  pafterior  mexhodusaobi«fioter  vkes 
*_eme.utaies :<£  vires  T*  *t  tf  tauh  interuallo  M.T_:v\;  ..,;' 
*rianifi_ftani. ;  qnae'';o6nueiiienti,a  y'^jatK|nWi'  tfaeJ  duk  '  '^  l 
>io  iflvj>riniis  5ctadcae  vtiru:\pfc*ft' •0fatai,ii  ^amti' 
'rion  Jtifm  ^dlef  jt^|^*i2af  ,  ^an&r1  ^ 'i_ein\'*o|^e.* 
"■predilru  'eririrtao.  coruieiiicritiam  _n~  fcqucfliibii*' 
iheoxemaitibusdiriai  oft-ndeW'  "!    -',J    !>    ;--i  :-: 

■  •  '•'  •'  ;_*  v  y^i^ortm^;^'' T  ';;.5','"i; 

;'  "^  ^T"iV  VVtaiageiitiaUs  'T  \..  oiiarn  fiatus  vio-         _- 


lentus  £kir_enti  •_*_  »  pofttikt , 'jcperitur ,  &  fumma  ■£" 


<ftre_lioQem  ;M  X^  agat\,  t6o_n  w»_b; '  ambae . '  ^scuridnjn 
-dircjfrioneai'1  tangersm  M  T  refoluanrnr  j '.  httc  cn ira 
modo  «firlta,  formnla  cfaQrffrds-jpGn.ifrfJQjrjl 
cfti  •  Tis '  tdn_;entialis  T  aequalfc  efi :  inucnta. 

•  ■   "~  •' «   .   ■  ">    .:  .".'.*     .  •»; 

.Theorema    H;    /•-.-. 

|L,:1_6»  Vis  boxtnalis  TV__V  _d jtottrrh  ~vfolen.6i»  yj^  % 

<<lerrieriU  •  M  m  requififer,  reperiMr,  £ufUmma  Virium' 

wlem«n__rhim  f?d'i  Wt  arite  puntfo  M  'ie  Jiireoribne' 

U  P  appHc_w  cbncipiaf  ur,  altera  vexo  'JpQdt-  in  dwe&io- 

ne.MQ,  tiim.  \ero  vrra<jue  ,ft<nndnm  diretf ioo$_a  'ad 

*  coroajai  norrrialem  M  N  i.folu^tar;  tiim  euiro  pro  hac 

.  tocaic4»^f.(fitec.«_l'JiUt  <N/ E-fr  h «oUfe/^fe 

P  p  a  cui 
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cui  vis  illa  riofmaiid   TY  aequalft   f&pVa   eft  m- 
venta.         '•'  "     *.    .'••'' 

Theorema  III. 

Tab.  lV.  fc  ai.  Si  vires"  tangeutialis.T    et    porroalis  V 

Fig.  7.  punfo.MJccund^m  dite&iones  M,T  et  M  N  ap- 
plicentur  ,  eaeque  ftJcundum  dijrectiones  coordinata- 
rum  M  P  et  M  Q^efoluentttr,,  pro  diredione.  MP 
prodibit  fumma  omniuui  virium  eiementariurn  [Vdsi 
at  pro  dire&ione  M  Q,  fumma  omniuir»,,.  elementa- 
rium  fQds.  Hoc  enim  modo  pro  dire&ione  M  P 
prodit  Tis  Tcof.0-f-  V.  &n.$Z3f?d  s ;  tura  ?ero 
pro  dire$ione  M"  Q.  vis.  T  firi.  $-  V coi.  $=^  Q<?x. 

•'.'■■?    "  ■  Theoreiria  IV. '    :: 

Fie  a  $►"»*;  Si  pro  pun&o  laminae  M  tangenti  MT 

*  rfpplicata  fit  \ia  T  V  =s  V  ,  in  diftantta  MT  =  «; 
rfimilique  modo  pro  puodto  laminae*  proximo  w  eins 
tangenti  m  t  applicata  fit  in  t  via  normalis  tv-V-+dV 
in  diflantia  j»/=:«H-<to ,  harum  ambarum  virium 
.  T.V  et  $o  momenta  refpeftu  pun&i  n  fumta  tem- 
per  inter  fc  erunt  aequalia.  Cum  enim  pro  vi  TV 
fit .  diftvntia  m  T  =  V  -+•  d  s  ,  erit  etus  momentum 
=  V«4-Vrfx5  alterias  vero  Vis  t  v  momentum 
erit  ( V  *\-  4  V )  (c-H- d v)  ==  V  v  -f-  </.  V  «  ;  quo- 
rum  momentorum  aequalitas  praebet  Vdszzd.Vv  y 
quae  eft  ipfa  aequalitas  fupra  ( 111  §.  i  s* )  exhibita. 

§•  *3«  Quoniam  ftatum  violentum  in  quo 
laminae  elementum  Mi»  reperitur  ad  binas  vircs 
T  et  V  porduximus ,  quarunv  lifta  V  in.  diftantia 
MT  =  «    applioata  eft   eoncipienda  r  fieri  potcft , 


CORPDRVM  FLEXlBlLiVM.  joi 

vt  ifla  cUftantia  v  adeo  vsque  in  infinitum  augeatur  , 
quo  quidem  cafu  ipfa  vis  V  ica  etwnefcit,   yt  eius 
momentum  V  v  certum  habeat  valorem:  fcilicet  tla- 
fticitati  elementi  f^k  aequalem.     Cum  igitur  huoc 
cafum    ob  oculos   pohere    non    liceat,    quo  faciJius 
iftum  efieftum  ob  oculos  ponamus,   io  genere   ob- 
feruandum  eft ,  ftmper  Ioco  vis  TVrV  in  diftao-  Tab. IV. 
tia  MT  =  «  agentis  in  datis  duobus  pun&is  aet(3  '*  *• 
binas  vires  ay)  et  (3  $  applicari    pofie  ,    quae    plane 
eundem  effectum  fmt  praeftaturae.  Sint  cnim  diftan^ 
tiae  M  <x  rr  ct  et  M  (3  rr  (3 ,  tum  vero    vires   qaae- 
fitae  a  >i  =  >i  et  (3  0  =r  0  j  ac  primo  tiecefie  eft   vt 
fit  y\  —  0 'zz  V  ;  praeterea  vero  etiam  rr.omenta    re- 
fpedu    pun&i    M    aequalia    efle    debent ,   vnde    fit 
Vvr >ja-d{3.  Cum  igitur  ex  priore  &t  vj-V-r-0, 
erit  nunc  V  v  zz  V  a  -+^  a  $  —  §  $  ,    vnde   colligitur 
$  -  Iii=^«l ,  hincque  >j  =  *^^.     Quare    fi    in 
punctis  a  et.  |3  iftae  vires  applicentur,  elementi   M« 
ftatos  perindc  conferuabitur  atque  a   momento  Vv, 
dummodo  in  luper   vis    tangentialis    T    adiungatur. 
Ab  his  avtem  duabus  viribus  >j  et  0  tangens  curuae 
quafi  vellicabitur,  quippe  quo  pa&o  elemento    M  m 
curuatura  induci  pqteft. 

Applicatio  ad  laminas  elafticas,  quae  in  ftatu 
naturali  iam  funt  incuruatae. 

$.  24.  Ha&enus  tantum  eiusmodi  laminasela- 
flicas  fumus  contemplati ,  quae  naturaliter  in  dire- 
dum  funt  extenfec ;   fkile    autetn  negotio  ,  omnia  , 

•Pp  3  qua« 


$<>*      m  mgnumm  mt.  jbotv 

«qttjrtt  dff s-  flato  acquttibrl'  *rioleintbr  fuprat  dettfcrainatiW 

Jab.1V.  mu5  etiam  ad-jkwainaa.  jiaturalittjr  tfurua^  <raasftwi 

Fig.  j>  p©ffant ,  4uem*dmo4um  wn  in  T&m  Commem*  XV, 

fitptnt  dkg&Oc  paglna   ^j^ .  «obfernaoi;     £it   igitt* 

^i  jf  ft  flgpra,  jquam  Jamina,  jn  .  £"tu.  jurturali-  tejiet , 

in,qtu,*rcui  A>i=^.«Qiuij(»tiat  wdUM'Afcp»|i»H*=*i 

•'•'  •         **a:„  ,*«*r  ipe&ari;  po$i,  juaqwi-ipnj&fr  data-  arci» 

-     :A  (f  =./~   jNjumc..  yexo.  *u  yiftbus.  ^ibuscu^e.f<  9&4S 

.*t.ante*f>er  .yires~e;lemejitares  $ds-et  Q.^^e|vrae- 

^wDtemus/iviic  Jamywe.  induifcu  fit  figura.  A  M  B 

£fi&  3,3,,  ada^cewi.iurbitrariumtAC relataro,,  at- 

<que  omtiia .  tnanekunt  n  .  ante-,  iwfi ,  ^quod  ^lailkitas 

*n*pun^.jM,aoa  arnplins  Toli  Jbwnulw  ^pjopo*- 

lionaltortijt  teofcoda , ,  fed  euw  «stcejKii  Brjwa  •  fiwjtrnr- 
4umi*.,  ita  vt  i»,fvvperior.e>  foluthme*  etfhiljkudqpiH 
fit,  oifi  vt  vbigjue  jGcaformulafi  "*-^.  fcribwur  hicc 

fcrmnia:S(  $-->), 

&.  25,  $oc.  igituj  fcc1:o« .  priauiin.  fi£nra  ia-^ 
iniaae  in  0atu  yiojento  ejxprimetur  hac  .aequitionc  • 

praeterea » vcro  vires  iad  <  ftatum!  >  vioiemu w  1  eleraeaii 

Mw  —  4s  repraefentandum  requifijat »maueJ«iUf l  tt 

*nte 

T  =  cof.$/P tii  +  fin.  <$/<£*?  U 
V  -  fin. <p/?4t ~cof.  PfQ,ijf* 

futri  Tero  etiatn  eyielafticirate  nunc  firirnmata*  erfc 

V,=,-i-V.  S  (  *&  — M  et  to-fc^iis^JHri. 

Sicqut 
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Sicqtre  facife  funr  ^edita;  omnii- <jift^- de  ftaro  ae> 
-  <|pilibriv  ^locura  ^noqncr  cfafticotftm»  <lefiderari\  pof- 
funt  y  #  nrado'  tai»  figunr  quamp  vires-  follicitantes 
15  tpdea»  pfano-  fteiint;  conftitatae;  Qa«*admpdum 
autemr  inurtrignio»  moti»  r .  qup»  fiuiusjnodi»  1'aminae- 
concitari  poffunr,  facile  ad  ftatunr  aequ.ilibrii  reuo- 
carl  JJptBt?T  in*  fcco*  allegato-  Tomi  XV\  Commtntarh- 
ruvt  pauorum  fatisr  dilucide  cxpofui ,  ita  vt  hic  nih'iL 
swnfliius  «dikicoduw  ccniemn^  .  .    .•  i 


■  < »  l'H»*»t^* 
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DE  PRESSIONE 

FVNIVM    TENSORVM 

IN  CORPORA  SVBIECTA,  EORVMQVE  MOTV 
A  FRICTIONE  1MPEDITO. 

VBI  PRAESERTIM  METHODVS  TRADITVR,  MOTVM 

CORPORVM  TAM  PERFECTE  FLEXIBlLIVM  OVAM 

VTCVNQVE  ELASTICORVM  NON  IN  EODEM 

PLANO  SITORVM  DETERMINANDL 

DISSERTATIO  PRIOR. 

Au&orc 
I.    JS  V  L  E  K  0. 

Quanta  vi  funis  cylindro  circumplicatus*.  pretnat , 
et  quantum  eius  motus  ob  fri&ionem  impedia- 
tur  iam  paffim  quidem  a  Geometris  eft  ofteofum. 
Sed  methodi  quibus  funt  vfi  plerumque  minus  funt 
diredae;  ac  praeterea  quaeftiones  quas  tra&auerunt 
ad  cafus  nimis  particulares  funt  reftrictae ;  ita  vf  in 
hoc  genere  folutiones  magis  directae  latiusque  paten- 
tes  merito  deftderari  queant.  Facile  autem  intelli- 
gitur,  hoc  argumentum  ad  theoriam  perfeftaro  ae- 
quilibrii  et  motus  corporum  flexibilium  efle  refe- 
rendum,  quam  cum  nuper  demum  ex  primis  prin- 
cipiis  tam  Staticae  quanr-Mechanicae  dedu&am  tra- 
didiflem  ,  ex  ea  quoque  folutiones  omnium  quaeftio- 
num  ,  quae  tam  fuper  preffione  quam  motu  funiuro, 

corpo* 


DE  PRESi  fVK r|V  COKPOR,  SVJWCrA-  ** 

«tpdti  dttkt»q«c  <jrrownplk«orum  ferraari  peffiiat: 
porr&muni  pcti  debeouur.  ■  Ne;  igitur  opus  ftt  prio^ 
©ipia  bjius  Tfaori*e  *  liirode  conquitere,  hic  ca  oV 
buo  ivcciidc  00  oculo»  exponaio, 

THEORIA  GENERALIS  ; 

drca  aequilij>rium  et  motmt\  filorum  fiue  pe» 

.  fecle  flexibiRum  fiue  vtoroqweelafticqrum  , 

ad  ternas  dimenfronns  extenla, 

Pofltis,  pro  fiH  pnndo  quocunque  9  tcrni»  coordi-  ;Tab.  V. 
Bfltis  OX='x,  X  Y  srj,  YZs«,llt  fili    por-  Fig.  r. 
tionis  EZ  lbngitudo  r?  j*  et  elememi    di   maffola 
2»  Si?  j.    Tum1  vero  eidem  elcmento  fecundum  ter» 
nas  direAiofte*  prineipales    Z  P,  ZQ,  ZR   appUct-»; 
tae  £nt  vires  P</»r,  Q</*,  Rds.     Pro  incuruatione. 
fili  in  Z  .fafta  (k  elafticitas^abroluta  .sz  Q \  ^iincqq^. 
vis  ipfa  eJaftica.^5., 'denotame  r  r^iuin  pjculi  in 
boc  Ioco.     >His  pofj?is.  prp;  Ilatu  ^cqu4]ii?f  ii  fequente*. 
^rcs  ^ua&ones.  (aap^  ipuf Wae;^       . 

I.  (dyfVds-fdxftlds^0-^-!*-****»      _ 

• "  IhfdzfQdr^fdr/  ft& = * ld'* ****** *a * 

qnariiiri  quidem\binae  tertfep*  iani  in  Te  ^onofle^ 
ftuntur,  ita^Tt  fqfliciat  '  binai  tantufn  eiioTuide.  Tum 
vero  tenfio  fili  In  pun&o  Z,  qua  fecundunl  Tangen-' 
tcm   vcribs  E  vrgetin*  erit  ' 

TonuXXNouiC-ommv         "  <^q  :;i  i:liiie. 


ao*      ' '  Bfc  MtESSWft  WNWIT 

hae  fcilicct  fbrmulae-  valent  pro  ftattt  aequiiibrii.  jtg 
fi  filum  ab  iisdem  viribus  follicitacun*  vtcwjque  mo» 
veatur,  ternae  coordinatae  x,  y,  %.  tanqaam;  fiindio- 
nes  duarum  vanabiiium,  fcilicet jpfius  *et  fitmporfry 
fpectari  debcnt.  Tum.  igituc capianoir .  valbres.  fe- 
quentes :. 

\foi  g  denotat  altitudinem:  lapfus  grauium-  tno-  roi- 
nuto.  fecando;.  Qui  valbres  ,.  fi  loco  P,.  Q y  R  fcri- 
bantuc  in  praecedentibus.  formuJis  pro.  aequijibrio 
dutis  „  eaedem  motum  filii  detetminabunt  j;  quin  etiacQj 
fotmulai  pcd>  tenfionc.  datai  tenfiooem*  in,  ftaw  rootu& 
indjcabife.  Geterumi  fii  radius.  ofcuUf  fiii  io  ponftp  % 
ponatun  —  r  ,v  is,  fequenti  focmula,  exprinutur  i 

". . d  t*' 

1A{dzA:dx—dxddzr^{d*ddx—dyddzj*-*-idyddx~.4xd(iy)'lm 

Tunv  vero  &  ifta.  formula.  radicalis-  prolixa:  indicatur 
littera  il. ,.  planum  ,,  in  quo>  fit.  incuruatio.  ita  ad 
terna:  plana.  principalia  A O B ,  BO  C,.  C  O  A.  in- 
dinabitur ,,  vt:  trium.  iftarum.  inclinatkmum.  Cofinu* 
fintc  . 

dyddx  —  d  x  ddy/.   d  %ddy- —  dyd  dfc:  ..  d  x  dds  —  i%  ijx: 

-5™  •>>  si.  »•  5:  * 

Hae  quidem  fbrmulae  praecipue  ad  eiusmodi 
cafus  funt:  accommodatae  v  quibus  vires.  folicitantes 
PJ,  Q,,  R.  vt  datae.  fpectantur  „  ex.  iisque  .  figura  ad 
quanx  corpus»  flexile.  fe  componit.  quaeritur..  At  vero 
in  praefentii  noftro  inftituto  figura.  funis  pro  dati 
aftumitur:  ipfas  autem  vires  in  fingulis  punctis  foli- 
dtantds^  determinari  oportet,  ex  quo  neceflc.  erit. 
rfumi  harum.  fbrjnularum.  inuertere.. 

DE 
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DE   VIRIBV5   ■  ., 

quibus  funls  circa  coipus  cylindricum  circutn- 

duclus  mperficiem  fubie&am  in  fingulis 

pun&is  premit. 

.    $j;i.  Concipiatur  corpus   cylindricum ,  cuius 
axis  fecundum  Jongirudinetn  du&iis  fit   horizontalis , 
cui  normaliter  fatfa  fit  feftio  vcnicalis  AYB,  eique  in-  T.ab-  v« 
cumbat  funisA  Y  B  vtroque  termrao  A  et  B  pori*    ,s" 
deribus  M  tet  N  onuftus.      Primo  autcm    animum 
ab  omni  fr&iaae  abftrahaimis ;    a<r  manifeftum   eft, 
furtem  iri  aequilibrio  manere  nori    pofie   nifi    ambo 
pondera  vtriuque  appenfa  M  et  N  iint  inter  fe.ae- 
cjualia.      His    pofitis   quaeritur,  «quanta  vi  ifte  funrs 
fuperficiem  cylindri  cui  incumbit  in  fingulis  pumftia 
fit  prefiurus.    Hic  igitur  figura  funis  nobis  eft  data, 
quaudoquidem  figuram   corporis   cylindrici    fequitnr 
et  directiones  virium  vtrinque  tendentium  AM   tt 
B  N  verticales  aflumuntur ;  perpetuo  autem  ipfe  cy- 
lindrus,  cui  figuram   quamcunque  triboimus,  prorfus 
immobilis  aflumitur.     Neque  verum  hic  tantum  cy- 
lindros  circulares,   qui  vulgo  hoc  nomane  defignari 
folent,intelligi  oporter,  fed  iftarn  vocem  in  latiftjrno 
fenfa  accipiamus ,  ita  vt  ea  omnia  corpora  «omple- 
clatur ,  quorum  omnes  fediones  ad  axcm  longitudi- 
nalem ,  quem  hic  perpetuo  horizontakm  ftatuimus, 
normaliter  faflae ,  fint  inter  fe  aequales  ,   ita  vt  fi- 
gura  A  YB  indokm  huius  corporis  cylindrici   ex- 
hibeac  - 

Qq  2  §.  a. 


'  j 


> 
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$.  2.  Cucti  hic  lgit»r.r  toti}s":funi5    in    eodem 

plano  yerticali  verfetur,  pro  eius  figura.iu  cajculum 

Introducenda  tantum  opus  erit  bioas  cborclinatas  con- 

fiderare;  quem  infinem    ducatur    rccla     horizontalis 

A  B,  ad  quam  ex  fihgulis  funis  pundcis  Y    perpen- 

^iculaces  Y  X  dii&ae  intelligaotur,  vt  pro.  pOndo  Y 

biuae  coordinatae  fint  AX—  x  ec  XYss/  ,  iater 

qua*  igitur  aeqiiationem    qtiamcunque  .  dari    affumi- 

mus ,    quae  ^uidem  ita  fit  comparatA ,  vt  jn.  pun&o 

A  arabae  coordinatae.  euanefcant  fimulque  tangens  in 

rA.fiac  verticalisjquandoquidem  funi»  iltca  A  io  M 

protenfus  talem  fituai  habere    ponitur.  .     Hoc  ergo 

-cafu  tertia  applicata  z    penitus  ex    calculo    egredie- 

•  tur,  ec  liccera  x  ipfum  arcum  curuae  A  Y  defigoa* 

Wt:  funi  autem  vbique  eandem  crafficiem  tnbuamus 

:ita  vt  mauTula  elementi  ds  per.ipfum    ds    exprimi 

qaeat  t  hincque  fiat  -Szz  i.      His   pafitis  raanifeftum 

eft,  funem  aliam  preffionem  exerere  non    pbffc   nifi 

ftcundum  dire&ionem  ad  curuam  normakmH,  quae 

hoc  loco  ita  exprimatur  iittera.    II»    vt   vis  quam 

-tlementum  Yyzzdi  fuftinet  fit  crHrfx,  quod  ita 

■eft  intelligendum  ,  prtmoncm  •  in  .  hoc    loco   tantan 

>  efle  ac  fi  bafis  =  x  ab  incumbente  pondere  II  pre- 

-meretur ;  tum  enim  portiuncaia    iftius    bafis   zzds 

Ttique  preffionem  Ud  s  fuftinebit»        .  , 

'  fc  3*  Qttod  fi  iam  iftam   prcfliorem   taaquatn 

-cognitam  fpedemns  T  et.elemento.  Y  r   vim   oormi- 

lem  Y  ir  applicatam  coacipumu»  , .  tum  touts  .foois 

ab  iftis  viribus  eiementaribus   folicitatis   eam  ..ipfrm 

figuram  iuduere    debebit ,    quam  ipfi  tribuimus ,  fi- 

•.  ;  ;  quidem 


quidem  vires  pondcrii;r>'  fellicitantes  fioftul  m';Conu 
putom  ducantur..  Hocque  mpdo  praefeuS;  •  quaeftio. ad 
noftras  fortnulas  genesales  reducetur.   -[  \  (% .  m  \: 

§.  .-4,  £u,m  .igijux  iii .  Tbeotffa  aJiaf ,  wts  *o$ 
in  calculutn  induxerimufr,  -nifi  quarum  ^fre&ienes 
fequantur  coordinatas,  iftam  rim  Y it  —  II  d  s  fecun- 
dum  dire&ioneV  binariirrr "  cftjftfarflfm '  coordiriatafiira 
AX  et  XV  refoluamus  aij  prodibit  vis  horizqrualis 
feomdnm  X 'A;  i= H  </ Jj'  3t  \^|Sl)$  Scundaai 
X  Y>rf  YLdx  ;  tndfc  vpro 'Viribus  fupra^aflu.tmis  ha- 
bebimus  P  d  s-  —  II  dy  tt  <gds~  IT,</T;:teTtia  Vero0 
"»is#  R  d  s  hic  euanefcifo,  IJiric  fit  /Pjrf  j  ^2  -*fTWy 
at  fQ_ds  —fUdx,  a  qua  pofteriori  fummafobtrafcfr 
debct  pondus  M ,  quippe  quod  in  eadem  _dire.<2ione 
contrarie  agir.  Denique  vero  fumarnu»  funem  tfle 
perfe&e  flexilcm ,  vt  fiat  elafticitas€±:o.  J 

§5  Hs  conftituti?.,  quoniam  eft  tam  Z=o 
quam  R=:o,  natnra  aequilibrri  hjc  vnica  aCquatiooe 
exprimetur:    ----•";   'i;':  •    ■'  *    (      '•'-.  •"•  -    *: 

-fdyf%dy-fdxU?Ld£~U\=SP.  .:: 
ex  qua  igitur    preflionem;  haftenos    iocognitam    II 
clici  oportet.     Differentiando  trgo  *hinc  habetymus 

-djfUdy-dx(fn'dx-M)=zo      -" 
rtatuamus  njinc  dy  z=:p<tx\  quandoquidem.  ae^quatio 
lntef  x  et  y  nobis  datur  '  eritqiis.    '_' 

-pfUdy-f)ldlc-+riyi  fiue     "  "  : 

VLzzpfndj'\Tfwd's\\'':.1  ".":■■   :* 


tf  »  B£  TR&SIONB XSOTVTB 

quibus  fuuftitnris  crit  tertGb^funit 


ndx. 


-±~   ,>.KflU — •» 


:  ""*  Jvy  «~^-?p  d s y  i ■+■  1 1' 
Cum  igitur  fu  dy-pdx ,  hincque  <r" s-dxV  i+pp 
ciit  ifta  tenfio  s=  M,  iw!'W  in  'fingulis  curuae  pao- 
clis  tenfio  fit  eadcm  atque  adeo  aequalis  ipfi  pondcri 
trahenti  M  ,  quod  cum  ^tiam  irf  altero  curuac  ter- 
mjno,  A  eueniat  ,  euidetfs  eft  ajterum  N  etiam  efle 
debere  =M  ,  quemadmodum  ex  natura  aequilibrjj 
ber  fe  eft  perfpicuum.  '.  '  '  •     " 

§.  8.  Quod  ii  ergo  fiinis  cyliudro.  ordinwio 
(eu  circulari  jcircumuoluauir  ,.  cuius  radius  fit  r; 
tum  preffio  in  fingiriir~punftnr  cqotaftus.  eirit.z:^ 
fnde  patet ,  quo  graclliar  fuerit^cylindrus  eo  maio- 
rtrm  ifore  ^rsffiqnenr,  \  Vbique  autem  .Tiaetf  •'  preffio 
tanta  erit ,  quanta  foret ,  fi  bafi  horizontali  - 1 
iucujnberet  ^jxtadus  =:  £-.  ,  _        .,, 

§.  9.  Prdbe  autem  hiC' eft^-obferuandum ,  ha$ 
dfierminati^uer;  tum  tantum  locunr  haben-.,-  qododo 
fpnis  omo;  plane  elaftict^ate  paritcr  ac  grauitate  tft 
deftitutus,  ita  vt  fit  G  =  o.  Praeterea  vexo  iropri- 
mis  neceffe  eft,  vt  nulla  'fit  fricTtio ;  quanquam  enim 
ih  fYato  aequilibril  friclionis  nulla  ratio  teneoda  >i- 
dettrr :  tamen  fi  qnaeratur  ,  qu-mtunv  pondus  M  ap- 
pendi  debeat ,  vt  funis  faitem  protram  itrcipht , 
tum  «ttqbe  fri&ie  in'  cpmputum  ducji  -debet,  quando 
quidem  hoc  cafu  euenire  poteft  r  vt  fqni,$  in  qoieff 
perfeueret ,  etiamfi.  ambo  poridera  M.  «t.  N  1&- 
menter  inter  fe  difcrepent.  ■  *    '  '    . 

*     .  ,  i  10. 


INCORPOKA  SVBIECTA.:  8»t 

vnde  formula  inuenta  tcaafit  in  haac  Ilr-,  Hinc 
difcimus  preffionem  funis-  in  curuam  datam  in  fin- 
gtiltfr  pundtis  eeciproce  proportionalem  efle  radio  cur- 
vaturae..  Tantum  autem  fapereft,  vt  quantitas  con- 
ftans  C  definiatur.  Hunc  in  finem  quaeramus  for- 
mulas  integrales  valbrem  primo>  inuentum 

MzzpfUdr-^fUdx 
ihgredientes,,  quas  ita  fumamus-,  vt  in  ipfb  initio  A  vbi 
pondus-  M  dependet  euanefcant ,  et  quoniam  funis  in 
hoc  loco  curuam.  tangere  accipitur ,.  ibi  erit  p  =  oo 
quo  rrotato  erit   ■ 

/llp  d  *■=  -C/     *-F    -  =  ,      ■   - 

"  ;    iT  +  p.pf         y*+PP  • 

qirocV  iarn.'  fponte*  euanefcit*  pofito  pzzooi  Tun» 
•«ero»  etit 

quibus  valbribus*  fabftitutis-  fiet  M  —  Cji  vnde*  igitur 
ihotefcit  quantitas  conftans  C=  M  „  itai  vt  preffio» 
quaefita;  in  genere,  fit  11=  -54. 

$.  7-  Quaeramu*  nune  quoque  pro>  fingulis» 
curuae-  punclis  tenjHonem.  funis  v  quac  ex  fbtmulis» 
generalibus;  erifc 

-cg)/fy/^8/vi^ 

Mbdo  autem  inuenimus  effe: 

fhdr=fiip  dx—  --£-_  er 

•*  •  quibur 


!f»  TBL  TRESSBONE .FSOTVH 

quibus  fubftitptia  «rit  tertfio:fiinii  . 

Cum  igitur  .fit  dy-pdx,  hincque  di-dxV  i +# 
erit  ifta  tenfio  r=  M,  ita 'W  in  fingulis  curuae  pun- 
c*tis  tenfio  fit  eadem  atque  aiteo*  aequalis  ipfi  pondcri 
trahenti  M  ,  quod  cum  ^tiam  iri  altexo  curuac  ter- 
mjno,  A  euenjat ,  euidens  eft  alterom  N  etiam  efle 
debere  =M,  qnemadmodum  ex  natura,  aequilibrii 
pfer  fe  eft  perfpicuum.  .  '  ": ' . ; 

§.  8.  Quocl  fi  ergo  funis  cyliadro.  ordinaxio. 
(eu  circulari  jcircumuoluauir ,-.  cuius  radius  fit  ~c 
tum  preifio  in  fmgulir- punttis-  cbata&us  eVit.rrS- 
vnde  patet,  quo  graciliqr  fuerit^cylindrus  eo  maio- 
Vbm  itore  ptefliqnem.  t  Vbique  autem  ^haetf  -  preffio 
taota  erit ,  quanta  foret ,  fi  bafi  horizontali  —  t 
iucumberet  ^xindus  = 5*  N  _  n 

§.  'o..  Prdbe  autem  hiceft-obferuandum  ,  bas 
dftermiuatipnes-  tum  taptuni  Jqcuflr.  haba^.,  -qu^ndo; 
ftinu  omq;  plane  elaQicit.ate  pariter  ac  grauiute  eft 
deftitutus,  ita  vt  iit  G~~o.  Praeterea  vero  iropri- 
mis  neceife  eft,  vt  nulla  fit  friclio $  quahquam  enim 
ih  ffiatet  aequilibrU  rriclionis  nutla  ratto  tenepda  vi- 
dettrrt  tamen  fl  qnaeratur  ,  quantunv  pondusM  ap- 
pendi  debeat,  vt  funis  faltem  prorra_i  irrciprat, 
tum  «tlque in&to  ;in  .computimi  duqrtiebftt,  quando 
quidem  boc  cafu  euenire ,  poteft  f  vt  fqni,*  in  quiett* 
perfeueret ,  etiamfi.  ambo  poridera  ^  et  N  v^lje- 
menter  inter  fe  difcrepent. 


i 

i..      , 


i  10. 


m  eOKHORA  SVHIBCTJU  ti$ 

■  ■'  -i.  to;  Aaw  autem  iqnat»  fHftiorie»  in  com- 
putum  trajwmus ,  examini  fubfciamua  cafam  ,  q«o 
funis  aliquam  habeat  elafUcitatem  ^  fiue-  jrigO"> 
rem ,  quo  incuruationi  qiiodammodo  re$ttl ,  cu- 
ius  quarrtrtatcrn  m  fcnnnlis  genefalitraa  Jitrera  G 
defignduimuV  .  Et  quoniam  prima  tantum  aequatip 
negotium  cbnficit,  formula  Gidy***—dxi**±  ^^it 
in  batic:  £,  denqtante  fciircetr  ra&irfi  ofenB  tup- 
Tae  in  pnn&o-y.  Pro  hac  vero  formufo,  £  fcriba- 
mus  bre*ritatis  gtatia  litteram  u,  ac  pro  JRattT  aequl- 
librii  habebimns  hanc  aequationem : ' 

-fdjflLdy-fdxfTtdx-JrMtfzzf*, 
cuius  diffejreniiale  \dat 

et  pofito  iterum  dyzzpdx  erit 

-Pfn4j-fndr-t-M=ii 

haecque  denub  differentiata  fit 

~dp.f!lpdx-Ilppdx-Ttdxzz^±: 

Tkt  hic  iterum /ITp^ * =<P  vt  Jit  ttdxzz1*-*-  at-j 
que  habebimus- 
-<*Jp-4£(T'+ppy-*£  fe» 

quae  diuifa'  per  V  i  -h p/>  fit 


pp' 


cuiusprius  membrum  fponteeft  inte£rabiie,tfa*tprbdea< 

<t>v  i-+-fp——f^pii± 


A  x  V  a  -+-  v  p 

Tnde  (imul  atque  innotcictnt  \alor  ipfius  <D,  habebi- 
tur  preflio  quaefita  -££^.  - 

Tom.XX.NouXomin.    '• ' :      Rr  £  xi. 


3.l<$  DE  PRESSIONE  FVNIVJM 

cum  tamea  aequaxt  deberet  qnatttitati  ^.  Vride  in- 
teliigttuir  r  praeter  'pobdos-  appenfum  infupcr  vim 
applicari  ,deljere  r  cuius  momentum  refpe&u  pundi 
A  fit  rr  -,  quippe  quod  requiritur  ad  funem  cylio- 
dro  vbique  appticandum  ,  quod  ergo  eo  maius  effe 
debebit  „  quo  maior  fuerit  i  efafticitas.  abfoluta  G ; 
tum  vero  y  qua  minor  fuerit  radiu*  c:  Cum  autetn 
hic  potifllmum  funes  nobfs  fint  propofiti  ,.  quorum 
etafticitas-  contemni  potefi  ,,  hunc  cafum  fufiu»  profe- 
qui  hic  noa  eft  locus»  ..  T 

De  motu  funis  fuper  cylincfrd  fixo  ob 
friclioQcni  impedlta. 

§,  15,  S'v  nulf*  adefiet  friclio  %  ftinift  [cylindr» 
circutndudufr  ir*  aequilibno  efle  non  poflet ,,  nifi  in 
"Vttoque  t^rmina  a  viribus-  aequalibus  tenderetur  r  et 
finiul  .atqUef  tenfio>  alterius-  termini  aTteram  /  fupera- 
ict  fttois  fuper  cjlindro  motleri  inciperet.  FridlioniJ 
autem  effectu»  iri  hoc  potiflxmurrr  confiftir,  vt  fiinis- 
ih  cruicte  manere  poflitr  etiamfi  vire*  vtrinque  ten- 
dentes  fnerint  inter  fe  inaequales  :  hocquc  difcrimeir 
eo  maiu$  efle  poterit,.  tam  quo>  maiec-  fueric  frictio,, 
tjuam  quo  maigrom  portfonem-  funis  ra  cyfindro  oc- 
cBpauerif.  Ob  hftoc  ratkroem  funii  tum-  ddTBumfu- 
per  cylindro  prorepere  incipiet ,,  quanda  diffcrentia 
mtet;  vir.es.  vtrinqne  tjendentc*  cettum  bmitem  fupe» 
ijivarit    • 

§.  14.  Fonamus  fgitur  inaeqnalitatem*  vfrinnr 
tendlentittrri  ai  ipfitt»  htinc  terminnm effe  perduftam» 


IN  CORPORA  SyBlECTA^  $i* 

que  reduci  poteft  ad  hanc  forhaam: 

• ,    ■       G       ,.i .  i  ,.  Gdpdtii-pp)  Gir 


^*(i-f-#>)'     'r    prrdx~(i+pp)'     pr*dx#i+pp 

Gdp ,     Cdp  . . 

.    .         ~*  *  »    .  «•, 

*rrdx(  i  +ppy  .  dx(  x  +'fpf, 

Quia  autero.  eft 

r~-iiLi±pd  „it ' 

dp   ■ 
quo  valore  locol^p  vbiqjue  fhbftituto  prodibit 

**  —       dT*nr  ~~~j*  •  *•  r       prUx-Kt-i-pf)  ~^  ~~  ^r  • 

'  $.  i  a.  Ponamus  autem  hic  curuam  noftrami 
A  Y  B.  efle  qrculum,  cuius  radius  —  e +'.(f&~it  ha* 
beamus  r  —  rideoque  drzzo,  fietque  n'-+^5+£-> 
quae  cura  fit  quaniitas  conftans  ,  fi  ponatuc 
n=-£»f  fiet.vt  fupra  integrando  /nrf*=~^p  ct 
/11  ^in  ^7  ,  quibus  valoribus  in  aequatiooe  : 
,  —  pfWdy—  /Rdx-h  M~o 
fubftitutis  fit  +■  ^p  -f c/  -fcr  M  z-  o  ,  vbi  qum  tft 
ob  circulum  y-"V i(cx~xx)  ideoque  p_jZ-^:-2L- 

erit  —  C  +  M  -=  o>  -ideoque  prorfiis  -vt  fupra  Cr:  M, 
ita.  vteiafticitas  hoc  cafu  oihif  pladi  'mutare  Vide- 
deatur  in  prefiione.  Verum  pro  aequatione  prifl- 
cipdlihioc  prodiret  "  ,•  •    . 

-    -fdjflUj>t7-fdx;fn4x^MX  —  o. 

Rr  2  „  cum 


<ji8  DE  PRESSIONE  FVNIVM 

cleraento  Y y  fecundum  dire&ionem  normalem  Y  ir 
follicitari  ei\  cenfendus;  et  quoniam  raotus  iamiam 
generandus  funem  in  directione  Y  A  promooere  co- 
natur,  ei  frictio  fe  opponet  in  dire&ione  contraria 
Xy  vi  =  X  II  d  s;  et  nunc  folutio  quaeftionis  huc 
redit,  vt  cunftae  iftae  vires  normales  et  tangcotiahs 
cum  tenfione  M   in    aequilibrio  confiftant. 

§.  16.  Ad  igttur  necefle  cft  ,  vt  tenfio  funi. 
in  ipfo  termino  A  fiat  aequalis  vi  tendenti  —  M 
Hinc  vero  per  Y  progredi«ndo  tenfio  ob  fri&ionem 
continuo  diminuatur ,  cui  tandem  in  altero  termino 
B  vbicunque  is  accipiatur  altera  tenfio  N  aequalis 
ftatui  debcbir. 

$.  17.  Nunc  igitur  ante  omnia  ambas  vires  obr- 
malem  Yit-Rds_  et  tangentialem  \Tlds  fecundum 
directiones  coordinatarum  x  et  y  refolui  oportebit : 
ac  manifeium  eft,  ex  vi  normali  Uds  vim  fecun- 
dum  Ym~Udy  et  vim  fecundum  Y  /  =  JI  dx  oriri. 
Ex  vi  autem  tangeutiali  XI!  ds  oritur  vis  feain- 
dum  Yn  —  "klldx  et  fecundum  Y IzzMldy ; 
ficque  ex  vtraque  gerieratuf  "  vis  in  dire&ione  Y  n 
fiue  A  X  =:  X  n  dx  -  U  dy ,  quae  in  fbrmulis  ge- 
neraiibus  pofita  eft  ?ds;  deinde  vero  vis  in  dire- 
aione  Y/  fiue  X  Y  zz*  II  df  -\-TLdx  ,  quae  po- 
fita  eft  Q/j.     Hinc  igitur  erit 

f?  ds~\fTldx-fTldy   et 

fQds  —  lfTldy+fndx 
fnde  fubtrahi  oportet  ipfam  vim    tendentem    M  in 
puridto,  A  fecundum  A  M-  agetitcm,  ita  vt  babsatnus 

fqd  s  r;X/n^>  +Jtl  dx  -  M. 

.   *    .  <\  §.  18. 


'/ 


IN  CORPORA  SVBIECta.  $ij 

'$  etiamnunc  m   quiete  retineatur ,  fimul  ac 

fio  maior  vef  tantillum   gugeretur    moturri 

lturus,     Hoc  igitur  moda   quaeftio   quamr 

conftituimus/etiamfi  ad  motum  pertlnere 

^err  eX  principiu»  aequilibrii  rcfblui  de* 

tem  -vt  ante    nomen    cylindri    omne* 

b  fe  comple&atur;  cuiu»  feclio  trans1- 

'ir  ffguf2  A  Y  Bf  neque  etiam  ne- 

fauiu»  cyfindri    fit  horizontalis  J 

iC  vire*  tendences  quascunque  fumufr 

.i,  ita  vt  funis-  iti  A  fecundum    dire&ia-» 

•.arrgemiS"  A'M  as  vi  —  M  trahatur,  int  alterc* 

,cro  termino  B  itidem  in  directione  tangentiV  B  M    - 

s  vi   M  r  neceflfe  etianr  non  eft    vt    hae   directione* 

fint  inter  fe  parallefae.    Quo  pofita  aflumimus>  virrt 

tendentem  A  tantum   fnperare  alteramr   vim  M  f  vt 

funis  tanttfm  non  moueci  incipiar., 

&  i5T.  Sumarur  igitur  pfcr  axe   recta    A  B ,  T?b- v« 
ad  directionem  tenfionis    maiorern    A  M    normalis ,  F,g*  *? 
jta  vr  funis  curuae  AYf  appficatus  fi"t   ccmcipieri- 
dus  y   ct  pro  punclo  quouis  Y    vocentur   vt    ante 
coordinatae  AXr:*  et  XTr:/,  ipfe  vera   arcus» 
AYi/,  \t  fit  eius  elementum? 

Yj  =  d  s  =■=  V  dx"+djk* 
lo  hoc  auterrr  efefnenta  fCatuatar  preflio  zsHdf, 
agen»  fecundum  dire&fonem  normalem  YII.  Huius 
igitur  preflJon»  cerr»  quaedain  pars  dabit  friclionem 
ibctuKlkim  tangeniem  curuae  trgentem  r  cniu»  vero 
qpantita»  fit  =MI</i.     Hinc    igitur    ipfo  funis  in 

Rr  j  elemento- 


3*0  DE  PRE5SI0NE  FVNIVM 

$.    90.    Nunc  fleqwitio  pro  aecjuUiliria  tfuta 
denuo  diff^ntietur,  ac  piodibit 

fcatuamt  jiinc /_}£*;=:#   et   ob    Uptxczzpda 
qequfttio  noftra.  ftet 
*  rf  2  —  —  _*Ajl_  -+-  (*_i—  lAdz  -*-  g<x%~*'-l)l£ 

^flZ  —  "-.j^-^y,  T\,  p^.x  '***  ~        (f-f-X)1  > 
•^uae  feducitur  *d  hanc  fbrmam:  ^ 

fude  coQfci.tur 

4.'  4» 

j[ ,  _j-  X  V)s  —  I»  "■"  C » •+■  ?p )  ( &+•>>) 

\bi  ergo  jamjbae  noftrae  yariabiles  *  ex  f>  jfiint  fl  fe 
inuiccm  feparatae, 

f  ji.  Integretur  igitur  ifta  aequatio  ,  et  e_ 
pajte  finiftra  orktur  hoc  integralc 

.^/j^-HXX)*-*.), 
JFormula  flutem  dextra  in  jpartes  refoluea  praebet; 

euius  integrale  eft 

r~xx  %**)-  ^l/TTfpi-  r^x  ^««W-M» 
quocirca  aequatio  noftra  integjalis  ette 

/( ( i  xx)*-m  )=/(/)+x)-/y  77^+xxteDg./»+/c 

ftincque  ad  humeros  tranfeund» 

(l-4-XX)g--/H-C^^X)  £*tung.p 
1  '  -*-  P  P 

_•  tade 


IN  CORPORA  SVBIECTA.1  *a'r 

tnde  crgo  erit 


«== 


C(p-t-X)  ^X  k  Umg.  p 


i-jiXX         <i-|-XX}  Vf-t-pp* 

$.22.  Quo  hanc  expreffioncm  commodiorenv 
reddamus,  introducamus  in   calculum  amplitudinem 
arcus  curuac  AY,  cuius  menfura.  eft  angulus  An  Y, 
du&a  fcilicct  normali  Y.n$ac  ponamus  iftum  angu- 
lum  A  II Y  —  Cp ,  ct  cum  fit  fubnormalis 

erit  tang.  <J)  =  lp,  hincque  tang.  (  90°  —  <J) )  =3  p,  Tttdft 
patet  efle  A  tang.  p  =  90°  —  <$).     Sicquc  erit 

Jkktmg.p —  -X(  jo  —  4>)  «_-  ___ 

r  — *  r  ~~ **<P  • 

Et  nunc  pro  fa&ore  conftante  C*Xf0*    lcribamut   D 
erttque 

i+XA       (tH.xx)Vi+/>p      y 
tum   vero  hinc,  porro  habebimus 
rTT  . M  M(Xj-i)         Dp»-.)r-» 

y     *'-* +x^((i+xx)(p+x)%+xx)v7r# 

fitte 

rnJ  "    x     ■_.         DfXp-i)*-** 


i+XX  (  I+xx)V  i+pp 

Ac  fi  euhdem  valorem  in  fbrmula  pro  tenfione  in- 
venta  fubftituamus,  fiettenfio  =— D*~*x*$  vnde  cum 
in  ipfo  initio  A  tenfio  fit  cognita  =  M,  ibique  fiat 
<J)=zo,erit  M=_  — D,  vnde  difcimns  efle  D=-M, 
Tom.XX.Nou.Comm.  S%  ita 


3**,  DE  BRE85IONE  PVNIVM 

ita  vt  ounc  habeamus 

, M,        .M(_>4-X)r-*+        _ 

*  -~  i+xx    (i+x^)yi-h^^"7 "^ 

arq«e__  .-r" 

/•tt;  *      m      M(:x?-i),-*» 

/n^  =  740:xM"(i4-^X):Vi+^ 
ac  deniqoc  tenfio  =  M*~~*^. 

$.23.  Hinc  vero  eriam  poterimus  ip&tn  pref 
fionem  n,  quam  fuois  ia  cylindrum  exenet,  defioirt: 
tantora  enim  opus  cft  aequationem 

fnixzz     «-_    M(,  +  X)____ 
'  i+XX      (i+XX)Vj+^ 

diflerentiare.  Quia  igitur  eft  (pzAtang.j,,  erit  ^Jt-^ 

ifcoque  difierentiando 

„_           M</p(i-X/0r^.    XM(/)  +  X?/;r* 
II  a  xzz — t—  — i 

(i+xx)(  _+_>/>)*    (i  +  xx)d+;>f 

~_____£il_-! 
(i  +  P^ 

t 

Cum  igitur  fit  radius  ofculi  r--*X(l+PPl  crit 

eo  introdudo  n_=£*~X(p. 

§.  _+  Ecce  ergo  quemadmodum  praeter  omncm 
ejxpertatiooem  formulae,  qms  theoria  noftra  fupfc- 
ditabat  et  quae  taediofos  calculos  minari  videbantur,-d 
Yalores   rmxirne    concjnnos  tandem  deduxeriatj  *W 

impri- 
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imprimis  notari  merctur ,  quaecuoqtfe  tiierii  figura 
cylindri  fiu*  curua  AYB,  cias  doo  tMrtttm  ele~ 
menta  in  calcuto  efle  reli&a  ,'  fcilkct  radium  ofculi 
euruae  in  Y  qui  cft.fi  et  Aroplitudinem  atcus  .  A  Y 
cuius  menfara  eft  angulus  A*H  Y  ==  $»  Atque  ita 
tota  folutia  uoftrae  quaeftionis  his  duabus  determi* 
nationibus  centinebitur : 

L  Pfeflionem  funis  in  pundo  Y  efle  n  =  5.rx* 
II.  Tenfionem  funis  in  eodem  loco  effe  =  M  r~x<* 

quae  ergo ,  quo  longius  ab  initio  A  progredimur , 
qnoniam  amplirado  <f)  continuo  crefcit ,  eo  fiet  mi~ 
nor.  Vnde  fi  alter  fiinis  terrainus  jn  puntla  curuae 
quocunque  T  ftatuatur  et  amplitudo  arcus  A  Y  T 
fuerit  zz  0,  tenfio  in  hoc  loco  T  erit  M  *""*'£  ideo- 
que,  fi  in  hoc  loco  vis  tendens  huic  aequalis  fuerit 
applicata,  totus  funis  in  aequilibrio  conftet;  ita  ta- 
meq  ,  vt  fi  vel  tenfio  M  tantiilum  augeretur  vel 
tenfio  N  tantillum  dlminueretur  ,  ftatim  funis  ad 
motum  concitaretur  ab  Y  verfus  A.  Vbi  maxime 
mirandum  occurrit ,  quod  hic  tantum  amplitudo 
curuae  in  cenfpm  veniat ,  dum  radius  ofculi  tantum 
in  determinationem  preffionis  ingrcditat. 

$.25.  Quod  fi  iam  tefcfionem  rhinorem  N 
xt  datam  fpectemus ,  erit  imior  M  =:  N  e*1 ,  qu*& 
ergo  etiamnunc  cum  iila  in  aequilibrio  confiftit. 
Vbi  imprimU  notaadum  eft  ,  qoamdiu  vis  M  minot 
toerit  quam  N  ***  aequiiibrium  nihilo  minus  locucn' 
ffc  habituruoi,  Probe  autem  teqendum  eft  tum 
e  Ss  a  ftidio- 
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fri&ionem  non  amplius  totam.  fuam  tim  exerefc,  et 
quouis  cafu  litteram  X  eum  valorem  recipere ,  qui 
aequatione  M  cooucoit :.  fict  fcilicct  ^j/J.  Vodc 
patet ,  fi  foerit  MrN  fore  X  ==  o*  fiue  fH&ionem 
hoc  cafu  nullam  vim  exertre ;  fin  autem  foerit 
M  <<N,  fri&io  in  contrariaro  partcm  verget  et  fu- 
•  nis  in  quiete  perfeuerabit ,  quamdiu  vis  M  ood 
infra  "valorem  ^vl  e^Xd  diminuitur ,  fiquidem  pro  X 
maximus  valor  accipiatur.  Hinc  ergo  dum  visMu 
data  fpectatur,  aequilibrium  pcrpetuo  locutn  babebir, 
quamdiu  altera  tenfio  M  intra  limites  N  r*~x*  et 
N  r""x,v  continetur,  quod  igitur  interuallum  eomaius 
erit  quo  maiox  fuerit  amplitudo. 

§.  aovConfideremus  cylindrum  horizoutaliter 
fixum  »  cuius  fe&io  transuerfa  verticalis  jfit  figura 
Tab.  V.  quaecunque  A  E  B  F  in  fe .  rediens  »  cui  incumbat 
Fig.  4.  funis  M  A E BN  in  vtroque  termino  A  et  B  ponderibus 
M  tt.N  ouuftus,  vbi  ergo  amplitudo  arcus  AEB 
fit  180°  :_-:«$  ac  pofita  fri&ione  ,  vti  vulgo  fieci 
folety  tertiae  parti  prtffionis  aequali ,.  vt  fit  X=:i  et 
lzz.it,  funis  in  aequilibrio  manebit  >  quamdiu  pon- 

■      t    __  J  ft 

derum  ratto  M  intra  ho&  iimites  e    *       et  4 " f 

tQntinetuc.  •  Gum  igitur  fit'  prexime  *V  ^3  ,  Ii- 
mites.  intra.  quqs  aequilibriura.  fpbfiftet  erunt  3  et  J> 
hoc  eft,  quamdiu .  altefum  pondus  non  plus  qnam 
tripk)  rnaius  fuerit  minusue  ahero.  Sin  auteaafunis 
rcirca  cylindrum  integram  reuolutftmWn  et  infupec 
.arcumtA  KB  awpkcTatur,  qucmiajij  amjpiitudQ  erit  3»,- 
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feb  *'  *-  27  circiter,  lknites  acquilibrii  erunt  27  et  t>; 
iti  vt  qgamdiu  maius  pondus  M  ,non  plus  quara  i^ 
vicibu*  fuperet  .m*na*,  fimis  in  ,quiete  fit  maofurusj 
at  fi  fupcr  arcum  A.EII,  duwiategras  reuolutipnes 
conficiat ,  vt  fit  0  =  5  tt,  limites  ejrunt  243  et  ,;,': 
accedente  fcilicet  vna  reoolutione  integra,  hi  Hmiteft 
euadent  nouies  maiores  et  minores.  Vnde  intelligitur, 
quomodo  obJfiri#ionem  ttiaximum  'pondtis  aminimo 
in  qujwe:  feiuarf  poflir; k  •'%,-■  !,1        :  v, 

f  17:  Neqiid  vero  opos  eft.vfc  figpra  fe&ionis  Tab.  V. 
fit  in  (e  rediens ;  fed  folutio  ioueja.ta.  teque  jocum  Flg'  s* 
habebit  r  fi  funis  per  gyros  quotcuqque  fiue  c,ontir 
i>uo  matores  fioe  minar0s.circumplUct,u.f .,  qaonigm, 
totom  ncgotiom  in  amplitudiue  «cus: .  quem  am* 
pledkur  conflftit.  .  Sciliicet  jfi  '■  fiioi*  per  gyrof 
A  E  F  G  H I  K  13  circumducatur. ,  ;aateauam  .ftlfcrj 
termino  in  B  pondus  N  appendatur ,  quqniaru  hiq 
habentnr  duo  gyri  integri  cum  femifle>  ita  vt  fit 
9  —  5  ir,  maius  pondus  M  ad  minos*  N  rationem 
tenere  poterit ,  vt  2+3 :  1  ,  antequam  motus  inci- 
piat  :  neque  hic  cafus  a  praecedente  difcrepat ,  nifi 
quod  minores  gyri  a  fune  maiorem  prefiionem  fu- 
ftineant  quam  maiores ,  pro  paribus  videlicet  am- 
plitudinibttsy  *  qflandoquidcm  vidiuuis ,  preffionem  in 

quoois  loco  effe  =  jt*—K 

$.  28.  Verum  fi  fuerit  M  >  N  «"  ,  tum  fu- 
nis  non  amplius  mancbit  in  quiete ,  fed  a  maiore 
pondere  deorfum  trahetur ;  quem  motum  haud  diffi- 
culter    fequeoti    modo   definire  poterimus.  Sit  enim 

5s3  M=iN 
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M  =  N  **',  exiftente  a  >  ; ,  ac  manifeftum  eft ,  fi 

fri&io  vsque  ad  a  angeri  poflet,tUm  fuoem  etiam* 

Bunc  in  aeqtiiBbfio  efle  TerfttHrum,et totam  fridio- 

faem  fore  =  M  =:N**,::'  At  vero  frfiftfo  npn  fltn 

»  f  -  :     v         : 

termjnun?    N  e       increjcere    poteft  ,  quae  ergo  vis 

fantum  a&iooi  ponderis  M  aduerfatur ,  vnde   excef- 

fu*  vifr  foitickautis   fupra   impedimeoj^um    fridionis 

,.  erit  =M-N^e=:N(tfad-^f)r<rdaeTisergo 
"  per  maflam  moucodam  diuifa  dabit  atceterattonem ; 
quae  cum  fit  conftans  ,  motus  inde  orietur  vnifor« 
miter'  acceleratus»  Hac  autem  determinatione  acquie- 
fcere  poterihius ,  nlfi  forte  ex  ipfis  motus  principus 
iditio  expdfiti*  omnia  rnotus  phaenorrtcfla  accncats 
inueftigarfc.  toliierimus ,  id  quod  .taJcutas  maxime 
pcrpiexos  peftularet,  quos  nunc  quidera  cuoluerc 
noa  vacat.  '  - 
•     '  <  •  . .       ■       ■ 
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DE  PRESSIONE 

FVNIVM  TENSQRVM 

IN  CORPORA  SVBIECTA,   EORVMQVB  - 
MOTV  A  ERICTIONE  IMPEDITO. 

DISSERTATIO  ALTERA. 

♦  Au&ore      * 
L.    E  V  LB  R  0. 

i  i. 

In  fuperiore  differtatione  folutionem  huius  proble- 
matis  ex  theoria  vniuerfaliflima  aequilibrii  et 
motns  corporum  tam  perfe<fte  flexibilium  quam  ela- 
Oicorom  repe.tiuimos ,  Tode  fi&um  eft-,  ,¥t  folutio 
primgm  ad  formplas  non  parum  complioua»  fiierit 
perdufta,  quas  autem  tandem  ad  pulcherrimam  finv» 
plicitatem  deducere  licuit.  Quoties  autem  talis  re- 
dudio  quafi  praeter  omnem  expe&ationem  fuccedefe 
deprehenditur ,  femper  certi  effe  poflTumus.,  aliam 
dari  yiam  magis  naturalem  et  direftam  v  quae  fine 
tantis  ambagibus  ftatim  ad  folutionem  finalem  ma«- 
nuducere  queat  ,  quod  ipfum  etiam  in  praefente 
quaeftione  \fu  venit,  dummodo  Theoriam  illam  ge- 
neraliflimam  ante  propius  ad  praefens  inftitutum  ac- 
commodemus ,  ouam  folutionem  inde.  \deriuare  vo'* 
luerimus.    Primum  igitur  inde    theorema    non    \& 

latifiime 


.i  . 
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latiflime  patens  conftitui  conueniet ,  qno  quafi  yqo 
ictu"  pletadqud  illac  ambages  refecentur ,  atquc  adeo 
iffius  theorematis  primo  demonftrationem ',  diredani 
.  ex  dpfis  aequilibrii  principiis  petftam  dabimus  ;  tttqi 
vero  eiU6  egregium  confenfum  cum  foriruilis .  geoc- 
raliffimis  fumus  oftenfuri. 

T  heorema. 

§.  a.  Si  funis  feu  fihan  perfefte  flexile  AYE 
Fie7x.  tn  fo&fi*  e^mm'15  Yyrrds  fecundum  direftionem 
normalem  Y  II  vrge&fur  a.viribus  ^llds,  acprae- 
terea  in  hx  elemento  fuerit  tenfte  =  T ;  tum  po/ito 
radio  ofculi  huius  curuae  in  puntto  Y  —  r ,  ftatus  at- 
quUibrii  femper.  poftulat  vt  ftt  T  =  II  f. 

•Dembnftratio  ex  primis  Staticae  prinripiis 

petita, 

§.  ^.  ytririquff  circa  pun&nm  Y  confideren- 
tur  bina  curuae  elementa  Yj  et  Yv  rzrV/,  inqut- 
bus  ergo  datur  tenfio  T,  ita  vt  pun&um  Y  fecua- 
dum  has  dire&iones  Yy  et  Yv  follicitetur  a  vi- 
ribus  zz  T ;  tum  vero  fit  Y II  vis  illa  normaliter 
applicaca  tn  II  <f  x  ,  ac  ftatUs  aequilibrii  poftulat  vt 
tres  iftae"  vires'  ptihfto  Y  applicatae  fe  inuicem  de- 
firuant.  Qtiamobrem  ex  binis  lateribus  Yj  et  Yo 
tompleamos  parallelogramrnum  Y y  n  v  ,  et  neceffe 
"eft  vt  fit  vis.n^J"  quae  nunc  per  diagonalem  Yff 
repraefentatur  ad  alterutram  vim  T  vt  Yir  ad  Yyt 
ideoque  tldr:  T  rr  Y  it :  Yy.  lam  cum  rcdta 
II Y  ir  produ&a  angulum  v  Y  y  bifecet ,  ducatnr  ad 
L  »  eatn 
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eam  re&a  y  R,  ita  vt  angulus  YRy  fiat  aequalis 
Yj"*,  hincque  triangulura  YR^w  triangulo  Yyic, 
quamobrem  Yit:Yy^zYy:Yr.  Ex  Geometria  au- 
tem  nunc  conftat  fore  R  centrum  circuli  per  tria 
pun&a  vYy  ducendi;  quia  igitur  circulus  curuam 
ofculatur,  erit  vtique  re<fta  YR  radius  ofculi  cur- 
vae  =r,  vnde  cum  fit  Yyzzdsjcrit  Yit:Yy-ds\r 
ideoque  Rds:T—dsir.  Hincfequitur  id  ipmm  quod 
eft  demonftrandum  fcilicet  efle  T  z=.  II  r. 

Alia  demonftratio  ex  formulis  noftris  gene- 
raliflimis  petita. 

§.  4.  Confideremus  igitur  totam  funis  figuram  Tab.  VL. 
A  Yy  tanquam  in  eodem  plano  fitam  ,  pro  qua  ad  Fifr  * 
axem  fixum  A  B  relata  vocentur  coordinatae  AX=jc 
et  XYr;;  ipfe  vero  arcus  AY  —  x,  ita  vt  fit 
eius  elementum  Yy—ds;et  ducla  applicata  proxima 
xy  axique  parallela  Y  v,  erit  Yv~dxet  vyzzdy, 
Porro  autem  applicata  XY  producatur  in  q9  exiftente 

Y  p  axi  parallela. 

His  pofitis  fit  Yn  vis  illa  normalis  Uds 
curuae  in  puncto  Y  applicata  ,  quae  refoluta  fecun- 
dum  directiones  Yp  et  Yq  praebebit  vim  Yp-TLdy 
et  •?im  Y  qzzU  dx.  Praeterea  vero  quoniam  iplam 
tenfionem  T  hic  nondum  contemplari  licet  ponamus 
praeter  vim  Y  II  —  II  ds  puncto  Y  applicaram  efle 
vim  tangentialem  zzQds;  quae  quia  in  dire&ione 

Y  y  agit  per   refolutionem    praebet    vim    fecundum 

Y  vrzz  O  dx  et  fecundum  Y q  vim  rr  0  dy.   Col- 
ligendis    igitur  his  quatuor  viribus  clementum    cur- 

Tom.XX.Nou.Comm.  T  t  vae 
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vae  ds  follicitabitur  fecundum  diredioaem  AX  tt 
—  0  d  x  —  II  dy ,  quam  ia  theoria  generali  voca» 
vimus  Pds;  tum  verofecundum  dire&ionem  XY 
Vi  =  0  dy  -+-  II  dx ,  quae  iupra  erat  Q,</  /;  Hioc 
igitur  erit 
/P  dszzfO  dx-flldy  et  fqdszzfOdy+fHdx. 

§.  5.  Quoniam  igitur  hic  totam  curuam  in 
codem  piano  fitam  concipimus ,  pro  ftatu  aequilibni 
vnicam   habebimus  aequationem 

fdyfQdx-fdyfndy-fdxfOdy^fdxfUdxzzo. 

Tum  vero  quia  ipfam  tenfionem   in    Y    vt  datam 
fpeftamus  zz  X  ,  erit 

T  =  -g(/e  d x -flldy)-  g(fOdy+flldx 
vnde   fumtis   diflerentialibus    pofitoque    dy  zzpdx^ 
vt  fit  dszzdxV  i  -+-pp  hae  duae  aequationes  fe- 
quentes  induent  formas: 

p(fOdx-fIldy)zzf©dy-\-fIldx  et 

T=-y^C/8^-/n<r)-7T5—(/'eiy+/ii*f) 

in  qua   fi  ex  priore  loco  fUdx-\-fOdy   fubfti- 
tuatur  valor  p(fedx-flldy)  prodibit 

Dnferentietur  prior  aequatio,  fietque 

dp(fQdx-fl\dy)+p(edx-l\dj)zzedj-+\\iz 
iiue 

dp(fedx-fndy)zzIL{i+pp)dx 
ideoque 

f***-fndj=Lf£in4x 
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quo  valore  in  altera   aequatione   fubftituto  habebi- 

mus  T  =  -  Cr  +PP)  jijXm   Quare  ^jm  fit  t9r 
dp 

Jiu*  ofculi  r--4*(r+PP)\  erit  T=nr;  fic- 

dp 

que  patet  theorema  noftrum  cum  fbrmulis  generali» 

bus  egregie  conuenire. 

$.  s.  Vt  antem  etiam  relationem  vis    tangen- 

tialis  in  calculum  introdudlae  ©  ds  ad    vires    datas 

T  et  II  d  s  definiamus  ,  -valorem  inuentum 

T=-V  i-^-pJiJBdx-fJldy) 
diflerentiemus ,  fietque 


^T=-  J£±*^  (fSdx  -fUdri-y  i  +pp(Gdx-Ildy). 

Et  quia  eft 

dp(fe  dx  -/n  dy )  =  n  (  x  -hpp)  dx  , 

erit  nunc  </T=-V i+ppOdx ,  hoc  eft  dT=-Qdt 
ita  vt  vis  tangentialis  aftumta  ©</x  ipft  difltrentiali 
tenfionis  T  negatiue  fumto  aequetur.  Quoniam  enim 
tenfionem  T  ab  Y  verfus  A  vergere  afliimfimus,  ea 
vtique  a  vi  tangentiali  0  d  s  diminuitur.  His  iam 
inuentis  problema  in  fuperiore  difiertatione  folutum 
jacillime  refolui  poterit. 

Problema     i. 

£  7.  Si  funis  incumbat  cylindro  borizontali,  cu-  Tab.  VI. 
ius  feQio  transuerfa  verticaRs  fo  A  Y  B,  eiusque  ter-  Fig.  4. 
minis  appenfa  fint  pondera  M  et  N  defimre  ftatum  ae- 
quilibrii ,  quod  ob  friQionem  fubfiftere  poterit. 

T  t  2  Solutio. 
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S  O  1  U  t  i  O. 

§.  8,  Supponamus  ambo  pondera  M  et  N, 
feu  potius  vires  fuaem  in  vtroque  termino  teodca- 
tes  tantopere  inter  fe  difcrepare ,  vt  fi  vis  maiorM 
tantillum  au^eretur  funis  in  hanc  partem  cedere  io- 
ciperet ,  ita  vt  hoc  ftatu  fri&io  vim  fuam  totam 
exerat.  lam  ponamus  tenfionem  in  funis  punfio  Y 
efle  —  T9  cjnam  vprfns  A  direcftam  concipiamus; 
tum  vero  ftatuamus  preffionem  quam  cylindri  ele- 
mentum  Yy=zds  a  fune  fuftinet  ~Hds*tt  quia 
fridio  vbique  certae  parti  prcflionis  aequari  cenfetur, 
fit  ea  —Xlldfj  quae  ergo  fecundum  dire&ionem 
Y  y  fefe  motui  iamiam  generando  opponet ,  ita  vt 
nunc  habeamus  vim  tangentutlem  G  d s  —  \Udt. 
Cum  igitur  funis  ob  rea&ionem  a  cylindro  vrgea- 
tur  in  dire&ione  normali  Y  II  vi  —  Tlds$  necefle 
eft  vt  funis  ab  his  vinbus  in  aequilibno  teneatur. 

$.  9.  Quod  fi  igitur  radium  ofculi  curuae  in 
pundo  Y  fiatuamus  —  r ,  per  ea    quae    in   praece- 
dente  theoremate    funt    demonftrata  ,    ob    0  =  XH 
habebimus  has  duas  aequationes : 
I.  T  =  n r.     II.  dl  —  ^-KUds. 

Diuidamus  nunc  pofteriorem  per  priorem  vt  nan- 
cifcamur  hanc  aequationem  :  ^  —  —  *Ai.  Sit  nunc 
rcfta  YO  ad  curuam  normalis,  quae  cum  axe  AO 
feciat  angulum  A  O  Y  —  <p  >  qui  ergo  ampfoi*- 
dinem  arcus  A  Y  metietur;  vnde  fi  YR  fit  radius 
ofculi  zzr  ct  ducatur  reda  ^R,  erit  angulus  Aqyz$+d$ 

id«x\ue 
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ideoque  angulus  ad    R~rf$-  qDi  cam   etiam    fit 
^M^r  <*>  T-  =  d$  aeq««io  illa 

integrata  praebet  /T=  -WC-X<fo  ficque  habebi- 

rous  hanc  aequationem  :  T  =  C*-x$,  vbi  pro  coa- 

ftante  C  determinanda  remoueamus  punctum  Y  vs- 

.  que  in  A  ,  vbi  fit  0  =  o  ,  ct  quia  hic    tenfio  ip<i 

™£rLHtJeqtl;LtttT  erit  M  = C>  ita  vt  habcamus 

§.  10.  Inucnta  igitur  tenfionc  funis  in  fingn- 

Jfs  locis  ex  aequatione  II  rr  L,  etiam  preflionem  fu- 

uis  in  fingulis  pun&is  affignare    poterimus :    Scilicet 

per  clcmentum  Yy'~ds  preffio  erit 

n^-^nM *-X(»  £  =  m g-**d$. 

Haec  igitur  folutio  cum  ea  quam  fupra  inuenimus 
perfecfte  congruit  et  fine  vllis  ambagibus  ope  prae- 
ccdentis   theorematis  cft  eruta. 

§.  ii.  Statuamus  iam  pro  altero  termino  B, 
vbi  futus  a  vi  minore  N  tenditur  amplitudi- 
nem  totius  arcus  AYBz>,  quae  quidem  hoc 
cafu  foret  rr  m  rr  i8o°.  Yerum  fi  forte  funis  in 
alio  quocunque  pun&o  E  cylindrum  deferat ,  ibique 
fecundum  tangentem  miuorem  N  trahatur  ;  denotet 
angulus  0  amplitudinem  arcus  A  Y  E ;  et  quia  in 
hoc  loco  erit  tenfio  rzMfx',ei  vis  tendens  N  de- 
bet  eflc  aequalis;  ex  quo  habebimus  NrM^Xr 
fiue  etiam  MrN  ex*;  vnde  omnia  phaenomena  quae 
fupra  funt  memorata  fponte  fluunt. 

Tt  3  *  i*. 
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$.  ia.  Quin  etiim  ex  hoc  ipfo  priueipio  hk 
demonftrato  vkerius  progredi ,.  atque  adeo  motum , 
quem  funis  accipiet  fi  vis  tendens  M  malpr  taerit 
quam  N  «*'  accurate  determinare  licebit,  Ea  enira 
folutio  quae  fupra  cft  tradita ,  tantum  ad  ventatem 
propinguare  eft  cenfenda;  ibi  enim  aflumfimus  fhftio- 
oem  duratite  motu  adhuc  eandem  manere  quae 
pro  aequilibrio  erat  inuenta ,  cum  tamen  in  ipfo 
motu  preffio  funis  ad  S^J^JlSS^S, 
«tianv  fri&io  mutabitur  ;  .vnde  perfpicuum  eft ,  fo- 
lutionem  fupra  traditam  in  omni  rigore  admitti  neu- 
fiquam  poffe ;  neque  etiam  aufi  ruimus ,  eam  ez 
theoria  generali  motus  dcducere,  quandoquidem  ia 
calculos  maxime  complicatos  et  taediofos  fuifiemas 
delapfi,  qui  tamen  per  moleftiffimas  reduetiones  taa- 
dem  fine  dubio  ad  expreffiones  fatis  concinnas  reuo- 
cari  potuiffet.  Nunc  autem  theoremate  noftro  fta* 
bilito  ifta  folutio  haud  difficulter  expediri  poterit. 

Problema  £.' 

$.  13.  Si  difcrimen  inter  binas  vires  M  et  M 
tnaius fuerit  quam  vt  aeqmlibrium  confiftere  pojfit,  de~ 
terminare  motum ,  quo  funis  fuper  cylindro  a.  vi  nta- 
iori  proirahetur. 

Solutio. 

TaKVXc  $.  I4<  Sit  figura  A  YB  fe&io  transuerfa  cj- 

&  5    lindri  eaque  verticalis ;  cui    circumductus   fit    foois 
altero  termino  oauflus  pondere  M,  altero  vero  N  ; 
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ita  yt  fit  M  >  N  ***.     Quoniam  enim  ambae  pon* 

derum  dire&iones  funt    verticaks  ,  amplitudo  totiu» 

arcus    A  Y  B    fit    0  :=  ir  =  1 8o\        lam    motu* 

initio  ponamus  pondus  M  fuiffe  in  ipfo  pnn&o  A  *. 

alterum  vero  N  dependiffe  vsqne  in  C ,  ita  vt  tota 

funis    longitudo   fit    —  arc.  AYB  +  BC     Voee* 

mus  igitur  totum  arcum  AYB-i  et  altitudinem 

BCrf,  ita  vt  tota  fu  nis    longitudo    fit    b  -f-  c  j 

craflitiem  autem   funis    vbique    vnitate    defignemus , 

vt   longitudo    b  -+-  c   fimul    eius   maffam    exhibeat. 

Ipfum  autem    funem    tanquam    grauitatis   expertem 

fpectemus ,  quo  calculus    facilior  reddatur :  deinceps 

enim  non  dirficile  erit  eius  quoque  rationem  habere, 

Hoc   modo  vires    follicitantes    erunt   ambo   pondera 

M  et  N ;  litterae  autem  M  etN  tam  ipfa    ponder* 

quam  eorum  maffas  exprimant» 

§.  15.  Elapfo  autem  tempore  f,  quod  femper 

in  minutis  fecundis  exprimi  affumimus,    defcenderit 

corpus  M  ex  A  vsque  in  M ,  confecto  fpatio  AM=f 

Alterum   igitur  pondus  N   interea    afcendifie    neceffe 

eft  per  aequale  fpatium  C  N  =  q  ,    vnde  portio  fu- 

nis  etiamnunc  hic  dependens  erit  BN  zzc  —  q*    In 

hoc  porro  ftatu  fit  v  celeritas ,  qua  funis    mouetur, 

quippe  quae  in  omnibus   eius    pundis   eadem    erit* 

rbi  v  denotat  fpatium  quod  hac  celeritate  vno    mi- 

nuto  fecundo  percurri  poffet.      Ergo  elapfo  tempore 

t-\~d  t  celeritas  funis  erit  —  v-\-dv  et  ~  expri- 

met  accelerationem  funis  in  fingulis  pun&is  ,  ex  qub 

vis  acceleratrix  erit  rr  ^JL ,    dcnotante  g    altitudi- 

nem  ,  per  quam  grauia  vno  minuto  fecundo    dela- 

buntur 
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buntur.  Ponamus  autem  breuitaris  gratia  hane  vitn 
acceleratricem  ~  — «  ,  quae  ergo  per  maflam 
cuiusque  portionis  multiplicata  dabit  yim  motricem, 
cuius  diredio  vbique  in  fenfum  N  B  Y  A  M  vergit. 
Ceterum  quemadmodum  initio  huius  motus  eft  q~o, 
ita  motus  diutius  durare  nequit,  quam  donec  fiat 
ex  altera.  parte  BN-f-?-o:  hoc  eft  donec 
fiat  qzze. 

§    16".   Ad  motum  igitur  inueftigandum    con- 

cipiamus  toti  funi  in    fingulis   «lementis    vires   efle 

applicatas  Viribus  illis  motricibus  aequales  et  contra- 

rias  ,  atque  necefle  eft ,    vt   tum  totus  funis  ad  fta- 

tum    aequilibrii    perducatur.       Confideremus    igitur 

funis  elementum  quodcunque  Yy-zds.,  cuius  ergo 

mafia  quoque  erit   —  ds;    et  cum    motus  eius  fe- 

cundum    tangentem    Y  T    dirigetur   et    acceleretur 

vi  motrice  —  «</r,  ei   vim    contrariam    (ecUndum 

dire&ionem    Yy    applicatam    concipiamus   zzuds. 

Vbi  notandum,  dum  hoc  modo  totum  funem  fecun- 

dum  clementa  profequimur ,  quantitatem  u  pro  con- 

ftante  efle  habenda  ,  propterea    quod    haec    quantitas 

tantum  cum  tempore  mutatur.      Hic  autem  ftatum 

-pro  eodem  temporis  momento  perfcrutamur.     Prae- 

terea  vero  fit  preflio ,  quam  elementum    Yyzzds 

a  fune  fuftinet  zzTlds,    quae    ergo'  fecundum   di- 

rectionem  normalem   Y  n  applicata   eft    intelligeoda. 

Ex  ea  autem  oritur   fricHo    zzz 'KUds    pariter  /e- 

cunJum  direclionem  Y  y  agens  quandoqnidem  motns 

directiooi  Y  T  eft  cootraria ;  vnde  praeter  vim  nor-- 

roalem 


maleffl  YtdS  habebimus  vim  taogentialem  =wfr+XIW.r, 
quam  fupra  per  0'ds  iudicauimus.  ttoc  modd 
ergo  obtiriemus  omnes  vires  quas  funis  portto  AYB 
fuftinet :  at  vero  elus  portio  ab  A  dependens  fcilicct 
A  M  ==  i  ob  accelerationem  furfum  vrgeri  cenfendi 
eft  vi  —uq\  fimulque  etiam  corpus  M  vi  —  M  *, 
dum  a  grauitate  deorfum  vrgetut  vi  —  M.  Ex 
altcrH  vero'parte  portio  funid  B'N=:^-f,  cum 
pbridere  N  ob*  accelerationem  deorfum  follicitabitur 
vi  =?(<?  —  £ }  0  -f-  N  « ,  atque  in  eadem  direftione*' 
etiam  vrget  grauitas  vi  —  N.  Hae  ergo  omnei 
virea  iuntfim  fumtae  in  aequilibfio  feruari  debebunt.: 

§..  17.  Ponamus  nunc  tenfionem  funis  iri  punda 
Y  efle  ,zr  T ,  ac  pofuo  radio  ofculi  curuae  in  hoc 
loco  =z  r  ,  per  theorema  noftrum  habebimus  hanq 
aequationem :  T  =  II  r ;  praeterea  vero  cum  fit 
quoque  dT  —  —  €>  ds  (  videatur  §.  6".  )  ideoque 
/T=:-'«ix-XnV;,  ex  priore  vero  aequatione 
fit  11=1.,  lioc  valore  fubftituto  erit  dTzz-uds-™! 

r  *      •»  ■         1*  - 

fiue  ^  T  -+-  ^X^-1  .==  —  « </  /...     Vocemus  .iam  -vt  fu> 

••    •       •  r    •      •"  1        ; 

pra  amplitudinem  arcus  AY  feu  angulam  AOY^V 
eritque  li  ^  </ (J) :,    vnde   aequatio    modo,  inuenta 
muhiplicetur'  per  *x<l\,  vt  prodeat 

^<P(dTH->iTdp)=z-itdf^    ;  ".•-/_ 

cuius  integrale  eft  •  -  ■  •_-  •  •  •    1 

>*T  =  Conft» -«/>♦*/, 
vbi  conftans  etiam  vtcunque _a    fempbre  'r  Irue'  ce^ 
leritate  «,iqurppe  quae  Vt  funiftioipfius' f  fpwftairda1, 

Tom.XX.Nou.Cbmm.  Vv  pen- 
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Mndej-e  potefl  ,•  pro.  qua  igifur.  fcribarausH^eramU, 
fnte$ra'le  ajitem  f£*  (ls . -ita  .capiauir,  vt.euanefcar 
pofita  x  —  o  vel  (b  —  p.     Quo  Qbferuatp  erit  tenfio 

* ; f  ~ u  W*  -r x<*ufc*d s. .; .:  :. 

,. .  §v  1.8..  Ponamus.  n.mjfi1cj?Fiip.p./=o  er  $:=o, 
yt  obtineamus  tepfio  .em  ia  ipfo  pOnfto  A ,  quac 
ergo  erit  TzrU  quae  >.  quia  negle&a-;  mafla,  funis 
pondus.  ^Vl  in  quicte,  fuftineije  debet»;  ftirfunv  agere 
efi  cei>fcnda.  Ea  erg&>  cum  v^ibu*  pro  ihac?  par» 
ante  notatis,  qaae  erant  «(<7+N)  furfurri»  et  ipfum 
poadus  M  deoyfum  irj  /aequilibrio;  efledebetjvnde 
nafcitur  ifta,  sequatip ;.  ;U  —  $.  —#( f  rH.M  }  quae 
eft  vna  aequatio  pro  motus  determinatione ,  alteram 
vero  hob.-^  fnppedrfabit  ftatus*  alterius  pbrtibnis  a 
pundo  B  dependcntis,  quarri  deorfum  vrgeri  vidimns 
viribus'  u\e  —  q  J-pTS  a-f^N."'     '   '  , 

"'.  _  £  19.,  Quaeramus  igitur  funis  tenfionem  ia 
ipfb'termino  B  ,  et  quia  totius  arcus" '" A  Y  B  am- 
plitudp  eu_>So  .ent  (p  —  tt;  tum  yero  vocemus 
valorem  fqrmulae  integralis  fe^ds  per  t6tnm  ar- 
cuW  A  Y*fc  'eStenium  =_:  C,  eritque  tenfio  funis  in 
jwndo1  'B^U^*  —  »*— XtrC  furfum  vcrgens, 
propWea^  <qf*ocl  pondiis  N  4n  aequilibrio  Tetuare  de- 
bet ,  quae  ergo  aequalis  effe'  debet  virihus  ;deor(ura 
vergentibus  pro .  portjone  B  N  ,  ynde  e.%  hac  parte 
nancifcimur  hanc  aequationem : 

U *-x* -  u r-Xw  C  =  u(c  r^Y-Jr  N  «  H- N 
*c&  qu£t  aequariQn^.cura  praccedente  ooniunda  elimi- 
nak^^eiji^uanuta?    conft$iQ8    U  ,  ,qu.ae  adhuc 
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^anferat  incognita , -qaia  tnim  U:=M— »(£4-  M), 
lioc  valore  htc  fubftituto  impetrabirmis-  aequationem 
finalem-  iftam :    !,;•  :       *      -■••  <     ^    ti    >.  •    < .  ■  '  *> 

vnde  elicimus     ,-. "«  •. .     •  ., .  •  ... 

Mrx,-N 

•«cr-«(f-irM-fc;-C)  +  ft-f7fc.N-:'.   .;. 
§    ap.  ScHpflmus  ,aifterhf  b^euj^atis  •  gratia/ litt- 
teram  &  loco  ^;Mein\qmVp6ndus\.M  celerita.te.v 
defcendere  affumitur,  hocque'  motu  fpatimri  -AM:  f 
ternpufculo   dt    incrementum    accipit .  Jzz<{  #9   crit. 
d q |  =  v  d t ,  ideoque ' q  izijvdi/.    Praeftabit^  autem 
quantitatem  -y  in    calcuJo  *  rctfaere^    ,Vr|dc  \cum  *  .0jt'h 
v^djp-  erit  fumtb   elemento*  temporis  d i . conftante*' 
*^  c^  ^..   ideoque   «  =?  ~|£j-. ,,--  quo  vatore-.adhi*. 
bito  aequatio  motum  funis  determinans  erit ' 

•  dd(f  -   :\     $*-**-k  r  ;'  y  ■■ 

'  '  vg rf7'7"'<rXir'(  q  -h  M  -h  C  j'+f  -  ?  +.N  ». 

.  •        *■ .  .  ...  •     •    •  • '       •     .;.  > 

exqua  ftatim  "patet,  motum  infenfum  B  Y.A  oriri : 
non  pofie,  nifi  haec  formula  fuerit  pofitiua,  hoc  eft 
nifi  fit  MtT^^^-^-N,  prorfus  vti  in  problemate  eft 
flabilkum.  Praeterea  vero  ex  bac  aequatione  intel- 
Jigitur ,  determinationem  motus  noftri  funis-rhulto 
dimxiliorem  efle  quam  in  "  praecedente  differtationc  . 
erat  vifum,  propterea  quod  haec  aequatio  eft  difle- 
rentialis  fecundLgradus  et  praeter  ddq  etiam  ipfa 
littera  q  ingreditur. 

§.   2i.  Qiio   autem  hanc.  aequationem    ftcilius 
tractare  liceat' ,  pro  quantitatibus  conftantibu»  ftatua- 

V  v  a  mus 


mns  breuitatis  gratia  *g(  M.*"~Xn  —  N)=:E} 
rx*(M  +  C)  +  f  +  N  =  F  ct.*"-x*-i=-G 
vt  habeamus  hanc  aequationem :  ^f  —  ^-S^,  quae 
j^u|tiplicnta  pci  dq  et  iotegrata  -  praebct  - 

ita  vt  iam  fit  j£  =  -!»/!^l...  -Vbi  notctur  * 
nunquam  maius  euadere  quarn  c  ;  tum  autera  fera- 
per  erit  F  >  G  ^  quia  F  >>  G  f.  .  Ad  haoc  coa- 
ftantem  A  definiendam ,  recordemur ,  ipfo  initio 
fuiffe  =r  o,  et  quia  motum  a  quiete  inchoafle  aflii- 
mirfms  erit  etiam  celeritas  jf  =o>  vode  patet  fumi 
debere  A  —  F.  Sicque  aequatio  pro  motu  erit 
1-i^+^C^/p^,,      ?nde     porro     colligitur 

dq 
di.=z^'1ar!. ,    v^-\,  vnde  inrelligitur   hinc   nnlb 

"lc   *P  —  Gq  ' 

modo  integrationem  exfpedfari  pofle.  Tantum  ergo 
flbeft ,  vt  hoc  Problema  tam  facile  tefolui  poflit,  vti 
ante  erat  vifum :  vt  potius  inter  dimcillima  fit  nu- 
merandum. 

§.  A2.  Per  apprpzimationem  autem  folutio 
fuccedic  ff*  fra&io  |-  fuerit  quara  minima>.  Cum 
igitur  fit 


G 

i-*—Xn 

•    . 

F  — <^x' 

r(M-f-C)-r-tf 

-t-N 

haec  qnantitas  fi  fuerit  valde 

parua  ponatur  ea 

-* 

critque 
i     *    = 

■.«,— ^v 

-*f)  = 

:'-+-»£ 

i.    • 

i 

proxime 
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proxirae.     Hoc  crgo  cafa    habebiraus  dt^-i-t-r' 

fiue  rf/V*-|*  =£i,vnde  ihtegrando  eritfy^^raV?;' 
atque  hic  vicifiim  nancifcemur  9  =  LLLf  ?  |ta  vt  ipa-* 
tium,  percurfum  AMr?  quadrato  temporis  fit 
proportionale,  vti  vfu  venit  in  lapfu  grauium  libero;' 
\erum  motus  ,multo  magis  erit  retardatus,  ob  n 
ftactionem  minimam.     Hinc  igitur   ob    n  •=.  £    erit' 

q  =  -^ ;  ac  Joco   E  et  F  reftitutis  valoribus  ' 

-:  ,  \   -  g.'(Mg-Xff-N)n u   • 

*  —    ^"(41  +  0  +  ^+.^     .  ,, 

§.  23«  Ceterum  hic  notafle  iuuabit ,  iftum  ca- 
fum  quem  per  calculum  euoluere  licuit  conuenire. 
cum  folutione  in  iuperiore  differtatione  tradita ;  vnde 
intelligimus ,  eam  quoque  eatenus  tantum  valere  , 
quatenus  fradtio  ~  eft  valde  parua ;  quod  nifi  conti* 
gerit ,  folutio  vtique  euadet  maxime  ardua ,  ita  vt 
ne  per  approximationes  qiiidem  commode  expediri 
poffit.  Praetea  vero  ifta  folutio  facile  transferri  poteft 
ad  cafum  quo  funis  antequam  ad  tcrminum  B ,  de- 
pendet  vnam  pluresue  integras  reuolutiones  circa 
cylindrum  compleutrit:  tum  eqim  nil  aliud  requiritur, 
aid  vt  loco  iitterae  ir  fcribamus  vel  3  m ,  vel  5  tt, 
vel  7  7r  etc.  quemadmodum  cx  fuperiore  difierta- 
tione  fatis"  eft  manifeftum. 

§.  24.  Denique  fi  quem  forte  offendat ,  quod 
fupra  pro-termino  A  tenfionera  iurfum  vergere  af- 
fumfimus ,  cum   tamen    valor    litterae    T    deorfum 

dicectus  fuerit  inuentus,  is  perpendat,  hanc  dircclio-  r~\ 

V  v  3  nera  ^ 
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nern  vis  T  locum  habere,  quatenus  ea  pun&o  Y  ap- 
plicatur.  Manifeftum  autem  eft ,  fi  haberetur  filum 
tenfum  inter  t^rminos  A  et  Y,  tum  quidem  punctum 
Y  verfus  A  et  viciujm  A  verfus  Y,  hoc  eft  furfum 
vrgeri  debere.  Atque  hinc  etiam  perfpicuum  eft, 
quoniam  funis  cylindro  incumbens  A  Y  B  in  ftattt 
tenfionis' verfatur ,  tum  vtrumque  terminum  A  et  B 
ob  eandem  tenfionem  .  furfum  follicitarf  debere,  pror* 
fus  quemadmodum  in  hac  folutione  aflumfimus. 

§.  2$.  Quod  fi  cylindrus  cui  funis  circum- 
voluitur  fuerit  circularis;  cuius  radius  fit  —  atidco- 
que  r  —  a,  tum  erit  i/rsii/^,  hincque  formuli 
integralis  /*x  ♦  d  s  euadet  £.  £  *  —  J-  r     Huius.   etgo 

valor  furrito  (J)  n.  «jr  erit  ==  J-  ( <**■--  i ) ,  quem  in 
folutione  generali  pofuimus   C  $  vnde  pro  hoc   aftt 

erit  ' 

F=M^-Xir  +  J-(i-tf-x,r)  +  tf  +  N  ideoque 

i  £•-    -  '•'•     "         i-e^«     '' 

qui  ergo  valor  (i  fuerit  valde  paruus  approxintitio 
anteeXpofita  locum  habebit ,  vbi  iterum  loco  t 
fcribi  oj>ortebk  vd  $-m  *  'vel  5  w  ,  vel  7  «jt  etc  fr 
funis  ctrca  cylindrum  vnam ,  vel  duas ,  vei  tres 
integras  revolutiones  fuerit  complexus.   . 
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DE  VIRIBVS 

REMORVM  NOVAE  SPECIEI 

BORVMQVE  COMPARATIONE    CVM  • 
KEMIS  ORDINARHS. 

Auclore       .  > 

w:  l.k  k  j  f  ft.  ; 

Retnorum  haec  noua  fpecies ,  quorum  vires  forifc 
►  ioueftigatqrus , .  praeier  iliuftrero  lnuentoris  cefc 
lebritatem  ,  multiplici  prae  .remis  brdinariis .  in  nai 
yigiis  jmaiorjbus  praerogatiua,  rei:  nauticae  peritorum 
attentionem  iure  fibi  meritoque.  vindicat.  Primus  iq 
lucem  illos  protulit.  Illuft.  Dan.  Bernoullp  in  cjifqni- 
iitiombusfur  la  maniere.  la  plus  ayantageule  de.fup- 
pleer  a  l'a<ftion  <iu  vent  fur  les' graods  vaifleanx  , 
ornatis  anno  1753  Academiae'  Pariflenfis . follernni  et 
publico  praefnio ;  et  mirari  fe  fi  ait  Au&or ,  nulli 
ante  ipfum  artis  .nauticae -ftudiofo  obtulifle  fe-  ho- 
rum  remorum  ideam ;  hodienum  certe  hon  minus 
mirurri  vidctur >  inuentumtanta  optati.  fucceflii*  fidu- 
cia  ab  III.  Viro  commendatumr  inde  ab  illo  tem- 
pore  pec  ad..exaroen  vllum  nec  yfum  prac\icum 
fuifie  reuocatum.  Praeftantes  remorum  fuorum  cfr 
fectus  ex  principiis  a  fe  ftabilitis  gencratim  fammo 
acumine  euicit  11L  Aiictor;   neque    timen    tum    ij 

tulit 


\ 
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tulit  inftituti  ratio,  vt  iotegram  eotundem  thcoriam 
4pecia!iori  indagioe  euohieret  4  vnde  operam  ine  haad 
arbitror  inutilem  impenftrrum  ,  fi  ,  remis  his  denoo 
in  fcenam  reuocatis ,  eflfcctus  inde  fperandos  ex  pri- 
mis  mechanicae  principiis  deduxero ,  eorumque  cum 
remis  vfitatis,  quorum  effectus  111.  Eulerus  in  Com- 
mentariis  Berolinenfibus  et  npuiflime  in  celebri  fuo 
de  conftruclione  nauinm  opere  ad  calculos  reuocanir, 
comparationem  atque  ad  pra«cipuarum  claffium  na- 
vigia  adplicationem  vberius  bic  expofuero. 

§.  s.  Praemittenda  igitur  ante  omnia  erit  dn 
Attii&a  horvm  retriorum  defcriptio,  quam  ex  gatfico 
111.  Bemoulln  fcripto  ipfis  eiusdem  verbis  exccrptam 
hic  adiungere  Tifum  eft. 

Soit  fig.  x.  la  coupe  horifontale  a  fieur  deau 
et  A  8  la  quille  d'un  vaifleau  mft  dans  des  eaux 
calmes  de  A  vers  B.  Que  ac b  reprefenrent  des 
coupes  des  pales  plongees  Yerticalement  dans  leau 
fous  une  obliquite.  dirigee  vers  la  pouppe  et  fai- 
fant  avec  la  quille  un  angle  de  60  degres.  Cespa- 
Jes  font  d'abord  tirecs  par  lcs  rameurs  fuivant  h 
direAion  cd  perpendiculaire  au  plau  verticat  de  la 
-quille.  Etant  parvenues  jusqu'en  d,  elles  fe  retour- 
nent  par  un  certain  mecanisme  dans  la  fituatioo  a(3 
dont  robliquit6  de  6o°  eft  maintenant  dirigee  vers 
la  proue.  Dans  cette  fituation  les  rameurs  repouf- 
fent  ces  paies  fuivant  la  diredion  de  jusqu'en  *, 
bu  elle  reprennent  par  le  meme  mecanisme  lcur 
premiere  fituatlon.      Four '  que  ee  renverfcment  des 

paks 
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pales  fe    fafle    apropos,    de    fagon,   que    la    furfece 

pouflifce  contre  Jes  eaux  foit  toujours  tournde  ducote 

de  la  pouppe ,  on  peut  compofer  la  rame  de    deJfc 

pk(cs;  une  partie  de  Ja  pic^e  inferieure  entrera  d$K 

la  fuperieure ,  de  maniere ,  que  celle  d  enbas  tourne 

librement  lur  fon  axe.      Scit  A  B  C  D  la  pie$e  fu- 

perieure  creufee  pour  rccevoir  Je  bout  de    la    piege 

inferieure  EFGfl  ;  qu  on  faffe  dans  Ja  pie$e  fupe- 

xieure  une  rainure    mnpq    et    que    lamplitude    de 

farc.m?  011  np  foit  d'un  peu  plus  de  <Jo°;    qu'on 

ajoute  a    la    piege    inferieure    E  F  G  H    une    6fpece 

darret  fbrme.en  boffe  reprefent6   par    rx,    dont  Ja 

hautenr  (bit  tant  foit  peu  plus  petite ,  que    la   liau- 

teur   de  la  rainure.     Cet  arret  eft  deftin6  a  toucher 

et   hcurter    ajternativement    contrc*  les  bords  mn  et 

p  q   de  Ja  rainure  et  iJ  avancera  uu  peu  liors  de   Ja 

rainure.     La  maniveile  ,  qui  doit  fervir  a  pouffer  ct 

repotffier  Ja   rame  pourra  etre  appliqu6e    au    milieu 

de  J  arret ,  de  maniere  ,  que  la  dire&ioa  de  la   ma- 

nivelle     ne    paffe    pas    par    l*axe  de  la  rame ,  mals 

quelle    la  rafe.     Ces  rames ,  qui  foutiennent  les  pa- 

les ,   feront  fulpendues  verticalement  ,  la  pale  enfon* 

cee  dans  l'eau  et  Je   refte  dans  i7air  ;    chaque    rame 

aura  au  bout   deux    tourillons,    qui    enfreront    dans 

des  viroles  et  ferviront  a  foutenir  la  rame  ;    ils  fe-  • 

ront    parfaitement    horifonteaux    et    paralldes    a    la 

quille  et  ne  permettront  a  la  rame  d'autre   mouvc- 

menc  ,   que  celui  de  balancer  dins  un    plan    vertical 

perpendiculair     a    la    quille  j    Jes    viroles    deftin6es 

a  recejvoir  les,  tourilbns  feront    menagees    dans   des 

folives.  ofl  ^pie^es.  de-  boi&,  qiii  fortentv  liors  du  vaif- 

Tom.  XX  Nou.Comm*  X  x  feau 
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feau  afft*  poor  permettre  atix  rames  leur  jea.      Le 
maniement  confiftcra  a  approcher  et  elqigner  aiter- 

«rivement  les  rames  dcs  bords  du  vaiflcau  ,  aioy. 
nant  une  manivelle.  Soit  la  manivelle  o  x  ,  ct 
que  les  hommes  la  tirent  vers  eux,  alors  lariet 
r  J  vicndra  autiitot  a  heutrer  le  bord  m  n  ©t  jr  re- 
ftera  comme  coll6  pcndant  tow  le  temps ,  qu'ou 
tire  la  rame ;  mai6  auflkot ,  qu'on  commence  a  h 
repoufler  farret  fe  mettra  contre  l'antre  bord  et  y 
reflera  pendant  tout  le  temps ,  qu'on  cmploye  tt 
repoufTcr  la  rame ;  et  ce  mouvement  de  farret  fer* 
vira  a  reaverfcr  aiternativement  Ut  pale, 

§.  3.  Huiusmodf  ergo  remis   inftructae   naots 

motum  ,  eorunden>  ac*tione  ipfi.  imprelluin  Y  vt  defi- 

niamus:  nauis  conctptatur  remorum  viribus.  iaro  ad 

motum  propuifa  ;  et  curfu»  y  quo  nauis  progrettirnr, 

directt  ponatur   velocita*  ,  =  V*fj  ea   aurem,  qos 

manubrium  i»   dire&ione    ad  ptanwro   fpinac   nauis 

1   verticale  normali  agftatur  ,  —V  u  r  \\z  vt   c  et   u 

attitudines  defignent  harum  ceferitatum   geucratrices. 

Ttb.VI.  §|t  tots  remj.  a5  axe  horizontali  vsque  ad  palmulae 

*  *'  centram  longitudo  =  L  >  et  poncli ,  iro  quo   manu- 

brium  eft  adplicatum,  ab  eodem  axe  diuantia  =D; 

vnde  pofito  g-rrjs  palmulae    centro   celeritas   ira- 

primetur  =7  V  u  —  V  «n. 

§.  4»  Referant  linaae  cfttce  binas  iftas  ce- 
lcritttes  palmulae  ab  cuius  ad  fpinam  nauis  obli- 
quitas  ~fcbzzia  et  centrum  grauitatis  intf.Com- 
pieto  igttur  parallelo  -  gratnmo  aefg  pun$om  c 
ccleriute  =:  Y  (  v  •+-  e  )  in  dire&ianc   e  g   moueri 

con- 
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eontrpitor,  Tt  fit  i*og.gce  —  Ve-'y  quae  celeritas 
fecundurtt  bg  ct  **£  refoluta  et  pofito  bcg  —  $ 
pracbct  in  direftionc  cb  celeritatem  -<in.<pV(v+c) 
qua  OAlmula  direde  contrit  aquam  impellitur;  cui 
cKtn  debit»  fit  akitudo  r:  fin.  0*  ( v  •+-  c ) ,  fi  pal- 
nmlae  fiierit  fuperficies  r  b*  et  voluminis  aquei  =:gs 
pondus  =p,  erit  vis  impuUus.  aquae  in  palmulae 
ifcperficiem  normalis 

Qnare  cum  fit 

<J>  — 5>o°  — w— g**,  ob 

fin.****'— — y- — i  et  coCece^:—- ^- 

adeoque 

fin.  (b  =  ^"^-^"^ 
habebitur  impulfus  aquae  ad  palmulam  perpcndiculari* 

—  p. b*  ( erf. (o  V  w  — •fia.wVc)»  _  *. b*. ii» 
— 1» —  ^p—  > 

pofito  breuitatis  gratia 

cof.  wV«i-  fin.  «V^-  H. 
Haec  autem  vis  iecandum  binas    dire&iones  princi- 
pales ,  vnam  curfui  nauis   dire&o  parallelam  ,   alte- 
ram  fpinae  nauis  normalem ,  fiue  fecundum  cf  et  ec 
refoluta  praebet 

fccundum  *-/vim  =  ***•&•» 

fecundum  ec  vim  =  ti^.^?. 

$.  4.  Statoatur  nunc  remorum  nnmerus  rN 
et  finguiis  adplicati  fint  n  homines ,  vt  remigum  fit 
mimcrus  ^N»;  quo  pofito ,  vis  totalis,  ex  remo- 
rnm  a&ione  orta ,  nauem  in  curfu  ipfius  dire&o 
propeUens  ,  eiit  =  £jL^il^  $   quare  cum  in  di- 

x!x  a  re&K>ne 
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redione  huic  oppofita  agat  aquae  contra  nauis  pro- 
ram  -refiftentia  —  R,  nauis  in  curfu  fuo  directo  re- 
vera  propulfabitur  vi  ^^m-W^.r,  lnchoa- 
verit  centrum  grauitatis  C,  in  quo  tota  nants  mafla 
zz  M  collecYa  concipitftr ,  motum  in  pun&o  C ,  et 
iam  peruenerit  vsquc  in  D ,  vt  ipfius  in  pundo  D 
fit  celeritas  zzVe$  quo  pofito  pro  acceleratione  na- 
vis ,  dum  (patiolum  Ddzzdx  percurrit,  notum  eft 
haberi  ex  principiis  mechanicis 

Hdc  —  p.H.b2  SVJin.w  __  u 
dx  gJ 

$.  5.  Sit  porro  remigis  ad  remum  agitandum 
adplicatl  -vis  zz,  P  ,  aieoque  vis  ?  qua  remus  ia  di- 
re&ione  normaii  verfus  fpinam  nauis  follicitatur , 
:=: »  P  ,  eiusque  ,  refpeftu  axis  horizontalis ,  mo- 
mentum  ~nD:V.  In  directione  Iniic  cofltraria 
agit  vis  impulfus  aquae  modo  inuenta  rr  &*&**», 
cuius  cum  fit  momentum  =fl-*,.il1V*M  j  fumma 
momentorum ,  quibus  reipus  in  dire&ione  /pinae 
nattis  normali  follicitatur,  errt  nD?-t±^f*k* ,  cui 
acceleratio  motus  angularis  foret  prOportionalis  ;  quae 
cum  fit>  nutla  ,  fiquidem  remiges  id  operam  deat , 
vt  integra  remi  excurfio  ftatim  ab  initio  vniformi 
motu  peragatur;  habebitur   hinc  n  P  zz:  f^¥  f±?L u. 

§.  6.  Prior  autem  aequatib  Vt  reRjlui  poflit  , 
quaatitatem  R  feu  aquae  contra  proram':nauis  refi- 
ftentiam  definiri  oportet  -,  vbi  -qiiidem  iam  conftar, 
fi  r2  -defignet  refiftentiam  nauis  abfolutam  fiue  ttle 
pianum  >  quod  eadem  cum  naue  ,velocitate  direfle 
contra  aquam  motunfi  eandem  pateretiri: ,  qaam  m- 
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vis ,  aquae  refrftentiam  ,    ipfam    hanc    vim;  ponderi 
aequari  prismatis  aquei ,   cuius  bafis  —  r*    et    cuius 
altuudo  faerit  ea,  quae  nauis  celeritati  debeturjvnde 
conficitur  R  =  £|J^  $   quare  cutn  ex  vltima  aequa-' 
tione  fit 

p.  N  6*  Si1.  ftn.  u .  N  »  V.  tang.  to  . 

s*  —  y  ' 

prior   aequatio ,    pofito    breuitatis    gratia  fe  =  A  , 

hanc  induet  formam 

AM.Jc. 

A     N  n.  P.  tang.  (0  _  ^  —  «.■*  ; 

y 
ex  cuius  integrali 

*  =  A  M.  log.  1MAS;/^M 

°    A  N  n  P  tang.w  —  y  c 

colligitur ,  denotante  e  illum  numerum ,    cuius  lo- 
garithmus  hyperbolicus  =s  1  ,  altitudo  celeritati  na-' 
vis  debita ,  * 

ftatim  vero  etiam  pro  valde  modico  ipfius  JL~  vft- 
lore  pofterior  hic  tcrminus  tam  euadit  exiguus ,  vc 
prae  vnitate  euanefcat,  adeoque  nauis  concipi  poflit, 
quafi  iam  inde  a  primo  motus  initio  vniformiter 
progrederetur ,  quo  affumto  habebitur 
c  =  «iNjL.P'i?iiii  ct  r  c  —  b2  &  fin.  w 

ex  qua  vhima  aequatiohe  colligitur 

ita,  vt  pofito 

a  =  wng.  u  -+-  byNtCq/rMy/m^ 
habeatur  y=.^-^~\  quo  valore .fubftituto  eric 

,.  ••/  /♦  gT»  fang.  m,Kii.  P.'V  u 

Xx  3  adeo- 
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ifcoqgft  ipfc  navii  celeritas 
V  i  —  V  i*'  **»*>  m.  w  t.  p  y  « 

f» «.  r* 

cum  igttur  ex  conftru&ione  UL  Bermifi  fit  w:=6"o  ; 
ct  pedis  aquae  cubici  pondus  =72  libr.  >  adeoque 
g*  =:  x  et  p  =  7*  5  babebitur 

Vtf  =  o,  a8857.  ^H-^^5. 

Ita ,  vt  ex  datis  remigum  numero  et  viribus  vm 
cum  celeritate  maonbrii ,  fuptrficie  palronlarum  et 
refiftentia  nauis  abfoluta-  ipfa  nauis  celeritas  binc  de- 
finiatur. 

§.  7.  Omnia  itaque  iam  redeunt  ad  valorem 
linerac  P  feu  aeftimaudam  vim  rtmigis  ad  remum. 
agitandum  adplicati,  vtpote  qui  praeter  onus  pro- 
mouend^m  proprii  quoque  fui  corporis  incrtiam 
fuperare  et  aliquam  virium  (faarnm  partem  ipfi 
brachiorum  motui  conferuando  impendere  debet.  Vtar 
hic  eadem  determinatione  ,  quam  pro  coroporaodis 
rcmornm  ordioarioruro,  efie&ibus  adhibuit  UL  Eulerus 
in  fuppiemento  tractatus  fui  fur  la  conftruction  et 
la  manoeuvre  dcs  vaineaux;  fit  fcilicet  maxima  ce- 
leritas ,  qua  homo  brachia  fua  mouere  poteft,  debita 
altitudini  =  k ,  ita ,  vt  in  tali  motu  conftitutus 
vlli  oneri  eleuando  fit  impar,  fit  porro  vis  abfoluta 
hominis  quiefcentis  =F,  quae  communiter  54  libr. 
afiumitur.  His  pofitis ,  hominis,  qui  fs  ipfum  mo- 
vct  celeritate  z=  V  u ,  flatuitur  citato  loco  vis  ad 
fopenndam  aliquam  refiftootiam  fupcrftes 

P  =  F(i-yj-)*. 

Hoc  igitur  vatore  in  formula  noflra  fubflituto  ha- 
bcfeitur  V^  = 
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«r 
quae  cejeritas  cam  euanefcat  biois  cafibus,  fi  tjiid; 
et  fi  u—ki  dabitor  valor  ipGus  u  maximc  idoneu», 
qui  celeritatem  nauis  efficiat  maxmam\  quique  ex 
formulae  (1—  V  jL  )*  V  «  diflerentiati  nihilo aequato 
reperitur  V«  =  l.';  quare  cum  maxima  ifta.  celeri- 
tas  fit  circiter  7J  ped.  reperitur  hincJb=xped.rhea.f 
quibus  fubftitutifr  habebitur 

V^=r0,5773+^^r 
adeoque  vno    minuto  fecundo   crit   ip(a  "nauis   ce- 

Ieritas  =aVXfr4,  5ff+*7  V  ~r  ped.  rheoatt 
denotante  X  altitudinem,  per  quam  grauia  primo  mi- 
nuro  fecundo  ex  quiete  fibere  delabuntur,  et  exiftente 
cr  =  e  ,  73  so  5 + 'tLisizZ  vbi  /deffgnar  futnmam  omniun* 
fuperftcierum  palmularum  funclirrr  firmrarun»  rjPtf* 
Aujue  haec  eft  maxima1  ceferitas»  poflibilis,  m  mi» 
mero»  semjgum  =  N  ir  nauf  fmpTrmentte  r  er  quae 
obtinetur,  fi  rerrrus  ita  ioftruatur ,  vr  fit  manubrii 
ab  axe  horizontali  diftantfa  rr  ET  —  — --, 

S  ft  ^f  C- 

Cum  vero  y  ff  palmurae  excorfiones  nimis 
euaderent  magnae  r  ea  in  vtraque  excnrfus  fui  ex- 
tremitate  nwnis  oblique  contra  aquam  impingerer, 
quam  vt  vis  naucm  propcffen»  indfr  non  fenfibilem 
diminurionem  pateretur  f  fit  ifta  obllquitas  =:  0 ;  et 
cum  altitudo  celeritari  manubrii  debira  =r«  inuenfa 
fit  <r  =  y  ped:  rhen.  f  erir  ipfa  ea  ceferitas  tempore 
vnios  mfnuti  fecundi  zz  a,  6  ped.  =  3  ped.  circ.  vnde 
concluditur  D-  3.  tang  <p  adeoquttL-Qettaug.$y*; 

quare 
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quare  admiffo  angulo  Cp  —  45° ;  habebitur  tota  remi 
longitudo  L  =  9  a  V  c.  ped.  ct  pro  pofitione  manu* 
brii  D ■=  3.  ped. 

§.  8.  Adplicemus  iam  formulas  inuentas  ad 
cafum  ab  111.  Betnoulli  examinatum.  Nauem  fcilicet 
primae  claffis  commcde  50  aiusmodi  remis  itiflrui 
pofle  iudicat ,  quorum  fingulis  10  remiges  fint  ad- 
plicati  et  palmula  annexa  ,  cuitis  fuperficies  r:n 
ped.  quadr. 

Pro  hoc  ergo  cxetnplo  hinc  habebitur 
N  zz  50  ;  n  —  10  \  s1  —  600  ; 
praeterea  vero  ex  determinationc  Cel.  Eougeri  pro 
nauibus  primae  claflis  eft  r  —  150.  Ex  quibus  \a- 
loribus  concluditur  a  —  a,  80660  et  ipfa  nauiscele- 
.  ritas,  —  4.,  83.  ped.  rhen.  tera.pore  vnius  minuti  fe- 
cundi  ,  proifus  vti  111.  Bernoulli  ex  fuis  principiis 
conclufit ,  quae  itaque  celeritas  aequatur  ±  celeritatis 
maximae  ptflibilis ,  quae  naui  primae  claffis  a  toti- 
dem  hominibus  fecundura  tnbulam  a  111.  Bernoullio 
§.  3.  P.  11.  diff.  citatae  allatam  vllo  modo  impri- 
mi  poteft. 

§  p.(  Conflruamus  nunc  ex  inuentis  fbrmulis 
tabulam  generalem  ,  quae  pro  qualibet  refiftentia 
.nauis  abfoluta  et  rcmigum  numero  datis  velocita- 
tcm  nauis.indicet.  Cum  ifta  cckritas  per  quantita- 
tem  ~?  feu  proportionem  inter  numerum  remigum 
et  rcfiflentiam  nauis  definiaturj  fit  haec  proportio 
z^  $1 ;  fuperficiem  \ero  palunulae  vni  honrini  dtbi- 
tae  ftatuamus  b*  —  3  pcd.  quadr.  quibus  pofitis  ob 
n—  1  formulae  inuentae  hanc  induent  formam; 


d=  1,73205  ^-i^i 


atque 
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atque  ipfa  nauis  celerhas 

=  4,5*43. 1/  % 
ex  qjuibus  cbnftru&a  eft  fequens  fabula,  culus  prima 
columna  indicat  velocitatem  nauis  ope  nbuorum  ho- 
rum  remorum  ,  altera  antem  velocitatem  ope  re- 
morum  ordinariorum  ipfi  imprimendam  ,'  j>ro  dato 
quohbet  valore  ipfius  fH ;  qui  ex  proportione  inter 
refifteotiam  nauis  abfplutam  et  numerurrt  remigum 
innotefcit.  AUeram  fcilicet  columnam  ex  111.  Eu/eri 
tractatu  de  conftru&ione  nauium  pajj.  $50  eicerpfi, 
habita  ratione  differemiae  inter  pedeln  Londinenfem 
et  rhenanum.  "  '  ! " '  '  ' 

TABVLA 
exprimens   in  pedibus  rhenan.  velodtatem 
nauis  ope  remorum  tam  nouorum  quam  ,' 
ordinariorum  acquifitam. 

Remi  oo»i'R«mi  ordia. 


Sfc.  iRemi  noui 

Remi  ordin. 

5 

1,989 

3,38*; 

. 

t 

ft,  710 

*,*75 

■■% 

3,*58 

9,  283 

3 

4*339 

a,  7fca 

4 

4<>889 

3,080 

5| 

5,357 

3,385 

* 

5*7** 

3,*53 

* 

0",  »3+ 

3,  »93 

8 

6\  459 

4,  "4 

9 

<* ,  778 

4,3n 

10 

Xl 


7,06*5 

7*  33,4 


4,5^8 
4,*83 


3fc 

<9 
13 
*4 
15 
?* 

»7 
18 

*9 

20 
ai 
aa 
aj 
a4 
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7,5«7 
7*817, 

«*o55 
8,  »71 
8,4$o 
8 ,  680 

8,  87 ft 
9*05* 

9,  »35 
9,  408 
9,575 
9*738 
9,  89* 


4i  «49 
5,oxo 

5,  *59 

5»304 
5,440 
5>  574 
5, 70* 

5r8a* 
5,54« 

^,057 

6,  169 

6,177 
*,  38« 
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5. 

Remi  noni 

Remi  ordin. 

8. 
3* 

Remi  noni 

Remi  ordio. 

«5 

10,049 

6,484 

-  i«>457 

.    7>45p 

2<S 

xo,  198 

6,583 

37 

11,634 

7,538 

27 

10,344 

6,680 

38 

">75o 

7,?i4 

28 

10,485 

*,775 

39 

1  z,  863 

7,^89 

29 

10,625 

6,  867 

40 

ii,97> 

7,  763 

30 

*o,75'3 

<*>957 

50 

12,999 

•».447 

3i 

10,  »93 

7>  046* 

60 

13,  894 

9,  046 

3* 

11,023 

7>i3i 

7o 

14, 694 

9»  580 

33 

«1,150 

7>**5 

80 

■»5>4*x. 

x.o,  059 

34,  '  1,  »75 

7,  «97 

90 

x6,  089 

xo,  510 

35, 

xx,396" 

7,37« 

too 

X6,  708 

x  0,945 

§.  xo.  Vfus  hnius  tabulae  vt  exemplo  illu- 
ftrctur ,  tlnt  duae  naues  primae  daffis ,  600  remfr 
vna  Bernoullianis ,  altera  ordinariis  inftru&ae ;  ita  , 
vt  ob  r,-i$o  ,  fit  SR=4.  Quare  cum  celeritates  re- 
fpediuae  maximae  fint  4,  89  et  3, 08 ;  fi  his  duabns 
nauibus  propofitum  fit  fpatium  percurreodum  vnius 
milliaris  —  23640  ped.  rhen.  prior  nonorurh  re- 
morum  ope  hanc  viam  abfoluet  tempore  xb.  ao';al- 
tera  autem  remis  ordinariis  propulfa  demum  tem- 
pore  2b.  8' ;  quae  pbfterior  nauis  vt  propofitum  cur- 
fum  eodem  cum  priori  tempore  abfoluat ,  1876  re- 
mis  ordmariis  fbret  inftruenda. 

Reliquas  horum  remorum  praerogatitias,  atteo- 
tione  aon  rainus  dignas,  recenfet  111.  BernoulB  $.30. 
P.  xx.  ditt  allegatae. 
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Quamttft  ptet ironnv  laboriV  Aj» W W   19   inifyT  Ide.  for»: 
ganfli*  org&ak  ,hifi» ,  quibft%  in  foetu    diuerfgj  minis  ou» 
cjtram    in    adtflto  boaine ,   djrcujatip  tan^uijjis  jtfjjl  ,w  *»  vu)* 
citur ',  impenderint;  fcepiusque-,   rejpetftjs  .  pcriciili^  pSmC00^ 
denuo  tobores   eos&m   alii   atque   aljt    fufceperintf 
quamute  etiam-  in  modo.,  quo  ficret  haec    cireuJatio, 
iri  fbetu ,  Geleberrifni  pbm    Viri    m,ultu,ai  Jnter  £ 
difieafe/inti  innfttuduia.  itameo;  .bbrum   organoruiri  ' 
ipfa  v  et  in  cAnfor iraiiono  n^n  n?odo  duc^us  ajrtcricU  • 
Botalli , :  qul  ^arit  •  fimplci  n&JttjqHe-  errpci    ct£n6xjfyjj 
efr;  fed*  et&hi '  dhboiJ>pir*.  focaoHQi»,  ouajjs  ,    omnejj 
omrri  teirtpore-  iirter.ife qongnfefiiijjt.     Foramen  tmii  • 
cotnmurii  ore:  flngulqre,  foramen  effe-   d^itur ,,  quoa 
nullo  com  rftfo,  ini  cotfipore   artfni^li,    \el    orificiol 
Tel  du&u  ,  ccmparautrj*,1  qlnod-  jntc,ulptuip  fit  feptq, 
quorv  ctoj  fiaus,  cordis  a  fe   inukem    diftinpuOiitbr^ 
cfc.gUjiu»  one  /£&uj(  Hi  fi°us  >nter  ic   conlmumcent; 
.  i  '  *'     •**"*"";   :  '••••'  '    ••'fiut 
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fiue  nunc  ex  dcxtro  finu  inrfiniftrum  ftnguit  twn- 
feaj ,  Yti  plerorumque  Anatomicorum  fenteoda  fuit, 
fiue  contra  ez  finiftro  in  deztrum  ille  progrediatuT, 
?t'ajfi  Toluerunt ,  fiue  deniqne  vtriusque>  Jlnu».  fu* 
guis  promifcue  commifceatur,  qupd  fimiliter  propo- 
fitum  fiiit      ' 

Ea  legt-  $.  2.  Certum  eft ,  fimplez  eiusmodi  forameH, 

busnttu-  jn  rncdio    duorum  cohaerentium    vaforum    pariete, 

ria  effo  n-^00  va(a  "«ec*  inter.  ui   comrminicarent ,    nusquam 

detur.       alibi  ( |a.  x prpore  hurnanp  vel  anjmali  reperiri,.  Du&us 

vbique  reperies  communicatorios,'  mazime  Iti  ▼enis, 

et  orificia  vbique  videbis  -  du&uum  vel  vaforum,  fed 

;       '  '  nulU  fimplicia  foramioa^     Neque  Tmjp   etiam  fieti 

M.Vit-    i^^i'  ▼*  fanguis ex  vno  vaft  progrediatur  in  altc- 

•ia..-,.   «vrurn ,  quio  fimulia  Hx>  itinere  prornoueaturypro- 

• J  :  j  piusque  acc&fat  ad  •  iliutn,  fcopum  , ;  quprfutn  deftina- 

tus  eft.  In  noftrb  autem  organo  fangnis,  dum  ez  4eztrq 

in  finiftrurh ,  vel  ez  hoc  irt  illnm  .  fioum  traofit , 

Dihilo  cotdi  propior  rtdditur,  ,et: .  ouaflino  .per  am- 

bages  a inbujat.  >  Neqat  tsmen  Iblet  •  natura  vti  me- 

rjiis  ,  femtl  tafecuainiodo  et  vnk»  in  cafu  a^hibitis , 

qiitn  analoga'  eorum  extmplain  aliis  Joci*  reperian- 

(ur. '  Et  ipfe ,   quem  contra  genewles  l{ges  artetia- 

rum  in  ductu  arteriofo  Botalli  et  aprja  videmus, 

cTuariird  'arteriariim'  confluxus ,  praete»  innumepas  ar- 

tejiarutfi   rninotum   aaaftornofe*'  wfigob   c^emplunj 

brvAo^m  jhk%et;  ki  urteri»  pafiliaru  •..'..,     :. 


5<! 
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me 


DE  FORAMINR  OVALL      ^3^ 

ine  tamcn  io  cauffa  ftcruot,  vt  vel.de  rei  veritate 
dubitarem.,  vel  ideam  ,  adco  .  inveteratam  ,  denuo 
examini  fubticercm.  .  Videbantur  autem  regiones  ia 
cauitatibus  finuum  et  partes  ,  eoranv  limeraae  oon 
fatis  indicatae  efie;  muljo  mious  locus  .ipfeinfepto, 
vbi  foramen  exifteret  >  notus  mihi  eraX  Imprimia 
Taluula  foraminis  oualis,  cuius  lamina  altera  a  mem- 
brana  interna  finus  dextri,  altera  a  finiftri  membrana 
cootiouari  dicitur ,  quo  loco  ex  fepto  nafceretur  , 
ec  cui  eius  parti  adhaereret ,  nimis  mihi  obfcurum 
erat.  Quare ,  vt  haec  expedirem  ,  vt  ideam  fora^ 
minis  oualis  mibi  ipfi  perficerem ,  hanc  partictilam :  /  <  r 
cordis.  data  occafione  atteritius  confiderare  et  exami^  - 
iiare  conftitui  j  longeque  alia  reperi ,  quaai  quidem 
quaefiueram. 

§.  4.  Uico  enim   apparuit ,   foramen    mioime  prim*  ob- 
adeo  fimplex  exiftere ,  vt   vnum    idemque    foraoien  feruata. 
fit,  quod  in  dextro  et  quod  in  finiftro  finu  pateat;1"  ^0"'9 
Vt  vnam  eandemque  eius  oram  m  dextro  atque    £1*  fum  inue. 
ilro  finu  percipias.     Pars  orae  fuperior  quidem,  qui  nhur  fora- 
ab  arcu,  quem  ifthmum  VlEVSSENII  vocare  folent^n»en* 
formatu* ,  vna  eademque  eft  in    vtroque    finu;    fed 
orac     partem    inferiorem    longe    aliam    inuenres    in 
dextro ,  aliamque  in   finiftro  finu.      ln    dextro ,    fi  Tab.  VIL 
fioum  methodp  EvSTACHH  in  parte  anteriori    vna  F,fr  u 
cum  ventriculo  cordis  dextro  aperueris ,    quae  vnica 
fc&io  eft ,  qua  omnia ,   quae  ad  foramen  ouale  per- 
tinent  ,  integra  conferuantur ;   foramen   apparet ,  fen 
orificium ,  figura  omoioo  ouale  ,  et  ita  pofitum,  vr 
dumeter  longior  obliquea  parte  anteriori  etjfiniftra 
-    -  mror- 
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retforfrm  dejurbcfumque  decurrat  (  fig.  iJ  &  it.  i  $^ 

Huutt  Qrificii  joi*  fupccior  a  &£b>  iflcr  awu:  (*o») 

quem-  ifihmum  vocam ,  efficitur  ;  at  ora   infertor  a 

nraUiuk  EvffTACBrt  (  7*3*.  9.  5.  );1ormotu«v  qubc\ 

figurac  fcrnilunariB  cnm  fit,  cxtrerriitatibu»-  fois  Jpfl 

ilH.  arcui  appiicatnt  %  5.  et  jo< )  et  margirre  foo  ifr 

tara  concauo  (  8.)  oram  iUam  inferioreittdortAitttir, 

eoque  niodo  orificiiim ,'  feu  foraraen'  hoc*  quod  ar* 

cus  folus  dimidtam :  tautummodorpraeftabat,  ptrficil 

etlntegoum  reddit     Atque    hoci  vnicum    bcifldum 

«ft,  quod  in  regione  fepti  in  destrum,  fin&m  biau 

Tab.  villflifiM* ;  finiftro  vero ,  JL  hic  in  parte  peftefftart,  cu( 

Fig.  3.    io&ERntnf  venae  pulrnonales,.  apefitur»  ^piac  p&n 

et  3*      poAcrior  tota  refecapda  feft ,  .fcfrajiuin  fimilftcr  appa* 

ret,  fed  alius  figurae,  alius  plane  indolis  ct  abaiia 

yig-  2.  partiou*  formatum.     Eidem    oempe   arcui ,  ifthmo 

ViEVSSENII,  et  partim  fupra<  hunc   arcum  rnem* 

bramtJa  teuui*,  fatis  fatta,  et  in  tubi  fpeciem  coauo* 

'.     Iftta ,    quae  fub.  nomine    valuulae    foraxmnis  ooalis 

venire  fokt ,  (0.  p.  s.  t.  tt )  latexibus  fuis  adeoad 

,  glutirmta  quafi  eft,  vt,  fi  fibi  relinquitur,  fioe   in 

Hqua  Ubete  fluitat ,  (-fig.  &  )  margiue  fuo,  extremo 

(5    6.  o. )  orificium  ofterat  tubi,  quem  ipfa  mem- 

.^:.*i    branar  producit,,  et.  quo  arcus  tegitur*      Si  vero  eo 

•T  >  ■  vsque  depiimitur,  vt  arcus  dctegatar,  (fig.  3.  )  tuoi 

apefturam  ofiendit  •(/; ) ,  inter  axcum   et    intertiam 

fuperficiem  membtanae.  tubitormis  contentam,  et  *b 

fcis  panibus  formatam.  ;  Siue  igitur ,  quod  folo  ex- 

Iremo  margine.  valuuJae  fbraroimg>  oualis   ftipcr  ar- 

<wm    forcnatur  ,  orifiaupN.,  .-fiud  ototnm  apennraar 

>!)/•:  funv 
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fumferis ,  quae  iotEr  arcum  €t  valuuUrn  forafnims 
oualis  corifinetur,  et  quae  prpprie  pro  foramine  waK 
accipi  foletj  aliud,  rrjanifefium  eft,  foramen  e(Te,.quod. 
in  dextro,  et  aliud ,  quod  in  finiftrb  finu  patet;  fi-i 
quidem  iUud  ex  arcu  et  \aluula  EvSTACHII ,  hoc 
ex  eodem  arcu  et  valuula  fpramiqifit  oualis  cQtnpo- 
nitur.  Vel  duplex;ergo  foramen  ouale  datur,  alte» 
rum  ,  quod  in  dextrum ,  et  aherum  ,  quod  in  finii 
flrum  finum  hiat .;  ve4  ,  fi  id.  folum ,  quod  inter 
valuulam  foraminis  oualis  et  arcum  continetur ,  fo-r 
ramen  ouale  dicere  .yetft,  hoc  foramen  in  finiftrura 
quidem  ,  minime  vero(>io  dcxtrum  finum  pattt  -  i 

$.  5.  Quae  res  fane  omnem  de  foramine  ouaW 
li  conceptum  mihi  penitus  perturbauit.  Videbam  , 
aliter  fc  rem  habere,  quair)  vt  vulgo  cencipitur  >  et 
foramen  ouale  accuratiori  indagfre  opus  habere.  Im- 
primis  necefle,efle  cognpfcebam ,  vt  inquiratu? ,  fi 
quid  forte  latcat  inter  rhaec  duo  orjficva  diftin&u  . 
Nam ,  fi  vera  exifteret  communicatjo  inter  finum 
dextrum  et  finiftrum ;  vcl  fimplex  ora  inferior ,  vt 
fuperior  eft ,  fimpkx  foramen  efficere  ,  vel  fi  du- 
plex  ora  inferior  fuerit  ,  intermedium  aliqQid  hia 
oris  efle  debebat,  quo  inter  fe  cohaererent  et  du<3us\ 
aliquam  fpeciem  producerent, ,  id  quod  pmni.  tametv 
Tcri  fpeciei  prorfus  contrarium  eflft  videbatui;.  Pidtt% 
quarn  autem  vcl  EvSTACHU  valuuiam  yej  .talujalam 
fo raminis  oualis  diflecarem  ,  quod.  faftu  opU3;ecat  a<|  de* 
tegendum  id,  quod  iis  interefilt;  cam  egregip -et  vnico» 
quod  tum  temporis  (jmenfe  Ian.  1771,3  mihi  ejtat,vcprdi 
TomiXX.Nou.Comm.  Zi  infin- 
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Inftnris  recens  oati ,  qnaritum' -fidri  potcrat ,  parccn- 
dum  mihi  eflet,  sftylo  omria  cautc  perquirere  coepi. 
At^ue  tam  haec  pbaeoomena  fe  praebuerunt.  Sty- 
lus  nonnifi  magna  cutn  difficuJtate  ex  finu  dextro 
per  foramen  ,  quod  in  hoc  patet ,  et  inde  porro  pei 
illud ,  quod  in  finiftrum  bitt ,  in  hunc  finiftrum  fi- 
num  adigi  poterat.  Simili ter  idem  haud  finc  ptri- 
culo  rumpeudi  valnulam  faraminis  oualis  ex-  finu 
finiftro  per  vtrumque  foramen  -  in '  dexmitn  finum 
redibat.  Sed  contra  ,  fiue  ex  dextro ,  fiue'  ex  fini- 
ftro  finu  ille  immiflus  fbedt  fofamini  ,  quod  cuiji- 
bet  6auU  rtfpondct ,  fatiHiftto^oegotio  et  fpottte  ce^ 
debat  deorfum ,  venaque  caua  exibat  inferion  ,  \bi 
h«ec  ab  hepate  reftdA  fueratv  r    ': 

Sinas  non         $.  6Y  Denique;  tt  breufbus  yerbis  totum  rei  ca« 

interfe»fe4p0tabfi)Iuam,Tti  ex  his,  quae  retutt,  vhusquisque  fa- 

caut  infc*  ^*  praecogdofcit ;  vlteriori  txamine  inftituto,    val- 

riori  com-vnla  fbraminis  ^ualis  difiecta  et  remota  ,  quo  otuJis 

municant  oflfcrrentur,  qoae-  abfcondita  effent  inter  banc  et  Ev- 

STACHn  valuulam ,  fatis  manifefto  videbam :  Sirmm 

Jbuftrum  minims  comntunicare  cum finu  dextro,  fed  vtri- 

que  fitud  tinterpbfitam  ejfe  toenam  cauam  inferiorem.  Ori- 

ficiam,qu9d'in  dextro  finu  apparet ,  dttcere  inbunctfun- 

cum  vcnae  cauae  inferioris.    Illud,  quod  in  finiffro  cm- 

fpkitur,  qwd  proprie  foramen  ouale  vocatur,  itidem  aper- 

tutam  atiam- tffe  eiutdam  kxnat cauae  inferhris.  Adco- 

que  finom  vtrumque  cum  vena  caua  communicarc  per  tat 

apemrut ,   qiute  diuerfae  in  finguSt  finubut  appamt ; 

•    infer  finut  i$fos  vero  nufkm  communlcatknem  ejje.  Nifi 

-  .  .     .  -  —  ....  CODA- 


commuflicatiooern  dieere   ycjis   eo   rnodp,   quo    et 

venaeaua  fuperior.cum  vtntriculo  dextro  cprdis  com7 
municat ,.  rnedtis,  ncmoe  ,finu  et  aurkula  dextrjs,  et 
quo  omnia  vafa  tptius  corporis  inter  fe  communi-r 
cant.    ■',,'.         -••,«:..•  i     • 

§7.  Sed  vt  penitius    natura    huiua    fic    di&iVenae  ou 
foramtnis  oualis  appareat,  necefie  eft  -9  vt  vena  caoav*e.inJ" 
inftcior,  qua  ratione  haec  duo  .fua  orificia  produca,t,  fcrip^6" 
vberius  defcribatnr ;  deinde    etiam    ftru&ura    Iiarum. 
partium.in  corde  adulti,  nec  non  in  vitulino  cordc 
conferatur ;  quo ,   vt    faepe  •  fit ,    quod    ia    homine 
nonnifi  ohjcurius.  perripitu-r  ^alii*  ftib  circumflantii» 
ia    animalibus    diftin&ius    e.t    rnanifcftius    appareat. 
Yena.   caua    inferior,   dum    ez    hepate ,    perfprandqPofitio 
(fiapKragrria  j  verfus  finus  cordis^  adfcendit ,  l.icet  fatis^qua^vtri- 
breuis  fit  in  hoc  itinere  ,  'aliquam  tamen  longitudi-  3ue  ^nui 
nejri  hahet^.et  jffa.  eius  pars,  qua  fupra,  diaphragma  fJJJ^JJ. 
emergit ,  notari  et  a  finutyus    fatis    diftingui    ppteCLm  jt&mti 
Ea  igitur  ita  refpcciu  .finuum  pofita  eft,  vt  vtriquequc  ppr  . 
finui ,  Gniftro  aeqUe  'ac  4extro,,vrefpondeat ,  finiftro^J*^.; 
que  in  foetu   npn   minus   qjoam    dextro    inferta    fit.^ 
Lumen  igitur  ,,,jguo  yena  in  #nubusla)}finit,jpfupi,U7, 
Ium  arcum  fnpra  (ofrcodit>  quem  ffthmu^.ViEVSSEpni 
vocant,  eoque  arciL  in  duas    partes,,  (ea,  potius    in. 
duo  lumina ,  vei.orificia  diuiditur,   quae  yaria  foe-i 
tus  et    infontii  aetate' vaxiam  inter,  fe  proportioncm 
riabent.     Alterum  hqrum  juminum  dextrum  eft>  fi* 
rruijquff  aotVorCum.   paullujum    fitu    incliaat ,    atque. 
hoc ,  etiaro   quo  tempore  foetus  in   lucem    prodit , 
rnuko  minua  eft;  aitermm    (iniftium   eft  et   fimul 
;  '    '  'flt*  * "  '  poflc- 
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pofteWBs.  Id  Iongc  tiiaHis  cft  ,.et  truncum  qnafi 
contiauatum  referc ,' 'cuius  illud  rionnifi  mediocrii 
ramus  eflet-  lllud  dektro  finui  refpondet ,  epque 
Vena  caua  inferior  in  hunc-  finurrr  inferirnr.  Hoc 
finiftro  refpondet ,  et  hoc  orificio  vena  caaa  inferior 

"  irrfinum  finiftrum  infentur.'  Hlud  igitur  id  ipfum 
eR';  cjubd  iri  firid  dextro  in  eius  regiohe  finifteriori 
in  conrpcdum  venlt ,  fi  ifte  finus  in  parte  fui  an- 
tenori' vna  cum  ventfidulo  cordis  dextro  aperitor, 
ade6:ntffripe',  vt  orificitim  ventricuR  venofnm  fimul 
cum  fiis  [tartibns.>  difiecetur.  Siniftmm  verb  iJJud 
eft  y:quod-prdprrb  ac  fingulari  ifto-  nominc  'Forami- 
nh  okdlit-  afc    Anafomicis' .  {Mutatum    fuit ;    et  quo4 

;s.  <  ^crgainpbnerum'  yermri   riomine  mjicti  fmftri  vetot 

':  '[    '  eauae  rhftrrom  apellare ,  f$zto  i  lic^bit,'  ■ 

•-•;    ••.  -i   • \  -• ;  i  .•  :     .-.  .;.  '•   t  '.-■■ 

EidertJ  v«-v  :.  1-  8.^  Vcnae4  cttuae  *rnfer?ori8  ta  pofifro,  qna 
m^  cadid  haud  foli  dextro  finui ,  fed  finittro  tantundem ,  nifi 
pdfttte  €*-:  magijy  quanf  dextro  refpondet ,  !qul-  axis  huius  venae* 

fertiabilisi  rCt?a  m  'fcptum  fimium ,  vel  m  arcum  tfcndir ,  ct 
.  qbae /quaritum  fcio  ,' noti  obfcruata  eft ,  *eriam  ex- 
teritrs ,  etinipfo  adulti  cofde,  manifefto  apparet , 
dnm  tor  cum  finubui  et  vafis  maioribus  integrum, 
et'  r'fte''piiaep^ratum  ,  a  parre  JjoftfcVfpri  confideratur. 
Quamu&fenTrri  'in  hac  regibrid  poiVerfbri  exteme  nulla 
rThea  ihf  ffria  ducatur,  qtia  terminus"  inter  finum 
fihirtrum  et  dextrum  :affignef.ur ,  venae  tamen  puJ- 
mbnales?  dextri  lateris,  vbi  finui  inferuotur,  ceriiffi- 
mum  figrtom  praebent,  qub'  fimV  finus  fiaiffri  et 
feptt  regio  ct  principium  fiaus  dextri  cognofef  poffint. 
*•  •   .  .  "    ;  •'-  \fite- 
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Videbis  ergo ,  dummoio  partes  tiullo  "rnodo    dirtra- 

binuur,TeJ  fibi,  vt  naturaliter  Ia.it,   remittuntur, 

vemm  c&uarrt  adeo'4h'rfbu^  applicatam   efle  >    vt  Fub 

£n<ftj&  Uitere -muho  hx6'  idfflftione i  tanjrunV  palnio* 

nalimn  £  uftetidr".  ftt ,   atljue  ki    adtflfo    -dimidra  Tut 

jjarte  in  finiftrum  ,   dimUla  in  dextrurn  finum    itu 

ferta  eflb  videatur.     Iri  fobtu  dmmno'  ifca  iriferta  eftv 

ln  adulb  anfem  vaUiut&j 'qute  foi*amimr'.ouMis>  dicii 

ttuvdiini  afcui  i'dcre(cft;-  hoc  finfftrum  veirae  cabae  ' 

erifidurh  'datfdir,  eT^dtfnl  bbl^Ue  *a  partfc  finlfteribd 

dexr^orfum  ad  arcum  adfceadit,du<3:um  venae  cauae,- 

quae  finifteribf  adT  hnn<f  locum  tsjue  furt , 'dextror- 

fiim  nunc  dirigit  >  effi:itque,  vt  venaihaec,    quamJ 

tis   verfus  vtram^ueifinum^iirec^aldejctrb  tarnen  fol$ 

inferatuf.     In  ahis  :caeterun1  fubie#is  adutfis  magisT 

ia  altis  piulb  minus,  verfus  fl.ium  finiftrum   venarr* 

tauam  diredtmv  eflfe  reperi.  «•        -  -  ■■>■  •; 

$.  '9.  JSed  moduk  itlami1  quo  tena  caua  infe-Strnftnr» 
rfor  •'< !  ope  fcrcus  'tt    vafifdUirunV,   vtfumque    fuumduorum 
drificium  ^roducff,  -jmuTO'  aecuratius  defcribenduseft.ven*e  «?- 
Paries  e-ius  dexter  cum  aliqua"  parte  parfetis  antetio-j*"^0*^ 
risy  qui   mihor  tamefi  verrai  paft  eft ,    furfurri  cdnJciorum. 
rinuat  Irt*  valuUlafrf  £vsf  'AtJklt,  -eo  ihodri,  Vt  tUriica*Qt»omodo 
teuae  irieerna,  ab  fexttirioribtfs  «tdffids  •  *eeedendo.  ite-> r.aluuIae 

EVSTA* 

rumque'  fe    iisdem1  ajbplicandb,  plicam-'femilunarefrfCHI,  et 
produeat  ,    qua ;  ipfa  valuula    EvSTACHII    efficiturjforamini* 
Pofthaee  cunfca/eadem  interna  totum  fiounVdextrurrfoualis  • 
fntns'bb:Auciti'i  cftim  -'tuntcae    exteiiores   hulUs   part«venJ  ^*"* 
deiirieJ.\etiae^tiae-  -infe-riotis'  tmaaa-VaRHrirf'  Ev-"£r?  UCIW~ 
*       [.       .  2z  3  STACHII 
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STACHII  in  tonicas   exteriores  .  totius,  finas    dextri 

coqtinuant;  adeo,  vt  et  yaluula  EvsTACHIiet  finos 

dextec  tanquam  continiiatio.  parjetis-  dexiri  \erj*e  ca? 

vae  inferjpris  rCO,nfiderari  poiTjp*.  <  ^Gonf.  fig,  4.  vbi 

patfesdexter  xx.  in  ^alujitom,  Ev&T*  jSw,  3.. 4-  *. 

contieuatus  apparet ).    Simiji    modo    pqries    fioifter 

er  pofterior  .  yenae  cauae    ir/ferioris ,    et   qui*  .veoat 

partem  lpnge  maiorem  comp|e4titur  ,    Ta(upUm  dt*> 

#am  foramioi6  oualis  .prcducit,.  vt    tunica;  .inreruft 

^uius  ,fintftrae  pawis, ; venae  recfdeadp  a£.  extflrioribus 

tunjcis  et  fe  rurfnm  ad  easdemr  applicando    plicajn, 

fed  latiorem  conuolutamque  efrkiat «.  quae  ipfe  val- 

vula  foraroinjs  (oualb  eft.  -   Pofr  haec  fimiliter  haec 

xjaernferana    interna  totum  fiqum;  fitvftrum  intus  iu- 

Yeflit,,dum  tunicac  exteriores  parietis  finiftri  etpo- 

^terjorjs  Jfeuac  .sauae  ioferioris  iuta&a  vcluula  intu- 

nicas  exteriores  fmus  finiftrUcoptiiiuaut.  «•  -gtc  .frgp, 

vt  parics  dexter  venae  valuulam  EvSTACHH  et  fi- 

-nurpr  df^trum  prpducif  r  ita   pajics  eiusdeoi  iinifter 

in  valuulam  forami'pis,,quali3  et  jin  finum  finiftrum. 

continuat.    ( GpnfH ^fig.  eadetn  4-.et  explicatio  eius- 

3  • :  ^ ;  'djem»:  vbj  pajjefrit,  jparietg m  fin  jflriim  1  a.    1 3.  conti- 

.nuare  in  valuulam  foratninis oualis  h  l  v.n.  et  9.  m. i.\ 

^>Vn  v«ro  hic  ipacies  fiaifters  qui:  valuulam  foraminis 

"  ouaiis  producit ,  rnultp  jnaiorcm   partem    circutnfe- 

"'  rentiae,,   venae    occnpat  ,  -  ita    idem    paulo    altior 

...ujftwtjque^dextrp  pa.riete;  in  4fjnum  (finiftrum  adfcendit, 

et  valuulam  fuam  praeterea  producit  ,  multo    hoo- 

}  f*m.r    $nde  cfficityr ,    \t/  jorifjcium: '  hcc    finiftrom 

'^.npft  i^^i.fria/p.s  fit  ck^xo,.(eds^tiui  qu^ue  col- 

:  :ic:.;-8  e  r  :*.  "  *<**• 


f 
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Idcaluni  "Mdri  recle^ergQ  fcriptum  eft  a  Ccleterrl^ 

mis  edam  Viris,,  valaulam  foramiois  oualis  compo- 

fixatti  efle  a  memocana  '  interna    finus   finiftri    et    a 

dextri  finus  membrana,  qui  fimrt  deXter,  femper  ct 

in  ipfo  adulto  ab  hac  valuula  remotus,  aci  eatrmihil 

contribak.     Sed- fedes  hinc  quoque  valunlae  forami- 

nis  oualis,  quae  experimenth)  his  inftitueodis    anfam 

praebuerat,  apparet.      Iufidct  bafi    fua  ■(  fig.  li  a>  p. 

q i  r.  fig.  3.  K  i.  k. )  ipfi  fupremcf  termino  parietis  :fi- 

niftri  vcnae  cauae  ioftriorfe  ,  vbi  hacc  incipit  in  fi^ 

num    finiftrum:  cofitinuare;    corittituitque    adco  ipfii 

*unc  ttrminum  '  intet;  venam    caudm    inferiorefh   et 

\     finufft  finiftfum  ,    quemadmodum    valuula,  EvSTAt 

CHII  'fupttmae  orae  partis  dextrde  et  antetioris-  ve- 

\     »ao  <»uac  «4f>fi^et^«r -venam' a 'iinu  <kxtr^ -dimngutt 

;    Vti  igitut  -  valuukm'i  EvSTACHII    refte'  valuulam 

finus  dextri:  appeftare*  pofles- ,    ft :  fa"&  efler,   ndfflietf 

J  EVSTACHII  rdmoirere,  it*  v^luula  foramimVouaW* 

.'    meirito  vaiitula  Jfauk  fimftri  i voeari  potctiry  quae'  quipp* 

.,  orificio,  quo  veBa  catia  inferion  m  finum  'finiftruat 

"'   apcrirur,  praefix*  eft,  prorfus  Gmili  modo ,  vt  val- 

-■"^  vulas  annHlares  orificiis  Venofis  veritrlculorum    cor« 

**  dis  praefident,  qtfibud  cum  valualls-  etiam  haec  noftra 

1)1  fiuw  finirtri  lV4»luula  iria^mam.fijriilitudinem  habeu 

cil&    '      §.  -*o<  Hts  ftqnt  vrrinqne '^rc^iiaionibus  veriaeArcu»  qn» 
^cauaef  infbtlbtts »,  *de«ra«  nimitum  j   valuulae^  Ev-ratione  re" 
»  ^TACBli »  «e*fitfil!rae ,  Srafoutae  fitiu*  fifelftfif  ^a^Jp^** 
^t0^ifn   Uta'c4  hunrflidr.  et  mJaor ,  haec   ef;Mnaior   etffit. 
c  ^lciox  fitu  4ft  V  46te«tooitiir  «tctts.  (jA  «o  moidD^  T«h.  vn, 

Tt  Fi*** 


5V  :» 
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»t  cqnti£*tt»t$.fua.fujiftirn<,  cprifeus.  ftt' «..)  dw* 
fum  fcfpiqi^t,  <rttrtj}tte   ffltero  v  .  quod.-   pofterius  et 
de<3Kfrius  fimulque  breMiua   eft    («*  }'.iexcrcmit»tibu» 
valuularum   EvSTACHII  et  finus  finiftri    pofteriori. 
bus ,  altero ,  quod    anterius    et  timtterius    fimulque 
loe&ius  cft;^.  x. •)  extrer&iratibu,*  Ji^rurn  \aluularura 
anjterioritm*-  imerferatur.,    (  CQnferantur;,  hic  etiam  ct 
comparentur  jnter.rfe.  fig.  i.i  et  3.  ),     Hic  arcus  ni- 
hil  ajiad  efl ,    qpam  knus,  firiis  et    margo  fepti  fi» 
iHiurn  {*.),  qoi',  excauauis  i*?o  modo  fed  lurr.idw 
jquoque;  cucn  Ot ,  et  crafTuie  rfiia  >•  nec    non  altqoa 
^be^in^  jtf  «eliqua  fljpeifio^,  pacte  fepti  (fi.  j  fe  di? 
4$jqguatJ  perfc&urm  f(m\MQQ  cfc,ditfiqci#m  ;»rjeiiin  re- 
f«rt  fc  qua-muis  cum  fuperiori  tepti  pa«©>  v&Mn>con» 
titouum  .ejfi&eiflr.    i.Vti    wro  mmor,  .cirarflrtstetttm 
Fe.nae.  cmuac  >J*fS  cft  , .  quaej  in    latere  eiys;  dextro 
liahiulam.  £v6TACHII  prOducit»jj:efc  .npaior^.cjuae  ia 
&u0«o;  latere.  in  valnularp*.  finusi  finiftri!  ctwgatur ; 
jta  arcus  qu^que  mulio /ptopior  JaHli  cjextfofofitos 
eft>  vt.  crurjbus  fuis  proxira^  jjuxta-  extremitates  val- 
vtilae-  EV8TACHII ,  quae  ipfis  crurifeus  his   adbae- 
refeunt:  (fig.  J.,)  dc(ce:«(feit.;  curn  contw  yiter  crura 
arentiet  extremitatcs  vajuujae»  fi:»tis,pfmj0rl  ootabile 
fpathrm  intercedatr,  (  fig.. ^u.atfju'  (JPenlque  aura 
arcusiin  ipfo    dextro    venae    pariete    paulo    inferias 
'  bafi  valuutee  EySEACHII  ,(#. y.pjrWMq&dis  (w.x.) 
nde4<uia;:, .  partimQW;  ,jq    ipfc»,hlirr*«tnlj   qui  in 
:;,kiterna  wmae  cautfe  fiiptrikte  .b$%\alui)Jae  &T$rA- 
,  chh  ciugii » (  *. )  ccwtiawot  (#..*«  )♦ ,  Sic  mp  hic 
arcjtts  lumen  iupenuj^enae  cauae  adeo  \  diutdk ,  vt 
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tnam}  drcfco*  eu»  .mu&$ntvfmem\  io;  latete:  --dcafy» 
ct  anoeriori  a  reliqim"<ioabua>  tariiii.  paetibut'  irt.la» 
tere  Gpiftno  «t  peflerwri :  diftbroat „  finuilqnf  in  vtro» 
que-Uacefe.  voa  curr*  ea*  onaeiroiaqua  «ftj,orae.  veoai 
cflfjae-  parte  circulunv  deuoo  perficiat.^  cui  .vatoult 
in  vtroque  l«ere<  iiwidet ,  et  qui  igiti»  io  latepe 
fiuifoo  duplo  cireiter  rnaioa  «ft .,  <juara  in  kttre 
dtflwro;   ■  t   ;    :'-'>   .   n .  ,.:,•   r,.;      ,     ...    c    ,  \\     2.1 

'•'    $.  icl  V*Iuob^EvSTACIt?I  iste  ,  4|«M,  «tQuomoda* 
coftftat  r  figarae-  Xeanlnnaria.,eft ,    dun?  bafii  fuft ,,  ura  veh*  ««» 
marggne  cpnoexo  4.^7.  )=  parim  .deon*o>  teuaev  tpfo  °p°,fu™ 
queiicmuuowpartibnsianfeidoribtty  oaew/jD  feoe    ptt  rum,  quu 
tiete  defceadoat  (.fig.  44),  ^trenritaf  ibuti  iratm  ( $.».$L)producit , 
ptiitbusi  craroai  iuprrioiibtt*  atfaorefc  v  *t  imfcgioe^uof,^ri* 
libeto  flaitante  ataaescoaxauQ>(.8.  )  verfu*  conqaui-^J 
tatera  afecut*  (xo.y  ttfpteit,  ariiicixim  .vaa  cora  arco 
hoe  :moaauf.xoatutuit  ,    qood    .njn;   modo)    lartgaTjk  V1L 
oiitmmni  et   tix    tertiamupareem  iliimioitt.  vtaao     s#  '* 
caose   eWnmit',   ct  /anrfnui  jaaio^BOc.ionam^iiaificaai 
onficiam   eft,   fed  aboeantfem  anft»  cum    valuuJa 
EvsTACHni  et    cum    ipfo    venae    parietc   dextto 
propmquiuwrrvj  tahhn  ,  fimul  .fiium  *"taleflttute  009 
fiuonem  pitipctiyi  vt  w  plaoo.  iferei  „t$«ticali    .conftbt 
tnturatiut,  awoquecfuam  #Te  itransaeffi{ar  :m;9cflt 
in    finum  dextrum  ^  et    paoHulum  taatnm  .  obitatto 
verfu*  luoeriora  fimul  ,  diocdlum  habeat.      Vialuuto  Fig.  1. 
contra   finus    Gniftri ,   quae ,    vt    veoofae    valuulae 
vemricul<imra  attji^taupuUrif^fere,  Pfl  ,« frefc  tubu-  t  .  *  v.ift 
lom  potiMsi.Mfeatijl^^c^^^^fr^^nC^pcgiilfj^^  *>™p 
tamed.  paries.  ancerjor  »  qui  i^if»  iff^^ftmuljift^'  s    ;?»» 
.jT0m.XX.N0u.C0mm.  Aaa  fepto     ,\^ 
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copto  finiwm  foprt  arcom  {&  s.  «:  fig.  4.  £  f.  *} 
'  adeo  adhaeret ,  vt  ab  eodem  *vhi  diftingm  poflic , 
bafi  fnt  primum ,  vt  dixi  >  fi*p{einae  orae  parfeti* 
ttniftri  et  pofterlori*  venae  ctttte  mGdet>  (  fig.  2.  9. 
p.  f.  r.  fig-  3.  £.££.)  et  dua»  quidem  tertia&pu- 
tes  amtrita»  hiiiu»  veoae  oecupat  ^  deinde  fetiqnt  ftd 
jBtnims  qaiden»  bafis  fuae.  parte.ctiam  areai  iobae- 
ret  ( fig  3.  a.  ) ,  quem  vna  cum  hac  parietis-  j$r- 
ftri  vente  caaac  faprema  ora  circulum  diceje  mo- 
nui  (§.  10. }  ,  et  pariete  deaique  fuo  antcriori  bre- 
viori  fepto.  finuum  fiipra  arcum  applicataeft  (Jig.  %w.% 
Hac  etgo  ratiom  tubu*  cffidtvr  rt  yeiw  cana,  iotxa 
doum  fioiftrum  porre&ut ,  qjii  rpfa  vens  ctus  Tix 
aoguflior  eft ,  et  orificium  margioe  ruo  lrbero  ofert 
.,..,(  fig.  2.  5.  6*.  7-  8.  9»  io.>,.quod  io  .plaao  obH- 
qao  poficum  txtn  furfnm  et  finiftroifam  dirt&Qm 
habtd;  tdeoi,  vt,  fi  duo  haec  vcnto  cauto  orifkit 
1    ':  tatjqoanv  duos  1  ramot ,  ,in    quos   vest    diuideretar, 

conidcctrc Tolperis  j  q»od  haud  .  ineptfc  fasn  poifie 
oinoino  mihi  videtur ;  boc  orjficinm  fiftifiraar .,  vel 
cubas.  potiaiifc  cuw  fiio  orificio  in  finiCrrma  finom 
enpoere<fcai  ,'ob  imaiorera  .aptcitiaoem  .noa  modo, 
fed  «tiam  >propeer dinec"tionemn  jvente  ,  stplttrimmii 
toaftruttanr*  taoqnarh  tnmcttt  contiomtw,  orificium 
dextrom  veco,  qw>  veoa  ia  fiuum  dextrum  triat, 
tAaquam  ramni  eiot  IateralU  confiderari  poifiu 

forame*  ,  <-'<  '  $  4«i.  HiUC  ip*ufo  lCtfU WtruT  ,>  qultf  ptoprie 
,nod  fj"WW'fit  v>o/ft>i*fi*t*tpir  ottie  dlftuttt  rait? ,  .  ioteht- 
^d  Jro-Bitur.  'Wibit  alitfi  «ftr  ^n»   ip&  baO».  v^dmite 

prie  &.  <  ;    '■  •      »- 
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tibalofee  fians  fialftr!  ,~qo«  mtximam  partem  mt 
parietis  fioiflri  «t  pofterioris  venae  cauae  et  «liqaa 
minori  parte  «tiam  arcui  feaec  valuala  infidet ;  vat 
fi  owats ,  tpfvm  orficium  venae  cauae  Jm/trnm ,  qm 
fnjmum  finiftrun  «peritur^  *  tm  vahtuk  ill*  tubu- 
bfa  bafi  Jua  adheOivr.  Hoc  ipfum  quoqoe  iHud  eft 
orificium  ,  q«od  ,  quamprimura  finus  dexter  ,  •  qua- ' 
cunque  fai  parte,  vna  tum  vena  caua  aperknr,fiue 
dejtruitur ,  ilieo  femper  iu  confptctum  veoit ,  ec 
quod  igitur  latete  quidem  nemiaem  -potuit ,  fed , 
quid  vere  fit,  intelle&u  fe  admodum  difficile  Tprae* 
buit, 

$.  13.  Hic  autem,  quem  deferfpfi ,  veBt«Venieet- 
cauae  ,  et  orr&cioram  eius  ftatus  folommodo  inloetn^  orifi" 
obtinet,  qui  pr6pe  eft,  vt  nafcatur,  vel  'm  «iantei^^JJJ 
quamprimum  nato.  Poft  aliquot  inde  meofes  oonin  Adulto. 
folam ,  quod  ootam  eft ,  valuula  finus  finiftri  cum  orificfo  fi- 
ea  parte  fepti  fimwm,   quae  proxtme  fapra   ttcviuf^0  dta' 

A  .        •     .  '    ^    +.  .-„.  w     fo,aextrum 

eft  ,  magis  magisqae  coocrefcit,   onficiumqa»  vettietotum  ^ 

cauae  finiftrara  fioc  modo  occiudit;  fcd,  quod  mi-nae  cauae 

■ns  obferuatuiB  fuit,  nec  effe  potuit,  orificnim  y«-lumen  oc- 

nae  caoae.dextrum  quoque,,  eadem  ratione,  qua  il-  c«Pmt- 

lud  imminuitur,  dibtatur  et  augetut.*  Sanguis  enim, 

cnias  magna  pars  ad  noc    vsque   tempus   ex    vena 

caua  inferiori  per  finiftrum  eias"  orificium  in  finure  > 

finiftrum  tranfierat,  quemadmodum    in   fublequenti-    • 

bns ,  bentaole    Le&or,    demonftrabo,    hoc    orificio 

daufo,  omnis  incipit  per   dextrum   orificium    con- 

gcri  in  dextrum  finum,      Eo  efficitur , ,  vt  valuula 

EvSTACHU  dcxtrQrfum  magis  maguujuc ,  et  «rcus 

Aaa  a  '  contra, 


.  r 


\ 


S90.  I>E  VORftltfN&lCTAg* 

•tntra*  iftiir  Qneni  **.  T^mil^mnEsrsaiABi»  •'**• 
SMtfwn  iraofe  opaentt ,  .fint&QriuBi  «rgmw  ,  et 
festtuoja  **gO  **>  4coi  ^Bwnouwwr»  •  fcutajjjoffo.i.w 
fN^rs  ^moMiu»  ve««e  caitae  «>  quae.  *  finalta  ^wajMu* 
mi«*  patte  per  4fcu»  «textcrtfeftk  (rarnffeatwv.  c* 
jpag  ad  boc  vaque  tctipu*  miptjwi  «t  iriic  tettia<(H 
*&»  liynini&  pac*  fcieaat,  i»ftgi&  magifique .  vwekn  , 
vfcicoocra  iroUtra,  loumnmtar  » :et ,  -breuii  /v*  4fcaoi4 
idera  •  jgft  omcii.tr. :  ejte&tis  ^actV:  a#*UR  {e*  \Joco , 
<ie*tra  jSuneti  ntmc  tt  vaaattlaft>  fivsiACHtt  jhot 
fiori ,  'Vficius  fiuifiram.  venae"  fMwnetem-  psoguoqrw* 
tur.  Denique  in  ipfo  adulti  corde  arcus  fuum  Je» 
rcu*j*,refpfi&u  .lumjoj*  vena*  wua^  •  ir^|i*orfc  adco 
•'  vtape>;  mwftuif  >.  ir*  eun* ,  pwiete-4tptfto;~.«ujic .  leuae 
: ;';  WM»  in<  \qo>;  fere  eodemqHC  .plgio*,*e^ip»p  conftiUH 
'  tusta  dextfo  contta  parietp  et  a  plaoo,,  iii  qw>  iOe 
paries  e*  «aluula  EvfiTACtfll  eft,  Owgiiume.remo- 
tu»  jfc;  ■*  ori&ciftm  dex«um(  ftgo,  «mp4  .tertiam 
'?«  partem  Jpmiuia  yenae  cauae  4a  ^tUr/^paupr 
iat,  totum.hoc  Jumeo  nuac  oscupet  %  eique  proifua 
a*Qoafe£&    ...       .  ,'j      ...;■•   -  :.-j*-^«.-icr->  *., : 

£.  '14.'  Efcregia  hatc  nobiliunr  hafnmpflrtiom 


tucrit.       rtieare  cogfqif;  orrinesque  has  rr^utarione^er^^lKchrt 

j>rodn<fit  f  a  ftnt»  "deXtro  crcdebatur  .  et   ab  anricolft 

dejrtra  pkr"foramen  ouale ,'  quod  -fingulare  .  in   ftWO 

MHM  Jfcr*rrlen::  eiTet'  V  rectk''  in  finum    fibiajrtai. 

.    ^adfird;  «iiitjadir  ct  %oi>  caui-Mr&^^eittr, 


» 
quo 


qib  la^dexanifft  fianat  ipewwr*  grtficfc  *Ps**de^ 
vt  <a«6c!  b*eni6cognitte  ■fuefe,.«e^us  ijMi  qtfotjuf 
»h«s;&ciIo  «teftriwu  pomwtttt.  t 

"?Jo  :.\r  «    f  .ii-jiul.iir;   !.;;.:   c<;    ;•  •  -,«   ! . .»   t  ;«f.'/o 
"     .  ••$.   I:*.  ;apual>oltra'-tWJtt  ,«>.  «nodOl^sia.  *.';§AnnuIus 

valboJfl  ;EysTAqHtI  «rt  p*riejo /wnac  dWtQ  .wnWinde ,  qui 
vctuyy  dumque-fimftrojveaae  piriete  iit  vohRi  TClh  ^1^06™ 
ticrie rpiawun  stdigitur ; : «cura  fia*nl   Jmtiw   *w») niftrrdn- 
qnie  in  feetn*  ariifdafterTCjiae  dcjBtTfr  ,de/cendcr#«git,  fimu*i 
partarnquo  "fab .  bafi ,  valtioJbQ  EvSTAeHJI  :d«fineio  i  produci- 
et  partim  io  eiua:  UnriHimyqtii'  ta£n,  tetdt  innfOB4ttar# 
cauac  iateroa.  frcie  cingit ,;  ipTum  .cootimiare    vidii 
mas ,  naac  *  frafi  valirulae  EvsTACHIl  feparantut » 
et  contr*  lnnbo,  qui!  bafin  v*Uuui»eTfmu>  fiojftrh.jlt 
eadtern-.irijfflroaTHietMftjfedte  iol  pariecc  fniftre  ,/cittgiU| 
adeo  ttQnndoot, ar t  ntna.cam  4»  perfe&asj.  gjrajiiriQfc 
praduran*  ,.qui  annu|u*<  rogiU*   vulgo   djcitor  y  vt» 
cicatrix :  orkficfi:  fimftri  ip6i ,  quae  ftfau  vatoitU   *c}$ 
crctx  eftcitox^foffa'  ouaiis  vpctri  -foka  t  .         .1./ 
i;:  trq     nr.V  T5»'''I    f'-  !■'./    £t::c '.     vi.:,-',-» 
<fL  irtf.l  Srdalii  f»rro  tnMi  ;min*J'  ;n9tetmiittb  AIH  porr* 
eni  ef&ctu  fiirit.  oot  ab  «odeai  iwguhie:.;  fcfopio6n»efi*aus  •" 

"'.-....     .7»  „         .  ,  riusdem 

minc  ex  venacaua  infenon  per  oriadattt  ideioniat^,^..^ 
kt  dexorum  i£num  tcrumpentci,  pcdductntux.  ,  Etiguinisprcf? 
primo  -qairfenk'  extraoit»  valuulae  EvSTAGHtt  pon  homs  «  0- 
nVnoT  ,  ^quae  poderiori  <criir*.ascos  jn  jfoctu  adhac-"hciuin 
ret^  adeo  fttxttfliao  d*fteodiuir  ct  aboletur ,  vc  vJti>v»)uui9 
mus  valuulde  finis>  «fexteriorl^t  potferior  diias  io  fcvsr.  «b 
iHii  corbwibis  adultb,  inalih  tres  *el.  quatuor,  eta,cu  feP«- 
pluro»  i»  aiiii''Uiaea»  ♦  ab  tllo  crui»  arcu»  puteriQr4^jj0,J£ 
t    -:j    «mai  ••••.•';*•*  0.'  •"'  f- -'    -  ;  '^:   ttinoti>T»* 
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remota,et  io  pariete  dextro  Tenae  cauae  ioftriorii, 
cui  adhaeret ,  -definere  inueoiatur,    flutas  loco  Tero 
in  partete  pofteriori  Tenae  «auie  iaferioris  fooea  nnnc 
exiftit ,  vel  excauatio ,  haud  profanda ,    quae  obkm- 
gae  fiae  ousftae  igdrae  eoque  fflodo   pofitt  eft,  vt 
Terticim  furfum   diredtum    habeat,  et  eniiocotiori 
parte  fiaus  destri  fuperitfs   circumdatur.     fiaec  ex- 
cauatio  efgo ,  iimr  extremitatcm  riuuc  dextraro  lal- 
vulae  EVSTACHlt  et  cros    pofJeriitt  arcus    interpo- 
rfitt,  ib  >hae  pofteriori  regiorie  vecam  «auuam  infe- 
'rloom  a  tfrm  dextro  diftiagiw  Jadee,  *t  excauar» 
ipfa  tota  ad  vetiam  ,  timbns  eius   fiiperior   emiaeos 
ad  fioum  iam  pertiaeat.    Sic  latece  dextro  et  ante- 
riori.  vaiuula    EvSTACHH ,    finifko   latere  arcus, 
pofterius  toq  Ibuea  «t  limbos  eam  circumdaos,  ori- 
fkiutti  Tenae  cauae   dextrum    in   adoltd   effiriuot, 
Teuamque   a    fiou   diftingount ;   cum  ja .  foetn  folt 
Evstachii  valaula  tm  cum  arcu  idoft  e&eret, 
venamque  a  finu  difHogieret,     Vti  ;caerern»H  extre- 
mitate    dextra    valuula   Ev5TACHII    parieti   \eoae 
c  r-     '  dexiro  Ht-QdtttDradkurerviti  fimflr*  limbopartirn, 
406   ortficitHn    vcoae   coronariae    cingitur  ,   vlti- 
jnoque   fioe  ftro- ipfi    cruri   etiam  anteriori   arcus 
affigitur.     Nultum  dubham  ergo  eft*  quin   excaoa- 
tio   illa    hi    fururno   parietB    pofteriori  veuftecaaas 
iaferioris.flbieodera  coptofius  iaddu&o:  er  pcerrjente 
iaoguiae  peodeat ;   quo  et  pefterior  extrerriitas   wJ- 
Tulae  EvSTACHIf  abolearr;    et  quin>  illud    quidem 
fiat  ,  priusquam  cxtremitas  -  pofterior  valuulae  Ev- 
6TACHn  ocffit,  quae ,    quaAidiu   exiflit*    eo  magis 
it&padtaido  liberum  faoguinis  adfcenfura  ,    eius  pref- 

fioneoi 


-V   «: 


ir 
.1  (i 


•a; 


D£  FORAMNE  OVAfct  375 

ioocHr  is  loco ,  qutro  fectudit,*  aatoegtfs  i  v ti  itl- 
vuU  EvSTAGHII  tota ,  dum  oram  de*toaja  iet?  «"r 
teriorem  orificii,  vbi.et,  larjof  et  irpiior  cft,  defen- 
dit ,  ianguinem  ciusque  premoneriv  mafime  vetfo» 
parterx»  pofteriorero-  ducere  viactyr  ,  io  qua.regioot 
pofteeiori .  plurimi,  ct  •  fere,  orooes  ,  qai,  a  (apguint 
copiofii*  addutao-:  dttitiari  poffimt, ,  efle&us  corop^j- 
reat.  . ..-.;    ->■.   3    .-.  .     •      •     .  > 

f.  17.  Deniqne  quidam  ctiam    etfcdus    funt » Uceratio 
qut  fatis  quidem  nott   per  fe    fuet tmt ,   et    quorum  valuule 
etnfe  folommodp  latjfeifle  vtfewr^quos,  eidem  m^ior/ j^^ 
fireifioa»  fimgniais ,  conia&us  i»   dextjrom    orificittra  «iusdem. 
congcftt ,  attribueriin.     EotuoV  primu»  eft  retjfbcrni» 
vahiula  EvsTACHn  ,   quam  rctiformcm  squidem  ab 
inneaoore  acceptam ,  aaii  qttoque  oaturalker  efle  cr^ 
dfctaroot.     At  ririni  taraca.ijamojup  fcaac  Jaceratio 
ftatos  praeternatnrali»  cflTe .  vidttur.   .  Et  «o  magis-  i$ 
b*c  opraiooe  pctfuadeor.,  cuin .  idem  fepferit*  Pjsjul*; 
CV8TRIS  L.  B.  DE  HALiER.      Cuius  magnl  Vfcf 
tetiimoQiuro  *  v*i  ia  vniotrfii  Ana*omia>  ita  imprH 
rnis  in  ilW»  cafib*»  manirai  ponderi»  effq.dcbnt,,  vjii 
ploriom  io.  phrribns  cadaueribo*   obfcruationufla  corf7 
ftsnfus  reqotf  itur.     Aleer  hoium  ;  cf$$oiup  ,   quem, 
prirrui»   WIM8LOWV8   tnimadaertk  ,   (A&AcaaV 
&cknt.  1717  ,  1715-  )  cfl  incccffiua.  totiu*- valuulac  ' 
EvSTACHIl  dimirvotio  ,   qua  y  propg  iorampn,  oOale 
feu  orificium  venae  cauae  finiftrum  immjnuitur  (at 
claoditur ,    illa  qnoqoe  ct  anguftior  ct  breuior  red-  -  ,  •«.  .  /■ 
drtur,adco,  v^,  fc?  hmeHiatHr  ip  adujto  .iqagaa  lata  •  .  •*  . 
tt  pctftrft»»  ttt»  oette  ntqat  otificiom  V*wt  ctoae 

fini- 
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^Wftrtfid  rfiHgtem*  fitJ »  <<^nwH^mrroihg«titJOAK% 
•*¥uV  »I>Wfeft^EII^ray|3iati6V^fd(to£  :fi«ui>  opy. 
ifitttfm  pt>(l  Jfead  refiftaflei  ;J  tamea  in  t<p riorfevfao 
|fbtiu%  <}uaM  W  i*tift«rH)r^qudl<jicl  ipe<ftc  bw^ii feiififll} 
fctiftUrrfo.'  VnftUm^  tWkimiffWdO-irtloiwitutii>  ,iif^a« 
^eSffimfcs^nactfmfttt*  tfncrat?  aloltetioi.  i-nJanpej 
ff  VyUte  ^i^mirtutaJl» •ttultt'  tiAJoteiiiottcruarity  ei 
orificium  finiftrum  venae  cauae  tamen  apertiuaai 
nulla  m  haibe&r ,  t» :  lflce«ti  IQrn.  >e*:  nfdcutata  feo  ira< 
gU  hsec  ^aliHila  «awit,- vtk  alio- m«do  hji  dilpofita* 
vWaHg«^*3^i^'*Hwws  :*dftbitvL(Boqii«i(iJaujt« 
»*•>  tferaWirtf  eiUftW^ qoeilttdw  wJww  ejaa^  ottiafcani} 
fctfft  •  'JitfelftgitttW ": :  Vt Mffiiim  «go><«DD  .<his  , dftipes» 
liebdfc-  Wf fcdfp»*d»J «jufcfcy fic iaiM/mna  afe eb* 
ftruariones  «focirtrunt*  Ve*  pifoay  aognfti.  «'Mbm, 
fmi^^oe  :¥«*dften<!i< »  ttruowif  r  fanguini : Arit . j «ilotill 
EvSTftCtfrt  fvel  fi  latior  ift  maiwv;mfcBf«<»rn«adl 
fatterri^t  lafceratatn-»  vtf ''dcdiqne^aliq  nojb^.  qwJ 
rmr/us-  -Vjrrt'  flo£if  inis  faftineao ,  ".  difptifitaki  f  Jfl  *  .* 
flifotfneoM rr>  j ' Htxibrlen» > tatef  utuat  *».  vahniUni 
fihusr^fidftri  apertaram  reli&un  «flbf.oportct.  Vt» 
Tt  ^rim-lWec Jftnt $  Vt  rwmU  a» motoin icopoditift, 
«^itnui»  <fcgb-Hde^rci  v«ririt<?«itfs  peitaifcnrinnV  o» 
rW  refttKjiio ,  *t  tfedW  «4  prlimUafcTjAbnv.'orin> 
tfoftbv  vtft&e- ;  6H)fte>  i«feri(P»t (s  ;  mutaticnarn  ,.•  jp*, 
tjootf  *y  W^ati«te'Tua  6nifis»  otMMioUitecnr^  4n» 

Vei»eea-*i>yi  1nir.v;j  j:  ioi.';urnB.  "i  Dypooo  fclii  r -.(jj  u';*'j 
Ifori™?"''1  [  5.  t'8.  -Vtr  fa  idllmilfswliid  «•rtanlan .wjbo 
eiusT,lu!^ficiuWMe3ftrtm¥'lM><5Nrn'y  MftrtMi  jnfltoitfnuni 
inem-     *iaii  ftl 

brjroue. 
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vet  detotnra,  vidiraos  efie,  vt  illnd  totum  veMecawe 

ioferioris,  vt  trnnci ,  lumon   abforbeat,  hoc,    ftuo 

deletum  fine  apertum  adjiuc,   de  veoae  tamen    c*> 

rae  lumtne  nihil  quidqum.  participet,   ct  arcus   in 

eodem  cum  pariete  veuae  finiftro  plano  exiftat;cum 

in  iofiiote  recens  nato  dextrum  vuam  modo  tertiam 

partem  huiui  lumints  vcaae  cauae,  et  finiftrum  duas 

partes  certias  habeat ;  ita  contra  in  embryone,  circi- 

ter  trirncftri,  ftatus  eft  ,  (latui,  qui  in  adulto  eft,  e 

diamctro   oppofitus,      Arcus    enim  ,   cum    valuula 

EvSTACHII  vet   cum  '  panete  dextro  .  veoae   cauae 

prorftK  in  eodem  plaao  conftiiutus ,    orificium   dex- 

trum,  quod  mioimum  inter  aocum  et  valuulam  Ev- 

STACHII  coritinetur ,  penitus  laterale   efficit ,    quod 

axin  ftKnn  reda  transuerfim  infinum  dextrum  di- 

re&um  nabeatj.curn  contra  orificinm  finjftrum  msxfo 

mum  hoc  tempbre  fit,  et,  horizontaliter  pofitum , 

omne  omnioo  veaae  cauae  lutnen  abforbcat ,    plena- 

qne  faucc  in  finura  finiflrura  bier,  •    ;. 

$.    ip.  Quod  enim  PeRILLVSTRK  L.  B.  DJZ  Breuis  ori- 
HalLER  tam  pulchre  et  tanta  cum  fagacitate  dhih  ficiorum 
nauit  ,  id  ipfum  in  corculo  embryonis,  tres  pollices  ^"^^J" 
cum  dimidio  longi ,    microfcopii  beneficio  vidi ,    et^011^  £ 
foilicke  vbertimque  perquifiui ,    nempe    venae  cauae  habeant  in 
orifictum  finiftrum ,  vel  vtvulgo  vocatur,  fbxamen  erabryone 
ouale  ,  fine  vlla  omniho  valuola  effe.     Magnus  ille  J1™*^ » 
Vir  viderat    in    foetubus    variae    aetatis',   valuulan\       p  0# 
multo ,  quam  in  maturo  folec  ,    minorem    effe  ,   et 
non  attingere  arcum ,  quem   in  foetu .  maturo  mul- 
tnm  fuperat.      lndcque,    vt  et  ex.aaalogia  pulli  in 
Tom.XX.Nou.Comm.  Bbb  ouo, 
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**o,  MAe  (ofp*K»<4il ,  vfpwi  jaliqoot  tempMj,;  Mr 
ftttlla  rOMHhino  **bHHa  «emfifcrcj;  ,(  filem. iBhj&& 
Y-em»  VHL  pagc  9*5  *«  '^f)  TAttaaait  emtajfe 
iifs  tttel  determUwpe.  .opn.  petftfm ,  idi£  f  o^figtootaa 
ttUttiitas  taaiorem,  tribu*  ferte  r*«J6 r.mmatta,^ 
ftimetrt.  Longitudroe  rauwero  cm;aeoue»tiu*  «cftfi^ 
ratus  trium  pollicvm  xt  quatubr  iiaearum  Biiwi 
ipft  huius  embfyonis,;  ioaprimis  coiciili ,  -tfnicrfifc»>' 
|>io  'Vifls  ;i€One«  plutinoas,  rqtoas;  cabfcnknpfaaK;, 
Idofteo'  alfquando  fcuiptore  "vfus  ,>  pnWiei  mhu  eas 
ftcere  poffim.  '  ©rificram  finim-um  veneecpax  iin- 
ferioris  magnus  in  hoccorculo  hjatus  erat,  «rex-» 
atto  aoquliis  iuraiai  wnae  cau»  ipfi.  Croflb.illud 
l*mbo  cfrowndatorut  ex  parce  rxifatiorr.ofintflerjpri* 
qui  iff  f  arte  aoieriori  et.dexcerjori  in  jcnwa  arcus 
et  itf  arcum  ipfom  cancinaabatur*  fcfac  s  Hmbm  far 
fifrieft,  <<xqua  fwoua  vaiuula  .finus  finiflri.etjafcitufi 
Swd'ejt  qaoque  4dem  hic  touua:ip&  iifoaeca.  fitpre» 
ma  venae  cauae  iffferior»;,  de  quateo&ftiajafNperior 
ribus  dixi ,  et  cui  valuula  finus  finiftri  in  fbetu  ma- 
ano.iafiifis  infidet.  Aequalis  ajttem  .et.  gbberri- 
mus  erat  limbus  ifte ,  vt  mullumUa  eo  Trefljigiort 
▼aiuulac  teouis  ipftus  vllius  microfcopii  ,yi  deteger* 
j  potuerwn.  <  ( iSed  «Jik:  credo ,  cowa ,  inmfibifatawin 
s  panium  vt  me  defendam  ,  ha»d  op*s-  fore, )  .i^epi^ 
qne  totum  orificiutn  re&a  hiabat  tn  fioum  fiaifirum,; 
Tti  et  \ena  caua  inftrior  exteriiift  re%e#u .  fiouunv 
ita  pofi©  erat ,  ;.-vt  *oi  rfoli  i  finiAro  jfinu£  ,  jpefpowte- 
»t,,  odUaooe,  ne  Tnipiala ;  qniderm,  fei  pm&  torJN** 
dextri  fious  wrgeret,  ?  Ommno  -eago  veojk-cawMi  rinr 
fjrion^ac  irUteperdodo  in   fimHji :  fintfteum  iafar 


r.M 
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littiryet  cam .  dOtf*rfe*t  iMttaifer&lfifftt/f  i  6)0}  Qft&HA 
douro  >  q*ed .  axjno  tr*flSue*fUm:  tobet: ,,  .qnodju*-  ifa 
icc;  mhiubni.  EvsrAOH^i  mucmt :  cowinef nr^sowi 
nrariicm:  V^luuit.  EvarAcailit.dttiiqiw  jfitu,  noft 
medo,  ndtfd&itt^  fetl  «&•  ipfi*  figsfli:  waxtme  diflwoi 
bat  a^foetua,  maturj  iofiuuwue.jscfiosvoatt; .  ejtr  adjtlt* 
vahmlsL  Oblpag*  cnimetat  ea.ttado*.  vt  lpqgitndQ 
eios  uYinte/  matgiaem  libtruro<  CQncauam  e*<  baGa 
icii  fiwduo^  iif^u#i  haec;  lopgicudoi  plus.  quajn  duf)lo 
tnaiox  fi$rlati,t«dtafc*  fen:  fpatio-,.  q»odc:inttt:  «nafgin 
ois  libera  vflam  et:  akeram  ejttrem^aoera  intejxedite 
Sic .  raargo  ei  conuexw,,  nttilus ,  fltthl*  tac©  ,  auww 
duo  Jatcra,,  qsibuft.  partihttdi.  vicinfe<  adfrftfot:»  ef 
fu&dos. obtp&ia,,.  qoo  fiooiiteru adbaejetat*  Scdi  raargoj 
liber  paruufl ,  et  quIU,^  gotQ.  dttejre  pofle^ ,  corpua, 
feu  valouiae  extremitates. 

.    §.  .*CbvEnhit.ig«tttr,  quae   dor.  varior  ifcWMbVena  ctu» 
cjtuae  infcricwift  orifiobMUnjquje.eiuj^  u^tu,  fnj>    v.ajiii8>ferior 
vitae  perdodhr  dixi ,  apparet ,.,  vejwmi.cauAn>  u&mQr.V*.1™0. 
ne<»  on»nmojip;  primo  principk>t.etj  ad;  tentjura  cifyJSTSSio 
cicer  men&m  vsq*e,  foli  fiaui  fjniftrq.  iftftriarn  ejfejiCnui  infe- 
tk  folo  latewlLjonficiojcitmt  dcHttoi  fin»,.  wxapmkh*'1***' 
«et ,  et ,p*w3s ; toote  gftttnlift  tarttum  fiwguMMj  fuj ^ft 
ope  deflKfi  huius.  orificii   finui,  dvJftrOi  ^H.'.  lo^menfem 
miasimam  vcro  et  rnodo  non   orQncfl*.  eiHHri  pottio-ifucceffiue 
oom  in  fioum  uniftmm.  effimdju.     Ijnde   poftj  haee;»d  d"- 
paakmra  dexiia  finui.cefpondere-,.  in  eiypq^e  Wfcs-Jnwnt^j. 
tam  efle  iocipere,  .adeo,  Vt:,  qtto.tampftr©  $#Ufl  io,ferri  incW 
Incem  proditUiru*  eft,  itertit  iajp  fui  paj$fc  cjestflo ,  pit 
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duabus  tertiis  fiaiflro  attoc  vrirpoddeat ,  ct  tcrthin 
igitur  fui  fanguinis  partem  dextro,  reliquanj  pot- 
tionem  finiftro  fioui  tradat ;  et  io  adulto  imnine 
&ndem|,  tota  foli  dextro  fiuui  inferta ,  omDem  huic 
fttum  (anguinem  retinquat.  Eundem  ergo  pUnc  fieri 
effe&um  ,  acfi  vcna  caua  inforior  ,  4urante  rita  bo- 
minis ,  ex  finu  finiftro  ,  cui  inferitiir ,  in  dextrom 
transpoaeretur.  Quod  ,  qua  ratione  fiat ,  fccile  k- 
telligitur.  Eo  enim  tempore,  quo  valuola  fiou^ 
niftri  cx  limbo  ofificii  finiftri ,  quem  §.  19.  diii, 
enafcitur ,  quod  poft  tertium  embryonismeofemfieri 
iudico ,  hoc  orificium  anguftari  quoque  per  ipfao 
valuulam  incipit.  Vahwh  enim  ex  limbo,cea 
bafi  fua  ,  oblique  verfut  arcum  adfcendit ,  adeoqoe , 
crificium  magis  rrwgisque  tegendo,  eius  apertanm  roi- 
norem  efficit.  Inde  ergo  maior  fanguhiis  poriioper 
dextrum  orificium  ire  cogitur  ,  orificiomqoc  hoc 
dextrum  dilatat,  et  pariecem  dextrutn  veweraJon- 
lamque  EvsTACHIi  verfus  dextrum  finom  csendir. 
Quando  vero  valuula  finus  finiftri  eo -wqpe  incte- 
vit ,  vt  arcum  et  feptum  finuum  fupra  atcum  noa 
modo  attingat ,  fed  arripiat  quoque,  eique  accrekat, 
quod  in  infante  rccens  nato*fieri  ootuin  eft}  tom 
valuula,  orifkium  finiftrum  plane -occledendo,  Joom- 
que  cum  arcu  parietem  conftitnendo ,  efficit,  « 
fanguis  nunc  otnnis  ioter  arcum  et  vahnilam  Ev* 
STAClllt  tranfire ,  valuulamque  EvsTACHII  «» 
pariete  venae  dextro  dextrorfum  magis',  arcam  too 
cum  fepto  finuum  finiftrorfum  fimul  difpellere  ©• 

.  gatur  ,   adeo ,   vt   feptum  finutim  -  ia  idem  com 

.piritte 
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fialftf»  vetae  plfnum  redigatur ,  vnumque  cum  cq- ' 
dem  verticalera  parietem  i  co&ftituar.  Quo  ipfo  ergo ) 
tota  tentt  caua  mferior  ia  dextrum  finum  ;  tranfpo- * 
niHin  .-->    -'•■  •*      ■■r:.:t  .  •  •.  -  •'  ....       I 

§.  ai.  Deniqoe  valaulam 'qaoque  EVSTACHIlDo  Valau- 
exiisdem   et  rimprtmit   ilfcs    obferuatiooibus ,  iquas1*  EvSTA* 
$►".  19.  «tulij  paulo  pieuius  cognofcimus.      Ea  nonijj*^**" 
in  inftnte  recens  nato,  multo  minus  in  adulto,  ftjd>        * 
in   *mbryoAe    trimcftri ,  fummum  fuae    perfe&jonw. 
gradum   attigiffe    pntari    debet.       Hac    enim  -  vitafc 
periodo    propprtione  .  reliquarum  .  partium.    maiori  v 

magnitudine    gaudet  ,    quam    tIIo    poft   haec    alio.  .,, 

tempore  ,  et  figurgm.   fingularem    oblongam    nabet, 
quam  §.  19.  defcripfi.  ,  Ab  fioc    tempore    continuo  '   ' 

imrnmui,  imprimls   a    fundo    fuo  verfus  marginem      '        ' 
liberum    breuior  „fieri  ,  .  infimulque    figuram    fuam  '..   •..„..•-• 
rputare  incipit ,  quae  in    foetu    maturo    femiluparis 
fere  iam  eft,  modo  Tt   latior    adhuc  fit  a   margine' 
conuexo  ad  concauum  ;    cum  in  adulto  multo  pro- 
portione  angultior  efjfe,  et  faepe  merum  filamehtum 
quafi  femicirculare  referre  foleat.  Scilicet ,  dum  circa 
tertiup}  t '  querri  cfixi \  embryonis '  menfein   abfblutum 
ex  margine  orificii  Tenae  cauac  finiftri ,    qui  bacle- 
nus  liber  fiiit ,  yaluufa  huius  orificii  enafcitur,  quae 
omni  refpectu  valuulae   EvSTACHll    contraria   eft, 
eo  ipfo ,  quod  hacc  valuula  orificium    fuum    angu- 
frare  ,'  fanguinemque  ex  vena  caua  adfcendentem  ma-     "   -  .  f 
gis  -magisque  verfus  dextrum  orificium  et  valuulam         . '  ' 
EvSTACHH    compellere    incipiat  $     hoc    birificium  ., 
dextrum  quoque  dilatare,  valuulamque  EvSTACHll 
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MpriflMfs  r  mnfpccie,  n&tigiiiarmAhifti  libtftf»  ftftffe 
fmjdoni  ^rgojtp» ,  a&aqntoi  jetn  ftsnmtytffti».:jMiUQfftt) 
qaet^.abjfidWBwft  «hmflffl4q«itncqfcJkrtgwnD  iftrtfcnjn 
lunarem  paulatim  inutare,  mcipit,  Vnde  ergQiHn, 
'tdtKgfeA,:  et ;  iqnip  ltJtwdtan  finuff  fytifak  2  ^uulac 
Eyj»TA«nnj'CffliitTaidftmc4fie  dtatnMti,  *  AMbHte» 
rtto;  tcrtpus  furnnwc:  porfe&oftji  cftftlf Hlt&jJEviTA.? 
CHII,  (inljtarthimijcmbrjDonJfln  mMtOT/afefeiufiBaMitt 
nempa  «alpula.  jfinwaj  fiuifiri  ( e*j,  fijpr  ortfte^wtlcjri 
tKVpojrit.ttebMtT       j.-.'  ., ,  •;■■■  nr     •.'!>.:  :u'   i.-.j.  •..- 


Venae  ct 


Vel,  vt  in  aiiis  tfdi ,  et^nnnc1  cbram^febco^  M 
linifttb  finui '  refpQhdeat , '  a  deXtrbqUe  ^itinirfb.  '«? 
mota:;fit , '  iiitecfe ;  vtro"  ,drcum//  'tfiig  ftt^  fejJtf 
marginem  x  dfendit,'  quo.  lumen;; Vena^caDiic^nT  'dtio 
onnxii  diuidatUr,  qubrum,  alttfd/i^^i^n^Jdliero 
/h  finjftruiri  finum  itlferatur,.  Vt  fQrflmen  ergo*  otialc 
htc  non  magiS  qpam  in  homihe'  quidflnanl  alfed  ftt, 


Diuerfita-  .  r  $.*$. .  Diuaritattfi  nibilomtom.mmwl  mo* 
fu^  «MritA  fune,  atqnei  \*>biiA:AfmM9iiboJOfiGAkmnte 
rrhuS-  trumircbiongiim  gujdfemj.*t  tttttMpffoi  fttfofti!*/*! 
nam  ve-  n«a  Jovifcv^edi>f#gtUHiftni  jefl^tiibfigntai^  capriratt» 

naft».  ..,-;  ,aT  -    .,o(I  *  t^et* 


«perflfKe  ^j^bfw^  oculinftre  fihiUwW  (rt.>'^.f  );Duovente 
pWWde"tiueku*«aguH*v  q«o^«  ftWfcr  pofltHbr  tie£- cau,c  inf*' 
^eriorqib^^H1*»!»»^^^^:  firitftetfd*  fittflir^™?™ 
^),JOrrtqti*-t©tia&m  ptfhefca  fifpeftdft  {W)J,4foekt»\o  veri 
iMferidtfc  ( q ;  >, ^gaflck^     Atr ora >ft*iior!  bob  Yrfltitifc  »'1US  r«mi 
jTSvSTACHlrVqoae  fctftto  io  Yfceto  datur,  fed  ^1^0^  Vifl 
'Crtflb  ^efficitut»  V  earrtofe   fobftmtia  ftftd  ,jquO'«rrttii  Fig.  5. 
modo ,  4c  «ahitita  Evsrf  aCffl p-1a    homfae  j '  parfe» 
^httffior  tde^eribrvf&e  •vettoe -c^autte  iriferibrfe^ftjpieriys 
fferroinaOtf.  ■  Denkjie,  quodprimariutti  eft,  vtiofe 
iaferior  deattn  huius  orificit  in  Yitulo  aeqttfe  a,c  h6- 
mine  dtuttYfa  eft'«b  ora  ifrteriorr  otificil  fifliftri><**i 
et  ipfir  dra»  foperior5  ia  «tttBlo  *Ka -«t    dfeeaft   tteltf- 
tro,  aliaque  et  diuerfa  fiaiftro  orificio  datarfHticbVft 
plane  in  omnibus  fuis  partibus  aliud  orificium    fit , 
quod  in^exrxty- ^et  attttdjqadtf  fii  'tfniftlb  §nu  pa-r •u"vI "*'* 
,teu    ■Hmmai  «ra  haec  fcipdrioi  ©eifieil  dexttf.p*d*- 
-pritwijn-  TftulouettMtieas  rt*frvbus  ■  cftiv{o.)  iftrmRier  m» 
*Yt  fotfeMor,    ciirriea    fufeftaniia  ffattuevtib    ^  «* 
*etr«iqiWft*,  frdftiodiua  in  *eda'%a«a;jJ<!?le  ^Mqtte^'1'^,  7,nJ 
arcui  ia'conl>«fcurWnVenlt ,  qua  jcUxi  luwen  Teo^c  ^'"  '.r!..;!| 
cswae  fuperios  in  daatfjpartct  diuidi  ,(jr.  ^  )  et  qtfi  e  /     - 
40  hoc  >loco  'V-na>  icnm  <limbo>,  -quli-  bafin    vdludlae  -      ; ••«» 
tfiaus  &ilftri  <dagit , rpe¥fe&a*a  •  ortficium  (  rotuhdUrft "; !J  ' ';  'Jj 
tpgfteriue^ifitie  fttiftaifti'  efficlty.(^ii) ,  tflafneaa  de*-'  '  '   4  " 
tro  iang^iatoi  duierfcm  ,  «et*  iotra:  hoc,  itoodo  3ff--fb» 
tm>,  pofteriusfito^  fiatui  <»m  fllo,  ex  'finn  ttextra 
«rfcrto  oW^ruobile  ('«%  5.V  "Vt    breuibus^  fsndenj 
r«rbi?'we  estpediarn^  ottfitium  ^f&od  3«  dcsn»  fin* 
pa«et':(&^/>.f:)i  w»  /vemiei  caiae^ifftfe^s^ffl^ 
.    •  ■    i  fed 


n:rrt 

nO  fifl'»7  fl. 
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fed  potius  raroi  qrificjtmj  eft ,  <jnem  vem«  cft«a  inr 
ferior,  ^it^et  quo  jnedio  Jiaec   veea  fc   jn   finam 

,  dc*trufr>  qffundjt.  -Et  fimtfi  fv«:  moa>  cujB  iea.fc 
habeat.  cujn  orificio;,  ftniftrq ,  qup4<a«que  #c  dftih 
trura  ,  haud    fimplex    v*  in  hptnioe ,  orifidnm,  fed 

'       verus  ,  quamuia  breuior,    ramus  eft;  vt  paalo  poft 

dicam;  vena  caua  inferior  io  vitulo  fuperius  omnino 

in  dpo?,  licet  breue*,.  taraen   yero>>  i&mos  djnidt- 

tiiff  quorum  al^ero  ilja  in  dextrum  ,  alteio  io  fl- 

uiftrum  fipum  infcritur ,  et   quorum    alter  igimr , 

.  vtj  ia  h^HTiine  orificia  fe  habent  ,   de*ter  ,  ator  fi- 

fjtfftcr.eft.     (  Videfis  fig>  6»  vbi  vena  caua   v,  io  w. 

4*tefcH *  «t    djuiddW  <  10 .  ramum    finiftrwn  *  -/.  ct 

»  I  »  • 

Eiplicatio  g.  ft^,  Orificium  ergo  fiognlatum  ;   q»od  im- 

Xro™iC*  med!«e  irt  <irt«01  dextrum  hidt  ( >fig.  5.  n.  o:.p.  q,  >, 

tnenoram  rami.Hlius/dextri  orificiujji  extreruum,  eft  ,  quo  ra- 

invenaca-.mus  ifte  finitur  et  in  finum  aperitur.    Jllud  «titejn 

v«  vitulina^rijggj^m  .rotu*dum  (■*.  *.  y,  )' ,  .ityitd  iotra  hoc  ex 

SunT^et  *Pert0  '•fi°*J  dextro  ,  atque  in  ipfc  cfljuitate  ..veoae.  ca- 

arcus',  e-«vae,  confpicitur ,  quod  ex  arcu  et  limbo,  qui  bafio 

tiam  inho-.yaluulae  fious  finiftri  ciogiti,  cojnpooitur,  oooidein, 

mme,  in-ftUt  finiile,  .ori£cium  extremum  eft  rami  iioiftri,fed 

terj>,et,tK\illud .  et»6  luirtfo  ,  quo  ramus  ex  truoco  fuo  oriwr, 

quodque  a  bjfi^jami  tffijcitur,  qUft  ifte  par.Qm  mmco 

infidet,  partim  tuir»  vicino  fuo  dextro  ramo  con> 

pofitus  eft.    Orificium  cxtremurn  viero  .hjiiu»  fiit» 

ftri  rami  fiue  apwtur*  nonnifiquq&d  minimam  par- 

jtem  -e*  .Aftffto.  d«svo  fiuu,  /vitterj  ^offft^C  ftg.  5. «. )j 

f  i  -'  '   -  .iate- 
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intjegrum  autem  apparet  in  apcrto  firiu  finiftro,  ( fig. 6.  f. 
fig.  7-  f  ^h  **•  s*  '•-)  et  .effieitur  pcoprie   abr  ipfa    ex- 
trema  ora  valuulae  tubulofae  finus  finiftri,  quae  huic 
aperturae  infidet.   .  Sed    Lunsen  ;  fimiie    rauoi    dextri      ' 
venae  .cauae.  inferiocis ,    quod    nompe    a    bafi    huius 
rajni,  qua  trunco  fuo  parti/n,  .venae,  cauae  inferiori , 
infidet ,  partimque    cum    altero    vicino    fuo  finiftro 
ramo  cohaer^t  ,  efficitur  y  fijmiliter  apparet ,  fi   vena 
caua  inferipr  in   pariete  fuo.  finiftro    inciditur ,    ea- 
deroque  feftione  firoul  Vaiuula  finus   finiftri    dififeca- 
tur  ,  quemadmodum  (,fig.  4. ). has  parjes  ex  infante 
propofui.     Tum.cnim  idem  arcus.,    qui .  ex    dextro 
latere  vifus  in    bafin    raiqi    finiftri  .continuat,    qua 
-parte  hic  trunco  iqfidet ,   atque    hoc    modo  Jumen 
ramix  finiftri  efficit  ,,fimili  modo  in  bafin    continuat 
rami  dextri ,  eiusque  lumen.efficit;    quemadmpdum. 
haec  cpmmunis    prqprietas*   cuiusuis    trunci    eft  ,    in 
duos,  quam  minime  diuergentes,  et  fere  aequ&les,  ra- 
mosdiuifu     Denique  etiam  P  quid  arcus  ille ,    jfth- 
mus    VlEVSSENII^    in  homine  non  miaus  quam.ia 
vitulo  fit,  ex  vituhna  hac  ftruttura  clarius,  intelligitur. 
Vti  epim  in  quolibet  truncp,  in  duos  ramos,  parum  di-. 
vergentes,  diuifo,  eo  loco,  vbi  rami  inter  fe-.cohaerent , 
anguli}*  efficitur,qui  in  interna  cauitate.canahs  (peciemi: 
arcus  refertj  lunjini  tronci.e  diaroetm  oppufitvet  quo. 
hoc.Iumen  trunci  in  duo  lumina,  quae  nunc  lumma 
ramorum  funr,  diuiditur,  qupmque  arcum  atiga/um.  con-. 
iundioms  duorum  ramorum  appell^bo;  ita  patet,  huncar-: 
cum  %_  ittfrroum    VlEV.SSENII ,  ;(  fig.  I..16.  figi.3.  *-l 
fig    4..  y.  fig.  5.  x.  x.  I   aihji;  aljud^  efle  ,   quara; 
m  TcHO.XX.Nou.Comm.  Ccc  ipfum 
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~  ipfam  illum  angnlurri  coniun&ionis  daoram    rsmo- 
lam ,  ia  quos  vena  caoa  infeiioc  diuiditur. 

Duovenae  $,  aj,  Qoamnis-  btec  diuifio  venae  canae  ia- 

c.au*c  infeTferioris  in  duos  ramos  etiam    in   vitulo    non  adeo 

rioris  ramt     .  _  ......  . 

in  vitulo  cdmparatafk,  vt  cmuis,  obiter  bas  partes  latuenti, 

etiam  ex-  ilico  appareat ,  et  fponte  quafi  fe  oculis  ofienu;noa 

teme  ap-  minu8  tamen  vera  ideo  eft,  nec    minus    manifefla, 

^nt^ni  dummodo  cum  attentione  confideretur.      Non  folura 

Fifr  &.   enim  interne  hi  rami  fe  fatis  manifeftant ,,  fcd  ex- 

terne  quoque ,.   dum  a  parte  bafis  cordis  et    io  fo- 

perficte  pofteriori  vena  caua  et  finos    confpiciontur  ,• 

cuidenter  apparet ,  venam ,   dum    verfns    vtrumque 

finum  r  ma-gi&  tamen  femper  verfos    finiftrum  y  vefi 

verfus  hunc  fofum  adfcendit ,  ( fig.  6.  v. )  io  parte 

fuperiori  primo  latiorem  fieri  ( w ) ,  et    denique  fe 

fetis  diftinde  in  hoc  pariete  pofteriori,  cum  anterior 

breuior  bafi  cordis  applicatur ,  diuidere  in  dnos  ra- 

mos ,  quorum  dezter  longior  ( «►  )  oblique  dextror- 

fum  ad  finom  hnius-  lateris.  adfcendit ,.  eoque  ipfura 

hoc  fpatium ,  qno  truncnm  veoae-  a  dextro-  finn  re- 

motnm  effc  dixi ,  emetitnr  r  quod  ni  fieret  y  ficile 

vides ,  venae  caoae  inferioris  truncum  aut  non  re- 

motum  a  plano  verticali  £00»  dextri ,  aut  non  in» 

fcrtum  huic  finni  efle  pofle»      Vt  ipfe  hic  fitos-  ve- 

nae  cauae  refpelte  finuum  argumenturr*  fit   ramo- 

rnm  ,  in  quc*  necefle-  eft ,.  vt  vena   caua   dinidatnr. 

Sinifter  ramus-  breuior,  fed  non  minus  diftin&us  eft, 

(x.  y.)  qui  oblique  finiftrorfunv  io>  finant  finifirurrt 

fe  cito  immcrgit  et  enane&it* 

$»  *6. 
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§.  2$.  Iam  certum  eft ,  in  humano  fbetu  tcI  StrudaM 

io  infente  aut  ramos  plane  nifllos,  fed  fimplicia  tarn  foetus  I111- 

tum  onficra    efle ,  quibus  rcoa  caua  in  finus   «nfe-  |int  ^, 

ritur  ,  aut ,  fi  ramos   Tocare   Tolueris  ,    breuiflimos  ftntnr 

tamen  et  vix  nifi  ex  analogia  tales   Tocandos,    ntfi 

ex  valuuii*  ipfis  EvSTACHII  et  finus  finiftri,  quie 

omnino  notabilem  longitndinem  babent,   compofitos 

putaueris.     interim  ftrudura  tamen  cordis  Titulini  , 

cum    humana    comparata ,    penitius    nobis    naturam 

horum  orificiorum  fingutarumque  partium  huc  per- 

tinentium  explicat  atque  demonftrat ,    quam  quidem 

fofo  ftumanae  ftru&urae  confideratio    efficere    potu» 

iflct.      Si  fimplicia    tantum    orificia    funt,    videmus 

tamen  ,  cuius  generis  haec  orificia  fint.      Videmus  , 

fpeciem  faltem  ramorum  efie,  et  nonnifi  ideo,quod 

beenes  nimium  fint,  veros  non  ramos  dicendos.    Si- 

miiitcr  arcus  ille  Ifthmus  VlEVSSENII  tz   compa- 

ratiooe  ftrudurae  vitulinae  non    minus   in    homine 

quam  in  Tirulo  angolus  coniunctionis  efle    intelligi- 

tur  duorum  rarnorwm  ,  in  quos  vena  caua  inferior 

diuiditur  ;  quamuis  hi    rami  breuiflimi  et    Tix    vlli 

fiot     Amputa  de  trunco  bifido  ramum    Ttrumque  , 

Tt  nihil  praeter  bafes  ramorum  ,  quibus  infederant , 

fuperfit  f  babebis  femiannulum ,  lumini  trunci    im- 

pofitum  ,"  idemque  diuidentem    in   duo    luroina    fcu 

'orificia,  qui  ipfe  angulus    coniun&ionis  eft   horum 

ramorum  abfciflbrum ,  Jicet  rami  Ipfi  non    exiftant. 

Atque  haec  ipfa  imago   eft   ftructurac  venae   cauae 

inferioris  in  foctn  humano.     Denique   foramen  ouak 

nofirum  ipfum,  quod  ($."•)  orificium   finiflrum 

Ccc  a  venae 
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venae-  caoae  inferioris  eflfe  refte  eatenus  defioiui;  quo 
haec  in  finum  fiaiftrum  infereretur,  duftu  et  indicanr 
vituliriae  (tru&urae  accuratius  nunc    determinari ,  et 
\    %  paulo  completius  definiri  poterit.     Quqndo  enira  ra- 
mus,  no.i  fimplex  orificium,  eft,  quo  veua  caua  ia- 
ferior  in  finum  finiftrum  inleritur  ;  non  ramus  ipfe, 
noa  eius  onficium  extremum,  feu  apertura,  foramen 
npftrum  ouale  erit ,   fed    lumen    buius    rami  9   quo 
cum  tiunto  coniungitur  ,    et   quod  bafi  rami  effici- 
tur  ,    quodque  vitulioa  ftrudura  ab  orificio  extremo 
et  a  ramo  ipfo  diftinguere  docuit.      Hoo  eaim  Ju- 
men  proprie  illud  eft,  quod  t$  foramen  ouabdidum 
fuit,  et ,  vt  fupra  iam   monui.,   omnium  faciiUme  , 
e*  fponte  quafi  ,  in  conipeftum  venit. 

Parietc»  §,  ^7.  Omitto ,  quae  forte  alia  in    vena    caua 

rami  <fcx-  ^^  notatu  digna  effe  poffcnt ,  quae  nhtl  ad  ilJu- 

inaeouales  ftrandam  bumanam  conferunt.      Pauca    modo,    quae 

Tab.  VIII.  ad  noftrum  icopum   pertinere  videntur,  adiicio.  Pla- 

FiS-  5*    num ,  in  quo  pofitum  eft  orificium  extremum    an- 

guiatum  rami  dextri  (n    o.  p.  q. )    non    paralklum 

*  eft  plano    luminis ,    neque    perpcndiculare    ad   axm 

rafoi ;  fed  oblique  pofitum  eft    refpe&u    luminis  et 

axeos,  adeo  ,  vt  orificium    extren  um    rami    maius 

fit  lumine  eiusdem,  et  ramus    ipfe  parietes    fcabelt , 

longitudine  inaequales.     Scilicet  pofterior  huiusdex-  • 

tri  rami  paries  («;:)  longiflimus    eft  inter    omnes, 

externeque  pariter  (  fig.  6.  *.   1. )    ac  interne  ( w. )  V 

egregie  diftinguitur.       £t  interne  quidcm  illud  fpa- 

tium  hunc  parietem  efficit ,   quod  inter  crus  jwfte- 

liu* 
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ritts "arcus  \: 
(p.)  coddnitdr 

QUl  *O0llC]UC'  dcXtcvmuiii    ca    ^imv-ii-  -vjgaihj    wulhi  ,  *at~i 

<jue  ad  or«fcn  ibfcriorem  brlHcii' cytVefei'' (  ^.  )    ad- 
fcendit.     Anterior  aa'tem  )et  'fuperiof  breuifftmi  funt.* 

§.  $S.  Ramus  finifter  jsrenae  cai>ae  iaferiorte,  qira~R*»us  fi-; 
tenus  externe  apparet,  dextro.breuioreft  (fi|.6/xy  Vm^et,nvi* 
Non  minor  autem  eius^  pars  in  carne   finus    finifhrvuja  fjnus" 
haeret  f  et  denique  valuula  finu&  finiftri  ipfa,  tubum  finiftri; 
dum  refert ,  orificio  extrcmo  rami    finiftri    infiden-TaKVJIL 
tem  f  adhuc   notabilem    partem    huic    canali    addit  >  **  *V 
adeo  ,   vt ,  fi  fecundujri  longjujdinem  ramus    finifter 
dlflecetur j  vt  eius  longitudipein  $x  facie  interna  he- 
ftimes ;   etiamfi.  valuulam     non    cpmputes  ;    tamen 
ahquot  lineae  longitudinis  ramo  .  ipfi  propriae  .fint; . 
fi  valuulam  cpmpfehendas  ^  fex  iinegs  facile  fuperet.' 
Valuula  finus  ,finiftri  in  vitulis,    vt    vulgo.  haberi: 
pofiuht,  fex  feptipianas  plcrun)q\ie,excedentibusf  valde 
iam  coQiftnda  {  m^  m.  p.  s» )  ,    cajpjajis   anguftus  t  et.; 
orificium  eius  cxtremum  (  t.  )  vel  claufum  yel  imi-  , 
nimum  efle  foler.     Valuula  autem  cjaflior  eo ,   car- 
nofa  magis  et  rigidior  eft-      In:  \itulo  tameov  qiii   Fig  7." 
nonduui 1   refpirauerat ,  in  ipfo  illo  npnftroto  ,'  cuius 
defcriptionem  Tomo  hqrjjm  Commentariorum  XVII.  . 
inferuif*    in  cuius    corde    tamen  y    fi    magnimdioem  i 
exceperis  ,   nihil  praeter  naturam  erar ,  hane  yaluu* 
larn  reperi    tenuetn  ,  pellucidam  ,    magnam   et  x  pul-V       • 
cherrimam  lt<juae  qulppe   tubum    rcferret ,    pollrcertir 
fere  longum  ^rplua  quam  diraidium  tytu(a>  <enrpque;> 
v  C  c  c  3  inte- 
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integram,  oec  nifi  filamentis  finoum  fepto  «dtne- 
rcntcm  ,  quod  crgo  nihil  quidquara  ad  tubum  cffi* 
Ciendum  -vel  complendum  conferret ,  caeterum  mo- 
bilcm  ,  in  aqua  libere  flnitantem,  et  in  cxtremt  en 
pulcberrime  xeticulatam.    {  Vid.  fig.  7.  > 

$.  39.  Qoamuis  in   bac  tradationc,   .quara, 
Dt  valfttda  terminis  vfos    receptis.,   obferuationes   de    forsmioe 
fioos  fmi-  m2\i  iofcripfi  4  ct  quae  re&ius  dici  debuiflet  HJtoria 
fente^re-"  vefMe  ^mm  inferkrii  ihorackae  .,  cnius  aempe  ct  ad» 
ce»s.  nato  fcenfum  «t  diuifionem  in  fcetu  in  duo  orificia,  vel 
Pefcriptio.  ramos ,  quibus  fe  inferat  in   finum    ytruraque ,  et 
Ttb.  VII.  ftrn&uram  orificiorum  ipforum ,  «t  variam  dcnique 
*  **    varia  aetate  conditionem,  fecnndnm  ordinem  dcfcripfi, 
nihil,nifi  quod  ad  incognitam  hanc  venae  canae  in- 
*    ferioris  proprietatem  pcrtinerct ,  didta  mihi  propo- 
fueram ;  non  poffum  tamcn  non  quacdam   de    val- 
vula  finus  finifiri  annotare  ,  quae   haud   6tis  per- 
fpeda  et  cognita  mihi  effe  videtur ,  et  qoam  oimif 
pulchram  ct  perfe&am  in  eo,  qoem  de(aipfi,taftnte  , 
qoi  vix  refpiraue  videbatur,  reperi.    Haec  valuula  cxgo 
omnino,  vt  faepius  monui,  in  humano  non  minus  quam 
in  booino  foetu,  tobns,  non  fimplex  mcmbrana,  cft,  vt 
.         vulgo  repracfentatur,  ea  tamcn  conditione,  Tt  akerofiw 
pariete  bic  tubus  fepto  linuum  fuper  arcum  \  fig.  3.W.) 
adhaereat ,  proindc  non  penitus  liber  fit,  Tt  in  foetu 
bouino.      Bafis  tubi  (0.  p.  q.  r. ),  qua  orificip  fioi- 
ftro  vcoae  cauae  ( iisdem    litt.    denotato    vcl  fig.  3. 
b.  i.  L)  in  finu  finiftro  infidet,    vt  hoc  orhldam 
ipfum  ,  obliqua  eft ,  nec    parallela    orificio    cxotmo 
fcu  apcrturae.    ( 5.  6.  7.  8.  9.  10 )   Hinc  psrktes 

inae- 
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inaequales.     Aotcrta»  ,  qoi  foii  fifta  arcui ,  fcb  orae 

orificii  fioiflri  aoteriori  infidet ,  ct  quo    totp    tnbns 

fcpto  feper  arcura  adhaeret,  ( fig.  3..  r.  v:  v. )  bre- 

viifimus  eft.     Pofterior  (0.  p.  q.  s.  t.  v. )»  qui  fua 

bafi  fnpremo  parieti  finiftro  et  pofteriori  venae  cauae, 

fea  pofteriori  inferiorique  orae  orificii  fimftri  infidet,  ct 

totas  liber  eft ,  longiflimus  eft.      Dexterior  fiue  fu  - 

perior  (  r.  r.  t.  },  et  finifterior  fiue  inferior  (0.  v. ) , 

fibi  flrc  aeqaale*  et  liberi  funt..      Figura  totius  tubi 

praeterea  curuata  efl:  t  er  qu*   er   bsfii   fua-  obliqua* 

sdfcendere  inciipir ,-  orificio»  fuo»  extremo  ( $•  <*.  7. 

p.  10, )    finiftrorfums  inciinatus<  refpicir.      Suprema 

ora  parietis  finiftrr  er  poflferioris>  venae  cauae ,,   cui 

bafi  (ua  vaiuufa  infider,,  er  ex  quar  baec   conrinua- 

tur,  etiamft  vatuulai  fntegra  fir,  Job  crafljtiem  opa- 

ciraremque,  qua!,  vr  vena-  tota,.  etiam  eius  fuprema? 

ora  gaudet ,  er  ualuulae*  contra  renuiratem    pelfuci» 

dttacemque  ia  finu-   finiftro   aperto,.  dirm»  in    aqua 

fluitat  ,  cgregie  percipitur  et  diftinguitur.     (Saeptul 

cft.  0.  p.  q:  r.  fig.  31  b  i.  h  \    Haec  venae  cauae 

faprema  ora  in  finu  (Tniftro  non  modo  nxm  cognita , 

fed'  eriam  r  quantum  fcio ,  nunquam  obferuata  ,    at- 

tamcn  ad  cognofcendam  harum  partium  fabricam  er 

rtaturam   lnfigniter  vtilis ,.  quin;   necefiaria  eft.     Ex 

defcripta   valuulae  figura  intelligis ,  nulla  ei ,  lt  fc- 

milunaribus ,  a  quibus  toto  coelo    differt ,   cornicula 

efle;,  fed   fi  parietem ,  quo  adhasret,    a  parte  libera 

er  mobili  tubi  diftinxeris ;  latera  notare  poflis  ,   feu 

margines  ,.   quibus  vtrinque  pars  affixa  a   libera>   di- 

Itinguitur  ( «;. }  >•  feu  margines  partii  liberae  ,,  quo- 

runi 
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ruui  alter  dcxteri^r  fuperkwqua,  gitcr  inferior  et  fi- 
nifterior  cft.  %  Ora  extreftia  vero  tubi ,  nbi  libera 
efle  definu;  £7.  10.  )>,  m  e^uen^tafei  ajiquas  magts 
produftas ,  feu  . fpeciqm  •  aUquapa  <  jCoffticiiiorum».  effi- 
cit  (  w.  quoc^  Juperius,  fe^i  Jajnella^jioiii»:^  ttjf.ji 
quod  inferius  Q$)i  de  quibus  tamen  notartduta,  ne- 
que  vera,  quoad  figuram^coniHjula,  neque,  fiue  extrc- 
roitatcs  vocaueris ,  valuulae ,  fed  foliuf.orae  txtre- 
mae    vel  extremitates  vel  coraicula..efie, 

vT^Im^*  *'   3°-  ^1  to  ftperiOribus  ,    maximam    val- 

annulares   *ulae  finus  finiftri  cum  venofis  valuulis  cordisfimf- 

f.  tubulo- litudinem  efle,    Haec   mibi  argumcnta  funt :  1)  Val- 

fas*  vula   finus  finiftri  ,  vt  venolae  cordis,  tubulofa,  \tl, 

quod  idem  ?    annularis  eft,    tnodo  vt  altero  luo  pa- 

riete  proximo  finus  parieti  adhaerat ,  cum  in  ven- 

tricufis   cbrdis    valnulae    circumquaque    liberae    fint. 

a)  Simili  modo-toff  orificio  venae.cauae',    quo  haec 

,     in   finum   finiftrum  hiat  ,    bafi^fua    infidet  valuuia , 

fimiliquc  mbdo  orificium  fuum  fui  continuatiorie  in- 

veftir,  ac  valuulae  corciis   orifrciis    venofis ,    ( quae 

auricularum  quoque  orificia  funt ,  quibus  in  vefitri- 

culos -hiant )  infident>  ac  fui    continuatione    orificia 

vcnofa*  inueftiunt;  et  fimili  denique   modo    et    finus 

valiiula  et  cordis  valoulae  ^  illa  jn*    finus  ,    hae   in 

veritri?uk>fum  cauitatcs  exjiorreftae  tenentur.  3)De- 

rfique  funftio  quoque  finbs  et  cordls  valOulis  eadeai 

et  eodem  modo  peragenda    eft.      Dum    enirii    finW 

cbntratfus  fangufnem  fuum  comprimit ,    hic   valon- 

l*m  ,  ^plurima  pafte  I  beram    Idrg&m   'et   flnit^Kin» 

in  orifichirri  venae  cauae    reprfmir,^  ti  comptfcat , 

—  eoque 
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«oque  modo  or&ctam  «tonir.  Iitem  itfMli  tt* 
ttofla  io  contra&ione  teotrkulornm  accidere  notum 
efl;  cum  contra  (ettiifaaares  4  fanguine-  xagr«fluro 
noo  complkentUr  fcd  expaodaritu*  f  lamtoaqtiefUQfc 
rum  vaforum  non  obturent  fed  occludaot.  4)  Hit 
add* ,  -cjuod  produftiones  orae  cxtfemse  Taluulae  fpe- 
ciem  filametwOrum  refetaat ,  e^ibUi  htfee  valUuUe  ; 
»ra,  n  2ri  verjofis  cortiii ,  patfeti  finus  tliigatur ,  . 
«e  ititr»  venae  CKHtatem  retrolabi  poffit.  In  vifotev 
AOtdm  pluva  eiusnvodi  fitJnietifiaj  et  libeta  funt,  qtti*- 
bub  o»a  valaiflaQ  parietf  fin»  adneditnr  (  fig.  6.  A 
f;  •».  *.  V  Qaodfi  ergo  valuulis  vaforom  fangutoea* 
ftim  dopticii  geMris,.  feminutare*  et  aanulare*,  po- 
foeri»;  barum ,  quod  datur  ,  vnico  •  pavi  tertiurrC 
«ernpiar  addere  iicet ,  coatti  tot  lemiluftard»,  quae 
ittfvimfe  vcni»  odeo  frequeates  dataefamV 

£  3 ».  Sagaciffirrm  WrNSfcCKtfVS ,   quod  fiMDubium 
tnooebat    duMum  de   hac    «aluula',   corttf    tanquam  Winslo- 
fepti  aat  foraminis  oaatis  valuulam   eartt   con(k)et<a~  JJ^/JJ* 
ret,  Jpertti  ncmpe,contra'tegea  omntum  valutilafrim^vQiam  fot* 
vtom  Jaoguiai ,  dtrm  valuula  a  fepri ,  cuias  valuuia  vitur. 
effet  ,  rpairiete  remoabretur,  et-  praectedi  eonrra  vtam* 
«hmtekiem  lepti  paneci  appftcarcttfr  ?  curti  «eHquaei 
valuulae  ftotius:  rfemotae  a-  partetitiu&  ffuorHrrf    vafd- 
iun>  viam  occfoideretit ,  •"  et  apptfcLta*  iisttetrt  aperi* 
«at,  quoJ  dtfbium  eflecity  vt  mtKtua  vafuutee  bdid 
mentbrattae'  ptane»  abiwgalbt  $  '■  id  vHko  vdrbo  tolttrt  * 
quo  dicis,  non  foifarriihi*  oualfe-  -W¥  fept vfed1  #0tt9f  G- 
aifin  valuulam  e$e. <  Ergo  dum  cottir*  *aa«  parie-* 
Tom.  XX.  Nou.  Comm.  D  d  d  tef 
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tc*  peilttitt »  aperit'  viam  ;  fragcludfe ,  d«tt ab  ija. 
dem  parictibus  remouctitr  $  plane  vt  venofae  cordii 
valuulae,  contra  parietes'  ventriculi  pulfae  oftium 
aoeriunt,  ab  ijsdejn  remotae  ctaudunt» 

Cnr  noo  .  $.  32*  Si  nttnc  teta  fiintf,  mi  Ledor ,  quae 
dudom  cr-^e  VCM  caua  inferiori ,  de  eios  orificiis ,  imprimif 
ror  de  fo-^    &m([to  tt  de   imaginario  foranvine   ooaH  disi ; 

ramtne  o-       .    ,     .  ,    •     .  .  °  .  ..  .        ' 

yali  <kte-  imrabens  procul  dubio,  qui    tamdm  verita*  laterc 
&us  fit.     potuejrit.      Sed  idem  ,  ni  fcllor ,  pacoe  de  omnibos , 
Crufa,' ve"  i*ue  miuotis.fiue  maioris  momeoti  ,  dete&is  aijrari 
1  ""^    poteri*.     Primariam  tamen  cauftm  efic  arbitror  me- 
thedum  fccaadi  ,  qua.  ad  detegendum  foramea  oualc 
yfi  fum>  tuud  conucnientem ,  et  cogoitioni  vetita- 
tis.  mire  contrariam.    Incideruat  finum  dextrum  ei 
parte  dcxttriori  et    pofleriori ,   feflioeemque   cooti- 
suarunt  fimul  per  venam  cauuam  jnferiorem ;  ( quae 
breuiffima  praeterea  cum  fit ,  vix  etfem*  in  confide- 
rationem  veoiffe  videtur)  adeo,  vt    hauc  vna  cum 
\  fiou  apertam  habuerint,     Ncqne   fere ,  fi   takam  , 

quam  poftea  dicam ,  fedtionem  exceperis ,  aliter  fi- 
.  nus  ad  detegendas  has  partc»,  quae  in  regioue  eias 
pofteriori  «xiftunt ,  aperiri  potuit.  Si  enim , .  fiue 
io  dexteriori  ,  vei  pofteriori  ,  fiue  in  antcriori 
hoc  ifiat  parte ,  folus ,  fine  vena  caua  infcriori ,  fi- 
nus  aperitur ,  fiue  etiam  fimplici  iocifione  id  fiat , 
fiue  refccando  partem  auriculae  dextrae;  feinper  ta- 
mea  orificia  venae  caoae  et  di&orn  foramcn  ossle 
et  viiuula  EvSTACHIl  ipfi» ,  nimis  profoode  fita  , 
oh  vmbram  %  ob  impcdimemum   parietmn    finns  et 
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turknhte ,  ob  complicationemqtie  partium    obferoaa- 
darum    ipftrum    noofltfi    obfcure    percipi  ,   minime 
aconrate  obferuari ,    nec  manubus  tradari ,   difponi , 
cxatninari  potcrunt.     Sola  ficcata  corda  facilius    hac 
methodo  fccari ,  fed  ob  •alia  iocomnaoda    minus  vti- 
litcr   adhiberi    poffant.      Vbiprimum    contra  fedio- 
acm  iii  corde  necenti    aut    moili    produxeris    plane 
per  breMiflimam,  quae  infcrius  rcftat,  venam  cauam; 
omnia.  Sico  obftacuia  eaanefcunt.      Nam   paries    po* 
fterior.fiotis  ounc  vna   cum  •  venae   pariete-  refleAi 
poteft,  quo  totus    finus   dexter    vna    cum    partibus 
eontcntis  explanatur ,  et  omnia    maoifefta   euadunr» 
Quid  mirum  ergc,  fi  nemo,  n\fi  in  ficcis  praepara* 
tis,    aliter    fedcionem    inftituit  l     Verum    hac  ipfli 
ietftione    nunc    primariae    quoque    carum    partinm , 
quas  nofle  intereft,  defiruuntur,  ec  omnia  adeo  per- 
turb&ntar.  ,    vt    et  ,    quae    integrae   conferuantur , 
ip&Q  cognofci  non  poflint.      Primo  enim.  iiico  ori- 
ficium .  dcxtrum  venae  cauae  inferroris ,  quo  in  dcx- 
trum  finum  aperitur ,    et.  quo  ab  hoc    finu    diftin- 
gujrur  ,  oectffario  quidem  ,  deftruitur.      Deinde  vna 
cum  orificio  etiam  valuula  EvSTACHII    diffecatur , 
et  cum  parictibus  venae  extra   fuum  fitum   reflc&i- 
tur.  .  Deniquc  ,  dum  orifieium  dextrum  ,   quo    folo 
cauitas  fious  dextri  a  cauitate  venae  cauae    inferioris 
diftingui  poteft,  defiruitur;  in  pariete  pofteriori  ve- 
nae  cauae  inferioris,  quae  aequali  fuperficie,  maxime 
in  adukis,  in  finus    parietem    continuat^  quid    ad 
venam ,  qnid  ad  finum  pertineat ,  nullo  nunc  porro 
figoo  diftingut  poteft.    Quid  mirum  ergo,  fi,  qnem 

Ddd  a  femel 


ftraei  leJrromm  rceeptttm  ab  airtiqniffhni*  temriora>ot, 
«t  a  GajlENO  vsqtte  tebuimtts,  nemocorrexit?  fi 
«nefno,  tugn  nfquc  inifinut  neque  in  woae,  qtem 
jnanifefto "diftiogoeret ,  pariete  foramen  iftoc  oualo 
fitom  effc  cognonit ,  non  faciie  ,  quod  di&am  do* 
•tfumd.ue  et  fcriptum  erat ,  in  fepto  finuum  effe  fo+ 
ramen  ooaie,  ronceffit  ?  et  fi,  dum  orftciwn  fmfirm 
yeme  eattae  iaferioria  m  pariete  eius  finiftro  appa^ 
reketi,  oeaio  non  facile,  iHud  foxamen  in  finos-pa- 
rJtte  «fle>  credidil  > ..  Tbi  taie  fbraanen  qtiaetleerat  ? 
Atquc  id  eo  magi* ,  <qno  mious  vena  caira  brefciffi- 
mt*  «t  faepe  dcftru6>a  iam  ,  dum  cor:  ex  cadater* 
.  cxfcrnjtitur  •,  ia  conHderaiioaeai  venire ,  attenrkmem- 
{Be  Anrftomki  rtioifcre  fbftetl  iSed  ea,  qua  duri, 
rnetfeodo  firmm  dexuwm ,  nifi  omnino  iemper ,  ta- 
mco  imximam  partem  epertum  efle,  vel  folis  ex 
jcaeibusytquas  Colenetfriroi  Viri.  fnig,caetenjm  egre- 
gi*>,  tle&sriptioaibu&  addiderunt ,  tuiifeet  fntBeati  ap- 
paret ;  quas  t^Hhcn»  citace  abftmeoi,  ne  quid  ferte 
cpnieoancare,  Teite  dkidear  Borum>  erga  Qwt>  jkt 
uoriuQS  ^fiile  vitat^  >fittkmd  vetwratmt  piam  /wo. 

MetWus    j»  rc§t  w.  Neatfle  igfcnT  euV*fc  fiflus  ^pertttt» 
SunTdeL^^  U  ^nteSrtt  vcm  *>■»  Jo&riori^  ergo  4nl  patto 


^m,        aetoriotJii,  qaacn  iotet /aurkulaimet  bafin 

tinetutv  &»aue  *t  eomrnode  hoc  fiexi  {x$5t^  tari- 
dendns  eft  ipawes  antetior  -ventrieuli  dextri  ce-rftf 
tsque  »o  cpotremom  ventrkuli  apice^»  IndeJfcfiJtt 
firrfum  .continuanda  pcr  ori^cinm  vbotricali,  fttao^ 
fima  et(>  jt  dixi»  jiater  ituricuia»  ;et  \aottom pe* 

t.  ..  ■.   .  totum 


PE  FORAMINE  OVALI*  *# 

tetum  porro  fiou»  parietem  an.teriorcm  wsqiie  ih 
Tepam  cauuara  fuperiorerrt.  Tutn  parie»  Yentriculi 
dextri  aaterior  Ta*  eum  pariete  aoteriori  fitiua  et 
cum  apricula  dextrorfum  ttfle&irur.  <£ho  fafto,  tota 
finus  cauita*  Toa  cum  ortfieio  dejttro  ycoae  cauae 
infertarfrBt  T»luul»  EvSTACHII  iategr»  in  eou* 
fpetfum  veoit;  fimulqae  iatra  cattttatem  yenae^  iu 
pariete  ejus  4taiftro  appafpt  orificium  fiatfriftot,  fiua 
apertum,  fi  foetus,  fipe  cicatrifiitum ,  ffadulti  coc 
fuerit,  quod  fecaueris.  Caeterum  EvsTACHlo  vft* 
UUm  fuifle  hanc  fedtionem  ex  eius  Tabnlis  apparet. 

MOTV -'SMKGVoqS  IN  FOETV. 

_  $.  34»  Ex  toac  ftro&uTa   cognita   vtrum<juc,Sangcfe«t 
er  ,  qui  yerus  ttiotus  faftguiots  in  foeta  fit,  iotelfi-  ?*?*.*?* 
giitat ,  :et -fieri  minime  poffe,  vt  feoguis,  qoi  .fc»»c^anfitrln 
ro  ftbum  dextrum  iotrauit ,  inde  rorfus  io  finrflrum  finBm  v- 
ttanfcat,  vt  hodie  fcdle  omnes  communi  ore  affir- 5rBm<lne» 
Jnattt.     Vena  taua  inferfor   duobus   orificiis/  atero!°d^^ 
itt  fioum  dextrora ,    altero  in    finiftrum    aperitur  ;<„,,.  ventIi» 
necrue,  quodab  orificio  eiu»  fioiftro  dioerfttm  cflet  ,cukua. 
Jbitrrtten  trfiud  vllum  datur.     Ergo>*  ftngui»  ex  Yena 
caua  ioferiori  recta  partim  ia   dextrnm    fioum    per 
efi££nifn  eias  dextrurh,  partim  io  fioiftram  odfcea- 
Att  per  otificiom  finiflrum.     Et  tade  porro  ,  (  oam 
fime  pet  haec  eadem  orificia  iterum   retrogredi   faa- 
gui*  noo  poreft  !  )  ex  finu  dextro  tecta    io    Teutri- 
cultrai  dextrum  ,  ex  finiffro '  io  • '  fini  ftram   progredi- 
tur.     Ifa- piucb  Tcrbi^  B  !>. -vidcs  rem  plaaam   et 

Ddd  3  fim- 
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fimplicem  exhaumtm,  de  qua  tantnm  ollm  difpota- 
tum  fuit,  et  quam  hodie  qnoque  tam  iniro  et  in- 
credibili  modo  explicant.  Neque  tamen  minns  Vfam 
inde  rcfnltare  pro  foetu  eundem,  quem  de  foramine 
in  fepto  fperauerant ,  ftcile  patet.  Nam  idem  ipfc 
fangnis,  qui  per  foraman  in  fepto  a  vcntriculo  dex- 
tro  et  a  pulmonibu»  auerti  putatnr ,  per  orificiom 
finiftrum  venae  cauae  inferiori»  in  hac  Teaa  iam 
ab  iisdem  paftibus,  a  ventricnle  cordia  destro  nempe 
ct  a  pulmonibus ,  aucrtitur. 

Ncque  $.  35.  Sed  non  minus  clarnm  etiam  eft,  fiu- 

poteft  ez  guincm ,  qui  femel  in  finum  dextrum .  inrjraqiL,  fiue 

fa£rumex  vooa  caua  wP*riori>  **ue  ex  ioferioTi*eo  perue- 

4rjujfiff.     nerit,  nullo  modo  inde  rurfum  per  orificiurn  veoae 

cauae  inferioris  finiftrum  feu  fpramen  ouale  in  finum 

finiftrum  venire  pofle.     Necefie  enim  eflet,  vt  fuper 

valuulam  EvSTACHH  non  modo,  fed  etiam  fapet 

orificium  dextrum  venae    cauae   inferioris   fuperque 

huius  venae  lumen    tranfiret ,    priusquam   finiftrum 

orificium  attingere  pofiet.    Mirum  ergo  efl*et,ni  po- 

tius  in  orificium  dextrum  ipfum,  vel  proprio  pon- 

derc  adus,et  in  venam  cauam  inferiorem  elaberetur. 

Idem  •1iis  §.  36*.    Finge  antem ,  valuulam  EvSTACHII 

•rgumentU^tig  jatam  efl-c  ^   yt  orificium  dextrum  vcnae  cauae 

pro  *  r*  jnferioris  tegere ,  adeoqne  defendere  poflit ,  qno  roi- 
nus  fanguis  e  regione  auriculae  advcniens  ,  in  ori- 
ficium  hoc  defcendat.  Finge ,  quod  ficri  nunanatn 
poteft  ,  valuulam  EvSTACHIl  orificium  dextrom  oc- 

dudert 
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cladere  pofle  ,  falao  ^rificio  finiftro,  ad  qnod  nalins, 

nifi  per  ipfutn  illud  dextram  orificium  ex  auricuU 

et  finu  dextro  adittts  patec ;  tamen  nullo-  modo  (an- 

guis  ex  finu  dextro  per  hoc  orificium  in    uniftrum 

Venire  poteft.    Necefle  enim   eft,   *vt   ef&igiat.pec 

hoc  orificium  fangais  ipia  auriculae  et  finos    dextri 

Ti  pulfus;  ergo  tcmpore  fyftolis.      Sed  eodem    hoc 

.  tempore  etiam  finus  finifter  in  fyftole  eft ,   et    faa- 

gnine ,  quem  comprimit ,  quemqae  expellere  cona~ 

tur ,   repletus,     Nihil    vltro    ergo   recipere    poteft.  ' 

Omitto>quod  eodem  hoc  temporis  momento  valuula 

finus  iiniftri ,  ab  vrgente  fanguine    finus  fimftri    ad 

feptum  compulfa ,  orificium    fimftrum    daudat ,    et 

aeque  minus  quidquam  intrare  ac  exire  finat,     Nec 

quidquam  huc  facere  vides,  qnod  dicunt,  finum  dex-     • 

trum    maiorera    efle    finiflro»   adeoqoe    vi  vincere, 

Quando  enim  proprio  fiio  Janguine  finifter   repletu* 

cft  ,  nihfl  vltro  recipere  poteft,  fiue  maior  fiaemir 

nor  fuerit  dexter,  qui    Janguineai    fuum    in    ilium, 

intrudere  conatur.    Omitto  hic  rnrfum  ,  quod    vire» 

linuum  non  ab  eorum  capacitate,  fed  a  robore  fibra- 

rum  pendeant ,  quibus  gaudent  >  et   quae   ia  dextro 

son  valldiorc*  ,  quam  in  finiftro  fhnt. 

§»  37*  Sedkf  Telim,hic  ante  omnfa  aotes;  noti  trtDfTtoni 
icTeo,  quod  nulTum  fbramen  communicatoriuro  detur  in-  &nSu>°»> 
teT  vtrumqoe  finum  t  quodque  hoc  patatum  fennneni^J^  ]? 
orificium  potius  fit  venae  cauae,  inter  venam  hane  et  fr-  num  hn- 
num  finiftrum,  non  inter  finam  finiftram  et  dextrum>p°flibilem 
contemum  ;  ocia  ideo  dico,  fieri  aon  poffe,  vt  ftngnis  ^w»faii- 

dextro 
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tor.etitmCjJextro  finu  in  flniftrum  vel  ex  finiftro  ia  dextrtim 
fcran>"»intranleat  j  fcd  hoc  omnino    impoflibile    efle,    etiamfi 

feoritur!^  totum  fe&um  no°nifi  vnum  magqnm  fbramen  effet 
Nam ,  Tt  demonftrationem generakm  exhibeamus, 
vel  fyftoles  ,  vel  diaftoles  tempnre  traofiius  fanguioif 
ez  vno  in  alterum  finum  fieri  debebit.  At  neutrutri 
horum  fieri  poteft.  Syftoie  enim  vterque  finuspro* 
prio  foo  fanguine  pienus  eft ,  quem  iptum  potius 
expellere  conatur  et  expellit  in  patentes  ventficuloi 
eordis.  Nibtl  «rgo  vltfo  altcr  ab  altero  hdc  qu> 
dem  tempore  recipete  poteft,  etiamfi  aditus  etkot'f 
quoseunque  ,  quotcunque  pofacris.'  ^iaftole  autem  , 
vel  poft  fyfloleo  tfnitam,  vterque  finus  (anguiae  vi« 
euu?  cft  ,  vel  tamen  non  totam  fuam  cauitatem  re- 
ptefam  habet.  Reripit  ergo  porius ,  quam  vt  ex- 
pelleret,  hoc  qteidem  tompore,  flntisvterque,  vode* 
cunqtte  aduener  it,  fanjoinem  omnem  alienqm.  Noa 
pbteil  «rgo  eodem  hoc  temoore  fuum ,  quem  rioa 
tangit ,  quem  aon  trget ,  expeiiere: 

Idem  »liU  §.'38.  Confidera  porro,  quod,    quo  tcmpore 

«rgurten-  intte  vtcfrque  fangoinem  fuum  cxpeJleYe   polfit ,   fi- 

ll^?!IIl  quidem  locus ,  quorftm   pelferet  /   vacuus   exftaret ,' 
magis  oon-  •.    .  .   *  *      j.  .~  .  . 

fonmtur.  mrnirum  tempore  fyftole*  finuum  ,   ortficia    ventn- 

c  cntarum  «>rdis  venefe,  qnae  toro  fepto  flnttum  cic- 

cttmfcreotia  crne  maiora  foot ,    Uvi   pateant "v  ven- 

tricHlosque  cordfe   «fierant    magnos   et    Vacuos  ,  ia 

quos  faoguis  illabetemr ,    quarido  nulla    vi    exterot 

v    ■gerernr ,  «t  vtdefis  an  fieri  ooflit ,  nec  nc  ?  n  fan- 

&uis  e*  vtrouis  finu  noa  m  iate  patentem  ,  qtri  fibt 

cefpoQ- 
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refpoodet,  et  vacuum  ventriculum  cpfdfc,  ftd  ia 
alcerum  fiaum  tranfeat ,  qui  ipfe  fauguine  iam  pk- 
nus  eft ,  et  jpfe  huoc  funm  ftngpioem  potiuf  expel- 
fere.  conatur..  Hoc  ergo,  hoc  illud  eil  tandero,  mi 
Letfor,  quod  nan(pofium  nqn  reprehcndere  paulu- 
lum  Anatomkos  et  Pbvfiologos,  quod  non  vidennt, 
quod  adeo  planura  et  adeo  manjfeftum  eft. 

',  i 

V  89.  Vnnm  adjiuc  eft,  quod  notari  velira  >J*Ja|jJ 
quod   ideam    huius  rei    et   clariorem   ct    vtiliorem  partiu^ 
efficiet,  caufam  nempe,  cur  fieri  non  poflit,  vt  eatmotos  fan- 
vno  in  alterum  finura  fcnguis  traofeat,  bretiibus  verbis  gwnis ,  it* 

cxpreflam.    Ea ,  vt  facile  ez  demonftrationc  f  37.  £  ™°J 
Tidct,    nulla  aliftcft,   quam    fimultanea   vtriusque  ftlSJH  '. 
iiaus   fyflole,    fimultaneaque  rurium   eiusdcm    dia-  partium   ' 
ftole,et  voc*  verbo:  Sy nchronus  fiuuum  motus.  Hincquoqu« 
porro  fequitur:  Quaecunque  generatim   vafa  pulfan-fjj^P06" 
tia  ( fe  contrahentia  alternatim  et  dilatantia ,  qualia. 
fant  ventriculi  cordis ,    finus  vterque  cum  auriculw, 
¥««18«.  caute  et  pulmonales ) '  eodem  tcmpore  in  fy- 
flole  et  rarlutn  in  diaftoje  funt,  eorum  nullo  modo 
pofle  vnum  quidquam  fangninis  fui  cxpellere  in  al- 
teram.       Nam    femper    quoduis  ebrum ,    quamdht 
in   fyftole  funt,  proprio  fiio  (angiftiae  plenum,  nihil 
ex  altero  recipere  poterit,  quamdiu  in  dtattole  fent, 
locum    adhuc    vacuum    in    fe  habebit ,  alienuinque 
potius  fanguiBem  recipkt,  et  oihjl  ergo  in  ahersra 
cxpellere  poterit.     Quoduis  ergo    eorum    in    ryftole 
nihil  de  .ajtero  recipere,  indiaftoje  othii  Jn  alternns 
cxpellere  poterir.      Si  v.  gr.  feptum  cordis  ferfora* 
Tofo.XX.Nou.Comm.  Eee  tum 
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tum  exifitte*,  nequidquam  tdeo  fingoioh  «x  ydo  ia 
alterum  vcntficulura  traofiret.  Et  fi  igitur  per  ori* 
ficium  venae  cauae  infetioris ,  quod  foramett  ouale  di- 
eitur ,  fanguis  in  finum  fidftrm  vemt  j  e<*  vena  ccm 
infereori  eum  venire  -oportet ,  quae,  dutn  illeinfyftole 
eft  ,  diaftolen  fubit ,  et  fyftolcn  ,  ttum  ilte  in  di«« 
.  ftole  eft ,  »fl»  ex  vjtino  altero  fynchrono  Jmu ;  et 
orificium  ad  venam ,  non  ad  feptum  Jmuum ,  perthiere 
oportet^  qucmadmdam  '  pura ,  nuUit  huxfa  tatm- 
niis ,  anatonna  docuerat*    ' 

Rcditurai  §.  4.0.  Non  ergo  ex  dextro  in  fioiftnim ,  Tt 

hiftoiwm  j^j^  omoiam,  er  pferorumque  poft.magoum  Hart 
guiok  vert  VAEV»  fentper  oprnio  fuit  f  uon»  «x  fiiiiftro  iadex- 
trum  ,  quod  CdebeitimO)  MtRtO  tuo  .placebnt  tetn- 
porej  non  denique-  ex  vtroque  in  vtrumque  finum, 
quam  vencrabilis  WlNSLOWVS  propofuit  fcotentiam, 
fanguis  tranfire  poteft.  Et  plane  ergo  nullum  vfum 
pro  foetu  habere  poffet  fbrameir,  qood  io  fepto 
finuum  cxifteret.  Quod  ergo  forameo  ,  cttm  nequc 
fit ,  neque  eo ,  quo  dicuut ,  modo  efTe  poffit ,  mit- 
tamut ,  ec  redeamus  ad  fimpliciorem ,  quam  aoa- 
tomia  docuit ,  Tiam ,  legibusque  naturae  magis  con- 
Jeniaaeam ;  qua  fangu»,  ex  tena  io  finu»,  ex  uV 
nubm  in  ventriculos  cordis  re&a  progreditur;  etqua 
fola  tamen  defideratus  pro  foctu  Tfus  obtinecur,  ft 
fanguinis  aliqua  certa  portip  a  ventricuto  eordfc 
dextro  et  a  pulmonibus*,  nondum  expltcatis,  aoer- 
tatur,  et  immediate  ad  Tentriculum  finiftrum  re- 
ducatur* 
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.    f.  41*  Vidimui  crgo  ($.  34* ),  eias  ftnguinia,Qn"  por. 
qui  per  venam  cauam  infeiiorem  adducitur,  aliquara  *j?  &ng^- 
portionem  ire  per  orificuimhuiua  venae  fimftrum  10 ,  mr^ 
finum  fioiflrnm,  aliam  autem  per  deztrnm  orificium  dextro  et 
vcnireui  dextrnm    finum.     lila    igitur    ea    poctioPulmoni"  ! 
faoguinis  eft ,   quae   ventriculum    cordis    dextrum  ^^"^ 
voaque  cnm  eo  pulmones  nondum  explicatos   foetus 
euitar ,  et  iliis  intaftis ,  •  dum  ex  finu  finiftro  reda 
in    ventricnium    firiiftrum    progreditur  ,,  ventriculo 
huic  et  aortae  redditur;.  quo  denuo  per  totum  cofc- 
pus  produci  poflit.      Haec   antem  fanguinis   portio, 
qnae  per  orificium  dextrum  veoae    cauae    ioferioris 
in  linum  dextrum  venit ,  ibi  colligitur  cum  eo  £u> 
guine  ,    qni  per  venaan  cauam  fuperiorem  ex  capite 
et  brachiis.  aduenit.     Dc  hoc  nooc  fanguine ,    femel 
io  finu  dextro  atque  in  eins  aurkula  contento,    ¥t 
dixi ,  ne  guttula  quidem  in  finum  finiftrum  venit  ^ 
fcd  omnis  re&a  in  ventriculum  dextrum  cordis  tiin- 
fit ,  vnde  porvo  per   arteriam   pulmonalem   partiro 
aortae  ,  partim  pulmonibus  traditur. 

$.    42.    Cum    iam   (  §.  §.  13.  18.   19.  10. ♦)  H««*  por- 

vidimus  ,  qua  ratione  orifieia  venae  cauae  inferioris,  ?° 'cor<lc 
,  r   'a  ••    -    •„  •   j«  •       dextro  et 

dextrum  et  finiftrum ,  varns  vitae  penodis   variam  pUiraoni- 

inter  fe  pioportionem  obtineant;   vt    in   embryonebus  tbdw»; 

trimcftri  haec  <vena   toto  fuo  lumine  fe  effundat  in G"  '  Pri* 

_nnm  finiftrum  ,  et  mineri,    eoqne    laterali    oftio ""!""? 

.  .  .     «_      tempon- 

tantom  ,  apenatnr  in   fianm  dextrum ;  vt   ab  boc  bo8  immt- 

<deinde  temporc  valunla ,  orificio   finiftro  dum  ioiMr-  «ui  incipit, 

fcitur,  hoc  orificiom  paulatim  anguftet ,  eoqne  dex>  rt  ^*. 

*_  m        r  ^        tmo  imm> 

•    ■   .*  E«e  *  trumnuitw, 
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trom  aperiat  raagis  et  dHatet ;  vt  in  foetn    taatnro 
tamcn  oiificium   dextrum    noonifi    tertiam    tantum 
circiter  partem  totius    luminis    venae    cauac    abfor- 
beat,  duas  auterii  tertias  fere  partes  adhucdom  fini- 
flro  orificio  cedat $  vt  in  jntante  nato  demum  citjui 
orificium  dextrum  cum  decremento  finiftri  tncreicat, 
et  in  adolto  ,  dauio  penitos   orificio    fioiftro ,-  tott 
denique  vena    caua    inferior   in   orificiom   deztram 
abeat ;  cum  riaec  inqnam  fieri  vidimos;  patet,  por- 
tionem  ,  quae  de  fanguiue ,  per  venam  caoam    io- 
<4eriorem  adducto,  in  finum  finiftrnm,  iodeqoe  por- 
ro  in  ventriculum  cordis  finifirum  abfcedit>  et  eam, 
quae  per  dextrum  finum  io  dextrum  cordis  vcatri- 
cnhtm  venit,    ita    fub  variis  vitae  periodis  inter  fe 
variare ,  vt   in    foeto    trimeftri    modo  non  omno 
^fenaer  cauae  inferioris  fanguis  in  finiftras  'cordfo  ptr- 
■tes,  et  paucae  forte  tantnm  guttulae   per  oYtiohim 
Jaterale  dextrum  vna  cum  fanguine  capitis  et  brachio- 
lum  ,  per  venam    cauam    fuperiorem   addudo,   ta 
dextras  tranfire  videaotor ;  vt  deinde, rmmioata  con- 
tinuo  paulatim  portione  pro  finiftris  deftinata,  conti- 
soo  augeatur,  quae  pro  dextris  com  fanguine  venae 
eauae  foperioris  coniungitur;  donec  in  foeto  matoro 
tandem  tertia  circiter  pars  fangoiois  veoae  caoae  in- 
Jerioris  cum  fanguine  (aperieris  ad  dextra  abeat,  et 
duac  tertiae  pro  finiftm  rnaucant  f  et  n  inJante  ak» 
qiiot  anaorum ,  vt  in  adoito,  deniqoe  omnis  venae 
caoae   infcriom  farrguis,   conion&os   cum    fimguioe 
venae  caoae  fuperioffis,  tobs- dextrisfc  finui  et  veatri- 
.' culo ,  «radaair.   ^  •  •«' :.  •'  i.  .-».   <  •• 

— '••*  *    ^-  f.  43« 
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:  §*  43.  Vti  *ere  de  eo  fangdirie,'  (JttT  In  :  Veh-  Duflas  tr- 
triculum  deZtrum  venit,  iterum  '^drtior  per  rilift9ranl  terio|*  "». 
axreriofum  BoTALtl  abft  rihitur  y   et  qUOU  Hinc»'  R&  SaS?" 
pereft ,  pt»l  noflibus1  denique  tradituf ;  vti ,  quartturo  effi&us. 
ez  compaTatione  eifibfyoriis  mci ,    quem  !  id    ieones 
tranfpofui ,  ctrm  cofde  infafltfs ,'  pmopotT  pirt/Urri 
mortui,  video,  du&as  ille  arterloftts  non  modo  tion 
augetur ,    nec    eanoem  -  proportionem   cttm    reliquis 
pGtftiblts  cordis  COnferuat ,    fed  maWfefto  'potrus  fpro- 
portlono  caeterafom  r&rtium  fuccCfiV  temrJoris    lu- 
inine  imminuituf j  patet ,    hunc  dn&um   artertofura 
adeo  cum  orificiis  venae  cauae  inferioris  cohfpirare  ,        .  ,. 
*t ,  quenf  efle&um  baec  pf  imo  pro  ventfcrcalb  der* 
rro  i  dcinde  cr  pfd  -pulfaonibus  producunt ,  angendd 
cootinuo  fanguinem ,  has  partes'   tranfiturum  ;  eurri 
du<5tos  adhuc  coiitinuo,    (ed  prd   folis    pulmonibus  , 
abgeat    1n  embfybne  frimeftri  folus  fcre  venae  ca- 
vae  lflpcrioris  (aaguis  in  ventriculum    dextrUm    ve« 
ait;  YiX  dutdquarb  ex  Veria  Caua  inferiori  '    Atqub 
de  boc  ventriculi  fanguine plurirtia  pars*  abfcedit  pet 
dttdtom  arteriofum  in  aortam,  et  minima  in  pulmo- 
nes  *  pernenit.     Deinde,   vt  continuo    pltts'  tangnints 
ex  venacaua.  infcriori  fanguini    fuperioris    additur, 
atque  quantitas  ergo  fanguini»  pro  vcnrricolo  dextro 
continuo  augetur ;  ka  de  hac   quantitate ,    continuo 
au&a  ,  continuo  mnof  rpoftio  per  duaum  abfirahi-    ■      ' 
tur,  ct  maior  pulmonibus  traditur.     Et  dum  fimpli*    .  v  ■    \ 
citer  augetur  ftnguis  pro  finu  ef  ventriculo  deztrb, 
doptici  ratione  augetur1  iflfe ,   qui    pfo    pulmdnibUs 
cpaftfiiatttfj  doncc  wndem,   dum i,   claufo:  brificlo 

£  e  e  3  Teoae 
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▼eqae  <inae  »*(•**£** .  foiftfD  , ,  jomois  pUoc  huias 
venae  fi^guis  com  ,ftng«inac  fupcriori*  cumuafoi 
i)nui,  ct  veqjrkuip  dextso  «bujutij  ,  «&urtto.fimul 
penitut  duftu  jpseriofp,  integra  qooqoc  htec  fangut- 
pis  qnantitas  pulmpBibus  traditur. .  •.  Qui  niiptmi  in 
illo  embryone  non  modo  fcd  folkli  qaoque  ct  nhV 
nori  vaforum  copia  praoditi  c»m,  £nt:j.  deinde  ct 
jncrefcpnt  magwtudine  fimul  /et  r«rioros(fiunt,  <tam 
cpjna .  vaforom  ;  in  iis  augetur,.  Sic  pujmoncs  noa 
jnodo  io  foetu  iam  pftulatim  cxplica#<uf ,  *t  ad 
futuram  refpiratioaem  praepatantur ,  fcd  .ventriqjlij» 
quoquc  et.finus  dexter  fimul  dilatantur  .ev-tpti  i& 
'duntur ,  quo  pmaem3  a  toto  corpore  «edeuBtciiH 
(jmgpioem  ^apepe  cf  per,  jcarii&mos  tonc  pfl}n)QBct 
fcfpifadonis  ope  tranfijpittere  poffint.  •  fcx  comptra* 
tionc  caeterum  ,  quam  dixi ,  embryonis  cura  iafano) 
Vix  ntto,  de  doAu  arteriofo  talia  vidu  Quidudus 
in  foetu  matUrQ,  vel  infcnte  nato,  jHmjdjo  ffiopr 
tffc  iolet  lumine,  quam  truocut  trtcx/acpulmontlit» 
c,t  trium  vel  qnatuor  linearum  longus,  U  tacoj(u> 
mus*  in  embryone,  fcd  vix  mihor  lumine,  quam,  ipfe, 
di&as  trunous  pulmonalit ;  xt  dicat  potiut,  trun- 
cum  hunc  ipfum ,  dato  exiguo  vtrinque  ranaulo  ad 
pulmonct;,  in  aortanj  abirc.  •  >,  , 


.  tr 


Alins  du-  .         §.  44,  Praeter  cnn^,  quem  dixi,  ecism  alfam 

^Ur  *!rte'  peculiarem  vfum  effe  du#us  arteriofi  exiflimo  ,  quo 

'  icilicet  cum  prificio  fipifiro   vcnae    cauao    infenorit 

At  es  ratione,  coliineat^  yt,  fi  quidio,  ahcrutraco- 

jnm  accjderit  practer   natufam ,  ^a^mtnn*  (jnguis 

..  .  •*  •■      -  *i  *& 
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m  fuffirieote  quanttttfe,  tra,n»mitti;poflit ^  ii  rcpea^ 
fctut  ab  altcro.  <  Quira  enim,  fbems  adtutun?  _rao-> 
finitiir  r  qnampciroum  pesfrliaris  haec  viai  «itercipst 
retor,  qua  fadgais;,  kuac1i«>ipithBoitibu6  \a4  .adrwurj 
rcducitur ;  cautum  eft  ,  ne  id  fiat  r  duplici  via  in- 
ftituta ,  quarum  fi  altera  inutilis  quocunque  modo 
fieret ,  ahera  tatDert  traducciidoYanguihi  fuficeret. 

1    /   (i  i" 
§.  45.  Haec  funt ,   quae  oMeruauerarrr.     Patr- 

ctt&ntf.  t^rnfft   nuac    refeicjiaxnu^  ad  jirimas    Hlas 

naeas  de  foramine  ouali  cogitationes,  quas'ad  fecun- 

dum  huius  differtationi*'  pata&r.  fcripfi :  reperiri   fi- 

roile  ijlmpkx  fbramen,  quo.  dua  yafa  faogujpea  inter 

ie  communicarent,  nusquam  in  toto  corpore  huma- 

no  vel  animali;  et  efle  igitur  illud  vnicum  in  fua 

gcnere  ,,    cuiusmodi   vnicis    tamen    in  fuo   genere 

natura   vts  no»  foleat;  ISmguinem:  vero   ambulare 

per    ambages,   dum   ei    dextro»   finu  111    finiffrum 

tranfeat.       Neutrum    fanc  horun*/de  orifitio  fm- 

ftro  venae  cauat  inferioris  r  quafe  j»   corpore  fbetus 

exifht ,  dici  poteftV    Sitiiftrum  hoc   orificfum ,  ^rti 

dextrum  ,   venae    cauae  inferioris  orificium  eft ,  Vti 

innumera   arteriariim    et  vcnarum   orfficia    dantun, 

Et  (anguis  rtCta  ex  vena-  im  fiourrr  T  ex  finu»  vera 

jn  ventriculum  cordis-  tranfit.     Hoc  ccmtra  ^encra> 

lem  yenarum  legem  eft,  quod  more  laTre¥faruW^in  ' 

dao  orrfictay  vefc ,  vt  in  vituld,  in  duosramos '^i- 

vidatur ,  quae  fimplex  iam  erat,  vena  cana  inferior. 

Sed  exempla  tamen  daotnr  fimilis  venarum  diuifio- 

nis  $  et  videmusy  .ne  dicam  d^copiofiffimis- fubcu- 

tanea- 
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tanearumdwariationibus,  in  foetu  Tcnam  tttMli- 
calem ,  in  aduko  Tenam  portarum ,  in  plurimM  in« 
tra  hepar  ramor  diuifas  efle.  Hoc  autem  dc  minh 
bili  foramine  ouaM  pracdicari  non  poceft. . 

•i  ':  '  ;,:.''  i     •....•;■     *     \   •  . 

EXPLICATIO  TABVLARVM. 

Tab,  VII. 

Cor  infanti^  patila  poft  partum  mojtri. 

;...  .Kife.* 

Sinns  dexter,  Tna  cuth  Tcntricolo  dextro  t- 
pcrtus ,  inciflohneab  apice:  Tentriculi  prope  ftptom 
furfum  ducta  ,;  et  per  orificium  venofum  vemricuH , 
interque  adrtarh  et  auriculam  pef  finum  ,  vsqoe  ra 
venam  cauam  fuperiorem  continuata.  Simbl  arteria 
pulmonalis  cum  ductu  arteriofo  longitudinaJirer  in- 
ChYec  apcrta  eft. 

;  ^..  Vcntricu^  finiftri ,  integri ,  pars. 
J5.  C.  Z).  Ventriculus  dexter,  velanterior,apertuf. 
B.  C.  Pars  parietis,  anterioris    ventriculi  dextri, 
•  s\..qua  refectus  relitjnua  pfriet  ( C.  D. )  finir 
.L      ^#a»,  refle*a.  %1  ,..\,  ru\  ,."  • 
n.C.AlW  tYgntricHli  idextri.-  n 
.;C.  0..  tttfif*.  apteriqr  j  ventj-icuji  .deitri ,    refediii 
«  parte  (B.jC.)  eique  ergo  refpondens. 
D.K  Pars  pa.rietis , ,  quae  refpondet  bafi  arttriac 
.      P^mqMlffiCAWfJ*  c*ioe  ^refcfta,  efl. 
i  £.F.G.H  K. 


D£  70&AMINE  OVALt  :  40? 

£.  F. G.  H.K.  SAtan  dexte*  apertw.' 
'&£'.■  Pai*  parioti»  anteciofis  fwus  dextri,  refedi 
,a  pahe  ( |f.  JSC.) 

F.  G.  Pars  quae  refpontiet  parti  (G.  H. ) 
<?.   Fiuii  fe&ioois  in  yena;  ciua  fuperiori. 

G.  H.  Parietis  a»texioris  jxirs.  fupwior,    finiflror-  , 

fum  reflexa ,  refpondsn;  tpfi  .(,(r,,F. )     .  ' 
&4f.  Pafies  «ntcfior  finut*  fiotftrwrfurn,  jse&ani*;*  * 

cui  refpondet  { &  F.  )         :  }    r:     ' 

L  Apex  jcoriH^     ':        1         •       ■    .•■:  ' 

L.  L.  Bjfis,  arreriae  pujjnonalis  r#r*  antexior,  q«a 

parieti  ventricuti  infidet ,  refec*ta  ab  Jioc    pa- 

riete  i  D.  E. )  ,  .         ''  ".."'• 

if.    Seclio.   crafiae    colurrmae  .caraepe    refponden* 

•   ?oco (K)     , .  ;.;■  .;..  \ :/; : .  t 

N.  Colurrina  cajoea.,  quae  Ifi,  X$  tefta..  ".•'.  ! 
C).  O.  0.  (X  Septdrri  cbrdis ,   fafcicuiis,  carnefa^"  ob» 

fcurius  diftiniftis,,facra,  .  . 

P.  Ventriculi  apex,flbrfs  irregtilaribus,  haud,  pul- 

chre.reticulafis  et  intertextis,  repletus.    ,| 

^Papilta  ,'quam  .  ^ico  antiwrw. ',.. Conftans  ,ell \ 
cc  Qritur  duabus  vel*  tribus  radicibus  ^iex.  an- 
gulb  ihtet  ^arieterhvventrktlti  et  fe'ptnrri\in- 

• '  'tefirjrl.',  ad  locufh  i  k;  %  hrferftdrtjae  fute  ft* 
JdWiehCis  ift  -interftjuurjn  Inrer  \afaijlajpi:'a?btfr* 
r'wfrite{:d)<ct  poft«4oteFri  (*•')'> •*  '"' 

R.  Locus,  vbi  papifla  amertor  Vgj)  hef&HL'  •''  A 

&  31  Ewsrf  ijmpiHas  #  qrjBsVpayfcrTtt*/ rdijrjj  /udbaa, 
funr.    Saepe  vna.<.X }tuotvm   eft*-  Osiun- 

lc*i.^X.Nou.Comm.        *        F  f  f  tur 
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tur  ex  angak)  inier   parietem    ventriculi  et 
.    feptum  pofteriori,  et  inferuntur  filamentis  fuig 
in  interftitium  inter  valuulam  pofteriarem(*.) 
et  fepti  valuulam  ( «. ) 

V.  Duae  radices  papillae  ( Q.  ),  refe&ae  nloco(/t,) 

W.  Fibrilla  carnea  ,  qua  papilla  (S.)  cum  co« 
lqmna  parietis  (i>. )  coniungitur. 

^T.  Fibra,  qua  papilla  (S. )  et  £(T. )  coniw- 
guntur.  (T. )  fepto  adhaeret. 

9*.  Radices,  quibus  papilla  (S.)  fepto  adoe&itnr. 

Z.  Radix ,  qua  eadem  parieti  adhaeret. 

a,  Papillula  parua ,  quam  fupertorm  dico ,  qnae 
nonnunquam  tamen  minima  aut  merum  fiU- 
mentum  eft.  Oritur  ez  fuperiori  partc  fepti, 
cui  infidet ;  inferitur  filamentis  fuis  in  inter- 
ftitium  inter  valuulara  fepti  (/. )  et  anterio* 
rem  (<f. ) 

h.  Columna  carnea,  parti  pofteriori  ▼entricuK  ad- 
haerens. 

4.  c.  Paries  ventriculi ,  fifciculis  lejuiter  dUKn&is, 
cohaerentibut  iriter  fe ,  ornatus. 

le.f.  Valuula  annularis,  difleda,  extcnfiu 

d.  Pars  hnius  valuulae ,  feu  valoula  %  quam  to- 
cando  anterbrem  vel  fitpemrm  egregie  defiu» 
vit  PerILZVSTRB  LB.DE  HaLLER. 

a  Valunh  Eivsdem  pofterior. 

f.  £t ,  quam  Idem  Vir  Perillvstris  fijid 
▼aluulam  mehto  appeUat 

i.ku 
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g.ifci  Drrficium  Tenfnciilj  venofum ,  diffe&um* 
extenfum ,  contiauau  raluulae  lamina  iate- 
riori  iaueftitum. 

g.  Pars  orificii  latior , .  tuberculum    efficiens  ,  ex 
quo  fibrae    ramificatae   orinntur,   per   totam 
. ,     auricubm  difperfae. 

b.  Et  haec  pars  orificii  latior,  Tude  fafciculus  fi- 

brarum  ( t. )  oritur. 
i.  Pars  orificfi  finiftra  et  anterior. 
£.  Filamenta-papUlae  anterioris ,    in    interftitium 

iuter  valuulam  antertorem  ( d.  )    et    pofterio- 
.  rem  (*. ) ,  quod  annuli  pars  dextra   eft,    ia* 

.ferta. 

I  pilamenta  papillae  pofterioris  (S.)  in  interm> 
tium  inter  yaluulam  (e.  et  /. )  feu  partem 
annuli  pofteriorem  inferta. 

m.  Filamenta  papillae  pofterioris  -( T.  )  in  eandem 

infefta. 
n.  Filamentum  fimplex ,    ex  aequali    ficie    fepti 

ortum,  coiusmodi  plura  imprimis  in  interfti- 

tium  ioter  valuulam    fepti    (/. )   et    anterio- 

fem   (d.)  inferuntur. 
f.  Filamenta  ex  papillula  fuperiori  (j.)  in   modo 

dictam  annuli  partem  finiftram. 
p.  Vena  caua  fuperior. 
9    Auricula  dextra  reflexa. 
r.  Cauitas  bafis  auricuiae ,  fibris  mufculofis  rami- 

ficati»  tepleta*  ' 

Fffa  «...         '- 
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s»  Ttanctos,  ci  qao  pluriraae  harum  fbtaranj 
oriuntur  ,  ortns  ex  pttrietg  orificii  Ttmo&.(g.) 

t.  Notabilis  fafciculus  fibrarum  mufcaJimum^  :quo 

cauiws  bafis  aoriculae   a    garte    finvs  .{wiftra 

•  #ftinguiturkortu*  ex.  pariete  oriEcuireaofi.(^) 

v.  Arcus,  quo  eadem  cauitas  fupttiut  icrrnlaatuT. 

.:•   Iu  eqra  continuat  fafcic,ulu&  ( t,,} 

w.  Fafciculus  fibrarum  mufcuiarium  ,  terwHOflim , 
quae  partim  «x  pariete  prrfieij  fenpft,  pattim 

.  .  .ex  lirnbo.  orificii.  veuae cpronartae  (*.  >oHuq- 
.    tor  ,  e*  ia  eundeai  arcum  (u.  )  iuferuatyr. 

M.  Sinus  pars  fiipearioriJaeais.  I    Paries  poftertor. 

j.  Paries  finus  anterior,  fimiliter  laeuis  iotu*. 

gt>  Ia  hoc  loca  papUluU'  teu  tuberculuai  carnenrn 
alias  eflb  folet,  ex  quo  tum  fibrae  •(  w. )  tum 
iimbi  carnei  orirtcii  wnae  corooariae  oriUBtor. 

«t  I*  4-  «f.  5«. ^  OriftciiwB-venjKi  cciwmariae, 

x.  Limbus  rjuius  orificii  aiter ,    qui  fitu  fotifrior 

eft  4  crafl*  fibra  cafnea  ,fe<aiw.-    - 
2,  Eiusdcm  limtms  carneus  aoterioc. 
.3.  Valuuty.  orificil  venae  t  coro#ftria£      Te«rfima 
et  vix  vifibilis  in  hoc quidem  infimje"  eiat. 

4,  CauitaSforificii  ipfv  ......    ....      .  .  . 

5.  Limbi  pars ,  quae.  corjimunis  edf  prife:ipft  jehae 
coronariae  '  et  dextro  *venae"  cauae  '  inferioris 
orificio.  Ex  hoc  limbo*  valuula  BvsirJttJHli 
extremitate  fua  anterfrjri-  drirur,  qtfaie-  pecolari 

*    littera  *db\  defedxicft  ioci:  iudicari' .noa -potliit» 
In  omnibus  ,  quas  vidi ,  icdAihufe*  hk,.j*cu- 

•-  ! »  Z  liarU 


lia*is  va^ttlac  f  EvsXACHH  **W»-***  ttmtwt, 
e$  quo  oritur  ,  ipfc  ,  <&•  pjujioja  ;%lia  in  his 
regionibu*  ommna  p^lefta  <(««&     .   ?       > 

6.  6.  Spatiuai  hic  *Ji$i}od  fitwris  n»uft«laiM»-va- 

;.     cuurn,..       ,   ...    ,..   •  \.  ,.'.  ; 

5-  7.  8.  9-  Valuula  EvSTACHIty  ..  It    .     .  , 

$.  Eius  extremna>:^wriw ,+  jqsft  *x  *<Nj&0.)cgg»- 
mun,i  ,Uo>bQ- ,  §b«  K^u«|.  ider»  ftffl ,  SX.arcus 
crurc  aDter$pfi^jyjr.(  ;  Wflttjpu*  e^rfvteacrus 
continuat.  '.  ,.     ..   .  •; 

^."'Bafis"  valuulae».  ftu  *  maigo1  coauefcus  et  craljior, 
'  quo  fupremQ^yieti'  dextro.  ,ve.na$.  cauae,.  jofe- 
.  (|$ions  illa,  inu4et.'j      ..  ,  l  ".,.'.'■    ,:   .  #_;  v  . 

8,  Margo  acutus ,  out  'pulchre  rttifujajus  iop.  hoc 
'  ihfante'  erat.  .^ilarnenta ,  quomodo,  cpnne^au- 
tur  inter  fe ,  facile  appasenc.  ^       •  ■    . 

jP»V  Extremius  pbflsrior^.fatis.  (jrafla  hjc.  et   fortis, 

qua  ip(T  fuperiori  pafti^arcus  valuulaadtiaeret. 

•.•...      :.       ■   i:    'W  }/.:>■'•'-    ..;;■».•'■■-    .1* 
8.  10  ii.  ift.  13,.  14;  i5^  yrificiurr^  ryenae  ,c,auae 

ihferioris  dextri^m ',  quod  ,  hiii  veqarn    cauam 
fuperiorem,  orificiurn  vebtri^ujij  ei,v<e/)a$  co- 
xonariae  putes  ,  vnicum   orificiurn    el\  ,   quod 
•  m  nnum  dextrum  patet  §.  4.  1  x,s       ..  , 
8.  Ora  yiferior  huius    orificii  *   quae   a    margUie 
.  "  "acuto"vaIuuIae#  j^.ysf^Hfj,.  for-maiur;  * /.. 
*<?♦  .Q».«w  fuj?e"qr.et  y4.^i«.!9miifil>'- 
.^ _,mum  V IEVSSENJl  dkunt,    .  J# . ;.  .? ,.  .  -  ; 
xlx, ,  jfoiu^  ar«us:cf us  .#jctrurrr,,ftu^  poftcrfus^euius 

.^^•P^^valUttian^ysTAfltttt  tegtoUiv. 
„f...t       "  Fffs  1* 
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ja.  Eiu0dem :cws  fiaiftrttrn.  vel  anterius  ,ex  quo 
. '.;  limbi  ca  pars  oritur  <  5.),  quae  orificfis  veoac 

cauae  infcrioris  et  cdronariae  commuais  cft. 
>     Crus  ipfum  (12.)  pariter  ac  pofterius  (xx.) 

in  ioterna  venae   cauae    fupcrficie   dcfcendunc 

Confer.  fig.  4; 
-13.  Cauitas  tenae  cauae  inferioris,    in    qoam    fi 
s"    rnittis  ftyliim  ,    ille   exibit  ex  vena  caua  ia- 
•■i    feriori,  qua  parte  ab  hcpate  refccla  eft. 

14.  Hic  ergo  paries  pofterioret  finifterior  cft  venac 
cauae  inferioris.  Efficitur  autem  haec  fupre- 
ma  huius  parietis  pars  a  valuula ,  quam  finus 
finiftri  valuulam  dico,  et  quae  vulgo  valuula 
fbraminis  oualis  audit.  In  hac  valuula  riigas 
obliquas  vides ,  quae  a  dilatatione  orificii , 
quod  illa  effictt  (15.),  quo  aliqua  huius  ori- 

■     ficii  pars  appareat ,  produ&ae  funr. 

J5.  Orificii ,  qubd  ergp  in  pariete  finiftro    venae? 

cauae  inferioris  exiftit,  quod  cx  cauitate  venae 
1      cauae' ibferioris  in  finum   finiilrum  ducit,   et 

quod  ob  hanc  caufam  orjficium'  Jtnijirum  venae 
r     cauae  inferhrts  dixi ,  aliqua  pars;   feu  atiqua 

pars  foraminis  ouaTis.  §.12. 

itf.  Superficies  interna  artcriae  pulmonalis  aper- 
tae.  '  i%  Superficics  interna   du&us    arterioti 

"  BoTALLI,  cadem  feAione  continuata  apertl. 
28.  18.  Arteriae  difledae  margines.     19.  ao. 

3. ■'.  »i*  Valuulae  femihinaref.  22.  Orifieimn  %+* 
ttrtoe,.  jpuknonalis   dextrac'     ■  23»    Orifietom 

♦c  1  w  ;  ■  *        '  finiftrae. 
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;  .finiftrae.     s*.  Orificiunl >  qub  dn&ns  ftrterio* 

fos  ia  Aortam  hiat.      25.  Pars  aortae.     atf. 

Vena  pulmomlis  fimftra  fuperior.     27.  Infc- 
;  rior.    28.  Dextra  fuperioc    ao.  tnforior. 

Fig.  X 

Sinus  finifter ,  vna  cum  ventriculo  finiftro 
apertus,  incifionc  in  partc  finiftra  propre  feptum 
feda ,  furfumque  du&a  inter  arteriam  pulmonalem 
et  auriculam  finiffrarn  ct  per  orificium  venofnm 
ventriculi  in  finum  finiftrum  vsque.  Sinus  ipfc 
tcansuerfaliter  fimul  incifus  eft.  Quibus  fadis,  pa- 
ries  pofterior  ventriculi ,  vna  cum  auricula  finiftra 
et  pariete  pofteriori  finus  dextrorfum  refle&itur. 
Haec  feclio  conuenit ,  vbi  figuram  et  ftrufturam 
ralunlae  finus  finiftri  examinare  volueris.  Ad  toftim 
finnm  obferuandum  altcra  praeferenda  eft ,  qua  .  in 
iotegro  corde  paries  finus  pofterior  vna  cum  venis 
puknonalibus  refecatur.  Obferuatio  fafta  corde  in 
aqu*  fubmerfo. 

A.  R  Pars  parietis  finiftri  et  pofterioris  ventriculi* 
a  qua  reliquus  paries  ( B.  C, )  refe&us. 

B.  Apex  ventriculi  incifus  ipfe. 

C.B.L.  Pariea  ▼entiiculi,   qui   nempe    pofterior 
et  finifter  eft  ,  refe&us  a   parte   (AB.)   ct 
:  rcflexus  dextrorfnm. 

D.  Septum  ,  quod  craflum  dorum  conuexum  eft. 

E.  et  F,  Papillae,  quas  Sizo  wrtcrtores  fiuc  fini/irar. 

Cbanexae  funt  intcr  fe  et  tripllces  quoque  non- 

nun- 


\ 


fcuAq&afn  -rnnentaotuk  Infcierent.ifltttti  lateri 

.     .^ftiftco  fnrietis ,  prdpe '  aagtchiift,  rqticri»  paries 

. v  • .  ,    cufti  (opto.  indadit  ^  Br»t«iorem |,  ociwtfur  lon- 

. .  &$  J&<tfcifbu  s  4  inferiori  :r«icu  lafcae  parii  *  parie- 

tis  intertextis ,  (  G.  H.  I.  )    et  inferuntur  fila- 

mentis    (/  g.  ZC)   'ift  -  interftitium    finiflrum 

-valuulae.  .anierioris   (  Jf. )  *t ..  pofteriorjR  ( T. ) 

,         ct    in    par^s    fi^iftras  .an^iacum    valuula/uai 

,  G,  ^  /. :  Ra^ic^   lw*u  nj    papiibrttft)  ,■"  rfen.  fibne 
.  quao  cum  fibri*  (epti :<  R, ;R.  & r)-  et  tum  6r 

\      btis  p»$\lUwm/  (Mi  N*)  :tsxi*m..mkttlucm 

i    '.      (  V  l)  ;*ffi«I|Mlt,   :..'..         ... 
■,.if.  Alwe  itttiioiorts  fibese^qulbas  pftpilta  (R*F.) 
i r :     airti  pjjpillffi,  (  M.  N. )  ceartefcuntuw 
(nl  Itoties  bic  vacmis.  '•  '  •     ••  •'"''•  '  "    '  :  ■• 
1.1  M.  et  iV.  Papillac,  t^niis  <Trcq  pfienbrtt  fiucifec- 
8'     '   fr*/.     Conricxae  funt;  fed  etiam  ftpr«tis'i(tcfi. 
i.t    -  tttiiifituj  e*  tex«<i;  ifcticrilatt J  {- F.  Pprqpfe  *in- 

gulum,  quem  paries  cum  fepto  -fojtUiditj  &I-; 
t'\  .-,.  itnwn  feti  jTafterior«m  ;  ""et  inknpntter  filarraen- 

ti^iui^i^  «*•**")    ift  ;itttef(Urium    dcictrum 

intcr  valuularoanariorcm  {2£i:Y  «  pt>flerio- 
%  '  i:^««hti  •(-  #>  «;  in  tpifcas  Arxtitti'  Harura.  .wl- 
2?    •'  .8.ukrynX;.ip|»s^    t:.,.W-t   ,.'::■  ii!  ia  l 

0)  P.  ^  Papillae  ,  quas  #COW3Jitt9,Jitb&ti*t;.  Sunt 
/> :   ^fcrfiritv.vu^T^rDfiliatttf.  litirGryirrtur  efr  oe- 

4io  pjriete  ,  paulo  iofcrJHfc  >  ,.  et  ..iBferu/uur  .fi- 
•    iamenfis'  (XetV  y  lp'   hffcrflitlurn  t"  ftotrum 


-ntia 


-■.»  ("ilife  wgoowipj  q*oru«>  fitonttuttt  f'&}  ia  in- 
terflitium  dextrum  infcruntur,  Hafd&a  mt~ 
&&  $rqfWldt&)  Bi«w  ellfi-nonilriq  irsV  .w 

....  ^Qfoprfk^  (i-.-IO, ,.;,,.,  c.,!lJV- 
un &&.&.  Ei^rae  qLjfefifft  i^fcxiw^icjjfularem 

iii  itYlk  Fihrtc^x.iWUiiSidf^s.iiiiTWWito   tex- 

.   :  i.:(itB»  djBCUttftnte»»   \:J\   dm.:1   i'ri:r...i   j 

F,  Textu»  reticularfc,  di&o  mcPdo -ex~'"6bHa  fepti 

1  Ki  nCtot^itoi^n^  fprm^Uf;»  ^c^j^^t^^re- 

i^tont^pUtohrtatfist,  «^ar^oioapi^aai  ille 

.  iftivencfkttlo  ikxtro,!;-,.-,;- 1    i;io  xcd 

3foT,  t7alftutf*tnitl*li,'-  &':feft'«Q*sgtr.    r. 

•  2T,  ^Umfcnta  *<pi&fflii  fiuffl»i  & )i«*efe*a, 
:ffi  $l*«eatir^}i}U«e"Jfr  •<'•'-  ^ -:-j  ,^i 

fc»>FHaro^j«pfH*e  roe«a^(ub*iiniin&? 

p.  Filameola  fcajrtlla*  Wediae  $*bfundaejj  • 
.d.  ^Wtitooofcll-pal^liW-aiodNc1  'fiililia»i*  &<> 

f.  Filaroenta'papillac  dextrtfe-'^  !   '•  ■•'•' 
m»/L  ftjbnmijtai.jpaiJiilae.  ftnjftrjii.r^.  <.i:?  --o  .<> 

g.  Filamenta  papillae  fwHtoW  &      >    :  a 

£,  Auricula  finiftra  *  ^qa^um.'r^ous(|>a|Jcjte^o- 
,    Herioji  *^K^^ftHgy  WiU.  :>;;  ,\ 
i.  EiuS.  Apeftura.    x  .         ,.,,  u„.\.  .  ..u     * 
K  Vena  pulmonam  uniftra  infcriof. 
^Tom.  XX.  Nou.  Corom,  G  g  g  £ 


.:  i » . 
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l  Veoa  putootifttjf ,  AajOifr  -ftpttoQ*  k^ti  vnt 
.  .    cum  <i*tt>  parictc ,   u  p^l«K..4«XtWfiina    rc- 

-:  »    •  ft&XHil.:      .'    i'.  ;i-:.'ii  aiuiix:!>  inu:;iir...f 
m.  Vcoa  pulmonalis  dextra  fe|*M^  fcperti. 
«*'  a"0*ffidttm:,if*na^ '  pblnfciitftf  <fcxtWe  iWipris. 

♦  ' Vp. 7. r. x/ir. #w. *;'/.« ^lifWa^flffns /fioli^i,  quse 
vulgo  fbraminis  oualis  vocatur.    Vibrf  ad  00- 

''      :-lec%m  1e'^ 

fluitabat,   quae  tamen,  poftqdjrfn-r^fflifctu  con» 

-••: :     «piieeerir,  il^rik  wdefn^bort  fltuib  in 
eanderoque  hanc  figuraj»:  wduty  qoa.  bullam 

i  ,;  ;  tootefcffcn»   •' ,       < .;    V    ..      .  '    *  -" 

-' ' #i|p^  *J "Bif* *«lu*iss  :  j  qu»  paMerpBpprimis  fu- 

c.'N     ^preftVtviofietieQifdt  ctttiafe^otittQ^ir&ftdet;  et 
haec  ora    fuprema  ^vctwe   caoae  ipf*i  quae, 

:'  quamuhv  ooo  Jiuda.*  fed  ttcty  tenui  .falaulac 
jnembrana  ,  quae  ei  infidet ,  ttJBca./ep  pcllu* 
.:  tfilfcattrtt  mi^api^diftiicle.cti|grqgiei|ppa- 
ier>  excepta  parte..fnt«f  Cf*:*tf-.b  yoi  fcilla, 
qittrn  wtluula;  nmns  prodtffit,  Wec.  ora  tc- 
gitur.  Toti  ora  m  fl&wri  3-.#PP4l^!  fceli- 
o,ufc,  par»  ,bafi*>  qua  arcui.  valuula  ia&der,  ipfa 
vaiuub  tCgitUftr  .  ,  ... •;•  • 

0.  Orae  pars  ftniffoa ,  feu  quae  ad>  iparjafcnli  icnae 
finiftrum  ffcrttoet.       .*i'-  .rv    *jnV."  . 

*c '••.^/•Orief^tt i'-pofterioR.i:,:j!,,a  '  "•»>  •• 

f.r.  Hac  parte  Tumeri  liuiftrum  yenjje,1  joaeoua- 
litec  arcu  diuilae,,  dcxuo  lumine  roains  eft. 


f  $  ftttticaJ*  -caiiffcrtis ::Vttn<*  fcatra*  hifertbrft  , 
fimplici  teofa  membranula ,  qtfa  iran^ret  , 
• .  -  tucla.  R*li6tafee  fonffettores  ';TatoMae  partea , 
vti  et  fecdu*  {  *«>  ii  btflaW  <&thit*e' ,''*  adeo- 
q«*  .  #emotio«8  ;  Wnt*"^1  -pi^ibtis '  ftittciatSf  ,- 
eflkiuntqne,  "vt  hac  Id  fais  locra  noh  tranfpa- 
reant. 

f.«.>.  Saccni  c^ctfs,  l^etrV  vslfiuf^V 'hab  l&co 
^produck  ,  tohrt:lIber'et'(%dbifisrii;Vti  dpparet 
ex  figura  3.  vbi  valuula  dcorfuW fri&a/jeit 

r.  In  hoc  loco    tubus   valuulae'  inflexu^  e^  ,~et 
videtur,  quafi  totus.tubus  in   bac  a  bau    di- 
ftantia  cohAri&us  effii  ,  ^adeo1,^  pafs ^  apterlor 
(t.-v.)  atnpfior7  pfore'  h&  'fhtdia :  et  !  vertus 
bafin  fimul  reclinata  fit.     OrificiurrV  idfum  ta- 
ftfea  Itftutti  magit*  c%jrt*ffettftt  fth5       *  •<■ 
•  t.  Ftindttt  Tacti  atf  (  q.  t:  r%  ywafr  "Ui;  •  ; 
.  *.,  V.  .&.  x':y.  Pars  valuulae|  feu'  tqbi ,,  a^terjor^rnedia 
'   'j>arte'  arrtpiior  1  relinata.  *#  "Tpra  \haec  ^figura 
valiitilae    ab^irrumoente' '^n^ukw ,    qjumodo 
prochicatiir ,'  feeite  explicari  otyefi.'  *      r 
..  $.  Pars  tubi  dexterJor  fuperior,.  .1 

flte  r^rfc&4Bferi0f:«fc;finiftcrtor..oi     •  .-:iwcii  .» 

w  Superficies  tubi  interna ,  qoipaTte*  itfe  liber 
et  mobilis  eft.  iVppasej,  non  corniculo  acuto 
fed  lata  membraafilav  fiberam    valuulae    par- 

-     t$m  >  «t:r»axgii«f  e»ge;ftei?m«»ri ;  •  ge&ratim 


j 


I- 
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y,  Jo  hic  partc  ia^iprl  finis,  pauis ,  liberae  tc- 
nuior  eft.  .-    ... 

'^..tfo&lusV^u^^^  w  iqBo  «• 

' ' ,    ',  frejpitates,  nfprginjs  (#beri  conueniunt. , , . 

'  z.  Toffula  ouali*^al#ra-  fuperior ,    margioe- ,  acuto 
*        terminata  ,  cui  extrenaitas  fuperior  (w.)  mar- 

'  l    ginis  Taluulae  adnectitur. 
f  i.  Tajis  fof£ila,altera  inferiox  ad,  cuins  m.argiw/n 
;"  "Cniftrum  extremitas.iuferior  marginis  valuulae 

:,appf^r?:     •   ;.:.,'  •  ••■■  .-  iin      ..-> 
i.  frdxima  fuper  arcum  pars  fepti  finuum  in  fijm 

:  fibiftro. 

3.  ^orarninujunv,-  OrificiurjB,,yettae, 
*'.4\  Alteriim.  t^e  bijtfciura  venae.  ,ia    finom  in- 

5. 6*.  7-  8^.  iQ,  JVIacgp.  lit*r .g  feu  oca  *>  Yaluobe 
tubifbrmis^  5vI$ars  media»  c\^ar»  fuperior. 
7.  Finis  marginis»    Vbi.  rnembrana  fcpto  fi« 


lamellanr  linearcm  emineotem ,  quae  extrcmi- 
tas  inferior   eff ,   produtit.     9.  Pars  :  jnferior 
margiais.     10..  Hic  extrettiBls  iafcrier  ella» 
1;>;-  ntifcre, Ipcipif»,  .t     •:.,:;  i.!;:  «sih:  :■   :• 

o-:    .   :'..■'■  ;•.)?•'    '•:   •«.     "A*     .*•'  /,;:-  -,rn    •" 
...        ,.    .    ;.,     ....  .TO*-r::r,-«    .'- '    •    > 

t:!  j.iilolus-finus  fioHtet  aperttu,  «ttfl  a<$ttitoi  p»> 
%W,  Tbi  Jeniit valuala iiJoUaWWri^iittie11^*»^ 
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quantum  fi^ri  fpotuit ,  dcorfum  retraflu  ,i:  q$>  gars 
orificii  finiftri  venae  cauae  interioris y  fep.  rforaroiois 
otntfis,  appareat*   •  .         ...  ,  .:.:•,)  .^ 

«i  Auricula  fifiUtat,   <&  Eius  apertttrv     ., 
r.rf»    Vena   pulrnonalis    finifira    inferior.   #.  Su- 
=  ■•■•-  pejriot*  f,  Dextra  fuoerjpr*   g.  Qrificiem  ;in- 

fc  £4*  Bafis  valuulae ,  fcu  ora  fupreaaa..,  vejae  ca« 
vae  inferioris^  qua,  parte  ve^na  exteriorp>us 
fuis  ^tuoicis  in.  finusparietes.  leflepk  coftiij.ua- 
tur..  Huic.prae  vaiuula  jnftict,,  &..OWP  pars 
finiAer ,  f..  poftejrior ,  k\  «Jexter.  (  .  . 
JL  Hic  tenuis  membrana  valuulae  contigua  ipcunn- 

bit  partibus  fubiectis»     '    *""  '  * 

m.  m.  Hic  in  bullarH>  pauliaper  eleuata  eft. 
..-.  ft.  Orae  pars.  fuperior  ,  quae  nonc  tum  .*pta  «t 
deorfum.  traela*    (,Conf,  $&  2»  *.}       t        r 
;  m-  Onte  pars  *ofeijor>:  ■  .  H\    ,  .;:>  ..  ••,  : .    ...,,  t 
p.  Extremitas  prae  fuperjojv>       ...    j         ,',;  ?    , 
,  ,  q.)  Estcemitas  ptae  inferjor*     ftpwk  <fcfi(i;>>  qpfe 
perftctum  circulum  o*a efficia*.         <.,■,- 
.  .  r.  f.»r.  Ora  extrema  ipfa.    ...,;*     - 

t.  Nodulus,    fcu  tuberculum  in  qpo  evtremitft 

te»  prae;  cpnnewunr, ,  If  ;    j  ,  ,:m  .? 

f.  Fpffula  oualis fuperjpr.  *  cuius  margini   tinifiro 

.   Mtremitas  fuperior  rnarginis  "valuulae'  arVpli^ 

cata  eft  ( fig/  a.  *. )  :      ;  :  .    .* 

9.  Foffula  ouaiis^bferiorycuius  mirgial  finiftnir 

eitrcmrwii  irjfetiof  «pr>Hcatur  (  fig.  3.  ».  F 
V*  Proxima  fuper  arcum;patt,fsp«i  '    V 

Ggg  3  ^ 
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*.  Atcut  Spfc-,  ^uoad  parfcm ,  ob  vatattlam  deor- 
•         ftrtn  «tftaa»  ,  trtHtos  appawas. 
/.  Orificii  finiftri  venae  cauae  inferiorfe  fcu  *w- 
mini»  oualis  paw ,  <*   eaudem  «auftm   ntda 

*  ftett^k    pars   ormdl    SrfM^i  >   fe»  fcWnuois 
oualis,  per  tenuem  roembranam  vttutita*  trau- 
fparens. 
x.  Truncus  Yenae  cauae  inferfothu 
a.  Idem  ttuncus  deorfom per  hepar  cdntniuatus. 
-3;  ttudtus  venoflis ,   qut  coniun&tt»    cnm  waa 
hepatico  ('+  )  truuco  infcritur, 

'4.  Ramus  hepaticuv 

..  Fig.>  \    ...". 

In  ^fttt  ftoffiro ,  vti-  hk  it>  6gW*  &  W>- 
aitur  ,  valuuh  feuiua  finus  ,  feu  foratfltofc  Oualis, 
fimulque  vtna  caua  inferior ,  <e*it»  Mt'  cotitojttitki 
eft ,  in  fuo  latere  jjoft«»iori.«t  4fe«ttttfcri;  ;ftw*ndttm 
tettgit»MJfe*m  «flcifae  <*  apertseifWtt*  ^»  ^tllim 
fenae  in  valuutem  contfouatio  et  vettae  inftttio  in 
finum  finiftrum ,  vifui  ofieeanwr.     Parte»  ta  aqua 

1  flfafietffcftfufet.     '•'■         •""■  -"*    c 

\  41.  jPars  finus,  fimul  cum  vena1'  duttt  dijft&i. 

j  L  &,  -Venae  pulmbhaiis  firiiftr*  YdjierTOris  reglo. 

'  ''*.'  Orificium  venae  puimonajfe   dextrae   ihfcrioiis. 

I  4,  Vena  pulmoaaiis  dextra  inferior. 

*  •         .  '  '  '\  .?ar&  vatau/ae.jau/iujaria,  ventriculi  dexttv 

/.  Vena  cauji^ftpefior.      ,.   ,  <.  ,v  : 

4W  C      C    i    ** 
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g,  ftatwreit»»  fupcrior  orao  vaiaulae. 
g.  b.  Pars  orae  fuperior»  rafe&a  a  pacte  (J.  4») 
/rk.  Vm&uvA\tl  *&,  Mbkbax  <itfle$a. ...    "   .1 

i.  Punftum  ,  qw>d  iili  £&  )  nrtpdnde&r'  r 
-;  i^ A.  Pracv  uar*  jafcfcto  * iatfe£a:>*<  fttst*  X g&>. ) 
,     ik.  E*t«f0iiois- ofae  jnfcrkm    -.?   >/  /•;•■•.«• 
£  Pu^iim  foaioliU^qi^reipoadet  «pttofto(»;> 
IV.  Puntfum  in  altera  Yaluulae  pttte,  quod  diffe- 
.....    V#«m  $  ppuftfr  (A;)  -w-       •  !    •..:..-..'    .: 
«, .  Pondttm  fedJosi*  io  btfi  *  aluulae. 
«V  Pun^uan  t  quoiJrefeftum  t  pun£to<»)  b.l 
crgo  cum  t.t&  <t  I.n.  cum   m.  0.   eohtvfit. 
Parte»  I.m>  faccum  formabane  ( fig.  3.  5) 
:    p.  FoflWl^  owd»  infcrior.    f.,Fouiil*  otialfs.  ippe- 

rior/    De  his  vidfc  fig,  3.  et  2.     .. 
,  -   r.  FowtfTMnukwi  obiongum  «occum:  fiea  fifiunt 
. .  a  Fwamifiwlum  ia  partc  fcpti  fiauuai  proxima 
(ujper  arcnm,  .* .    ..',;. 

• .  ,-f  ,J$«)ulti»  feu  tubtfcafuH  ,:  ia  qw»  exttetnjtotef 
.',-."  QMe  ifa^ttulae  «t  1bfl&ilae.x»uaie»  coomraiunt. 
vj  v.  *>.  Foffuta.  oWdrgae  cbeaae^firaiiiqnei  \t  illae 
(ip'9-.^  ftru£tu»a>  roarginc  ttnui  aouto  eleua- 
'...:&li:&to£«»  .  Pu.tQ<Jba?  easdem  effe^  ?quae    in. 
parte    inferiori    annuli    ouab» ,   (  orae  >  orificii 
concret^)  .exiftuot^  quibm    vataula  ,i  xenae 
,.,  .paffett  ia  interoa   fupetficie   dimnguitur^  et 
:..qi*aft:*rgo  bifio  *aluui*e  defignaot 
w.  Altera  talis  ftfbiU ,   ia  qua  «u»  dextrum  ar- 

%-  ctfs  defidit. 
•*.-£jai»  «sajris  &»&{,  «ttt  itoc  prorfui  tn  rllum 
r. ... ,.  limbum  ( 1.}  acceffotium  continuari  mauelia. 


+**  DE  FORAMIN&  OVAJ& 

f.  A  rcos  ipfe.  in  jfiour.  fiaifif or  tbtCMP  '■  ffj^ltnis, ' 
r  x  Oificia  vonulatam.  i    ■  •/•  "\ 

i.  Limbua,  qui  «ceflbriu*  e&  HmtWy  qfn«f  tafif 


valuube  Etf  ST  ACHII  clngwur. 


»;:Jj*  - 


(    Ai  t-ioabMp  ,^quo  b«(iftr  vahiuk* 'fiv^TACfln'  ta 
interna  vcnae  cauafl  ftq«rflcifr  W^tuif,  ct  itjuo 
;  ■■:)   _TaJu*uIa.:a  venae  i^  fcciQ 

-wl.j   di^inguicur,.  ....rT:..\7    -  *■•;  "•  '"-3  •" 

3.  Valuulae  EvSTACrilt  )pflfi»"ftlperflc^6i-intema, 

Notetur^'  panein  Ifiaiftenoifeni  traia**Vahftlae 

.\  \      »  crure  finiftro  arcd»(tc<aam  eflfc,  e* -cWra- 

.  '  .   •  tur  figi  1. ,  vbi  valuiriac  extremita*  fiojftta  crus 

v   •  arcus  tegit;    •  •  *  '•      -lj- 

-,-+.  Limbus  partis  mtegrae  iralttJilwfrfttftoi  ,\juq 
haec  ab  rericujata  diftiagitftur.  '■     ••  i 
£.i  Heticidu m ,  xjood  otuli  I  iner  metf  capett  jiofuot, 
j. -.  :  i^newimMmct.  fubwlifljowm^viD4otei%  io  i^u» 

et  plicas  efficiens,  ..•.«..«<*  •;,«•./ 

c3*  <T.  Orificium  dentrum  'Veme'caoa«  iatffer fofjf,  $*ad 
.  inter  valuuUm  EvsfjQGHil  et  arcdfn  contt- 
t.  i'l  1  uetur.,  et  iu  finunr  dextram  hiat.  Siniftttim, 
•&«•:".  quod  mter  bafio  valuulae  fiura  firiiftri  et  ar- 
r.r  cum  continebatnr,  feu  foramen  ooaleydifle&um 
i  eft  et  deftruAum.        ..<..;    ; 

.n*jt  Vend  caua  per  hjBpar  adfcendens. 
3  •:>  $.  8.i  Duae  partes,  in  ^uas  difl&t  M  dw&wvenofus, . 
9.9.  Duac  partes, -itiquas  diffeftus/ ramtrtex  he-. 
- 1 .  r:  pate ,  venae  caune  iufertus. 

io.  Orificium  alterius  magoi  raitii  hepaticl  ( qood 
f."  '  ■   haad  male  aitei-om  foramtn  onalc   exorimit, 
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qnpnadoodum  tet  (fcefle  t»oeoi«s  ftftmjnt 
ooalia  ,  quot  aperueri»  Y*n)  »  «HMbus  ia  opao- 
$to  j^*<*n)i^ftr*«tur,,}         ;         t  -.-: 

11.  **•  ia>  T^ubcw  veaaeciuaeiofaiottMfertus. 

xi.  Earies  «>«*  ftegttQ,  . 

*a.  *$»  fufcies  ,eiusd*m  finlfter  «MOe&es* 
j  14.  Begio  y  qnae  ^fficieoa*  psrietetn  ventt *  ante- 
ribrem.  .  N 

'  15.  Regio ,  tjuae  ^oftedor  minci  venae  caoae  -m* 
ferioris  paries  erat. 
10".  Et  hic  locua  notandos.'    Eft  lummus   pairta 
anterior  vcoae  cauae  4tiferioris ,   tbi    ia   ftiii- 
ftrum  vertitur»  iuxta  crus  finiftrum  arcu». 

Sinus  cordis  vitoji  quatuor  circiter  fepti|mana- 
ruro  ,  et  TtfluuJa.  finus  fimftri,  ex  *iulo.  in  parta 
mocfuo, 

F&   *    ...  '    .    /-.-    « 

Smus  vterque  cordi*  vituftni  apertus  etacorde 
ftpamus,  a  patte  anteriori. 

a.  b.  c.  d,  ^ln.as  dexter  aoejtuSj  &  ^nguh^a  fecVio- 
nis  in  Yenacaua  fiiperiofi.  b<  Tariies'  finus 
ftnter4o#^  dea*rbriom  refewis.  c.  iderti  'a-:  $sferi 
refedus,  reflexus  finifirorfnm.  & '(DrKicium 
f  enofum  ventrinUi  lexnri  apertanl*  .     :    K 

•  *  Apricida  dexiw.   ^7V*mi  awa  r(tyajfa*J  > 

g.  Sinus  pars  fuperior  laeuifcJh  £aulj|i)(iiu*icUfee. 
.  :T*aiiXX.Nou.Comm.    ,  Hhh  i. 
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i  Valuula  anterior  ,  k.  poft erior  y 7.  feptt  ^ 

m.  Vcna  caua  iufcrior.  ♦ 

n.  o.p.  q.  Orificium  dextrum  -venaecauae'  itirerio-, 

rj9  angulatum  §•  23/ limlx*  inftru^um;    •  *' 
»:  Angulus  finifter.      o.  Ora   fujfefior,  ^ -quae*  *ia 
homipeab  arcu  formatur.  ,  ;p,-  Angu^oj.  .dex- 
.  .  ter.    q.  Qra  inferjor.  ,  lojcoo  Vflluulae  Ev$ea- 

CHII ,  fortis  ,  mufculofa.  . .  ,1  :ii 

r.  Orae  pars,crajfior ,  cauae  ct  cpronariae  orififiii 

communis.  ■  •■'-.   ^       ,    ,  .$  ' 

s.  Orificium  venae  coronariae.     t.  Eiu6  Jimbus, 
v.  Introitus  in  venam  cauam  infenotem.  .' 
«y.  Singularis  pars  in  vitulo.     ^Efi  fuperfic;es  ia- 
terna  proprii  rami  dextrf ,  quo  vena  caba  in- 
ferior  in  dextrutn  flnurti  hiat ,  et  quidem  pa- 
rietis  pofterioris  huius  rami.     Idem  pariesex- 
"■  terae  apparet  ( fig   6.  Z. ). 
X.  x.  Ea  pars ,  quae  in  homine  arcus  efl   Angu- 
lus  nempe  diuifionis  duorum  ramorum  ($.»4- )' 
y.  Cauitas  rami  finiftri  ,•  quo  vena    caua   inferior 
in  finum  finiftrum  hiat ,  fiue  foramcn    ouale 
in  pariete'  pofteriori  et    finiftro    venae    cauae 
,.  •   inferioris,     .  Cauitatis    huius    partetem   efficit 
.        valuula  finus  finiftri,  quae  plicis  fuis  apparet 
i  9,  Hiatus  buius,  cauitatis  feu  rami  finiflri  in  fi- 
t        num  finiftrum.  .  .   , 

A.  Pars  fuperior  finus  finiftri. 

B.  Orificinfti  venofum  ventrkuli  finiftri  apertom^ 
•  C  Aurteuld  finiftra,  •  ; 


Ifc  FORAMINE  OVALI/  4*f 

tJ.E.P.  Veriae  polmonales  Jateris  finiflrl 

G.  Superior;  veria  pulmonalis  dextra.  Q 

H.  Filamenta  valuulae  annularis  refe&a.  v. 

Fig.  6. 

Idem  vterque  Sinus   cordis   vitulini    a    parte 
jpofleriori. 

o.  b.  c.  d*  e.  f.  g.  h.  i.  Sinus  finifter,  difle&o  orificio 
venofo  ventriculi  apertus,  pariete  pofteriori 
refe&o.  a-  Paries,  anterior.  £..Superior.  c. 
Vena  pulmonalis  dextra  fuperior. ,  d.  Siniflra 
fuperior.  e.  Media.  /.  Inferior.  g.  Pars  ori- 
fitii  venofi  cordis  anterior  ,  in  homine  fupe- 
rior.  b.  Pars;eiusdcm  orjficii  pofterior  ,  :in 
homine  inferior.  i.i.  Particula  parietis.  finus 
pofterioris  reflexa. 
.  Zu.Orificium.auricvIae  finiftrae. 

i  lll m.m.n:o.p:q. r:t. $»    ViJaula:  fiatts    finiftri 

t  iiu  foraminis  louali» ,    quae    tamen    orificium 

fere  iam  concretum    habet ,    vt    in    plerisque 

venalibus  efle  >folet.      Hinc  aliam  plane  quarri 

i.  in  foctu  nacuram  habct.  Craffi ,  contra£a , 
dura  ,  rubicunda,  noduloft'.  •'■  !    • 

7/l.U  Bafis  valiiulae:  •  Hatic '  l»fin  impreffio  cW 
1  :calaris  denotat,  quafi  venae  rtuae  ramus  fi- 
•  )  nifter  \  x. y. }  •,  cuius    continuatio  valuuia  eft , 

parietem  firios  (ii  )fperfbraret. 
iw.k  Pars  pofterior  va*luulae  "latior ,  mdllior,  ru- 
Kcunda.        .<•  < '  '  "' 

Hhh  »  nt 
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w.  P.r»  anrerior ,  feu  rocdk  tota  oodnlqft  rYU#i. 
o.  Noduli ,  quibus  pers  ao^riqc  ferwiua$u&  ' . 
^  FilampBtmn,  cjqo  yalw^;^e!i..fejtt«Jai£i- 

tar ,  ex  parte  molliori  (  m. ) 
q,  Aliud  filamentum  e*  p*te  duriori  (n.) 
r.  r.  Duo  teauifliroa  filameojta.    Scd.  Jujfg.Boa  io 

*  -  •  omnibtK  ftibie&is  inueni,        * '    '  '"*      -   „„ 
S.    Aliud    filamentum,       j^aec  fiUr^tf  'fipiilif' 

filamemis  vatariarum irnimhta*»  ^oV<ft.    ' 

*  *.  OrUkram  valtwrae  OTgriftaljph '""    ' l ,:  v' 
•'»v.  Vent  eau*  iaferior,  Iti  a^fccndcns,  ^t.tnulw 

plu*  finiftro^,  'qnam  aeitro  fittai '•  refpqodeit , 

*  lllique  potfus,  qaam  feuli,  fc  rnftrttftt  efie 
-    .     rideatur.  ''/"''     '•  *.     '*  "    *•'  "*a 

{ '**  Hic  Veua  caua:  latefdt ,    vil  fblet  *»'y  auod 

-  fe  dioiTurum  eft  in  duos  ramos, 

X  jr.  Ramus  venae  cauae  fiaifter;  qito  ft  in  fbett 

aperit  in  Gnutn  fittiflrunk .    Tubfcs  ifa  cata- 

;.;:■.,  **»aO  qil  wd««Uf^rels£  *  *#tmm4  twi 

[  :..  :*#»  fWS**  wfciu,n&  «Krertrani  teul.  rami 

:C$treffua>  orifci**  rnftft  >  <j«i  ttBtfftt  &»- 

.  &  fta«",<k»fif  vcaac,  caua*  .*&'«**  «J»  i» 
fimim  oextrui»,  bfcuv    r  ...    - 

gtw^  *>  w**  ;4w  .***&  4ittw  «fe 

mui  dcit^L  ^i-Vm,    Bfc:«W§»  iF** 


apparet.     Ergo  luperfic 


jynew 
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-■•..•  pofterkpris  rmri  tfcxtri  r-  w  Ufr  («fifir^  w\) 

a.  Pars  parietis  pofterioris  finus  &tNti/&.''  .; 

gt  tbcus 'J  vbi  fcpram  acftwm  finurri,a.'!feiiA> 
'  tfftfnguit. ','    ':  '  <  '  '  :'      :J  k"''  '"'  ,-:') 

4.  Locus*  vbi;  fioiis  «a^r.^terne  ;J"ei^f§^';  funt. 

«.  ^W/C^.^jasri^ij,',..^»  $m#,<taKir~»  •  :•.•;. 
7.  IA.uticttk  dejctta.     a^GfiafiBfrar  ^ofaiii  ven- 
tricuU  dextrii     .••  .0.  :    *-.-r    |.:.-    :....-.• 

...   «•••••  '  Tig.  ?i  "  '        "    .   . 

Valun^:.Gnus'  fioiftri  e*  '  tfttilqV  M >rtu 
ntortuo,  qul  \b*ice,p8  *fu>t ,  fea  ia  cprgVipfo  pfaeter 
roagajtudinem  nitu%  ,*  ■  leS'bus .  dierium  Tiabuitv  Val- 
vula ,  vti  ih Ifinu  fihiftro  »  vna '  cum  Veniriculo'  fini- 
ftro  aperto  apparet,  et  in.agua  fluitaus  repraefeutata 

eit  {§.3*;v  .  : 

*.&*,' Veaae  ifyja  ^Vn*pale*  4piev  - ':;•..!  1  .v 
c*.  Pars  .leliralat  ammkra  i.^qkutt  Strifti.  / 

4<&/g.  Bafis  valuulae,  qua  ©rificio  finiftro  venae 
cauae  inferioris  infidet  ,  feu  orificium  hoc 
iprum  tranrparcns,  qnod  oblongum,  et  ftre, 
Tt  dtattmm-y  angularam  hk-  repcrk 

i.  Angulus  inferior  ct  finifterior. 

«.  Limbus  inferior ,  cui  paries  valuuke  tnbulcte 
jpofterior  longior  (  *.  1. )  infidet, 

-i:::i:7.t  Hhh  3  /• 
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/.  Atigulas  fuperior  et    dexterior,    vbr  ligamen- 
tum  peculiai*  eft ,    quo  valuula  parkti  finus 
adne^itur. 
g.  Limbus    fuperior  ,    per    membranam    parietis 
tubi  ( e.  k. )  tranfparens ,  cui   parids  valuulae, 
parieti  finus  incumber»,  et  cuius  pars .  tantum 
anterior  («. )  nuda  apparet ,'  infidet. 
h.  Hic  ligamentum  aherum  eft ,  qutt  'valuula  pa- 
rieti    iiuus  adrietftitufc     .Tota    reliqun  /huius 
perfefti    tubi    pars    {b.r.  et  r.d.).  libera  et 
furfum  ,  iterutnqu»  deor$im  ,  mobilis  e(l 
j.  Pars.prae  extremae  tubi  valuulofi.  .     .    r 
jfc.  Fibnlla  afy  pra  [J. )  fdluta  ,'  mobifis. " 
,/.  Pars  retlculata ,  ih  natura  pujLchemmJL     " '^"'\ 
'  thr  Ora.extreina  parietis  valiiulae,,  .parieti  fimis 

incumbentis.    „ 
' ».  Foramen  iri  hoc    pariete ,'    quali    pars,  exfeiua 

*r*  i     •  •  • '  * 

"».  Super^ficies- interna  pafietis ,  firiui-inclidftieiJtfei 

valuulae  tubulofae.  <>: 

|».  Fibri11a,"flb.ora  '( tf.}' rdltfta.-         -''<'       '   '. 
f.  jrJV".  i.  £*.  4.  Ora  «rtrema  valuulac.  . 

30'    .    .tMv)    •    1    .  1  .•:  :i    f  :    ..Vt    •    ,.  . 
i  M$    )«>  •  e  r:    •.  ;••! '  .    ••    ..•  ,  p  ,  i  .-i  ..  :        ;  ^ 

*'    '       |"  *  ■  i  '■»       '  iil  i  i  ji  i      1 

■*  ■•  *i      •  -  *• .  .♦..  *.         . 

•  i->.    .  .  A        *    l       .  i  .  i  ....  {  .        .** 

*doIu<fcr  zLmsr  f..i:   .     .-.•>    t  r  r.ki  *aviii  1  .» 
•\  f  :■ ,:  .'!  LYCHNI" 


NOWM  PWlNTAEa*i¥8K[DAB:  ©EN¥8. 

"  ;.>•  ^^I^TOK.-1  ':v 

Gum  in  exjxfioifojti^  plaotar, wn Jb^rjdarpm  pro- 
creandarum  caiifa  "^pien^  »  aJi9iiaagbo...>eriar/(;r, 
iri  mentem  mihi  venit ,'  rem  fore  rsriflimarn.  ,,ora- 
nique  dignam  attentione,  C\  contingeret  milii,  ,v/t  ex 
cpniurhfiione .  plantae  cjriusjiacn. .,'  djojc^e  L. .c  u,rn  ( h^tnj- 
phrbdita* 'vel  eiiisiem ';  vel  diderit  gejnejrj&  .jgurqer^- 
que  partium  fruclificationis  ab  ifta.jdifcr^pante^  n$- 

"vam  procreare'  pofterri  prolem  hybridam*  Optionem 
itaque  feci  Lychnidis  dioicae^.de  qua  mihji  confta- 
bat ,  cum  plurimisaliis  P^plixa  sffipjtate  eflf  con- 
innclam /etpeccej  poft,  permiijjtos  irritpa,  ac  ifuftra 
repetitos  conatus  '%\  quoriim  '.  conpgna^tqnera.  ^difjerta- 

'tatiohi  huic '  inferius  adiunggrn, ,  aufpicata  Lvchnidja 
dioicde  '%  et  Cucubali.  .yitco/i  V^  cpputyipr  iie$ppty- 
tiflirhurn^habuit  cuenjuni.       .  •    .  .. .  , 

.  \    '.'o        V  r    Exp.  I;  ■'-   '  ■  ■   ■•  '"■"  •;'  '■• 
x     Lych.  dioic.  alb.  ?.     '  ^  -    '. 

>•        CucubaLvifcof.  oV  '       "  ,M,,;: 


i  •  »      • 


An.  1 766.1  die    29.   Mai4    Lychnidis  :  dioicae 

.ftemi?ae  flos  .  vnicua   pnluere  <aMberarum *■  Cucubdi 

viicoft  debjto.  mado  :ac  tehVpor*  cWpe»fil&  f :  capft- 

lam 


y 
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Ism  djbat  maturfm,  9 larttJusqtffe  *iBfai}uf i  ffetam , 
quae  colorc  paullo  obfcuriorc  ac  roioora  mihi  vifo 
SWU  <&W'itoi  tktiac  flatntfaifaj  fewiaa  eww 
Lychnidis  dioicae  maiora  >  quam  Cucotali  Tifeofi , 
magisque  cinerea,  CucttWi  \vifcofi  autem  minora, 
quam  Lychnidis  dioicae,  magjsque^fufqi ,  ceteram 
quoad  forrrmm  Vtraque  rntcr  fe  inuicem  fatis  (itnilia. 

An.  17*7.  dfe  tb,  Aprlf  tfemipa  iWa  livi>ti 
in  fimenram  iuta>  fero  progermihauere^  vnaque  alto- 
raue  tantum   planrula.     Eodem    anno,   ob  nimigm 
fbrfan  vel  inrempeftjuam  irtigationem,  omoes  neriere, 
eXcepta  -vnica,  quge  wr  iuftquentem  hycme.m  in  fj- 
metd  ac  fUb  dib  Ten#a   fuie.     Yere   ineunte  #jni 
*i&&  i  curri  iam  fatfe  a^oluitfet  t   m   o&gm  *qyn> 
plamaut  elr,   tanderotjue  die  18.  Iuuv  prUroim   flo- 
ruit ,-  habitus  inter  mntrem  ac   patrem    iq  yoiuet* 
futti  medii:  cau&s  fc.  mtaus  Tamofus    et  rigJdipr, 
'quam  ?  ,  fcd  ratnolior  ac  gracilior,  quam  ^.  #-£4 
irjguffiora  ,  fHtidtbra  ,J  ac*  ad  rhar^irjern   magia   vrj- 
ldttlata  >  quam  ?  ,  jfed  latiora  ,    minulque'  vifcicVa  ac 
tiuRriata  ,-quain  0*     Pmiimtiufn  non  adec»  ventxi- 
cofum  ac  inflatum  quafi ,  vt  ih  JjT,  nec  cyHniaticum 
ac  corollae  vnguibus  apprejf^m ,    vt  in  c/1.      PngttfJ 
petalorum  calycc  loogipres  ac  angftfjriores ,    qnam  $, 
breuiores  ac  latiorea»  qujamc/V    fcwyux  faucu  menv 
branacea  parua,  in  $  fpeciofa,  ac  in  o*  nulia.  &», 
r>(9P^.  injffifflfo  iQtandnm.f  -tatttumAtol*    4fa«M-ber- 
i»JHibC^iWftj.J«  ft:dieieMi*iintJcf  :autwtt  irefltfefc- 
-aqf^to»...  leS&aft  <J*B;  nac  ouaai  ^ttwm*»**- 
r::.i  "  *& 


*fta,r»i«Mtraeit»<  b«Wfpm^h>t)ri<fcriira  ,<  %  mkm 
liewriaphrodins)  fffb^ataffMn^itfdttlWrf ,.  JiflHrWheJIUrili 
^insqqtt.' ,^aw««is  ,  pW^rritWetri  <  «d  'jpetfe&toiKniH 
#kmmM  fa .  teaeqiMlHs  tctier*  *akte<  et  ^qutfQ  '  omH*> 
«ida  v  ^eimiiihqiw1^*  lOngtoMfno'; '  dtkberae- itiihii> 
«Bacv-efibcJEae^  »«tf  *<ttfU4W  i#il0ere,rrt  -'  efllinterfte$ 
Germen  minus,  anguftias  ac  acurittt^^afa  •?<yliW 
ijiaius^flecfadeq^  o*. 

Styldrunf  humefuscbnftandor  quaternarps 'qui^ariuj 
▼ero ,  '£";  et„  -ternarius  &.  Cqpfuk  ac  ^fiwfwr  jiaera, 
iiufTa1  vn^uam.  Reli(|ua  ex  Ipfis 'iconibus  fatis  jj^ 
tent    -"'**'•  *-'"'>   ■'"--•••      -     *"    ■"    l 

Primo  adfpe&u.,.  vjt/cM  ante  dhftis  iam  inda- 

refcit ,  faeminam  quafi  meatieJfctUr  h>ec  planta,  per 

totam  florefcentift^m  ,    ftaroina    fua    effoeta    in    fundo 

floris  retinendo,  nec  nifi  fii^mata,  Lychnidis  dioicae 

Ibetaitiae  >'ftfbV,  extehilo.-  E*J  fe  ip\a '\  '■etf 'quidern 

«btiT^ttriftWJ   £arte  y  pfctoitfis   infoeetfnda  [fera£,- ''florei 

«IWfdam  ^miiriit;'  *jJMae*e'  aBtBe^%:um,,  lijfclirriiStl 

-dft&iicae'  odntpttfi  ,  impraegnatioYietm'  adrriittehant  fpii^ 

ffaW;  nftd  ;  ge%*miti&  leaiter  intumefcfentia ,  Idnge  ant£ 

ipfarUrtr  rhdturittitert» ,  fehfim  fetffimqtie  ^t&eftie* 

trfntr.  dnfWia;  '?*fifcm'  qfoqae "  cfati  fldrtt&s    atcidlt^ 

pBiuore  Withettfajm  <'  fiftities  -ftiitfcdTae''  'Eimi1'  d$  *# 

Iim.  t  «tti?pert&       Sub-  SerAembrijT  medidhii!jfibrer^ 

qvidei»  itfefiie r  ^  nouo»  iterun*  caQliculbsVJ"Sti-  fd; 

piami»  hybridi*  fefe  omnibus  folenine '  eft y  cbn*tinn$ 

emilk^  ^tpmm  •'nenrttiHi ■'  eifte-' hjrefai*  -rogirWratff 

flores  fuos   adhuc    explicabaiit.      Variabat    quidem  , 

quod  non  negauerim  ,  durante  florefcentia ,  ftylis  in» 

t  ~¥6m-.iXNou.Comm.  Iii         "*  terdura 


V 
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frt&ntn  *i  S,  4,  5  «  qnandoqne  plurfbts;** 
jdcro  quoque,  rationc  .nniaert ■?  ftjrlofum  ,  in  hortii 
^roaxime  T^riabilis ,  papri»  .ipfia» ,  matriaque  iuapri* 
mis ,  mos  eft ,  attaayin  nniieru*  quateraarius  fo. 
piflime  omnium  obuenit ,  ac  conftamtort"  Infequeatc 
tnno  ,  qidici»  fuao  pereonaati»  *i  ,  faaii  initio  fe» 
wnda  tUc  floi;ctat,     ;     :  .    i.       :  t 

'  An.  *T7x.fl  ei  rcmintbiM  pribrt  inno  *  dte  i£ 
et  fto.  Iun.  in  quatupr  floribus  felici  iterum  fuc- 
ceflii  praeparatis ,  plantae  hybridae  fcx  progoaue 
fuot,  illi  fupra  defcriptae'  per  omnia  fimHes. 

Exp.  IL 

Cncubal.  Tifcof.  ?.  „      "     . 

Lychn.  dioic  rubr,  ojV       ' 

An.  1770.  die  1 8.  Inn»  in  tribus  floribns  Cucnbafi 
Tifcofi  $r  quos  innerfo  modo  puluerc  nntnenrnm 
Lychnidi*  dioicae  rubrae  confperfi  T  imprtegnatio  vert 
fruftra  fuit  tentata ,  Ttpote  Tel  plane  nulla ,  Tel  im- 
perfecta  tanturn  inde  fecuta.  Idem  expenmentn»'  ii 
duobus  floribus  d.  6.  Int.  infelici  paritcr  fucceflu  rc* 
petitara.  ForGin  ipfius  capfuUe  anguftia  ooulorum- 
qup  fic di&orum  paruitas  hic  ia  caufa  erat ,  cnr 
foecundatipi  inuerfa  hac  ratipne  aon  Cnotcflerit ,  Tel 
intra  certo»  tantnm  limite*  iraperfefta  fabfiiterit. 
Plura  certe  alia  exempla  ,  quibus  opinto  hacc  con- 
firauri  ?idetur ,  ftcik  ia  meduisi  ffo&CB    poflem, 


u  :.    :.i 


Plantae, 


fcL&ttTA  $rmt$&iJ  *  4ifi 


:t 


Plantae,  plus  minusae  43bi  afEnes,  gpanim 
copuktio  foecunda  incaflum  fiiic  Vsquc 
fefla  c&  - 

4        •  Omgeneres1,  tkgjpniic.  _v 

"  ExplUI   , 

CacubaL  fifcoC  $/    ... 
Cucubal.  Behen.  dV    .;    ....  ., 

An.  1770.  d.  a8»  Iuo.  Hpjl  *•  . .;',' 
Foecqndadp  fMria.   J ;  ^'  '  A  l4J 

,...        '  :  Exp. iv.J        :: 

Silenc  gigaot.  $, . 

Silene  noctifl.  •<•**.  .  , 

An.  176*5.  d.  xa.  Iul,  Flofc  t.     C 

SterUitas.  fijmma.  '       . 
•"    :Vid.  •^xo.inuerC  VI    *  " 

Exp.  v; 

SUenfe  netfifl,  $.  '-\  \:;    -" 

Silene  nocturn.  .#.         1 

An.  176*5.  d.  p.  Iul.  Elofc  u        I 
Steriiitas  fummst        '     ;  .'    /',1 

.:  .-»*•':  Exp.  VI*  •*-- 

Silen*  noftifl.  ?.  •    l .   ;   -  —    . 

Silene^grgant»  0*.    *    . 

Anl  170*57  d;  5. :  I«l'  F*«.  T." 

Foectmdatio  vel  fpum ,   vel  adhnc  dubia.' 
{Setttina  medirHofa,  ac  Silen.  gigant  inftar 
marginibus  acutis  praedka. 
J  Vid.  Exp-  inuerj:  IV*-' 

1  i  i  »  £xp. 


t:w*vt.  t"  0%^  ¥flu'.:  :'  <:.:<  ,£•£•;...:'; 
-Silene  Behen.  cfe  ci  ",& 


^fi^jk  fhWw$»y  • 


r £  • 


FoecundatttlfpWlii  ..... 

Exp.  ,vffi,r,,l  ;•  "'"^ 

SilefS  «4 .A*  •  b:orr'  .f » 

A».  „«5.  ^^..fBirW^V 
Foecundatio  tfel  fftirik  ,  vri  adhnc  dubia, 

A*«»^'^ 

Congeneres \,  feniagjmae^v >•:•> 

Exp..X.  .""•  r5oc  . 

Lychm  dioieX  sflbl  $;  ..  .,  »Vi   •    . 
Lychn.  chalcedon;  c/t  :       i ;...-.; 
An.  17*5.  ^...Ifife  Flor,  3. 

v     Vicji/  ^p*:inuec£c.Xti  / 

.C'/:.i  .    £  i  i  I  £)xp: 


Lychn.  chalcedon.  *,*',  '/-    ,  ', 
Lychn,  ctlpi^  alb»  *<f. '/  ".    '  \'\. 

AnV  17^5.  d.  ,'acy  Ian.  Flor.^ 
Sterilitas  lumtna.   • 

i    Vid.  Expt  dflnerfe-A 


»  «     * 

0 


..SL 


Exp.  XJL' 

£ycjm/dfdicj  aHv?. . 

Lychn.  flos  cucutt.  d\ 
An.  1755.  1J...21,  lun*  Flor.  ii^ 

--    1770.*».  •*9.  — -^ 1. 

Foecuadatio  vel  fpuria^   vel  ft&ii£dubia. 

.1  Rigiweres,  trigyrdte.    . . 
Exp.  XHf/ 

Cncnbal.  Behen.  ?.       »     ' 
Silene  Behen-  <&/ . . 
An.  17.55.  d.  45.  IuL  FloK  u 

.- ^Ort^ndajtio.-fpurfe.  ■  -- 
Vid.  Exp,  iwwrO  XVIk; 

Ej&XIV, 

Cacubal.  tatar.  ?.    '  .*•*  ' 
Silene  Arjnerja^  d?.    "        . ' 
•i   Afi.  i7<S5.('d.  13.  Iul;?Flbr.'5^ 
Steriliilas  fumrria:   v  '  * 

I  i  i  3  Exp. 
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e*s>.  xy. 

Silene  gigant.  ?.   ,  . 

Cucubal.  Behen.  tf. 

An.  1765.  d.  81  Iuli  Flor.  3. 
Sterilitas  fumma. 

Exp.  XVL 

Silene  gigante.  ?. 
Cucubal.  tatar,  <f:    '     l 

An,   1765.  d.  il6\  IuL-  Flor.  a. 
Sterilicas  ftframa. 

r         Exp.XVft 

Sileoc  Pohen..  ■?.  s  .  7 

Cucubal.  Bchen.  <?. 

An.  1 7tf-5.  d.  ka.  Iul.  Flof.  3. 

Sterilitas  fumma. 

Vid.  Exp.  inueff.  XIII. 

Exp.  XVffl. 

Siiene  Behen.  9. 

Cucttbai.  tatat.  cf.  ... 

An.  1765.  d.  25.  lul.  Flor.-a. 
Sterilitas."  fumma. 

Exp.  XUC 

Silin*  nodifl.  ?.     '     .  .   .- 

Cucubal.  tatar.  cf. 

An.  1765..  d.  i©7  TuL.FIps.  1." 
Foecundatfo  vel  fpuria ,  vel  adhiic  dobia. 

Exp. 


PLANTA  HYARIDA*:  43, 

.  Expl  XX< 

Silene  noftrfl.  $. 
Cucubal.  -vifcof.  cr*. 

An.  1.76*6*.  d.  20.  Mai.  Flor.  3.' 

Foecundacio  fpuria. 

Exp.  XXI 

Silene  noctifl.  ?.' 
Cucubal.  Beheo.  crV 

An.  1755.  d.  4I  Inl.  Flot,  t. 

foecundatio  fpuria. 

>:   «     . 

Bigeneres ,  pentagyniae.  T 
Exp.  xxil.  ; '      • 

Lychn.  dioic.  alb.  ?. 
Agroftem.  Githag.  0*. 

An.  1765.  d.  25.  Ion.  Flor.  U 

Sterilitas  fumma. 

Exp.  XXIII. 

Lychn.  dioic,  alb.  $. 
Agroftem.  coronar.  <?. 

An.  1765.  d  9.  lun.  Flor.  4. 

Foccondatio  rel  fpuria  ,  tel  adhuc  dobit* 
Semioa  plura  nudullofa, 

Bigo 
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f  Bigenerei  iri>Ji  digyniae* 
Fxp.  x<iy>. •  -,  ,  „.  ... 

Silene  noftifl.  ?-  ^  \      ■,  j 

Saponar.r  °#<*  tf^         •      x    - 
-     '  An.'i7'<J5.>  JA-  M/&*?  i. 
Sterilitas  fumma. 

Bigeneres&y&ntetfL  digyniae. 

Exp.  X£\T,  "o-!  ui  •  -\ 
1         Lychn.  dioic.  alttc?w  . 

Sap»naR)i*ffib«d*j         -    , 
An.  170*5.  £.>€.  IcuVFlor.  a. 
Sterilitas  fumma. 

Bigeneres^  iri-  Yi  penittgyniae. 

Exp.  XXVt. 

Cucubal.  Beheri."?. 
Lychn.  dioic.  5Jb.  cf. 
.:Aoj\  binsi  d.  ;8..Iul^Fk>r.  4. 
Sterilitas  .jfttraate.  -. '      . . .  -. 

Exj^OCXVJI. 

Cacubal.  •vifcof.  $. ' 
Lychn.  flos  cux&H.  V/      r  r 

An.  1770. r<d.  .2.8.  Iuo.  FlO*.  *;. 
...  .^flefilius^fumnia..  -  . 

~  '     -Exp.  X3feVftfr 

:  CteuJbaJ.ft«ai>.  $«  .  .  r 

Lychn.  flos  cuouli,  o?.  ?  > 

-^         An.  17^5.  d.  ft2.  itfl.  Flbr.*'a. 
Sterilitas  fumma. 


Exp. 


t  *LANTA  HYBRIDA.'  4^1 

.  Exp,  XXIX 

Silene  paradoxa.  ?. 
Lycho.  chafcedon.  o*. 
An.  1166.  d.  ai»  Iul.  Flor.  3. 
Sterilius  fumma. 

Exp.  XXX. 

Silene  paradoxa.  ?. 
Lycho.  flos  cuculi.  o\ 

An.  170V.  d.  18.  IaL  Flor.  1. 
Sterilitas  fpmma. 

Exp.  XXXL 

Silene  paradoxa.  ?. 
Lychn.  dioic.  alb.  d*.         " 
An.  2766*.  d.  18.  Iul.  Flos.  z. 
Sterilitas  fnmma. 

JBxp.  XXXII. 

Silene  gigaot.  ?. 
Lychn.  corooar.  o*. 
,  Ao.  1765.  d-  15.  Iul.  Flor,  3. 
Sterilitas  fnmma. 

.    Exp.  XXXIII. 

Silene  conoidea.  ?. 
Lychn.  dioic.  a)b.  0*. 

An.  1*16$.  d.  «8.  IoL  Flor.  -3. 
Sterilita»  fumma. „ 

Tom.XxLNou.Comm.  Kkk  Exp, 


•  • 
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Exp.  OCXXlV. 
Silcne  conicai  $.    •■      .     " 
Lychn.  dioic.alb.cf*. 
fAn.   *7$5-  d«  M»  IuU  JEIoc.  3.  * 
Sterilita»  funima. ' 
Vid.  Exp.  inuerf.  XLV. 

Exp.  XXXV. 
Silene  no&ifl.  ?.-' 
Agroftem.  copomr;  0*. 

Ari.   »7*5-  d,  6*.  Iut  Flbs.  r. 
/'    Sterilitas»  fumma. 

*xp.  XXXVL 
Silene  no&ift   ?„  ■     . 
Lychn.  chalceden.  ,o*. 

An.  •  1 755.'  d..  0*.  TuL.  FIos.  r. 

Foecundatio  fpuria. 

Exp.  XXXVII. 
Sitene  no&ifl.  2.  : 

Lychn.  flos  cuchR.  •&. 
An.  1765.  &  17;  TaL  Flor.  5. 
Foecundatio  fpuria. 

•  Exp;  XX3CVIIL 
Silene  gigant  ?.       ,.    •       .        • 
Lychn.  dioic.  *tt>.  cf. 
.  Ao.  175,51  d>  10.  LuL  Flor.  «. 
Sterilitas  fiunma»    . 
Vid.  Exp.  inuerC  XLlV. 


Exp. 


BLANTA  HYBRIDA.  449 

;  '     Exp.  XXXIX. 

Silene  gigant.  ?. 
Lychn.  chalcedon.  <?. 

An.  176$.  d.  9.  lul.  Flor;  5. 
Sterilitas  fummn. 

Exp.  XL. 

Silene  nocttnV  $. 
Lychn.  dioic.  alb.  d*.    -: 

An.  1765.  d.  a.  hil.  Flos.  t. 

*-_. .  1.  rubr.  cf. 

T771.  d.  30.  lun.  flor.  3. 

d.  3.  Inl.  5.alb.  cft 

Feecundatio  fpuria.  * 
.      Vid.  Jfcxp.  inuerfi  XLVII. 

Bigeneres ,  pmt.  et  Mgynke, 
Exp.  XLL 

LycJw...-dfoIc.'aIb..'£..  -     . 

Cucubal.  Behen,  o". 
,An,  17^5»  d.  «7.  lnn.  Fior.  la. 

^  —    1770.  d.  *p.  — ■ 5.  rubr.  ?. 

Foecundaifib  *el  tjmria  ,  vel  adhuc  dubia. 

Exp.XLII.  / 

Lychn.  dioic.  alb.  $..  - 

CucubaL-tttar.-cf. 

An.  17.65.  d.  17.  Iul.  frlor.*. 

Foecundatio  vcl  fpuria ,   vel  adhuc  dubi& 

Kkka  jExp. 


\ 
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Exp.  XLIflL 

Lychn.  dioic.  alb.  ?. 
Silene  nocturna:  o". 

An.  1755.  d.  $.  Iul.  Fldfi.  1. 
Sterilitas  fummi 

Exp.  XLIV 

r. 

Lychn.  dioic.  alb.  ?.  t 

Silene  gigant.  o*.  j    • 

An.  17^5»  d.  3.  Iul,  Flor.  ju. 

— —   — • —  d.   16. 3. 

Foecundatio  vel  fpuria»  vel  adhuc  dabii, 
Vid,  Exp.  iouerf.  XX^VIII. 

Exp.  XLV. 

Lycfoi.  dioic.  dlb.  ?. 
Silene  conica.  <?. 

▲n.  17^5.  d.  a.  Iul.  fht.i.     ' 
Sterilitas  futrima. 

Vid.  &rp.  inuerf.  XXXIV. 

Exp.  XLVL 

Lych.  dioicalb.  $.       ' 
Silene  Behen.  c/V  .    '  •  I 

An.  i7tfj.  d.  4.  Iul ,  Flot  u    } 

Foecundatio  fouria. 

.?. :  4     _  *  :...•::.;■* 

,r,'.;;\  *    ;1  .i  A  <  EXpi 


\ 


FLAOTA  JBT&RlftA;  ;  j  r         ^ 
:•     ExpTXLVIfc. 

Lycbn.  dioic.  alb»  <f>;      >    r      .   ; :  ; 

Sileoe  fte&fl.  <f»  :   '  :  . 

An.  17*5.  d.  t8»  fcn.  Ftbr,  3, 

.-*r-;—- -  d»  itf.  luL   —*—;.«;.. 
Foeettitdatio  fpurfeu        •  .' 

V«L  B*p.- imierCXU  ::;.  !.:    I 

...  J^.,XLVIIfc  ,  tv.';| 

Lychn.  dioic.  alb-  $.    ' 

Sileflfc.  cretica.  o*.  -    , 

Anr.  'irjCy.-ti  4;  Iui.  Flot.  *> 
Fiecnndatio  fei,fpuria  ,  fd  adbt£  dubia, 

.   .    E^XLBG  :      ;    • 

Lycfcn.  dioic.  alb.  ?.. 
Stfeoe  Armexia.  erV  •  .  c  ,,  - 

Ao.:  170*5-  d.  *8..Ij»tf  FtW*  tt^ 
Sterilitas  fumma. 

GQNSECTAMA  AUQVA.    :  .:■ 

lam  ex  indole  partiom  fruAificationis  Lychni- 
CucuWli  noftri  fpeciatim,  quam  ex  tniuerfo  horuna 
cxperimentorum  grege  confedjma  flount  fequentia ; 

L  Semeri  Vtrumque»  tam  maTculinum,  quattifoe- 

.  ,    minihUm,  refpe&u  omnium  plantac' partium 

ipfiusque  fexus  diuerfitatis,    reciprocam    in- 

-  tcr  fe  txercere-a&tettem  -ac-  react.onem,  rfta- 

:  tuunaq«e  femper  ac  aequalem  4n  • .  geacwtio- 

.*.-  '<>  -•:  .;•  Ui:  :  i>;..i  :Xk'lfe  $.-.i.i  .;<  v  v.\>  '      nia 
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nis  negotium  habere  infloxum  ,  nifi  fingu- 
lari  aliqua  caufa  (a)>  .r.  g.  •tfuemium  a 
redo  tramite  declhnuioae.  aa  -degeaeratione 
peruerfaque  ac  labefa&ata  «orum  natura  etc. 
illud  ^©quilibrium  turbetUr ;  nec  ftrictiori 
ienm  tviuui  atque  funaatutn  eqe  decantatum 
illud  axiqma  ,  quod  oiriots  .rpUntarum  ani- 
maliumue  yel  naturaiium  vel  hybridarum 
partes,  quae  aJ  ficdi&uii  corticalem  earum 
fubftantiam  fpedtiiat ,  a  patre ,  tfae  "e.con- 
trario ,  quae  ad  metluUarerii  pertioent ,  a 
matr-e  *nice  .ortua»  [uum  -ducanr.;  alioqnia 
■*•  ■  %fo*ida  «oftra ,  *vt'  hennaphiodkus  plenifli- 
rnus  ac  confiimmatns ,  corolla  ftuds  corona 
carente ,  ftaifiimbBsqifo  <*ucubali  vifcofi  in- 
ftar  elongatis  ad  vere  pentadjmartiis ,  et 
qninque  potiflimum  Lychmdis  «faoicae  flylis 
ge^mi^qJie^ttrtflioje  ac  obtofioih  inde  ex- 
furrexiflet. 

II.  Davi  Jatet&Bh.,'xari(2ime  licet,  pkntas  bige- 
. ••  •  .  neres  diuexfique  ordinis,  foecunda  copulatiooe 
n  inter  fe  iungendas ,  mirabili    Lychni  -  Cucu- 

.',-..    bali  noftti  excmplo.  * 

*  *  '   .  -  ■        *  ♦ 

:  IUU  Fjuflrari  e  contrario  plures  ex  congeactibn» 
(,.  <■  .  iLei;  bjgcnexibus  felici  fucceffu,  prpximiore 
--'.<.*•  -  :    long*» 

*  tonli   |  i*i    'i  i  i      i    '  I         ii     i ~i      ■.   |«  — 

"'X\* )  "^.'tipdRt.  meor.  vernacula  Brigui  <eonfariptor.    FoTtL 
i:  '  der  vorl.  Nachsfc  $.  aoViit.  dritte  FortC  $.  47.  et  j6\ 


Jtmge  ,   qtund*  ewetQpn»   iaden*,  flffcokate 
$b|  coQiun&as,    .  :      :  ;     \  .*.       «\ 

IV.  Hybcidatont  o  pkntisf  Jtot  jhiirdiai  iYtlde 
fibt  affines  ,  plyrimi^u*;  po?fipWitt&  Xia" 
culis  coniuncW  fint ,  fcj^ ,  i*a  ^uteajem 
facilemque  effe  ^encratiooeqa  %  ac  m.uLp  fibi 
jterfuaclerir.   *  '  "  .    '  ^ 

#0/.  Licet  (emrna ,   e  quibusdam  h$rflp|  coniun- 

:.-.  ^>o/Wf?  Pf0SW*«O  -rae*#<!fac  SwifJ  >.#rti- 
-liumque  fpeciem  prae  I^;,it^ler,ini;^faIuo  ta- 

men  experi$*nto*um.  ejrrQKe   &  ^cputendifie 

velim  j  facile  "ejjim  fieri  potuit  t   yt   ap  in- 

jfedis*;    qtiae  krcere  *  omnfnpdb  d{1r$ilrrmum 

eft,  proprii  ?  antheraruri*  4  piilueris    aliquid 

alteri  fuerit  lmni'Avfm: -'  Jhriftfm^fi  VL 

•      VIII.  XII.  XIX.  XXIIL  XLI.  XLIL  XLIV. 

et  XLVIIL  quamuis  ex  foris  eorum    femi- 

nibus  hybrida  haud  vnquam  fit  ezorta ,  cir- 

cumfpe&am  ac    fludiofam    merentur    reneti- 

tionem. 


EXPLICATIO  FIGVRARVM. 
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*:;.<*  «.  w.  tf  Flo*  tutegef  ,.t  ftrte  poflerjwe. 
&  £.  fc  £.  Flos  integer ,  a  parte  tnterior* 
t.c  c  r.  Calyx  diHedut  tc  exphcam; 
•  i.d.di.  Fios  tbfqoe  calycc. 
'  .;#,  *.  «I  *.  Pettlum.  • '' 

/  Stamnia  Lychnidis  dioicte  imfcQlte^ 

g.  Germea  Lychnidis  dioicae  fcminae   com  ftk 

<■'■■  ■    ffyii*  •  '•  ■"•■'-'' 

b.  Germen  Lyctmr1-  Cocdlitll  >  cum    fttmioibBt 
'fuis  tc  ityKs;    •'  i    -■•-•• 
"      i  Eiusdem  germen  diftincVam. 
']'''.  fc  Germen   Cucutali   vifcpfi   ,  cum   fttminibQi 

V  2  ^ns^tjii  germen  diftinclum.  ,:, 
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'    J,    J.  ^VEMDBNSTAMnT.: 

Homines  primaeui  npmero  pauciTin  v no,'  eodertW 
fyue  antro  prqtjabiliter  '«prhnem  \itam  afcfolupn- 
tcs  ,  ciirta  admodum  Tuppelfe#Ui  et  vix  vlfa  gau- 
3entes  nec  Cgmtlo  ,  nec  Adno/,  nec  Eqiio  *  indige^ 
fant  i  quos  jpronepotes  ad  migrationcs  propter  gene- 
Hs  huma^r  mulfiplkationem  meuitabiles  abfoluendas 
lubigerunt'  Boue  atque  Bubali  , ,  fociis  laborls  atque 
ftgriculturae,  panter  per  plurima  faecula  h&mines 
primaeui  iriigfcmtes ,  a*bomm  fruticumque  fruAibui 
jplantarumque  radicibus  atque  foliis  vi&itantes  carere 
potuerunt.  Sue  mjnime  opus  habuifle  primaeuos 
phytophagos  ,  fed  illum  a  feriorj  hominum  proge- 
tiie  gufae  riimis  indulgente  *et  diaeta  ^vegetabiji  .  mi- 
nus  contenta  nnmerp\animali4im  dotaefticorum  ad* 
ditum/efle,  euidentiflimum  eft.  .  J^d  Felis^  Murium 
hoftis  *  receptionem  apiid  primaeubs  nnlla  ratio  ex- 
ftar  ;  fianc  tandem  homo  in  aedibus  degens  et  varia 
fupelledili  et  annona  inftrudqs  ,  4  Muribui  mole- 
ftiam  fentiens  vtilem  effe  duxit,  yt/in  domos  reci^ 
piat  Sed  Oues  ct  Capras  ,  vt  ex  illis  amiduni 
fumant ,  atque  Canes ,  vt  ferac  nociuae  et  a  gregi- 
bus  et  ab  ipfis  hominibus  arcerentur ,  antiquitus  ti 
prirho  omniuiti  aninrfalium  Cfcurarc  tentafle  homi- 
nom  primaeuos  ,  ei  ipfa  eorum  conditionect  ,/vitae 
Toro.XX.Nou.C6mm.  L  lil  generi 
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gjnefe  tnidenjer.  ptttfc-  Uep\  ql  rooltj&rfcj  qtt*< 
hodie.  hiec  aniraaliai  veniunt,,,  forma  concluderc  ii- 
cet  i  nam.  varietatum>  *.  C?o»tjpo-  fecedentium  per 
ftatum.  domefticuiru  progenitarjum.  nuraerum  durationi 
fubadioni8*aaimalijujnjpxt)foaiomtum^uer.  ipfa  rei 
natuxa  fuadet.  QuocL  attamcn*  Canis  magis  vaiietj 
quam.  Quis  et:  Caprar,,  exirtde:  e,uenifle  putes.,  gmji 
a,  Canibus.  efc  Oues*  et  Capta&.nUmero*  generatioaura. 
defcendentium-.  atque/bumero»  indiuiduorum  fuperan- 
tur  $,  nec  non.  quia?  Canis^,..  infeparabilis  hominum 
«somes ,  per:  omniai  globi:  noftrir  climata  v  quoram 
plura  Qiii  et  Caoraer  adire.  non  licuit  ,  difieminatus, 
hinc-  ab»  eorumx  infllixu  eo  magis»  tEfcnsfiguratus  eft  ^ 
accedit.  etiam.  maion  cibor.um  varietas-,  quia.  Ouibus 
Caprisque-  ma&is^  vnifor.meSc  exhibentur ,.  atque-  arbi- 
trarium.  hominis*  copulam  Canum<  fbliicjte:  dirigentis, 
increipeiitum,  eotuiii  fiipptimeni^  atque.'partes  eorum 
variasy.1  g..  caudam  ,.  aures,,  ,forte  eiiam-  roflram 
rautilantis,.  et:  qualitates-  morbofas-  propagantis  in  Ca- 
nes.  dominium  >,  quod  Olics  ac  Caprae  vix  ynquam 
expertae  f u  n  t.l  Exinde.  adeo*  polxmorpha ' '  CaautQ 
fiodierna.  figura.'.  \ 


j^imalU  fiae<f  domelTlca  antiqui0Tmi;  fa  illis 
globi'  noftri;  fegionibus,.  quas*  bomines  primaeai  ia- 
habitauerunt  y.  indigena^  et  fera,  fufffe  ,,  oec.efie.eff  v{ 
coniiciatuc  At<  ex  hiftoria.  et  (acra.  efc  prbraria  elu- 
cet,,his*  Afiairi<  minotem  cuxn  terris-proxime  adfi- 
nibus  adnumerandam  <  efle ;  hinc  et  eaderm  pro  pa- 
ttia.horum;  animalium:  domefticorunv.  aatiquiuimo- 
'''      -  '    "  '     '*   "*'    '    rum 


SCIUCALAE.HI&TQKDfe  *$*. 

flkflft  feaBchda  fift,  nstft  wta&atogia  ^idesKifiitnum , 

his   pariier  ac  feiiquis  ijuftdrBfttdixJS  iimitaiftro  faijs 

qostn  p*piwiciurn  ;pra>  Hatione  ,a  fut»i*o jrxrujp  «M*ri 

ditftre  4r%naum  jfiaff<?<    «Gimb  gmtro  ^fatatirlrtfir.  &«> 

homines  ^nritfracndJ  tragkdfrtcs  Mre*.>,  jbtwl  ia  pffri 

niridbw  taropeltritma  •,  {*£  ib  >tta^ttb«*;.  rnoi)«i«,» 

fpfeluocas  ^vel  «aturales,  *el    f^cil*    wgotio   1$9&» 

creodas    ^fio    demicrlio    langieotifeus  -,     «QBUPtfatQft 

e*fe  ;    trioc  fcqnkor,  etiam :  anirotlia  Utt,  q»ae.  pr*j* 

mo  omnitwn  «tojnciHca    ieccpsurt.,:  /eiusr&odi    najwa* 

fuiffe  ,  Tt  illi>  imgis  n»ntafii ,  qjuatn  «ftittfleArja  -aiji 

lifcrint  .,    -v»l  vt   apiis    homioibm    fxrojuma.  iooaj 

fuerkn.    «QoaerendB  -igitttr.  fum   prototypft    numercK. 

ftrura  Tarktawm  iOais,  Gaftrae  et  C^ni^  in  *»Gn<j©6«, 

Aliae  toinorJs^  «lam.an  onaribiis  «an nzm«rt|bMif  puiu$T 

<t»aqw  gftneris    VHnm   «rVplaridum ,   «eiusdem    in- 

*enkur  et  le*uJn,4Uficiaaate  BlinIQ  Jihr.A.  ftflVyfe 

.  ludkiofp  IB.  Vvniilh  <de  BvFFON  inge,nIo  iti 
Ybwo •  Xf,.  IHifioriae  ^aiutae  4ernonftratum  eft ,  .qpod 
pto  JOuc  in  ftatu  fero  haberidum  fit  animal  in  jaotjc 
tofis  depreflis  Atiae  minoris  «t  in  adfinibus  -quoad 
'clima  .aoalogjs  orientem  occidentemque  veTfus  ex» 
tenfis  obuiurn  ,  n  ireteribus  Mufmon  feu  Mu5rr)bn  ^ 
a  jpallis  hodie  Muflon  tippeliatufn  7  quod  Ul  %qwHi 
<de  LlNNE,  Veritati  huic,  (ex  collatione  offium  ca- 
pitis  et  cornuum  rnihi  euidentiffimae  ) ,  nondum«a>- 
iemicriti  Capram  Ammonem  yotitacc  placuit, 

:-.      ..  .  /'       '     r! 

:         ,     ■     ,  i  ■  •  .'  '  •   ' 
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,  Io  detertiHnahda  Capra  ftra  minus  ftfix  firifc 
Zoologus  ille  confummatifiimus.^Propofait  nimirtnn 
in  <Tonto  XI.  Hi/t.  Natur.  lbtcem  et  Rupicaprarot 
oiusdem  i  fpeciei,  tllum  marjum,  hanc  ieminarara  va- 
rktates ;  feras  efle,  et  earum  connubto.  Capram  do- 
mefticam  ortum  debere.  Quanquam  haec  animalia  , 
pariter  ac  Mufmon  ,  in,  montofis  Afiae  adfint.,  at- 
&mett  fententia  haecromni  iprobabilitatis  gradu  de- 
ftituta  eft.  Nulta  enim  ratio  fufficieos  exftat,  quare 
aftimalra  haec  in  alpibus,  in  vno  eodemque  climate, 
in  vna  eademque  ftationc  foccurreotia ,  in  tantam 
corporis  varietatem  externam ,  iqua.  nunc  veniuar, 
crante  plura  faecula  iara  venierunt,,  degcneraueriat, 
Potius  ex  ipfa  lbtcU-  et  Rupicapfae  vitae  genere ,  fi, 
vel  ad  atia  momentofiora  atteadere  nolles,  certiffime 
concludi  poteft ,  quod  fpecies.  diftin&ae  antiquitus 
fuerint ,  et  diftiactae  omne  coriaubiuro  reciprjocum 
refpuentes  permanebunt. 

'  .,,  Iblcem  proprie  patrem.  yafietatum  CafWe  do- 
mefticaVciim  CeL  Pennant  t  vid. p.  Sjinopfi  tf 
Qwyixupeds  pag.  x$.  \r  nuncupare,  'vix  haefitarem  , 
nifi  in  montofis  depreffioribus  inter  mare  'caYpiam 
et  nigrura  et  in  omni  Afia  minori  aiiud  aatma! 
ferum  adefle  comperHerim  et  viderimy.quod  ohrat 
partium  habitu  et  ftrnclura  multo  magis  quatn  Jbex 
£^rim  dppefticam  refert.1 

Pafen;  fou  JGtprioertta,  de  oua;KAEMPF5R.VS 
in  Amoenit.  exot.  p.  198.  agit,  quam  lil.  Eques  de 
LlNNE  Capram  bezoarticam  appellat ,  idem  boc 
'■'•  £  1 1 .1  animal 
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inimal  eft,  quod  pro.Capra  fefa  feu  fpontatwa  ha- 
bemus,  quanquam  ///.  Cwr^/  <fc  BvFFON  eti  Cel . 
pENNANT  longe  aliter.  .  fentiant  ,  .  animal  '.  hocce 
Kaempjerianum  Gazellis  feu  An?ilopibus  adnume- 
^rantes.  Confirmet  fententiam  noftram  figura  itia 
Kaempfer.1  ,  cui  noroen  Pafen  adfcriptum.  Figura, 
quanquam  rudiffima  fit  ,  attamen  minime  Gazdlarf», 
fcd  Capram  refert  corporis  habitu ;  menta  barbato ; 
cornubus  praelongts ,  reclinatis ,.  minus  arcuatis  ,  ao- 
tice  tuberculatis  feu  tecundum  Kaempfervm  annu- 
lis  diftin&is  .infignioribus  ,  non  omnem .  cornu  pe- 
iipheriam  ,  vt  ex  figura  patet ,  ambientibut ,  fed 
tantutn  antice  protuberantibus,  hinc  a  cornubus  Pafen 
BvFFONII  Jom.  X\\.  Tab.  33'  repraefentatis  diuer- 
fidimis.    . 

Tandern  ex  ipfa  Ibiciset  Pafenae  KAEMPFERT 

uatura  argumentum  grauitfimum  defumi  poteft,:  Ca- 

pram  domefticam  non  ab  ibice.fed   a    Pafena    deri- 

vandam  e0e»   (Najtura  Ibicis*    non  nifi    fumma    at- 

j>ium  iuga ,  rupeftria ,  aeterna  niue  tecT»  et    pfcintas 

"vix  alibi  j>rou'eqientes  pro  ejus  pabulo  exhibentia  in- 

habitantis  adeo    fingttlaris ,    imb    fingulariffima    eft , 

-vt  pariter  impombile  videatur  illum ,    ac    Elephan- 

tum    feu    Tarandum    per    omnia    telluris  climata  , 

quorum  plurima  a  ftatione  eorurri  naturali  diuerfiflima 

funt ,  domefticum  facere.      Natura  autem  Pafenae  ab 

alpeftribus    abhdrrentis,    et    montofa    Afiae    minoris 

hieme  niue  refrigerata ,    aeftate  calore    fere    fummo 

exaeftuata  ,  nunc  ficciffima ,  nu/ic .  larga  -  pluuia    ir- 

jorata ,  piaritashaud  paircas  j^er  omnia   telluris  cli- 

Lll  3     *    s  mata 
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mata  4b«tas  Jienria  ^feequcotaAtfc  pro  wnai  dlftme; 
pariter  ac  .AUtftnojiis  uatura ,  iaRt  foifle  Yideww^ 
liinc  felici  ifoccefju  i«  .omoe  «dima  -rdcipl ,  jnnkU 
plkari  pot«it.  £iftfiAiant  Jkaec  ,  -quae  iti  poJtoam., 
ie;  animali  alio  kmc  *f<tne  %notd  *1pitiG  caoeaGcO 
jnter  fliiifmoDem  jet  Ibkem  jncdio  .a<Staru«,  fun«a 
fiodaba 

Aooedamus  ad  tertiurn  anlmal  aomeftkum 
anfciqpttfioMiin  ,  ad  Canem.  Ferum  hunc  *t  fponta- 
t$um  jn  Hsdew  cum  Oue  et  CaptfaregioalbttsAfiae 
minorw  <t  adfinibus  «quaerendum  «efle,  .aatea  pro- 
bamfoua.  Occnrxunt  autem  in  "Afia  rnmori  atfhn*-' 
lia  :fera  quaiuor  ,  quae  Cani  plu»  .minu&ae  iftnftitf 
fbatj  Hjaenatn  vola^  Luptun^  Vurpem  «tqoe  Lo« 
pum  ^ureum  KaempjerI  feu  .Schacaiam  Tnrcaram 
atqoe  <Ga>torum.  Non  defuenfof '«uftows*  woora 
alterumue  horum  4o1malium  pro  Cane  fero  haben-» 
Ms  4  neftrariim  partium  ounc  eft ,  probtme  aec 
Hyaenanv,  mec  Lupum ,  nec  Voilpem^  ied  Sehaca-f 
tem  Canem  icrum  xffe;  I 

Ex  defcriptione  tiyaenae  10  Tbaw  IX.  Bjjjfe? 
tiae .  Buffimianae  data  luce  meridiana  clarios  paiet* 
illam  a  Cane  flrudura  inteftini  caeci ,  ^landulacum. 
analium  ,  penis  ac  dentium,  eorum^ue  ct.di&itorom 
Aumero  eflentialiter  dijfcrre,  imo  diuexfiflkrum  cjfe» 
adeo  vt  plane  impoflibile  .  fit  /  Cania  varictatca  c* 
Hyaena1  prouenifle» 

•       Lopus  nftatura  ,   partium  tiumero  ti  rnorlbttS 
vatoiis  Caoi  fuBMVKipece  atialogus  dfl ,  adeo  vt  dHK* 

»  ~  •.  ••.•'•!  cillimom 
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dllimttm.  fit ,  notas  dcflinaiuai   horma   afcirtalium 
enodare;.attaraeir  %uia  «pugoaat,  quo  mious  Lu* 
pus  pro  Caae  fero<  habeatur;      Pairia    Lupi  non  ea 
eft  ,  oaae.  pro aniotali  aBkiquiffimo-  domefiico  reqairi 
vifum  cft ;,  nanx  ille  aonae  frighdaer  fere  propriu* eftV 
in  Afia-  mioori  \in  occurrens  er  in  regiopiba*    meV 
ridionalioribus  piane:  deficiens,     Magnitudo  rE»pr  adr 
verfetur  ;.,  nam?  probabiie  eft >  anirnaiv  ea  quo»  Cam* 
•9 arietatev  ortpe.  finf  r(magnitudjne.  natuiali  tali>  gau- 
dere  ,  quae   tnedia  fit ,..  inter  maximos*  er   mintmot 
nunc  occurreote»  Canes^  fed  Lupo  maiores  vix  dan- 
tur  Canes/,  certo  nunquam  duplo  maiores ,,  cum  au 
tamen  qiiadrup.lb-  co  mihores-  tTequenteS'  fiot.      Inte- 
flini   caeci  ftriictura ,  ciiius  icon < in  ffiiftoriae*  Bitffo-: 
m'anaeTomo'\ll.-TabL  2;  exfiat,,  Lupus  eflentiali-. 
ter  differt  a  Cane-y  parhevr  etiam-  tractus^  inttfiiiialis- 
proportionibus ;;  nam    loogitudo?  inteflini;  tenuis/  ad^' 
corpus  a  roftri  apice-  ad(  caudae:  radicemi  metituma 
Lupi  yt  4  :  rf  Canis*  villatici»  vr  4J"': *i  ;;  Ibngrtudo* 
inteftini    caeci    ad    illaxn   .tenuis-  Lupii  vt'   z  :  i<SJ; 
Canis-  vt  i  :  29  ;    Iongttudo-  craflr-   feu  coli  et  recli 
ad  temie  Lupi  yt   iiTjVCams    vr  115%+     Atce- 
dunt  experirnenta;  Bujfoniana  r  ex  quibus  psxtty.  quod 
Lupus  et.  CamY  non?  folom    coitttm»  refpuant ,    fed 
etiam   antipathiam  fummairr  in-  conuiukr  teitificent ; 
quae  attamen  nondum  omnr  excepttcme  marora  funt, 
cjuippc*  Qel  Penkant  byjbridum8  ex* Eupo*  mare  et 
Cane   feVnina:  vidiffe  affirmafy  ( vid/  Bl'  Synopfir  $f< 
Qradrupeds  p:  t+v  )     Vtinam  rnefiluiffety  aa  hy> 
bridam  hocce  anima^fteriieyvel" noni&etit.v" 

Vulpi 


4*fe  SCHACALAE  HSTQUtt 

i.  Vuipi  varia  a  Cane  fefo  necefiarlo  pra«Jkaod*> 
attrrbuta ,  quibus  Lupos  cartt ,  propria  funt..  fatrix 
nimirum  Vulpis  ea  eft,  vt  potius  qoam  Lupus 
bominibus  primaeuis  innotefcere  et  in  numecum  ani- 
nialium  domefticorum  recipi  potuerit;  et  magnitudor 
Vulpis  mcdia  eft  inter  maxirnas  et  -  minimas  Caois 
Yarietates,  quae  ergo  commode  •ex  ipfo  deriuari 
poffciit.  Attamen  Vulpes  magis  adhuc  ,  quara  Lu- 
pus  a  Cane  effentialiter  dificrt,  quoad  partium  va-* 
riarum  ftruduram.  * 

# 

Teneritate  pilorum  Vulpes  Canes  domefticos, 
ii  paucUTimos  excipias  y  adeo  exfuperat ,  vt  plane 
non  veroCtttile  fit^Canem  ex  Vulpe.  ortum  duxifle, 
<juja  hic  eft  ftatus  domcftici  efflfttis,  vt  pili  teoe- 
riores  ,  non  rudiores  euadant  ,  id  cjuod  ratiocinio 
euinci  poteft  ac  infuper  Caprae ,  Ouis  ,  aliorurrtque 
estemplo  latis  fuperque  patet. 
\  Finge  figuram  Canis  Feri  idealem  ,  et  coone* 
hies  nobiscum ,  roftrum  illius  medium  obtinere  de- 
bere  inter  acutiflima  et  obtufiflima  Canis  domeftici 
roftra.  Sccl  Vulpis  roftrum  minime  lianc  medieta- 
tem  tenet  ,  nam  acutiflimis  Canum  roftris  anaJogum 
eft;  hinc  nec  propter  hanc  qualitatem  Canes  dome*. 
fticos  a  Vulpe  deriuare  licet.  v  / 

Quoad  ftrudturam  inteftini  caeci , .  ia  Wfima 
fyfpniatia  Tomo  \ll.  Tab.  5.  r^praefentati , .  Vojpes 
KjCane  roagis  adhuc  differt ,  quam  Lupus  T  qui  nec 
traclus  i.nteftinalis  proportionibus  ad  Canem  acce^it; 
nam  ex  tfaubentoniaijis  in  Hj/toria  Bufjoniana  tradi- 

'  ~"  tii 
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tfa  ob&ruationibus  inteftini  tenras  longiend©..ad  ueot- 
flws  a  roftri  apke  ad  canda* :  radacenii  sneiiiam>ifi 
Vtulpe  Tt  a«  ?<<»$  iaCaoe  vt  4}t'f  iJa^er^oogitwio 
cuaiE  feu  cw>Ji  <$t  reftitad  iswie  imeftfnuOTsn:Xu)pe 
«  *  :i5j  in  C*ne.  vt  i  :  5J.         <•'  >  ;         . -' 

Tandem  dentium  primorum  figura i,  quibtis 
Xppws  otnniflocnm  Cate  xroouenit,  Vulpes-j  Cane 
Jonge  (djngrt  ;,  na>m  ;in  Vulpe  aec  fupcriores.  hoenm 
.frilo^i,  nep  inferiores  bijobi,,  fdd  omnes  iotegemuii, 
pec  irllo  fulco.e^arati.'  Quim  Vulpis  qualitatem^de 
flua  Uifima  ^ffmana  filet,  ia  indwiduis  ia  ,me:yd- 
.fisycon^fttqjft.o^uaui.  .  ,  ,j  m  J:      ?    .  ,5 

.'"  '•  Tdl^enii ',  *'<JU«ii]nflm  ^bitetf  r4^i>1^ef«Vni  Cani 
:  fjrrirllimuY  fit ,  quiS  cft  qfff,  not|s!  hifce  .diffcremia- 
libus  allegatis ,  pro  Cane  ,fero  habere  poflet  ?  Expe- 
riinenta  ab  ///.  Cdmite  dV*BVFFON  circa  inftinclum 
venereum  iVnlpls''  inftjtuta.,  et  Tomo  V.  in  capite  de 
Cane  atque  Tomo  VII. ■  in  capite  cie  Valpe  tecerifica, 
patfter  Vulj>«m;3  Csue.  f^cift|e;.rejtawj«^iftbent. 

'  Expofitis  Jiilis ,  ex  quibus  differemia  fpcci6ca 
inter  Lupum  ,  Vulpem  ct  Cartem^  eliicet ,  reftat, 
■vt  dembnftretur  ,l  inter  Cahem e.t  JfcnaaUam  nullam 
diflerentiam  fpecificaiin  'exiftere  £r  ^bmnia  reliqua  cap,- 

fentire,  Gtnem  ei;3chacala   drWin  'efle. 

.  f;  «'■-,{)  :•   "    .'.r  ■?.    w-K|    --•'•'-: 

Patrui  $gtaica>& ,  qoje  pr.opeiei  Jaft»  inHror 
com  r^giqn.&us  gdfiojhus»  .etliefty  qntfijflra  iBdrnnU 
domeftico  antiquiftimo ,  nominibus  pTiJWsmieqiiuM»- 
fcendo  requiritur.     Praeterea  ille  Schacalae  inftinctus, 

itXX.Nou.Comm,  M  m  m  fecun- 
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fccnodnm  qnem  potiae  raootofif,  qan 
pro  flutiooe  fibi  eligit ,  pfobabue  ttdait ,  onood 
taines  primaeoi  parter  montofii  mhabicanro  potios 
Schacakm ,  qum  Volpem ,  io  iisdem  legiosjfaat 
eouidem  obuium,  fed  cnmpeftria  doa  mentofli  *t- 
auentantem,  fibi  adfociauerint  atque.  ckuraiicrint.. 

Ea  Schacalae  audacfc ,  qua  noo  nraft*  Ibca 
habitata,  n  Lupus  ct  Vulpes  fofent,  fed  ipfot  ho- 
mines  viatores ,  fub  dio  fcu  fab  tabenacnlis  pet- 
nodantes ,  qnos  Lupi  ei  Vatpes  mgtaot ,  tdtt  et  io 
ipfo  intinere  loogius  comitat ,  *t  oranes  peregrioa^ 
tores  teftaotur  et  egomct  ipft  expertas  ram,  pioba— 
bjle  fecit,  hocce  aotmat  qaaft  initito  hoopne  pri- 
maeuo  troglodrte  cius  fccietatem  iniiffe  et  comitem 
iofeparabilem  fubfeqoentis  aeoi  nomadibus  cx  ioftiocta 
natniali  fefe  obtulifle.  Hinc  et  baac  eb  cauflam 
Sckacala  muko  Yeroflmilius,  quam  Lupus  et  VuJ- 
pes  pxo  Cane  ftro  babenda  eft. 

Magaitudtr  Schoeake  MturaKs  media  eff  iottr 
nwximas  et  mtoimas  Canis  Yarietates;  pUi  Schecal» 
f igidiores  Inut ,  ac  ▼nquam  itt»  Canis  efie  fabnt  f 
longUudo  eorum  medta  eft  iater  longinimot  et  hce~ 
Tifiraot  pf**,  auibus  Tartte  Canis  varietates  arae- 
ditae  mncftaadem  roftri  Schacalae  figot»  flMduun 
tenct  iater  acutiflima  ct  obtudmms,  Tariattm  Gmis 
«tr ietatun*  roftra ,  qoae  crgo  propter  aaec  qnatoor 
attribota  ftcifcos  ex  ilk ,  qotm  c*  Vatpe  fcu  Eapo 
ftiii  pttuccunt. 

fkntioaa 
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•  •    Deotiam  prifrorwn  ftraftqr* ,  oaa  Cmmc   g 
Vulpe  olftrt,  et  rotrftn»  caeci  figoca,  001   Cftoi» 
a  Vulpe-  ot  Lupo    rcecoit ,  Schtcala  omnino  cam 
Capc  conuenit ;  jqnod  confercnti  iconem  in    Hijims 
Bufoniam  Tmq  V.  Tab.  46*.    Canis  aecum  reprae- 
fentaotem  ,  ct  Tatx  X.  &hacaiae  caecnm    firtentera  T«b.  X. 
patebit.     Tandem  etiam  proportionibus  tra&us  inte-  ' 
ftmalis  Schacala  propius ,  quam   Lupus  et    Vulpes , 
ad  Caitem  accedit     Inteftinum  tenue  cnm    longitu- '  . 
4Jii*c  corporii  totius  collatum  in  Lupolongiu^quam 
in  Vulpe;  fed  in  Cane  villatico  longius  adhnc,  qnam  ' 
jn  Lupo,  ei  in  Shacala  eiusdem  cum  Cane  dimett-' 
floriis  ,  imo  'noonunquam    adhuc    longlus,      Etenim 
intertirium  tenue  SchacaUe  ad  eiusdem  corporis  lon- 
gitudtrterti  >rt    5  :s;;  Inteftinum   caecum    ad   tenne' 
ciusdem  vt  1:31;  et  craffum  feu  colon  et  reftura, 
ad  tenue  1t- 1 :  5U  ... 

-  <  Moribu&  Schacakn*  Gmiliorem  adhuc ,  quam; 
ipfii  Ipartfcm*  ftrn&uift ,  Cani  efle , .  certiflimum  ett; 
CJatulus  captns  facile  cicnrttttr  ;  et  in  hofpirio  «ioA- 
tm  blanditur,  hominet  iaeit  adfpiciendo,  caudtm  _ 
nocitftnab,.  corpos  profterncndo,  vel  ia  oorfo  ftfe  . 
proiicieodo ,  kui  morttore  gannjendcv  DoHunnmr 
dfttoguii :-i  refiqoia;  ad  nomen .  propryuB  .  fpU  im-i 
pofitiim  ftttendit;  ifi  mcnftm  inuitatu*  iafiUt ;  con-i 
tertoplicatut  oormit;  lambsndo  bibit ;  fcybala  dacft 
Cftcoe  $  oi  ktot  mingit ;  in  focietate  camtm  ptcifi- 
ons  anom  corum  odorat.  Odor,  qnera  Scbacalaper 
gkndnlas  aoales  Qnrgit»  nec  teterrimus,  *t  Dvmqh 

M  mm  a  \ol- 
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vdlnit,  nedMofcte  a^logwvvt''qlii<>v&iaetunt ; 

hsH»  ^o  V-ulpis  rtrtibrdftl  «tillo4totiiljfoclwiflftwtc 

tetiifreftsfttt  WUhipdaw'?4x<4iJioftoreili  *(Ie  ftmid; 

•  '■'•  •  "'  •  *£      i    •    ■  ■•-••    »:».  "i  i.-i«v  i-f«:  Vti*-'* 

Experimeptum  y,  qup.  cojtum  ^cj^lae  mans 

cum  Cane  femina  tentW,rnon  fuccefiit;  quia  Scha- 

cala    longo    itinere    A(|rachania  PctrQpofia/  inftituto 

nimis  canfecta  et  inflarbr^atione, .  iiueftinprum    (  fortc 

ex.  clim&te  mroisj.fp^idp.4 'pfer*  j:ra^fpirat^Qnis  iqC^ofit)!-  . 

lis  fappreffjbnem^o'0a  ).. "'jvfitjf  ap»u* ' » pcfiif  >  ,,ante- 

quam  vnum    alterumue    tprurn  aoimalium.  ad.  pu- 

bertatis  et  oeftri  v.enerei  periodum  •  peruenerft.  Scha- 

calam  cum  Cane^lacije.  generare  , .plurimis  teftimo- 

njis,  cqnilat^mjr.mante  >&-cC(?w/^  i^  BvffON  ;  vid. 

dpggneratijoine,, ,   "  f,  ^  ..  '  .*"    * 

Pruritu  menfibus  brumalibus  SchacaKs  -  fuper- 
veniente ,  alias  rarius ,  cateruatim  nocturno  tempore 
i«*dpnt,  Wfiip»ifcMime!i(ilami«ft^  .    Voxueoralti  eia- 
l^tibW^ii^^atratiQbusnQnibuB.  aoatogatrefc .  ^Ndqt 
dt^^e^ilfe^pilatratiirn;  Caoh)  hcjfpitti  efiedttm  e§*v 
rflmv  Onis  itta»>&ffi  ex  adfeda    etgari  domronmd  J**; 
tf& ,  vip<^erfcularti  qpodcMqufe  lq(U^iiodk*B|-qM>i 
t**tti<flftftfica«l©.  apud  Schwjflwni  aaCTa  oia»i4aMf 
feW  dif&erilfe^  etiim  dtficit.  f   CaHi«f  ifijig«aBi3o^ilfc 
feftfpett  Jtftaintim   ftfrietari    adfunt  ,  ^iirtrpetuofi&fe». 
Mfbnt  tfHfl  magii ,  qui.  mtfi  ad  korototiBiL. 
tern^dmhwntiM!  ,  -\i«  rvncfuu&i   «roee» 
fepetbnarixx  JtiHerratoYtfra'  e&pwAimxm  .icwflattyfi* 
Me.4»Qe|M^lP^2wm,«J^aaii^  ftigUMs 
«riu/  x  /;•  ;c  i/I  fiti» 
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BiW  (fyift  iWacrt  rk  tidmlahni^  forteta«£  ffl&nWr^ 
tacjturnos  euadere ,  nec  vnquam  latrarc/  fdl^-ttfbiftif' 
(  fijme.  feu  veeere  ftimulajtte  )  cjuUre*  ;  JJiqp /jlatra- 

Cane  fcronabeatur.     ,    ^ ..,,  ,        .«xv  . ;  .^vH  .  / 

Et  hdmirMbus  et  gtegibns  SntJcalae-  irfukd  mt*- 
IW9,  qatm  Lupi,«t  viji-TnagiSi  ^uiin:-*'V^lpeV,«tt-* 
tnendae    foatj  riee  fWturtfm  ;eflrarriVa&ed>  ftbeetift 
comperui,  ac  in  Wpria  }Bufjtottna>  d&AWttin  A«l-? 
mal  hocce  carnruomm  equidem  eft;<sBkrmlla  riflfra-j 
ta  phytophaga  fubigitr;    cadauera  ,•'  etiam    humari*  j- 
aJit;    coriacea  quaecttnqueauide  •deglutit;  vX»ft,;  %t> 
Canis,  appetit;    in,  captiuitate  farinacei&,«t   paoefcre 
tnice  per  annum  et  vltra  enutrituau  quod  proptee 
nimiam  tra&us  inteftinalis  longitudinem  probabiliter 
Lupo  et  Vulpe  minus  vcrax  habendum  eft. 

Cauis  caudam  recuruatam    minime    pro   cha* 
ra&ere  efleutiati  habere.  queo  >  fed   qnod   haec  tafi^ 
tum  ftatui  cicorato  tiebtatut  nnihi  jterfuadeo.     Ca- 
nis  nod  oifi  hilaris  et  contenttfs  catldam    recunm  > 
qoam-  rimidus  et  metuea»  inter  femora  infk^it.  Nec 
omnts  Canum  vaiieftates  -  aequ*littr<  cau&rft   rte*rA 
vant)  «liae  plus,  aliae  ntintt*,  '«et  fflae-,  qiweaur^ 
culis  ere&is  tnftraclae  funt ,  ( vt  Canis  villaticus  fett- 
paftoratib, '  4»  Hi/lor.  Buffm.  Tonk  V.  Tak  28.  re-> 
praeAnwtU»  ),<  eautiarn  extenfam  et  de&xatrt  igeWnV 
piritet    ua    Schatalae.      Nullarrt   praetepei   oorporl*5 
partem  imagU'C4uda  apud-  tlnimalia    domeftica   "va— 
riare  ,■  jMtttpOututti  «t-Cauom  'exemflo*  •Quare-ne» 

Mmm  3  ob 
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<£  candae  figtuam  Schacalam  a  Cane  fpecjfice  4per- 

fiun  putarc  velis. 

"  ■  Noljc*  igitur  cnara&ereft  eflbntiaks  dfaerentk- 
les,  -qtwmqaam  tate*  I&  Omnr/  <&>  BvFFON  in  Tma 
V.  Hi/?or.  jydtor.  in  capite  de  animalibas  veteris 
rouudi,  «defleiautttmet,  inter  Schaa}am  ct  Cancm 
iouepio.  Qmnis  partjnmexternftrum  interoerumque 
ftru&uxa  *t  proportio,  ooc  non  cxiftentia  attribu- 
torusD ,  «*iae  Cani  fcro  ideati  neceusrie  competere, 
debest ,  fuadeut ,  imo  iubcnt ,  * t  Schacala  pro  Cane 
ftro  habeatur ,  ex  qua  omnes •,  qoae  mmc  extftont , 
Canis  Ttrienite*  ortum  duxerunt, 

Qnod  Thos  ARISTOTELIS  cnm  Sehacata    no- 
(tra  animal  idem  fit,  mihi  cum  IIL  Comite  de  BvFFON 
verofimile  vidctur,  quia  fecundum  PlINIVM  libr.  8. 
cap.  34.  u  ThcJe» ,  luporum  genus  procerius  longi- 
„  tu^ioe  ,<  breuitate  crurum  diflimilc , ' .  velox    (aftu  , 
„  vepafu  viueae  ,   ionocuum  hemini.  „    Ao  aotem 
Pantbertm  ARKTOTELIS  pro  fynonimo  Thoia,  tcI 
pro  nomtflc  urietatit  Schacalae  Jaabere  liceat,  in- 
dcter  minatum  .relioquo ;  nex   affirmare  aorfeo  y  an 
Adtee  feu  AduV  Aftbiee  >  Deeb  Bafbariae ,  Iaquepa- 
rel  Benajtliae ,  Zcnfo  fou  Kentie  Capkif  boeee  fpei , 
Mcbbia  Acthiopiac  et  Nori  Madorae    vnum   tfem- 
ejne  animai*  fcilkea  Shactlam  noftram ,  Tt  II.  O- 
nt$  4e  BvffON  wlt  i  indicent.    Iila  >   qnae  Aw- 
STOTEfcES  et  itinemore»  varii.de  animaliboa  variis 
his  nomioibui   irabatjs  tradidetunt  .nimi*  cmta   et 
staotcrminau  foot ,  Tt  exidde  «liquM  certi  conc|udi 
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ponet.  Ex  incertis  hariohri  nolo;  fed  boc  certo 
ftcio,  qnod  oemeo  Tulki ,  quod  IB.  Comet  4t  «JBvT- 
fON  OlbARIO  fiden»  pariter  intcr  Scfcacake  fy- 
aonima  ( vid.  H/^w.  Mtfur.  Tow.  XUL  )  reteph , 
m  Tnrcia  afiatica  nunqaam  Schacalae  ftd  Vntpi 
knpooatui ,  id  quod  ex  ipfli  OlearII  deicriptione 
patet ,  fecundam  quam  animali  ilH  obttfo  aurkuke 
nigrae  attribnuntur ,  qnae  Vulpibe»  Ybtque  nigrae  , 
Schacalis  antem  femper  brnnoeae  funt  Pariter  per 
cura»  C/.  Pennant  nouiffimas  certK&mnm  eft^ 
qnod  Iakal  B08MANI  in  Gninea  ^ifufr,  quem  IIL 
Cmes  de  BvFPON  etiam  pto>  Sehacak  noftra  habetr 
animal  iit  ab  itta  ditterfifimum,  a  Cl  PeNNANT 
Hyaena  macukta  appeUatum  *  *id.  Eu  .Sjntyfis  of 
Quadrupcds  p.  itfa* 

Ita  ftcillime  errant  peregrinatores \  qui  Vet 
aotftia  Zootogica,  vel  patientia  ad  incolarum  cxa- 
men  neceflaria  carent.  fiinsmodi  peregrioator ,  ao- 
miniba»  iacokrum  fimpliciter  eontentu»  ,  iuraiet 
etiam  ta  Vcrania-  et  Polonice  et  RinTica  cis  ct  trans 
Dynapxin  Schacalas  dace,  quia  anrmal  ibidem  rrc- 
qucn»  eft ,  cui  incolae  nome»  Tfchacal  iiwponunt. 
Gnaru»  auteov  ipfo  animate  examinato  perfpicicfc 
animej  hocce  in  Vcrania  Tfchacal  drctem  idemeffcy 
qnod  ie>  fetiqni»  Ruifcae  et  Potoniee  prouincufr  fk- 
Tonice  Wolk  dicitnr  ,  quodqne  Lupus  vuagaris    c(t 

Darr  m  rerom  uatora,  praetet  Lnpnm  et  Vol- 
pem  ,  et  slfa  awmalra  Schacahe  pius*  minosue.adfi- 
ok,  cefti&mura  efl.    Ifatis^  aoimai  ia  Sibiru  mdi~ 

fenQnt, 


Bcuum,;  cujjp   «tefcriptto  et   io  CmmpfWrib  mtii 

Parojtfitm*  Toja.  V.  wiojH^  Stffimm  <Tw. 

XIU«  t&$$a  fft^at^  Cotfic^  asjawl  Jft  Wfi$ 
r  *d  *J9*ri'  .ppfP«i  .ftfifntwi    *ujga*e,    cuios  Jucanjjta 

4etftY(mjptio.  in  Syftem*  Nmm  Umw  >.tfitim 
,  dmdedm^e  qfcurrjt ,  )pnooant  toc.    Au  ad  v*mjs  ,*1- 

teruniue  ^rym  finijip^iu^fi  noffiiaft  nt«  .  proJa'1 
( -referfli  4ebea#t,,iui  4^33  feis.  adfinit  «manajjt  j&- 

jMHeat,  t<  jmerjfp .  qpa£ri  -goteli  ?    padt  W|ue  *  *}Bflcftio 

;  &t^lxiflW®*  ^xv&m^'.  Geftb*  >(#    GofqW*  >et 

.  Alco  di#a ,. -mpu^nda  eft.      Jfcec  <jerti  qjujd  refppa- 

«Jeri  pflterit  >  .aate^a^  ^l?gi  rife  j#er  fc-jjaec 
i  ftoiDf^M»,  cj^tujeri^ 

Quibus  omnibus  perpenfis  niljil  ^mplius  aflk- 

.  rmre  audemus,  quam    animal   hocce ,   quod    nobis 

Canis  fcrus  eft ,  in  omni  Perfia    et   Turcia  -  afiatica 

indigenum  ,  in  campeftribus  rarius  ,    in  fubmoorofis 

frequentiffimum  ,   fed  non  vltra  Caucafi  iugum  fep- 

tentrionem  verfus  obuium    efle.      Tatari ,    Turcae, 

Perfae  et  Ruflj  per  gubernium   Aftrachanenfe    com- 

muni  -0001106  Schacal  appetlant  animal  hocce ,   to- 

cales  a  varie  cum  t  et  e  mutando,  et  iitteram  initia- 

lem  variter  nunc  lenius,  nunc  afperius,  vc\-<rt  Scb, 

f  el  vt  S  htinum ,  vel  etiam  tt  I  gaHicurii ,  nuo- 

-  quam  autem  ,  quantUm  fcimus  >   vt    l  gerrnankura 

'.fcu  latinum  pronunciando ;  hinc   male   in    verfiooe 

.igerroanjlca  .WJioriae    Bufonianae   Iacal   dicitar    hoc 

^imal  >  quod  fat  recte  gallice  Iacal  fen  Chacal  ac- 

^jpgjlajtum  §ft.*b  au&ore.    Hanc  denoiniaatioooro,  vt 

iul* 


JCH&C8IAB  HBTOai*.  tf| 

idlgatiflimam  et  realem  ,  rctinemus  ,  qwe  '  tafuper 
illa  Lupi  aurei  feu  Chryfei  magis  detefminata  eft. 
Nam  caue  ,  oe  .  habcas .  Schaca^am  pro.  Lj^ft.^r 
clima  degeneratum.  Et  Schacala  ,  et  Lupus  ,  pari- 
ter  ac  Vulpes  in  voo  eodetrtque  climate  p£r  Geor- 
giam  frequentes  ioueniuntur  ,  notis  diftinclipis  fpeci- 
ficis  femper  cafle  feruatis  et  vujgo  georgiano  etw- 
dentitlimis ,  cui'  Schacala  TJura  ,  Lupus  Gmeli,  Vufr 
pes  Mela,  dicitur;  '  '  .'■•.' 

Criticis  his  praemiflis  ad  Schacalam  pertinen- 
tibus  ,  atque '  ponderatis  illis  a  KaeMPFER.0  i« 
Amoenitatibus  excttkis  p.  413.  reliftis,  atqne  a  colr 
iega  olim  cootnnctilfimo  optiroo  GwELlNO  noftr? 
in  Tomo  \\\.  kineratii  p.  %o.  traditis^Tt.  hpdoepoj-  c  r 
rica  reiiqua  taceamus ,  per  peregrinatores  equidem 
ceiebratifiimuro ,  attamcn  minimc  diftin&e-  notum 
cfle  conftat  animal  hocce.  Tradamus  igitur  amplam 
et  fcientificam  ,  a  Zoplogis ,  inter  qoos  inftar  pm- 
fliiim  LTNNE  (a)  et  PENNANT  (^)  denoaiinandi 
funt  ,  fummopcre  defideratam  animalis'  huius  ,  fae- 
pius  iri  Georgia  contemplati  et  cultro  andtomico 
fubiecli  defcriptionem,  quo  in  pofterum  de  differen- 

tta, 


(«)  Vid.  Ei.  Syftem.  Nator.  Edit   12.  Tom.  I.  p.  tfo.   D«- 
fcriptio ,  inquit ,  genuina  etiamnum  deficit. 

(b  )   Vid.  Ei.  Synopfis  of  Quadrupeds  p.  1 5D*     It  is  ftrange-,  • 
that  an  animal  fo  eommon  in  the  Levant,  ffaould  nevcr 
have  been  brought  orer  to  bc  defcribed  by.  any.  modern 
Naturalift.    The  defcriptions  yct  remain  very  obfcure* 

Tom.XX.Nou.Comm.    '  Nnn  :      x 
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lh  i  tel  «GaridtJtentii.  ttrtimafitata afyairnm^  tettfi* 
eoflert>i  t*l  flfr  afa*  rtomiflp  6blate*uinoa3»an^  h«|+ 
lucinattoue  iuatcase.  |»fferjfc  ZoofogL  , .  ,  .: 

PESOIIP^  SCHACAlM     !' 

,  /   Schacala  magnitm^  VuJpem,Tix  fupefar/djia^ 
ftbyjjonamia  «t.,r£liquo(cQrporis  habjtii    intcr   L^pa.m 
et  Viilpem  media  eft.     Indluidua  lopgNdioe  triuni 
pedum  cum  dimido ,  qualia  GMELIHVS~  t'c.  indi*- 
Ifttj  mraqaam  ffdTf  ««taroeff  CwAtftw^obfertiationi 
•fcierfi    tferogirfc   nola      IndiuMttorwtn  i   qnae    tffffif 
Tjbuiam.  ittertint  >    i&rpllft  *    rortri  apke    au\  «Mdae 
•rJsdiyem*.  HMa,  ic&a^mefciflini  r.  irtter  &6i>^etr  **,  po*- 
Tafe.  XKlftcs.  parjfftfo^\amuit.-  /<rw»i  Tatfc;  XI:  IHc  «doeia 
Sftic  aiiinrall  radgftiaidSbe:  tijuamli  iqaadiJipio*  minm. 
Baner  ©fe ett&rm  fimirTtodlfferrh  PhyifM4iC3  grtttffr» 
tham  fbfti  c©hiW6vcurh.  figWc,q^a6 ifcttJiEwawte 
ifa  MtytotMtifWwk-  Tbm.  fc  )>*£.  45.W  ete  £fc&lf*FE* 
fcvfc:  atqtte;  GjWBlHNVsK  /;  #.  d^oei^,,'ptflbi*Btte.. 

Ctf£«*.  muiroibreuius^.r^rww.-oljtu^arr  foeeder 
minus.  gibbae , /rw/  cqnuexjor  ,ma$isque   carinatt ,«. 
quam  Vulpis.    Ocult  magis:  conuergerrtes  atque"  omi- 
nores    Tulpinis;    iride    brunneo  -  lutefcenti.      Nafus 
\lrra  labium  iuperius  tantilluikl  proilliuem ,  uuuta , 
tfrger ,  fiumidttifcuias ,  riaf fbfr*  extrorfam    Verfurfciv. 
JLabia    laxiufcula    n%ra  ,..  inferioTe    fuberJDacgiofio.. 
■kingua  iaenifc 

Jtty/Iate  iabii  fu^efibrR-  fgjr  d*dfm>mi  fBjjremo 
amotiori ,  tyreuiijimb , ,'  recoruo  j.  reiiquis*  fcorikant*- 

libus; 


Iffit'!  Utti  %feribrfc  'tainiw  re$tob*iter>  ttHli*i>,tt 
margines  hterum  Hfius  eecttfrefHtes,  4oflgi*udint  T*t 

Perrvcae  faciei  6ptem  ; '  fap*aaifcN»lfe  :*ttfc*fil 
Vttica ,  in  Triedio  parpebrae  fuperioris  trfpfilfc ;  fnfrtfr 
brbitalis  vtrinque  vriica  ,  faperiori  ftebopftofita  j  ift 
tadem  cum  oris  cnmmtfftrra  finea,  trfpitis;  parotifct 
«vtrirlquc:  vnitfa  ,  irr  medio  rnter  otis.angtriutn  etttt- 
riculae  foramen  iita  ,  bipilis ;  gularis  inrpftr»,  <<tetrk«i 
multipjl^ ;  Jjar.q.m  veu;ucarum  fetae  my(UciJfc(us  fub- 
liequaies  et  concolores ,  omnes  aterrimae,  rigidiffimae 
t\  fubcoraeaej  fed  accedunt  in  fingiila  Terruca  tres 
feu  plures  ferae  mirius  rigidae  atque  detritae  , '  part- 
ter  ac  Vulpi  et  Lupo.  ■     •    -  ■  -*- 

•  •    -  *'i  •     •       ... 

jfMtkifoe  ere&iae  9  vulp^nis  aqalogae  ,  (ed  bfe- 
-vjoro,  to,ta,e-  pilo&e>riintys  ajfcidae,,,  extus  brunneaep 
fuji^inofo  ^awHlum  ful?adujrjl?ratap  ^,  «fed  nunquarq 
»1  ip  Vulpe  '.atr^ 

*  Cto#0  et  rorpjtf'/  Vulpi  <fmiflfrnV*ttarn«n  «or» 
pns  magis-  compreflum  vnlpino  ;  n*m  dkimete» 
trunci  maxima  perpcndfculariff  fepterri ,  tratisucrfaHi 

J&///  iis  V^ilpjs  ffrhilfiml,  irift  airiores;':&J 
giti  toti  pilofi  ,  ita  \t  vpguestix  protrifneant ;  ftd 
ip  plapta  et  palma  tubercula  qtrinque  rruda ,  higra  ^ 
^uibus,  animal  incedlt;  quornm  quaiuor  apicibus  di- 
£]iorumc  refpbndelit  ,'fed1  qtHntnm  iris 'incerpbntum^ 

N  n  n  a  approxi- 
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approximatum   et   maius  ;    «ccedit   rcrraca   coajet 
pafuij,  Digra,  ia  flexura  carpi  obuia. 

D/g//j  pedum  quatuor,  quorum  doo  intermeAii 
iKquantum  Jongiores  latcralibiis ,  omnes  fubpalmati ; 
'  polkx ,  in  pedibus  poflicis  deficiens ,  in  anterioribas 
td  latus  iaterius  metacarpi  adeft  breuifiimus ,  eleua- 
fus.  Vngues  in  omnibus  digitis  et  in  pollice  obuU, 
aequales  ,  nigri ,  comprefli ,  fubincurui  ,  acutiufcali , 
^reues ,  .fixi. 

Cauda  medio  fubincraffata ,  apice  attenuata , 
Vbique  pilofa  ,  calcaneum  vix  attingens ,  lupinae 
valde  ,  vulpinae  minime  fimilis,  quam  animal  cur- 
xens  rectam  extendit,  ceterum  deflexam  gerir. 

Perinaeum  (efquipollicem  latum  ,  piloftrm; 
vuluae  Iabia  ftricta,  pilofa,  ditoridem  conicam ,  tres 
.  lineas  Iongam  obtegcntia  ,*  vagina  3$  polticem  kmga; 
fcrotum  et  praefpatiurn  (tri&tlm ,  (ubpitofum  f  fems 
nodofas  ,  ofle  fcatens ,  cantno  fimillimus.  Mamrnae 
in  mare  planc  non  viribUes  ;  in  fcmina  non  iadante 
dif&ciliime  detegepdae  ,  quarura  vtrinque  vel  4, 
vel  5.  plus  miuusue  diflin&e  nusncfaui. 

PiB  vulpinis  multo,  fed  lopinis  vix  figidtbro;fa 
roflro  breuiflimi ;  in  reliquo  capite  et  pedibos  aliquan- 
tum  longiores  ;  in  abdomine  mulro  longiores;  in  dorib 
iterum  losgiores,  tres  pollices  fuperantes;  in  candae 
apice  longiiEmi ,  quadripollicares.  Suturae  et  vor- 
tfces  j  quac  in  Caoibus  pilis  \bique  brcuibos  vcftitis 
*  •  «tt 
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ftt  enidentes  funt,  in  Schacala ,   pariter  ac  in  Ca- 
n-ibus  longitudine  pilorum  illi  aeqnalibns,  obfbletifli- 
mac  et  yix  diftinguendae.     Pilis  trunci  interpofitum 
velks  cinereum,  illis  dimidio  brcuius.     Colorum  ele- 
gantiam  non  tantam  ,  ac  auctores  depraedicauerunt , 
certe  nullum  anri  oiterem  pereipiq;    animal  totum. 
fupra  fordide  fuiuum,  nigro  in  dorfo  plus,    in  la- 
teribus  minus  adumbratumr,  fabtns  lute&erti-albidum. 
Pedes  vnicolores  brunneo-fului,  carpi  flexura  anterius 
faepios,  non  femper,  aiacula  obfoleta  nigricante  no- 
tata.     Cauda  dorfo  concolor^,  apice  nigro.   Pili  dorfi 
fafciis  quatnor  pidi ,  quae  ad  bafin   alba  ,    detn    ni- 
gra ,  tnm  fulua  ,  apke  iterum   nigra  ,  duabus    pri-  . 
mis  t  longitudinis  totius  pili  occupantibus ;  fed  pilt 
apicis  caudae  bafi  tantam  ajbidae ,  dein  totae   nigrae. 

Dimen/hnes  partium  extenrarum ,  quae  in  ani- 
mali  a  plnrimis  affioibus  non  niQ  proportione  par- 
tinm  differente  maximi  momenti  funt ,  dabo  con- 
formes  iliis  ,  quas  Cel  IYAVBENTOK  in  Tom 
VII.  Hifioriae  Buffbnianae  de  Lttpo  et  Vulpe  dedir. 
Menfura  adhibita  eadem  eft  parifina  fccundum  pol- 
lices  et  lineaa. 


poll. 


»7 


Longitndo  ab  apfce  roflri  ad  caudae  radiceml  27 
Altirudo  ab  iiMerfcapalio  ad  apicem  digito- 

rum  anticorum     -       -      - 
Altitudo  a  lumbis  ad  apicem  digitorum  po- 

fticorum    -       -        -  .       -   .     -      :.t$ 
Longitudo  capitis  a  roflro  ad  occiput  -    -  C 

Kon  3 


Ho: 
9 

6 


Cir- 


Circumf&fentia  wflrl  -pone  n«eV  .    -     •' V  4 
__ 1 — -  ^--ia  ocatot         -        -'*• 

Birtantia  inter  imes  '-"      — '      -    '  -*      'i^ 

1U  ■ 


apkcrtv  Jflfttf  >e*  «anttMa 


tenbreol; 


_*-•. 


cantitm  pofltoHK  *t  *»rem  - :  a* 
eanco»  ecirti        —       *  •»     3"V:**"' |  * 

9 


i^--^— erfdew:  in  Imea  ««*         -     •  •"■* 
Grcu mftr  entfa  eapitts  inter  Oc«los«t  auie* u 
Longinido_«iricv1artim'  a  yertfce 
JDiftantiia  inter  ante»  4ntepne  in-irtrtke  -  \* 
Loagitude  Coltf  a  gula  *t*  effis  •ftetn*  ca- 

CiraimfaeatU.cplli  icpntta&i,   - 

•^-  -r-n  - —  corpojtU  fone  pedei  aptlcos 

r^tnaxiina         -"      •[.*$ 


iipi  i  f  pi  ii 


* 


a 
I 


4 

'0 


9 


«me.  jjsdc*  pojftfcps  -jj^t  + 


6" 


Loogitudp  caudae  ad   p»U)ruro   extirrtprun 

apicem        -  -  *""".•,.  .1 

Circumferentia  caudae  ad  bafin  laxa  -  *     - 

Longitudb   antebrachii    a    fleznra  cubiti  ad 

«afrpurn  '-'■**  *  ■'"*■•  •  *•  ;-*-  *  ■  '*  •**  •'*•  •«|  $*' 
Circimferentia  car^il->-: '  -  "  '  -  ■•■-*•      *  t 

■  *  !  ■  *  |: inetacarpi"    -  -      '*-•"     * '•  * 

Longitud j>  -aY  earpo  <ad  4pk*a*  tagmom     f • 4 

~~      '  f "  crulis  a  gfcnu  ad-  calcaseum-  .'4'^>^7 


6 

10 

M 


Grctimfer*«*i*  ctHm*i     *. 

w* — i  j  .  „    n*>iati»fi  * 


t 


-J-9ng*tn4*  t  «Actat©  M  tpktm  fogui«u» 
Totinnit  mtxiaiorum  -.     - 

Defcriptienc  ttque  dimenfionitat  h*fct   colla- 
ris  cum  illis »  »  Ctf.  D*AVBEKTON    iti   7wm   V. 

Hi/loriae  "buffbnianae  de    Canis  .  varietatibts    traditif , 

eBfdeofr  eft,  quod  Canis  vulgo  domefticus  feu    viila- 

ticus  diftus  efineodera  Tomo  V.  Tafca«.  rcprtefea- 

tacus  proxime  ad  Schacalam  accedar.      Attamegi  tqn 

diffitzndum  ,  Canes.-dari  maiori   adbuc    Gmilkudioe 

cpnh   $chacala  •  gaudentes ;    vidi  per    Rufliam    Caats 

vuljepre»»  vtflcre    tatefcenti  *  bruonep    haud    nimis 

ftnfco-y  auricufis  ereftis ',.  rottro  acuminato  inftui&os, 

Schacalae  roagnitmhne;  etx  oos-  ob«  cauflas   Schacalae 

fimillimos'.. 

:tifc'ra\Canist  fcupfer  Vulpis  yvrar  .cfflefc 
vWtibnibus  D*aubentoneanis<  cohftat,  rion  •  nifi  ftru&ura 
inteftini  caeci  et  prbportiohibus;  inter   fe  difcrepant ;  • 
tb&  Schacala  plana  non>a  Cane  differt.  •  Intejlini  caeti 
^chflcalae  v  Tab.  X.- ma^nitudine:  naturali    exhibiti",  fib.  X. 
curoa^urae   duplices    (.*  et  b};"  crure   primo    (/), 
imeftiauirr  tenue  (d )  verfus  procedeote  ;    crure    ft- 
cnndo  ( i)  huic  incumbente  r  colon-  ( / )    verfits   rfc- 
trogfrado ;  Smbdbus  cellutofa    ar&e    conriexis ;    tertio 
Qg  )  fooJIbero^,  reiiquis  faepe."angultiare  ,  fundo  cae- 
co  (  2?*)  prominuloj  iterurn  tenue    verfus    fpectante. 
Cbniefedti  iconem  eius&em  partiV  Cariis ,  Tab.   40". 

in 
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in  Tomo  V.  WJioriae  Bufonianae  occurrcntcm,  patet, 
differentjam  praeter  Tariam  repraefentationis  metho- 
dum  nuliam  exiftere.  E*  quac  datur  tntcr  loitgita- 
diaem  canaiis  cibarii  Lupi ,  Vulpis,  Schacalae  et  Ca- 
nis  diuerfa  proportio  iam  ante  allegata  eft. 

Sequuntur  dimenfimes  vifcerum  Schacalae  eaedem, 

qua$(C/.    D'AVBENTON    in    Hifloria  Bttfbmaaa  de 

,Vulpe  ct  Caoe  dedic 


Longitudo  lobi  finiftri  hepatis  maximi 
Eiusdem  lobi  latitudd  maxima 

— ; craflTifies  maxima 

Longitudo  -veficae  felleae 

; —  lienis  ab  extremitate  fuperiore  ad 

angulum  -         -         -    _    * 
.  ab  angulo  ad   extremitatem 

inferiorem  - 

Latitudo  maxima  ad  angulum  - 

—  minima   lienis  -  - 

Longitudo  pancreatis      -    '     - 
Latitudo  pancreatis         -  - 

Longitudo  renis       - 
Latitudo  renis     ;       -        - 
Craflities  renis     - ,       -       -        - 
Longitudo  -veficae  vrinariae 
, — -  intcftini  tenuis  a  cardia  ad   cae- 


Ipoll.  lin. 
-1* 

3 


cum 


9 
6 

3 
$ 


•4 

—  I  II 


z 
z 


coli  ct  recli 

cruris  primi  caeci    - 


-       -140- 


-Taa  - 

-I  2    % 


IX 

10 
1 

7 
3 


too- 
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Longitudo  crnfis  fccitndi  caeci 
JDianreter  inteftini  teopit 
-f — -  ioteftioi  colt    - 


'     Ipoll.llio. 


caeci 


Ventrieuli  diameter  in  lioea  tc&a  a  cirdii 
-    ad  aegalum  atrii  pylori    -  •       - 
Diamettt  ventriculi  a  cardia . ad.fundfitn    - 


—  longitudioalis',maxima—  7 


— !—  - —  —  —   perpeodicularis  rnaxima 

« eiusdem  traosuerfalis  maxima    - 

Loogitudo  arcus  maiori*  veptriculi .  it\   li 
nea  curua  a  cardia  ad  pylorum  - 


1 
1 

3 

2 


+ 
+ 


r\  19 


3 

10 

3 
3 

3 
6 

*: 
«S 

9 
XO 


)  Quaota  eft  quoad  .partes  externas  et  vifcera 
conuenientia  iojsr  Lupuna ,  Vuipem  ,  Canem  atque 
Schacalam,  tanta  etiam  de  offibus.  horum  animahura 
depraedicapda  .eft.  Accuratiflimae.a  C?i.  D'AVBEN- 
TON  io  Wfloria  Buffbmana  cradkae  Ofieologiae  ho- 
rutn  animatium  addamus  qnasdam  in  Schucala  io*- 
ftitutas  animaduerfiones.      ^  .'..../ 

Cum_ex  capitis  figtira  et  intet    varias "  Ginfs 

'varietates'.  et  inter  VuipetrV  et  Schacalarn  facillinieet 

euidcntiflime  differentiam    perfpicere  liceat ;   corrful- 

tum    efle  duximus ,  iconet  ojjium  capitit  tt  Schacalae 

;et  Vulpis  dare.     TabuJae  XII.  figttra    1.    fiflif    offa  Tab.  XIL 

cranii   Schacalae.  inter  le  futuris  iun&a  ,  maxilla  in- 

fcriore   remota  ,   quam  figUM\2t  repraefentat  $    atque 

iu   Talula  XH.l.  /igutyi    3.    et,  .4.  .J&hjbent  «asdem  Tab  XIIL 

^.  Tojtx. XX. NooXomm.  Ooo  \ulpis 
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Vulpts   ( * )    partes    magnitudine    femper   natnraU; 

Quoad  arcus  zygomatici  tiguram  et    orbicae    margi- 

nem  ,  nec  noa  quoad  ofla   frontis ,    nafi    et    toftrt , 

atque  quoad  denteset-hamuium  apophyfeos  ^terygot- 

deae  Schacala  magis  cum  Lupo,  quam  cnm- Vulpe-f 

fed  quoad  ofla  parietatia  et  occipitale ,  et  quoad  fti- 

turas.  earum  Schacala  magis  cum  Vulpe,  quam  cutn 

Lupo  conuenit.      Arcut  zygomaticus   Schacalae   (*•) 

rninus  extrorfum  curuatus ,  quam   Vulpis  (&.);   ex 

margine  fuperiore  zygomatis  Schacalae  ^romiriet  fpi- 

mTa  ( e ) ,  ex  emioentia  apophyfeos  zygomaticae  offis 

matae    atque  ex    apice    eiusdem    apophyfeos    oflis 

tempnrum  orta^  interftitiam  ad  caotum  pofteriorem 

feu.  exteriorem.  orbitae  anguftius  reddens ,   quam    in 

Vulpe  *.  qui&  apud;  ilfurtt  haec  fpinula,  chsficit.     Ojfa 

fiont fc  Schacatae?  (<#.4rg;.  i„):  conuexai  ftrnt- , .  owie 

in  Vufcpe  intcorfum    plana ,.  exttoriuafc  autem ,  im 

eo  ipfo  loco,,  quem<  httera   d.  fig.  <f-  occupar,.  io* 

fbflam  deprefla  furit.     OJfa  ttafi  (<?),  et  roftri  (•/); 

Schacalae  rriulto  lattorajjunt,.,  quam»  eadenu  Vuipis» 

(g.  et  b.  iig.  4. )  oflSque  naii  Scbacalae-  *erfti»api- 

cem  roftri  minus  extenfa  funt ,  quarri  Vulpis ,  hioc 

apertura  narium.Schacalae   longior,  quam    Vulpis  j 

atque   ojja    maUte  Schacalae    ad    foramen   infra  orbi- 

tale  (B.  fig.   x.)  multo  conuexiora  funt,  illis  Vul- 

pis  ad  (idem  foramen  (c.  fig.  4.),  exinde  roftrum 

Schacalae  multo  obtufius  illo  Vulpis. 

i  TkMet 

(*}  Vulpb ,  cuius  caput  leprae&ntatura ,  longitudo  ab  apke 
roftri  ad  caudae  radicem  erat  23.  polL  pari£  Schacalac 
autem  37.  polL  9.  lin.  pariC 
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DflBY/  primores  Juperhres  Schacalae  (i.) ,  ouo- 

rum  Ttrinque  tres   in   arco    &t   conuexo  difpofiti, 

oui  in  Vnipe  in    linea    fcre    re&a   firi   funt  ( ib.  X 

Quatdor  intermedii  dente»  primores  Schacalae,  quos 

figura  3.  Tab.  XII.  exhibet,  Ttrinque  fnlco  exaratiTab..XH. 

et  denticulis  aucti  funt;  fed   Ttrinque  extimi    intc- 

gerrimi.      Dentes  iidem  Vulpis  omnes   integerrimi, 

Tt  ex  figura  6*.  Tah.  XIII.  patet;  fed  inquiratur  pcr  Tat,  xiH. 

indiuidua  plura,  an  femper  ita,  an  tantum  animale 

Tel  catulo ,  Tel  fene ,  Tt  Canibus  folemne.    Dentes 

primores  fuperiores  Ifatis  omnino  denticulati.  Detn.es 

primores  inferiores  Schacalae  (/.  fig.  2.)  emarginati  et 

bilobi  funt,  lobulo  exteriore  minore,  qui  pari  medio  rai- 

riimus  et  faepius  Tix    tIIus;   dentes    iidem    Vulpis 

(l  £g.  5. )  intcgri ,  truncati.    Dentes  lamarii  Scha-     < 

talae  im.  m.  fig.  1.  et  a. )  breuiores   et    craffiores 

funt  iis  Vulpis  ( ».  ».  fig.  4.  et  5.).      Dentes  mo-  , 

Jares  Schacalae  («.  0.  fig.  1.  et  2. )  et    laniario    et 

inter  fe   approximau;    Vulpis  (p.  p.  fig.  4.  et  5. ) 

diftantes.      H<t  Shacatae  et  Vulpis  radix  dentis  mo- 

Jaris  primi  fuperioris  et  infenoris  fimplex;    fecundi 

et  tertii  fuperioris  atque    fecundi ,    tertii   et    quarti 

inferioris  bifida ;   quarti   et    quinti    fuperioris    atquo 

quinti  inferioris  trifida  ;    fexti  fupra  infraque  bifida ; 

ieptimi  inferioris  iterurrf  fimplex.      Quoad    figuram 

coronae  dentium  molarium,  et  quoad  fitum  dentium 

ore  claufo  Schacala  exa&e  cum  Cane  conuenit,  fe- 

cundum    exa&iifimam    Canis    defcriptionem    a    C/. 

D'AVBENTON  datam.     Nec  Lupi  molares  dentes  ab 

iis  Schacalae  difierunt,  nifi  in  eo ,  qnod  fextus   fu- 

Ooo  2  perior 
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perior  et  feptimus  Infcriar  faeptos  adeo  xktrtas  fit, 
v{  vix  alueoit  veftigium  adfu.  .  .  u 

■Hamu/us  apopbyfeos  pterygoiieae  oflis  fphenoidei 
Schacajae  horizantalis  eft  (f.fig.  i.)  ac  iderrr  Lupi, 
anem  Vulpes  perpendicularem  (q.  fig.  4. )  faaber. 

Qffa  bregmatis  Schacalae  ( r.  fig.  r. )  aliqoan» 
tum  conuexiora ,  hinc  ec  theca  cranii  ampitor, 
qnam  Vulpis  (/.  fig.  4.),  qni  hit  qualitatibos 
Lapttm  iam  muluun  fuperat.  Noune  hanc  obcauf» 
fam  Vulpe»  Lupo,  atqoe  Schacaia  et  puiis  Yulpc 
aftutioF  ?  ,?roceffus  fagittahs  efc  angnlo  fuperiore  ojjis 
occipitakf  procedeas  et  vltra  meduim  futorae  (agitu- 
lift  offium  patietaliutn  cxtenftia  ( u.  fig.  x. )  vir 
ptominet  et  reliqua  futurae  fagittalis.par»  (&fi$.i.) 
omnino  plana  cft  ia  Schacala;  hinc  crifla  iHa  figit- 
tali» ,  quae  in  Lupo  emineottfiiraa  ec  ip  Vnipe  00- 
ioleta  eft  ( v.  fig.  4. ) ,  in .  Schacals.  fece  dcficic.  Su~ 
tura  lamdoicUa  Schacalae  (ur.  fig»  1. )  pariter  fnhina 
crifiata  ac  in  Lupo  ee  Vulpe  (  w.  fig.  4. ) 

Apopbyfis  cmayloidea  (x.  )et  maftoidea  (y.), 
petm  { z. )  et  eminemia  articularis  apopbyfeos  zrgoma- 
ticae  (  A. )  Schacalae  ( fig.  1. )  et  Vuipis  (  fi$.  4.  ) 
f  ix  difierunt ,  quae  etiam  Liipo  ftructurae  eiosdem» 

Vertebrae,  aftae .  offa  fterni ,  ac  pehns  Scha- 
calae  et  quoad  numcrum ,  ec  quoad  fignram  atque 
proportionem ,  cum  partibus  iisdem  Canis  t  CL 
D'AVBENTON  in  Tomo  VII.  Hiftoriae  Btafomawe 
deftriptis  conueniunt ,  fi  pauca  minus  momentnfr, 
quae  fequuntnr ,  exctpere  velis. 

Apopbjrfes  transuerfales  vertebra*  ptimae  Iom- 
borujn  integrae  ,  non  bifidae ;  apopfyjes  fpinofae  ver- 

tebra- 
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tebrarton  hmborum  fttttfqiial&^  rtec  f  apophy fis  qninv 

tae  retiqais  longior ,    fed  |ptot?B*  parfter  ac  feptima» 

breuier ;  otMibrS*  ^&h  fitert-  tres  tv'  cauia*  i  o«    ▼Jf 

tima  breutf&ma ,  ftfcta  >  feptima ,   oftaufc  ,    nona    et 

decima  ltfngidSmi^inter    ft.aequaftbH8..     Namerum 

vertebrarum  caudae  Schacalae  inter    18.  et  20r   ya-* 

liare  fere  crederem  ,  pariter   ac    Canis    et    Vulpis ; 

illiuf  .  CL    D?AVBfi*?TD#    i6*~  *&.    Tldft '■?  Kulo* 

iderri  19.  ego  aq.  nunrtrtui»     MaMbrtum  vfftffterni 

Sehacalae  re&um ,  pariter  ac    relrqua   eiosdem  otfis 

monabra,  nec  ftrrfflm  curttattim.  tmeffus ftyUdei  ada^ 

popbyfes,  articukires  po&eriores  vertebtfarum  fambornm' 

prirfae  qt  terrfae  acmiffimi  00  euidentifiim»;  ifcMfrri  ver- 

tcbris  dorfalibus  vndeclmae ,  dnodecimae  et  «Mdrhae 

terti&e  obtufiores  et  breuicire*}  fod  |Vertebris'JurnDb~ 

rtlrqi  fecimdae,  quartae,  qninrae  et  fejrfae  obfbfefifftfni. 

|    Qffa  extremitatiJmv&kQf  €\m  ifft»  Canfei  Vtrr» 

pis  fct:Lupi  conueniunr.     Scapula  Schaealae  atlqtrtn- 

ttfmj  af»  iHa  Cartfa'  a  Of.  ©'XTOEflTdN  defcrrpta  dtfr 

fert  f  nam  ef  fcafis  et  taargb- '  aoterior  eiosdern    fe* 

▼ifiime  arcuata-  funt ,~  et  angnlus  arfterfor  rottmdatuf 

ar  obtufifiimus ;  margb  pofterior  fe&ilineus   et   aer- 

gulijs  pofttrior  acoi us.- -  OJfa  metdcarpi  qtrfnqtre  y  ferj 

rfcetatarfi  tantunrr  quatuor  j  accedente,x  fob  e-fie1  cunei- 

fbrrrti •  tertio   tarfi/  ofliculo   ft»   rndimento   qointi 

offis  meratarfi  ,-   pariter'  ac-  «1    Cane  •  (  vid.    Hiftor. 

Buffpn...  Tvm.  V.%  Tab.  52.  ftg.  3*  *&&  Itf.  A.  ).  Pof- 

lrci$  fb   pede  pofleriore  radirnentiim,  qaoa*  in  Cafit- 

bu&;  faepru»  adef! ,'  hi  Scrtecfeto  nonquarn  obferuatamv 

Dimenfimes  qffim   Schacalae-equidem  iam  ali- 

quae  10-  Tomo  XIII,  Hijloriae  Buffonianae  datae  funt ; 

Ooo  3  adda- 
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1  5 

s 

I 


.1 
i 


lin. 


4 

10 

ri 


addamus  attamen  plure*  coronidis  loco  ex  eodem 
indiaiduo ,  cuius»  parttam  externarum  et  •  vHcerum 
mcnairae  antea  exhibitae  funt,  quo  omnia  ad  hjfioriatn 
buius  aoimalis  pertiaebtia  eo  eutdentiora  euadaot. 
Menftira  itn.per  eadem  parifina  fecundutn  polliceset 
lin<.as.  "•       '   _" 

Ipoll 
LongUqdo  capitis  a  demibus  primoripus  in-i 

tcrmedii»  vsquc  ad  angulum   fupcriorem] 

oflis  occipitis    - 
Latitudo  capitis  maxima  ad  zygoma  - 

— ■ thecae  cerebri  maxiroa 

Loogitudo  maxillae  inftrioris  adentibuspri 
.    moribu*  intermediis  vsque  ad  angulum  - 
Latitudo  anaxillae  ioferioris    ad    dentes   la- 

iiiarioB  -      -         -      — 

** — •  —  -elusdem  *d  interitf  tium  identis  quarti 

et  quinti  molaris         ■-     .  -        -        - 
— —  —  elusdem  anaxima  «d  aogulpB    •    -i  * 
.—  —  maxillae  Juperioris  \ad  dentes    pri- 
,    mores  txtimos  - 

rr  r~  ciusdem  ad  dentes  laniarios    - 
r— — --  - —  —    maxima  ^ad    kterftitium 
.    quarti  et  quinti  molaris    -  -  -    i 

Liflantia  mioima  inter  orbitam  et  narea    -    i 
J*ongitndo  aperturae  narium    - 
Latitudo  arerturae  narium 
Longitudo  oflis  narium  maxima 
Latitudo  eius  maxima  ad  extremitatem  an- 
.    teriorem 


2 

a 

10 


ii 

7 
9 

7 
8 


3 
Latitudo 
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*m 


LatitjodD  orbftae  :. .   «•      .;.*•.        -  . 
Aititjudo  ciusdcm      . .  ,-         -  - 

LjKiiutto  feraramis-Tertebrac   colU    primao 

perpendicularis    -        -    •  ■..«• 
--»— •  —  eadem  transuerfalis        -...      -    . 
Longitudo  apophyfeos    transuerfelis  einsdem 
vertebrae    -----      ■*  • 

! corporis :  eioadem    verttbrae    in- 

feriire  feu  antrorfum  '.•••-, 

eadem  fuperius  feu  retrorfum     - 

— — — '  corporis  fecundae  Tertebrae^colli  - 

Aititudo  apophyfeos-  fpinofae  eiusdem     -     - 
Longitudo  feprimae   vertebrae    colli ,    quae 

breuiffima1        - •  -  .  —         -         — 
Altjtudo  16irgi(fimae  apophyfeos  fpinofae- ver- 
tebrae  (eptimae  collii  -        — 

breuiuTmae  apopbyleo*  ffcinofcre*  TejF-  ■ 

tebrae.  tertiae  collii  —       ■  — •• 

Longitudo  vmebrarum*dorfalium~omnioTrF  - 

Altitudo  apppbyfeos»  fpinofae  longiflimae  ver- 

tebrae.  dorfi  primae-     —       —         —      - 

: — apdpHyfeos*   fpinoface   Breuiflimae 

Tertebrae-  decimar  dorfii     --....- 
Longieudo  corporiSTTertebrae:  decimae:  ter- 
tiae  dorfi  ,.  quae  longiflima-      -    • -' 

— — - corporis*  vertebrarum*  dorfi*  pri 

marum  breuiffimaTum'       -  -         . 

— —    •  ■  •    coftae  primae      -- •    ••  - 
DiiknTia  intercoftft  prrmas  maxiraa  - 


poll. 


T 


lin. 
10. 
ii 

8. 
10 


ai 
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7 

» 

! 
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s 

x 
Longi- 
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•  »  : 

Icorjgitude  coftae-  fcptimae,  qua*  longtffiroio- 
vltimae    fptiriae      t  -i 


poll. 

<*:. 


WJT-tfi..  -, 


«.  > 


■•    * 


--;  — 


x 


Latiludo  «ofian|m  :rfl«Kintt 

_4_]  — - -    mmima  - 

Longitudo  oflis-fterni-        i.^.jjUm 

Altijtudo !  apopfcyfiaira  :(fpinofaruro  .  .yaftdan 

cirnm-  ljumbowim      - 

Lonfcitudo.  ipophjfftwvtranaiteriyiSiiBeitehtae ..  - 
Mambornm  quintae  r  quae  long1flim*i:  l- 

^— t corporh.vertc^rae  eiqsfeiB,  qupd .  - 

s  langiflknum  .        #•  v  .:r  .1  •..*•«.■  - 

-4— i  •— —  ofiis.ftcri    .  c:.  «*  tql-eo      « 

LatitudocciuJsdera.ioterJBl.jiiw  -ulu  t: 

-2>-f  -— —    exterius     -  .  -  *    - 

Lorigitudo  -loogifli*wrum ;  vertebfarain  can- 
Vcjae-,  quae  intermediae     -   .  t-r 
—4-  — +.0&9m  incwr»iijatjwumr.«naxirnf.  -j  4 
JDiameter- acetabuli         -  •    -    >.:'.,  «■ 
*^-*--r — pctet»  -pecpendicttiart*    ...  .- 

— — ^eiusdem   transiterCaiis* 

Longitudo  foraminis -oualis     - 
Latitudo  eiusdeaj:.      *  : .   -       - 
XioogTtudo  fcapuiae  majtima    -  .  ;..  r 
Latftudo  bafeoj.fafpfflaer   -.      —."...  " 
^—  — •  eius  -  miaima  -  • 

Altitudd  maxima  fpinae  fcapulae 
Biamete*  cauitatis  glenoidea*   {capulae 
LfongUudo  humeri      -  •       •--  r  -  - 
Diametey  eius  minjfQft     ..r.-  •....- 


Wol 

11 

a 


1 


IX 

a 
a 
x 

.8' 

8. 

1 

8 

3 

9 
6 

;5 
6 

i 
1 

8 


-l.rJ* 


Latitodo 
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polLi 


I 2. 


lin. 


-J 


Wjii^* 


—irieri  *  i '•' ••JfJwn  iiiT.rp  :>a"i:rnq  "— — 
-rH  t  mwwM^tnw^a^  fflffr&is — 
L^ngitUdQ  cg&A  .:^lIoq-iiiir.i;h;f!q   ssn:i '. ; 

AltMudo  ok6f»9i  ..i;:n.1     —   -««--^    « 

L^tiiudo  minima  cnbiti  _       .-      _  -  . 
I^D&itlldb  railir:.    ii-nyp  -)t»  iin.-j  m!;;a 
Ijtiiuabj.eiu«  i^nmtJp  hijwiA  <:  o-tir  usil 
Lopgitodfl,  ,femj»rft  ;^  u*  «.'  rffk.:  i  •«•ytoii»  4--*- 
I^tihidoWxima  <_m<H$t«jifc$pe*iftri#   fW;.r 

■noris  j.,  }m*ni  in^ib  >  •/:..'•  :fc£  r  •*-'•-  4-*- 
-tr+  *r  in  medio  femoris.        •«• 

L^njUado  tibiae    .    -    ff  ;,«{>h  ?}."._  "rrijfcoq-diidf>* 
Lati  ndo  ^xtfe^ati^  fnpf rioris  tihiae  n___ura___ 
-t-"-  —  ;in  medio  -tibiae-  rv.-Tr^e  ."*_b_q"i-Tf4>Sl 
-r-f  ^'C^Js^MiiiaS^i^.l^-.IIIW^nj 
I_©n  Jitado  6pj1|#  j:..ffuw!  «:.»d_^  rr.rjUui 

L*ti  :udoj:e)iftjer9i.*tjfity^ 

bn  i»—     r-  a:o^i  iinst    —  -* -*  — —  « 

Ljat  todoj  e»r«mitvit,i}^«^i!iit^Ufim»U 

i  »a     f  .;•.  •)  - .  _■   tLtw.A  - •- •-—  ■ 

I_pnfeku4o  carpi  maximama_ahanoq- mtttaf  iTt^ib  5 
Latitudo  carpi  maxima  -  -  -  -  —  9 
Longitado  tarfi  maxima         -  -        -    1      9 

Latirudo  tarfi  maxima     -        -       -       -  —     8 

Longitudu  offir p.Uni  mcUcaipi —  —   -  —     8 

fecnndi  et  quinti  metacarpi-j  x      7 

Tom.XX.Nou.Comm,  Ppp  Lon- 
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-*-«• 


.n!!  ':.•!  jpolUUn. 

Loogitudb  offiV  liwtii  et  qoirti  metacarjK  •♦  *   <  -' 
^_^«u-r--_-.-primi-ct  qufrti   metataru'  -  i»'' 
^ju— ' — *<fctu»H  et  Wftil '«tfnefiflMTi**  ar 
^ij-^primae  phatangirpollteia  atttfct  *■'&-' 
-J-4-j— •  — *  — *-  —*-  fecundi  et^iiti  «■" 

*d|gW  :*    -  ~  -      ~-      -'-■'-'  ';—* ■*••** 
— u~ -t—  eadem  tertii  er  quarti   antlri  '*  »■  •"— 
fecundae  phatangis  ^Hfti^^  e ••'«»•  ^ 
eiusdem-  phatangia  -digi«H»«iidl  ^ '\ 
et  quiofl  pe«n¥lrfte«ortffc  ^>  *r  :.;,0  w 
J-t  -*•—=-  eiusdem  phalangti  digfri  tertii  et  •■  * " 
^cjurti'       --       v        .*L.:.'-ii  *>-      '     *   —  4* 
o-:-*-*  tefthV-ttolafcj^digiti  «ittbdt  *t 
xqniati~pednhr  anteriorum    -    -    -.r. '«;•«:  **f  4, 

'.  .    *.»f..     „•■,.•;•       .-\" ■ '■      vi  »■»  ■»-■«». ■   — » 

^—    1       ■»■  ■  rini  vi.    ,  ■  gi  ni .  •        ■'     tBfffn     ••  ■ 

*quani-pedirm  antcriornm t-ri  ..:•.    i  » 

^'■^:rp«mae'fh«M^  *  - 

ku^  +-*  eiuidem  phahngi»  fccandi  tt  te«ii«  —  t  9 
iWnfidie  pbill^4>rifJ!i^qn«tti  '*- 1  * 
.  — —  - —  — »-  —   tertii  etlecnndi  —  1  i 

— , iJtftgtiie >hal*rtj|i»p#itni  €t  quarti-  • 

^-p.  a_«  _r -  *— -  fecundt  et  -  tertii 

>4igWipednm-pofterforaiiifimi»i2.-  <^  «4 

Q  .   —   j-  -  -  •»  -       lu.ixufft    *.  .1  D  <.'    '■    . 

<i      i   j-  -  •  m.U'  r<   .*r:   •  ;t  . 

2  »  —  ••  -  -  iir  :>:-   •    :'".•:    ... 

«3   ,  —  ■■  i   .i  'i  !j.h  iiiii.  ■   -':.  i  ' 

!  I  * 

-ioJ  q  q  <I  .rarr.o^.(::>i.XX.fn'  . 

CHAVS, 


S 


.,.-.  .,  ..,  \  <Andore 


,1 


Anftitsf',' '-$»'. AimaRa^ldritoaY  <jto©*tjm  Cth 
Pgfc#ANT4*via\  ^Ei.  tyrt/yfr  gf  Qtafrapeds)\ 
fpccificc  dift^a  equmcrauit    oaodecim ,    E«Ii    feu 

Cato,  flue^,^e*  ^bti^unj  }ndmipafntt!lt  fqojinujftft 
funt ,  ade^,a«ftft>  ;ffu>l6|»lcx  :^,  .Vf  '^piji  ^- 
gniuidine  corporis,,  jcaudac  ej;  aurjfcu^ap^  pro^t- 
tione ,  atqacj  piloiura  colore  tanti0unv  intw.  fc  ex? 
teroe  diffetMt.  >  Jlla  ,  ~qu*c  aurioili»  btxbatia  gau; 
dent^facife  ft  icj^jiffifiuw  ,cohoi;te  ^^uun^ 
tu*. .  OUn*  :ffraeter  t^flocjro  *  nulja  :  ^fy.  ajd .  lj«nf 
fypiliafi  pajtinens.?({ia9;tpSa:  A%||a  j^ecief„;cof 
^oif a  ,fuit.  Jnnotujt  deio  faecolo,  pra^tejitq'  labcnte 
per  itiomjores  Africaai.  et.  fcrfi^n  auftrafem ' -*ifi- 


mjloriae  Hqtuw  Buffonime  Toni,  IX.  et r  Xill"  fci- 
eotificc  fub^rnine  Caracajil  (*.)  defcriptum  atque 

P.pp  2  "icone 

£ '*  5  I^mea..^uluiran>mal|»"  rureleum  i " Kjarrah  Kulakierper- 
ficunv:  Siyah 'jGKnj^V" noo  tatum  ,  wgWm ,  feu  Catum 
anriculis  nigrii,  ,vt  Schaw ,  ( vid  Voyages  de  Monfieur 
Shaw  T.  L  p.  3*0,  )  ct  [II.  Comes  dc  Buflbn  illi,  pere- 


4t*  CHMTS  „  fcWlMtfc -FELI 

icone  bona  repra^- t^jTur^  n|^nQ  a  D  ParsONS 

illuftratum  eft.  Addidit  nuper  Zoologus  hic  acu- 
tiflimus,  ( vid.  fp.  i  $6.J1tf'8$nopf.  of  Quadrttp. )  ani- 
mal  ame^caiium  .^r.cLprcpcimum  ,  fluod^  illi  Fclis 
ruffi  (  bay '  cit  T  aieltiirV  a  Addafflus  ^nufft  alterom 
fntma^  jiafiicum  £«r4^ali;  td/^-spm^^^f^i 
rnffij  Lyoci^  quo4  a  ^bis  Chaus^ppfJUl^ur/;  ±\ 

*'J  bendminationem  &nc"  '£:lfefn^f:B^erHsaWM 
ttffifaJirer  'j&epraitf^de;  W^h^^ft^ltunffet , 
SA  pdr  Mrn  ifritfero  f  lfaH 'Hffiud^an^trm^nifoti 
Tritoliirit1  Pfcitfitf S*  aiim^nuic^lS^u^ttb* 
j&flis'  vTi/coiditp  ^%?fam  *redd^l;'<dnftt6ffimbhi 
foxlmu!$;?:a*eficiente  fri6m 

RuJ8t;enTm,lpar|teV  ac  ^tSrfe"  et^TTcBWiffii-*  td 
fci&ris  Wjto  littorji';.  tjuW  ratrrmatis  *uro%:(+atri*  • 
lfanUiriribBs/iHua^i  l^gtiis  eorurtiliafai  WW 
ltjen  ,  qnim  *ferf  feur  friueftris  Cdrf  5torti&m  '*ft-, 
Tfnfcs  riirriirtorh  r^ikaja  Kofchkaf  Tatarli^lm^My* 
rcfrajff,  tfchicaffis :  tnoes  Gedii'  dicittir,  at^ltfitrHliJ 
cAnV  Verb  .Cato  fero,  a;  quo»  Cati  'dlbVSiftBci^tfftani 
^rflbt,;;in  ;/egionibus'  ftarr^&rWj  'cfJrrterniiot* 
etiam  indigent)  ^1  eodemque^orniffe  fthttarbVl**»»»* 
'due;  i:c6tiitMMt?  !ReHqua  ccttgenera  tnintrtir/Lyiit 

0*JO3'  £    '    q    i  .  «ji:--» 


^  *  fdUcet 


,.tj 


diuthmibus  dt  dffirndiu  tt  mmmibm  mmalmm  annocaok. 


lAFFlNE.DESCaMrrV»  &$ 

•fciiicet- atqoe  LeopaTdns  BvefONII,  r*gk*Bes  tan- 
actficfls  jotcr  roarc  cafpium  ct  nigrum  fitas  paritet 
inhabitantia,  incolis  proptcr  pellem  gencrofam  adep 
-menwfibiJji  fuit ,:  vt  propriis  nominibus  diAinftUfiroa 
re*bliderint ;  Lynx  Ruffis:  Rys ;  Tataris :  Syiaufyn.; . 
<Georgiaaift.:  Potzchori ;  Ofletinia:  Iftai;  Tfeiiezeafts: 
,Zoak ;  Leopardus  autem  Ruffis :  B^Wi  Georgiaotfi: 
•Wepcfay ;  Tataris:  ac  Awaria  «*  reikjuis :  Kapjafltfftu 
Chaphn.  A  ■    \ 

jQuatuor  baec  affinia  caucaficis '  regionibuf  prb- 
pria  aninialia  ftationibus  haudparum  inter  fe  diffe- 
rurir.    Lynx  fere  vbique,   et  :in    rnbfltouV,   et  in 

"aipeftrtbtis ,  tjuatenus  fyluatica  funti  otcnrrit;  'Csitfls 
ferus  illius  plerumque  focius',  attameu  jn  moritbti« 
fyluaticis  frequeritior, quam  in'  alpinis  -  LeopaVdds 
caucafica  montofa  rupeftria ',  eaque  maximerheridiri- 
nalia  frequentat ,  circa  Teflifium  , ?  Gebrgiae inttid- 

wpplia/,'  &'  hobis  vifus,  vix  vlt^rius  fetrtenrrioticm 
verfuV  proc^dens ;  Chaus  in  campeftribus  •  praefertlm 
inuudatis  yclarundine  vel    arboribus    obfitfs',    rnare 

\haYpiiim  et  ffuuios  illiid  petentes   ambientibus   degtt. 

'Aid;  flauiunrV  Terek  circa  caftellu^m  rufficum  Kislar*, 
ct.  in&iusvfque  \<&  btliiirh  lllius  obfer,rfam'ttuy^hMtf{ 

"qUi  reptentrionem  verfus  \  rarior  ~  et  '  circa :  "Wofgafe 
bftiifm    bdud    inueniendus ,    auftrum    verfiJsr'autem 

'ireqUenfibf ,    pfaViertim    circa    Cyri    oftium    efl  in 

prouinciis  perficls  |Gilan   et  IVlafanderan.'    '  /    '.  '' 

.- ;•  -  fi  Chaus  moribus ,  voce  et  diseta  fummopere 
anafogttt  e/t  Cato  fero,  Interdiu  pkrumque,  latftartj 
- c  :r -:.":?  2>i  Ppp  $  nocYu 
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no&u  ragatiir  ia  ihundatU  «t  csrwpfis,  writn  itbct 
res  (candit  ,  pifccs,   Ranos  Muresque  varios  -  atqut 
aiies  in  arundlnetis  et  arboribus  ntdificaotet    veaato- 
•rns ,  in  praedam  infiliens..    Ad  loca  cult*  oon   ac- 
ccdit  aoimal  ferox ,  impaticntiflimura  atque  iracua- 
ctanr,  vnguibu*  dentibusque   faeafeas».    Aotebracbfo 
ibrclpe' yenatoria  ferrea ,  qtia  captwn.  fbit!  aniauL, 
4iffi*B&o!  abftinuif  ©innino  a.  pane-.et;  pifc^bqs  ,<Uw- 
bus  integris  coram    in   eadem   cifla    per    duo^acuh 
dies,  quai  in  captiuitate  adhuc  fbperftes  fuit?  iacen- 
tibus;  e  contra  baculum  in  cifla  obuium,  -cui  fa|li- 
,$atuni  erajt.?  .e^,  palmam  propriam  pedis  .fracti  .fnd- 
tmQrdit*ita?:y^  et  \fer)\  fifofluja et   vn^ues.  #fc*Jari- 
^pesijMe  di#to£um  in.  ventrlculp' poft  morteoa  iope- 
niexentu&  &mnacifTirno'}ioc  morfu  dentes  fere  om- 
&es  deftruxit ,  jpraefertim  laniarios ,  qui ,  cen'  tuber- 
cula  obtufa .  et-  cariofa , '  xix   e  £ingrujs    aqljucdnrn 
.prominuerunt.  ^'  foaenojncnoo    mci|esc)e  !   fingjoJire 
^animalis  iii  proprium  corpus ,  cibo' riori    oVft.ici|te', 
laeujentis,  atque   a   cibo,    naturae  cbnuenfen^mo 
et  alias  expetirQ ,  ( nam  et  ad  forcipem  pifee  alfici- 
tum  fnit)*  abftinentis  ,   et  quafi  pica  tignumapne- 
tente  laborantis.     Anne  mbrtem  promoucre  majujt, 
quam  vitam  dolorafam  atgue  feruilem  viuere?'Ih- 
diuidium  alterum  in  captiuitate  pifcibus  large  y$b!- 
tans ,  alto  filentio    femper   feruato ,  inquictiffimum 
femper  et  ore  fpumante  jrafcens  tribus  mcnfibns  prjae- 
terlapfis  pariter  periit.    tfinc  etiam  fcrociulma  igur- 
tate  et  Cato  et  reliqufe  congtneribus  fimillimus»Chain 
Quo  pateat  in  quo  bic  ab   illis  diffcrat,    tradaina 

defcriptio- 


APFINE  DESCRIPTVM; .  487 

ddcrijptknem  partium  Ulius  cxtcrnatum  internarum- 
oue  huc  vfqoe  defid<rataro.  •  .• 

DESCRIftlO  CHAI. 

Statpra  Chaimedia  iqter  Catum  et  Lyncem, 
quae  ex  icone ,  Tabola  XIV.  repraefentata ,  euiden*Tah.XIVt 
tiffime  patet.  tfdffiifudine  Chaus  pleriimque  Catum 
fuperat ,  yi  pariter  ex  icone ,  ouae  naturali  a/uadrii- 
plo, npinor ,  conftat.  "  Longftudo '  ab  apice  rottri  ad 
caudae  radiceiri  vulgatiffima  duorum  pedum  cura 
dimidio;  fed  occurrUQt  etiam  iodiuidua  tribus  pedi- 
bus  longiora.         ... 

>  Caput  eqoidem  fotundatom,  ac  ittnd  Cati ,  at- 
tamen  nonnihil  oblongius ,  pbyfionomia  parum  difie* 
rente.  Qculi  fulgent*,  inquieti  j  iride  mtidiljhpe  au- 
rea  ;  pppUl*.  m  vrobra  circulari  et  ampla  ,.  $d  in- 
terdiu  perpendiculari  -  oblonga  ,•  membrana  njttitantt 
albida  >  roargine  nigra ;  patpebris  eciliatis.  Nafut 
pblongus,'  obtufus,  labio  toperiorer  breuior,  totus 
pilofus ;  naribus  anguftis  rotundatis  ,  nigiis.     Labium 

fuperius  fubbifidum ,  inferius  integrum,  tantillum  fu- 
periore  breuius;  vtrumque  nudum,  nigrum. .  Lingua 
latitudinis  vbiqne  aequalis;  apice  obtufo ,  tenui,  pa- 
pSHis  tenuiflrmis  vifu  ,  non  ta&u  percipiendts  obfito; 
fed  in  medio  linguae  papillae  longae ,  acuminatae, 
rigidae,  dtrines  retrorfum  fpe&antes ,  aiqne  ad  radi-  . 
cem .  papiilac  calyculatae    fex  ,    vtrinque   tres    coo- 

.▼ergemesobuiae ;  verbo  liogua  fimillima  linguae  Lyn? 

-<tfs> ; .(  vid.  Hiflor.  Natur.  Buffon.  Tom.  IX.  Tab.  ca.  ). 

Kugae 


4*  8  r  CHAMS*  V  JQH3IA&:  BBE& 

Rflgo?  p&lati  o6u>  tcaasoeifaely  anuorfom"  «onaexrt $ 
(quarum  odaua  vltima  obfoUta^)V  aut«ioKrn:p&latip 
regionem  occupantes ,  vtrinque  papillis  plurimis  tu> 
berculofis  mdtfpM&fitiei  j. HjjMH  Jftft  fuperioris 
plu£imae«  dctritae,  vix  bipoUicares ; .^erruea Jiipra- 
,r:  r  /t  .ocularis  feptempiiis"',  poiotica  "bipi^ ;  fetie  lliie  my- 

* ^ftacibus  breuiores  4  bmhei  alteae. .   Aprkuhfe1  ere<f&s , 

oiiatae  »  illis  Cati  *nbn  olWffile^  ad  'bafift rjrtiatffiiji^ 
exterioris  conchula'  au&ae  ^  iritu"*  albido  -  rAloftk  pi- 
ljs  verfiis  marginem  ihteriorem  lod^o/ibUs''ri2^rni? 
rmrginem  exteriorem  fumme  detritis',  "icxtis  'tof^ 
riifTde ;  fed  '  apfce  pilfs  polIicaribuV  hfgris ,  ncitj  in, 
penicilli  modum  ,  vt  in  Lynce  ,  barbataeV&e}  pbtni 
vt  io  Caracalfc  ( vi^ie  ico-Qts: »  £^  :  Pen^JLNT  et 
PaRSONS  4  lc.  e.  d*tas)  fimbriat.aei,/!;.  .. .  :  ..  ; 
'  Tr*»w  fignra  omnitio  «adtm.  ac  iCati»0     ... 

[ .  ,  IWw'  pariter  lllis  Cati '  firnilUm^  i  fotl  pilofi*. 
ijmi  i  anteriores  "pentada<ayli ,  pdlllce  r£rri%fo:et'  *ef<J- 
yaW  pofteripres  tetrkdSciyli  y  ^lVlr -liififlfiiw^:  i 
gporuni  quilibet  tubercufo  nudo ,  H^rtK  Htfceattofd 
te^minawr,  accedente  iii  vola  plahtaque'  tiibcTfculo 
miagno  rotundato  et  in  carpi  flexura  allo  parnoco- 
njco.  pigues  retra&ilesj  albi  t  comjrefifi  acttjii . 
. ,.  -  '  Cauda  vix,  calcaaeum.  attij^e^^cvjindnca', 
trnncata  ,  .vbicjue  pijofa. .»  .  >,"..',] 

fmttatum  pollice  atigufiius ,  JubpifotiirAV  Sfrt* 
«w  et  praeputrom  ftriaum*  pl<irfitf rotta.^ L*&* 
*to%ina*  ftrfftiTrft"1-  j "■  rrcnfi  „  rftrrrrftffr  'rmlJMif " ' t 
<itf  capiuito  «ckolae.\iruu^rev .^  ttadov^jaiftXiV  )Jft»* 
'••,.*  mat 


AFTIMR  OT3CKIPTV1L 


tJHr  «Ao  i  dote  vtrinqoe  pe&oralet  ,  totidemque 
abdominales ,  et  a  periaaco  ct  intcr  &  cjattnof  pel- 
licibat  diftantet;  in  niae  *lx  fcacipendic. 

.  TiM  lyncinb  et  felinit  rigidiores,  fed  luprait 

teneriorct£  in  ctpite  toeuifiirm j  io  rcgiorie  TmbiU- 

ctli  longinlmi ;  ii,,  qui  in  dorfo  longitudinit    me- 

diae  fuot ,  doornm  poilicom  et  fcx  linetrom.  Cafer 

Xtpitit  et  trnnci  fitprt  et  extremitttum  fufco-  late- 

feent;  gulae  tt  regiooi*  tmbilicalit  albidoa;  pe&orit 

«et  abdotmoisdilute  lutefccn*.  Juriculae  cxtot  brunneae, 

tpke  nigro.  Cauda  dorfo  concolor,  fed  tpicem  Yer- 

■fot  albido  et  nigro' obfolete  ter  annulata,  ipfo  apice 

nigro.  Ad  cobiti  et  genu  flexuram  introrfum  frfcjae 

doae  traosuetfee   obfolette  ♦  nigrae.    PaJrnae  et  ptm» 

:$*e  atqne  djgiti  fubtos  ctiam    nigrac     Velks  ptlit, 

praefertim  in  dorfo,  interpofitom  tenoe,  pilts  dimi- 

dto  breuios,  bafi  grifeum,   apice   tlbido  -  lutefceot» 

IV#  dorfi  rafci,   ante  apicem   fefcia  lutefcenti,   fed 

pHt    Utcrnm    lotefceotes,   fefcia   tnte  apicem   ftfta 

pilty  pili   peftoris  ct   abdominit  totae  lutefceote*. 

Sutura  in  pc&ore  crnciformis. 

Seqnnntnr  timmfims  afiqoae  fmUm  **ter- 
marum  Chai ,  fecnndom  londinenfet  —       /»|poil 
Loogitudo  tb  tpice  roflri  ad  toom    .» 
Altitudo  ab  ioterfeapotto  eddrgHotora  epi* 

cem       -"      -      •  •  *     --      i 

—  a  lombit  ad  digitomm  ajricem   - 

LoQgitodo  ctpitit  a  roAro  jd  occiput 
Peaipberia  extrcmi  roflri  " ; "  > 

Tom.XX.Noo.Comm.  Q4<J 
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PeHpheiia  rodri  sotc  oculos 
Circttmferentia  rifi»s.  ori». .    .- ,..  r-     ». 
\  Xongituio  inter   roftruro  ef  cantttta   ante 

riorer»  *  -.     •  .  -  -      "•'".' """'     * 
mter   cantutn   pofficuHi  ct  to- 

lera    -       - 
Diameter  oculf  - 

Periphetia  capiti*  inter  oculd»  et  attrer '     •■ 
Longkudo  auricutamm  a  bafi,  rnargtriis  in« 

terai  ad  apicem,  auri*  -       -  -  '     " 

]  '- — -  — -  eaJem.    vfojw   ad   apicetrr   rfilos* 

riuo  -       -        -        "         "*" 

Pjameter  ioter  auricutarum  bafln  Fnterriam' 

~ , >  cantos  otuli  anteriorey  -     - 

*  '   1 pofteriore* 

Peripueria  thoracis  ante  pedes  anteribre»   - 

- — _  eadem  ponepedes  ameriorc* v"  •■ 

- —   — -  abdoraini»  maxima  - 
JLoagitudo  caudae     -        -        _•  ■  •    *   '•  4 
Peripheria  caudae  pitofae        - 
Longicudo  aotcbrachri     -       - 
—  —  a  flexura  ourpt  ad  spic«m  digiti 

medU         -        -       -         '-..-      n  * 
■  r— -—  — —  crurifr    *  ■*■  -.  r      .-    ;  mv      ~.  * 
-4—  i *  fisxuft  calcanei  ad  apicera  4ir 

gitorum    mediorum- 
.  U—  - ^hgniun* 
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Quoad  (rructuram  Chai  infettiam  fequeou»«>* 
tatu  digna  yidentub. 

'"~—  i  T  .  ••  ftj/flW 


Mm  *terqve  ttikbaa ;  •  fed  mccedit  iobelus 
«jnaTtui  ad  pulmo«em;damtrBBi  .pettiiiens  ,,inter  oor^ 
et  -diapb^igimi  fitt»  y  i« ' JpediaftiBO >  |»ftico  (acculo ! 
quafi  proprio  ittftrtw.  ,  TVarfcaw,  aftoaii  lifea  Isuio-^ 
res ,  pdftke  quoad  o,oirtam  partem  tircumfeeentiae  ,« 
flrato  mtofcrilari  tfMnitt  C«r  apicc  fteroum  artiogens, , ; 
oao  gallkiaceo  msiae.,  pericftrdio  pioguedioe  fUpato-j 
];tc  arcu  <wnf^tf  rami  -duex  Dutpbroynatis  fpeculurn  % 
iebroruacuJBi ,  aogtfftuai',  fpinun  vcfffus  £>e&an&.     " . 

Jftpisr  vix  hypocboBdrium  finiftrum  attingens, . 
diaphragaiati    fub   co&arum curuatura   a    yentriculo l 
adprcffiioiv¥t.aitt*<g  afedomine  pjafe  non    iu   <on-, 
fpe&um  *enia&4  ventrifubts    fub    hepate   hypocliori- 
druun.iinifttumi  repjlen.6,  pex  «gjonooi  e|>i£aftricam 
dextrorfum  extenftis ;   Yim  fub  yeotriculo  pec    fupre- ' 
raatn  regionjs.  vmbiljcalis    partem    ex  hy  pocbondrio ' 
ffniftro  proeedens  \  pancreas  pone  lienem  ct  pyforum 
fi.t»s;j   imeftim   in    hypogaftrio   repofita  ,•   fn:  pduiV 
niiila,;  vefica  ^inaria  fupra   (ymphyfin    pubis   pro-3 
minens^  ommtum  ab  arcu  ventricoli  maiori   et   failo  * 
lienali  dcfcendens  ad  veficam  vrinarianwfque  ,   in-- 
teftina  in  regione  iiiaca  dextra  obuoluens  et  pone  in-^ 
tcftina  ad  latus  fpinae  dorfalis  dextram  itemra-hepar 
verfus  adfccndens;  inteftinum  wqfunt:  i  margine-ejH: 
teriore  renis^finiitri  reifra-ad  adHm  procedens,  ^cwtf 
fupra  extremitatem  fuperiorero  huius  renis.  dextror-- 
fnm    verfus   fpedante  et    fpinae   dorfi    iocumbente. 
Haec  de  fitu  vifcenm   apewo  abdoraine   animaduer- 
tendp  5  riunc  fpeckMiu   .      -■'.... 

Qqq  »  Hepatii 


4#ft  CHAVS^  ANH(tA&  JHftl 

Btpatlt  lobi  to»  dtfetrt  ,  W  *«#** 
fimttrf,  qui'  H*  maltp  naoorjtM  lobttft.  dtxier  Jopt- 
rjdr  omninm  mmmu*,  bjipucluiodriuir*  de**maiet 
cardiacarit  re&oo*m<  axttpaot ,  4oi4toejfttm  a4  roe* 
diam  fcre  ffqoe  fiff» ,  pao  reeipeoo*  *efica  feilcat 
lobos'  dester  infenor  fiioeriore  ojoadfojftjp  minor, 
ftni  ie^tro  concaoime  &*  «pcumbensi  ioter  qneot 
Ct  faperiorem  dejwuin  Jotwe  meeio*,  iotgajto*joe 
medi*  et  figi»  «amwttti  lofaorwn  ioigrorpmdoo. 
toperiores  quorum  cxtcrior  f  entricaw  iocumbeo»  ma- 
ior,  interior  minor  et  fifcimeoto  foqpeofttio  t  lobo 
cKstro  fcparata»',  ambu  btfi  adeo  conocii,  f  *  ooo  to> 
proprie  prp  vncrlooo  Wwrtitoi  Mttit»  {  fioiflrutuo» 
tertia»  mtainro»,  *i* tacHaea  maior,  fpinae  nr 
cdmben»  foVcoflb  *eftae  fctftat}  color  htpta»  a» 
to»  bttritiu».,  ihto»  fiobcea»» 

Ycfica  fejka  tttlgp  fttbcjrfiadrtea  ef  fttgeft .;  fii 
in\  tnjmaje ,  cjnod  ieitinio  per  daodecim  dw»  fcraaio\ 
es((piraaif ,  'py,rtfof  mi*  *  Jaenit ,  amplrolmf  ,  oorge*- 
lift*ci  fnagtitadine',  bijc  yrridiflima ,  tenaoi ,  oefcV 
cieotibu»  cibia  eam  cdnfainefttibo»  io  taatatn  conism 
«f|a)i)^nv  ^ ^ 

hfa  tanma  .t*  fcrt  me^banacea» ,  bblongpi , 
medio-tntftfoof  ,,«jtf#nii«aM|w»  rotandno»  et  emat- 
Maim,  <e**a*|tiUtc#f  i*  ,  .»fc  fc#Jr»Wic«m  "W» » 
atlO»Eubefta.  >     ^ 

Powrrtfi»  oocAiim  poJIim»  Joot^*.f»lli« 
tngoftKi*,  teimet  aeonale*  «*egf#*h  «*  bf  pochoo- 
*k>  fioiftro  ab  extremiwo  f«P*« «tf»  J&»  ^^T' 


Metr  otr-fri  paHfccf  pwccdwf,  <$t  Jaje  fto*om 

fceodeo»*»  doodeot,  t*hae*c«Y. 

Fentrkujkt'  tbbtnfetw,  faplcl', '  trttf  tniottfi 
tre»  polltce»  tt  fex  fineas ,  ttdjoe  trco  «ttidft  4etr: 
poUice»  et  fe^  liucas  lonp^  duffWtt*ma<Jma«fi*irii)f 
pollicum  ;  catMia.  iiri&a  ct  iacw(Wa-;  toad*>  ebtato  ;i 
pyjoro  <|ilatato^  nicaibranj»  tcoaibo»  ■}  ftyttfji»ajn>t 
te^  lacui  et  aequali.     .  '    '    l  'J-'  ••  -••'T-":  '>;»  '.-. » 

fte  poUwsam,  9  pjrlpro.  A<t  ttecom    fepigio^  tre»; 
pollice»  loogom  (  *■***  polfcc*  b»W^r  9P°Mm  ». 
ioitio  coip  noo.spgofttn»»  tenoe  vtrfn»  recuruatum, 
pariter  tc  io>  Ctibr  qood  io  itpirtf JBk|*tJo*i~  Tonv 
VI,    IW^   f.  fi&.    1.  toptfat*  reprttfcot»t»r*   eftfi 
#n»J»j*  oec  ftr»ftura,otc  ditrortto  •  it&ti  diJCreov 
ftriter  Iteoe  et  teooalt,  tfctqec  eeNufc  et  li§tmc»>< 
tis  cztentt»;  duodecrm  poHniet  ftiogom.   Aftohcnotii 
iotefUnalera  ^ricVm '  t  pyioro  ifyie  ttrtrinin/  tMnfnW 
ttrium  tdhteret    Supcffidff  HmtiHa  imefti+  tenjnVor» 
caeci  laeui» ,  fcd  cralfi  t    cacco  td    medfttm  '  ▼fqoto 
longptnMntlittf  regpft,  d>D  tf"  tnnjn  *fque  iternm 
leeni»..   Cteits*  tnto^tpl  '^cn}>n>tt^  mocqro.  rnbtcondnm^ 
ct  Jreojteotiftfntrfii^  connoluta  coo- 

tiocbaot ;  feet»  in  ceaffx  o>fcng»e  t  cooQiptue,  * 

Ad  fatert  a*i  ro  ttroqoe  fcxo  tdeft  1  tfteqot* 
for^krmratum  gfetrtdVto,  robfcondan»,  (ubglottoflin»v 
Wijaodc   maiu»,  cxteroeJ  cipffili   mifccukri  •  •tcnet 


/ 


munrtum  ,  interne  concauum  ;  canitas. aagttfo  'colU-  * 
btfcenfi  v'f&-  vrrxVmeaitim  fubthwitiae  eactcofa,  m- 
nica  albicarrte  ,  membranace^ ,  fatite  fecedente  *  foe-  , 
ttfote;ji»ft*t9*t(ifi  iMeflinum  xe£tum.  proximc.  ponc 
am.  apQfCBrain  ,focamine  flylum  &t,  craffum   .Jadmit- 
tente  wtxinjquc    hiaos.     Glandulae    hae   anales    illis ' 
beeajs  n ,  qgas  €W.  D'Ajy#E*nrON  io    Eijtoria   natw 
r«*  Jfyfiwaaa  Tom.  ;1X.;  gr^phice  defcripfjt',    equi. 
4em  fimillirhae ,  fed  minns  vefiaularefc  et  pofiusfo- 
Hdae  ,  cum  canitas   earum    interna 'aogumdfiriia  LfitJ 
parietibus  planc'  coiitigurs.      Aot  citsmodi   gfemdalis 
Lynx  et  Caracal    gandeatit ,   in  .  Hiftori*   Hufmim; 
ininime  indicatum  *crflLe     • "   •      '-:  » • -;      «     -        » 

,\  \  Km*  AUttii,  intqgri  ,  absque  ,bilo  ».-ono  galli- 
Haceo  vix  minorcs  „  fut>ilaut ja  interna  q.upfici."eui-' 
dcotHIkna  ;  «apfuja  *<eca  n^qaJiraoacea,,  JRuoluti  j  G- 
niftcr  ajiqujMUurn,  airior  dqxtro,  .  Capjulae  alrabik*' 
rm*  adoBWgin«m  jmernuro.xenum^  fitae",  uibraem- 
batnactac^.hucfceates,,.  npo  concauac-  Ftfca  vrinaria 
cuiitf  ,  «  ^frmsbraai^.  <;ra{ui   muiujlarib:us. .  cpnflau , 

oae  gallmaceo  maior.    .         .     "* ,v 

<  u  .  ., 

Cqrnua  'vttri  a  tymphyfi  pelals  »pdoe..urtfic«n 
ad  "renes  '"V^ue'  eitrorfl&xn  ddfcendettfi^lreZh ,  oo-: 
▼em^pollices  .  longa ,  ;penfia;'tinferlok'tlx-cMlBoia, 
Jaeuia  ,*  Lufis  vefyeitHiontrth  laxfffitrtfi  fegioni  ittacsc. 
aUigato  ♦  cxtfefnkate  £ubinte$rat,  e^  ouaj^o  obloogo, 
JUwUana  mioorU  vir^fccnti,- \uteo,  iatrbruini  peo- 
dftfa  au&0K,. GffliiJt  vteri  djuobuijpoiyc^  lopgic* , 
«ylinfrica  |  cornubus  non  ^mplior  , '  interne  obfolttc 

"'*'y  ftriata, 


AftF|WB.PQpCRI35g«*,  4p5 

ftfift» ,  et  :i»  m«4ia  *aluak  iiindo  -aeca  .wtBfttftu-t* 
.  fpciflapte  inftruAa,  '  Qrifieiwn  vteri  ftrictum.,'  vix 
.  .itjrjogi  .tenuem.  fjcipwns, ,.,  rugodwa.' .  Kgi>Wj  vttri 
. .  fix  poljicem  longf  ,  lovgitaJlnaJitei;  cugpfa',-  ' ai^i- 
..  ^an»,  ia  faado  fapvi  vtcsi  oriacium  ajwrtura  vre- 

tbfaa  petforata. 

'  -  r  Tefkr  aueHawae  magnifadiae ,  epfdldymv  ffrftfo 
adnexa >  ▼afi*  deferentibos  immediace  ad  caput  g*t- 
Jrnagini»  fot  promirruranT  vtr  medto  vrethrae  <h<*titi~ 
bus ;.  <oefknliF  fperrimtkir  tx>  projtato  rrjiaitim :-ae  *nt 
*llis.  Qorpara  eauernofa  ^pem  cyHadticaJ,  WCriltatia, 
a  birurcj-tione  avt' praeputM  iototionerifrftfquipolitctrrt 
lon^f.  Fretbra  cjrttndrfcar  fexhiftula  r  *  dblto  ▼efifcae 
irfmariiewr  rarpoimn'caiJfer^olbfmB'ra<ltetnTftti«<fia- 
tuor  JpolKcet-  long?;  m  glawdise*tremitatb,i  flmfh- 
eiter  hiart*.  GiHne  perdt  acoto--  conica,  apice  teedi» ,. 
bai!  vltra  medium  papiHts  rigidlufcufta-  rrruncaja  y 
quinque-liaca«  tonga»»  officol»  teatuffimo:'  tt  ttatari 
fti^srtav     .  ,'  .:  .        .         .   i...  ..U  nt 

'  Sceletm  Chai  ffmirmoipef^  atralbgflto  'eff'*46ef~ 
fcta  Cath  •  Oflsr  eapiti*  Cha*  nwgnirtidide  aatWali 
Tab.  XV.  repraefentar*  operae  pretium  ^fle  idttxi-Talv  XV. 
hmm^  *t  Zoologi  m  poftetum  habeapt  ,v  <juo  cum 
efig  reKcjuoxum  anijnaUum- affifliuiB  saa&rij^  po$nu 
Jknt»  meijfres  fupfrjote»  W$  •  in^rjie^i,  qu#flior 
parui  r  ob^^r.^tera^.^n^iores^  ^Ui^uji  ,{o. ) ;, 
wftviores  yto^denv  fc^)?  obfolefe.,  fyl^,,  imejraejdiis 
duobu*  rojnimi?r  ^Bentes  laniarii  fuperiqrej  (J«,'5j  ab  < 
kcilbf ibn*  semori  ,  coaici ,,'  fubincurui ,.'  tribus  fulcis 
*    '■>    '.  ••"O  :   .  .«■(».■•; *.n:^  so.^-P"!-  v:«  VI  jn 
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|n  faperficle  exieriore  fcjtararl;  lttiUrif%frkm\f.) 
fttperioribus  analogi,  tfntaittm  bretiiofes,  vnico  ftfco 
in  fupcrficic  exterfore  ootati.  Itafe/  *****/&* 
rbra  quatdor  ( <f. ) ,  a  laniarib  fcmotiiiftaSi  j  pri- 
mus  minimi»,  tubcrcirloftis,  ^iJt^c  gtngit*  fato- 
minens,  radiee  fimptici;  fecundus  «agtms,  t*tt  li- 
nc*s  fongna  ,  compreOb  -  conicus  ,  retrorfspa  denti- 
cnlo  «u&os,  radicc  bifida  $  tcriius  omniura  nuucknus 
«ywdridwticuiaWB  ,  fcnticali» .  tritw»  .«tierfrribw , 
yne  intwori,  rtfjce  trij4icii  qaattt»  (*.J  .pri«M> 
«iX-  miior,  cuJwwM»»  Jmtprfom  tos^radicedu- 
fttai.  Dm*  «fltar  iiNww  *»  ( *. )»  ^aritcr  a 
Uoiario  temoti ,  fnbacfluaks»  duq  .»«1105«  oow- 
frcfipT.cojiici>,  deo&Blia  WW*  ,*«$»»  *«*»*  ** 
fefcriar  qusdrtfus^ :*UMoh  *****  W*.  Pfl*  M*- 
De*te*  %kur  io  ¥tyoe*(um  trigiott»  ftuorain  *m- 
fBQfRm  defcriptioncm  neceflariam  cfljs  jputau^, 
Cttti  ncc  <fe  Gto,  nec  de  reUqpi?  tfli  ammbu*  talif 
in  Hiflori*  Buffomana  data  fib  Situa  dentium  Cnai 
nre  clanfo  ittooi  cft  ac  C^,  a  Qel  J^JBEKTON 
.  wTbmo  Vj.  Htforw.  $W*M*  l»pef<uje  4tacr- 
wjnatus.  .•.■•••••■.•,••.  | 

Crifta  $cdpitaBt  io  Chad  eokfcntiffirat  et 
fcrc  <^cntfcmfc;eftL  Sorura  la^rWtWdet  -fM  «t  os 
fttttoomeTarinm  ( t.%  r^rrt  ^leridti  4*Koree *gic- 
talia  interfcfrturn  ,  rrcs  crrtte  ^rintatit*  tonflitnHnt, 
ad  qoas  accedit  tptrtt  tViflae  ttgfttalf  «ppofilt ,  ad 
forameh  magnum  dtcrpitile  d&endcn»,  «ttc«bfctlor. 

F^tf4  apt^hyfeos  condylwdeac '(  L  )  et  bml- 
ftoidcae  (*),  fortminfr  flylo  •  mtJtaidei  («.),  tper- 


?imm.muK9OT.wb 


^ 


Wutae  awis  (  ». ),  petrae  ( o. ),  cauitatis  articolaris  (/>.) 
jyo  rocipienda-  apophyft  cpodylojdea  maxillae  ioff- 
rioris  (  s» ) »  partia  fjuaroofae  offis  teroporum  ( q.  j , 
alae  magoae  ( p.)  et  apopbyfeos  brbitariae  (y»)t>ffis 
fphencidei , .  pordoni&  orbitadac  offis .  palati  ( t , )  T 
offiset  du&ps  tosry.majisj^)  t  Qgjj  aygomfitici  (*. ) 
et  majullaris  fuperioris  (w.),  offium  .roftri  (x)  *nafi 
(/.),  frotfs  (/*)  e,t  ▼<sKicis..(fv),  ajque  >f«w  haec 
^  cnpitis  inier  fe  cooiupgente»  ex  icone  fateuidcn- 
ter  pate&r.;  „ 

Reflat ,"  vt   dimerfiones  qnaedam  offium  copitit , 
quae  ex  icooc  irix    diuitwi  poffuot ,  fubjttftgantur , 


fecuodum  londioenfes      -  -     •  -        Ipoll. 

Jxmgitudo  capitts  a  dentibiis  incifotibu*  y*>} 

que  ad  centrum  criftae  cruciformif  oeci 

pitis  -       •      -    "   »         -      - 
— ^- — •  ab  eodem  deottum   puncto  ▼fque 

ad  margiuem,  anteriorem  fcramjnis   ma- 

gni  occipitalis  -       -  -  - 

Latitudo  maxima  <apitis  in   medio   zygo 

matis  .-  *        .       -.«,'- 

■ —  inter  dentes  incifores  fuperiores    - 

—  —  ad  dentium  laniariorom  fuperioruir 

radices  -  -  ■    -      •     . 
*  ioter  dentes  mohres  fbperiores  po 

fticos      -      •    -       -  -         -• 

— "  -*  ioter  foramioa  infraorbitjlia  ,  -    - 

— ■ ■— r  ptttea  fqoampfa*  offittm  tem- » 

.   porum       -.----.-        -I  a 


lipu 


4 
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poltKt, 
Latitudo  inter  apertntas  aorfc     -  *    *      -|  c    f  & 
apophy(«  coroDoideas  waXuV 
lae  infertorrs        -       *      •  <*  -    •  -,       - 

eatremittte*  'Hnteftew*. '  apo* 

/pbyfium  cOndyldideaftun  maxiitae    iafe^ 
viorfc  -  *         -  *.  i        «. 

-u— .  denu»  molareft  ftnffciorc*   v* 

tirrtO»       •  -    ■     *•   "   •  •  •   "        *  ■  '  if  » 
dentium    laniariorum    maxifr- 

iae.   iufcrioris  radices        -      -  ,    -      -j.  —     8 

■  \  ■  ■■      •  ■    ■     ■  ■  •   '. 

Offa  trunci  et  extrmitMtm  Chai  hMnefo4t  figara 
cum  offibus  Cati  ,  quae  Cel.  D^AVWENTON  uvTfcio 
VI,  Hlffortde  naturae  defcripfit  ,  conueoiout;  ftd 
vettebrae-  'eaudae  tantum  odtodecim  ,  qfnarum  -Cato 
Tiairfti  tres;  apophyfts  lateralis  non  foium  vmebrae 
Jextae  c9ili  Wfida ,  t«  in  Cato ,  fcd  etiam  fepttiMe 
obfolcte  bifida;  apopbyfls  fpinofa  tertebrae  priniae 
Aofftlis  omnium  longimma  ,  pollicem  et  tres  Hneas 
exjuper^ns  ,  lerfc  perpendicularis  ,  reliquarura  dccte- 
fceiis  et  rectlnata. 

H%  hac  Chai  defcriptione  nunc    abfoluta  eui- 
•dehtifliitium  eft ,  iilum  non  folum  a  Cato  fero4  fed 
etjam  a  rdiquis  pro$ime  affinibus,  Lyuf.s,  Feli  rufia 
«.t  Carjjcale  fpecifice  diftindum  effe. 

A  Cato  fero  diffcrt  Ctwnw  capite  ebfongTore; 
cauda  minns  attentfara  atque  breuiore;  pelle  vnko- 
Tbrecec  plane  non  (Triata ;'  pilis' rigidioribtfef  «tffica- 
lis  barbatis  j  papillts  lin^uae  ortwnbu»  retrorfbm  fpe- 

aanti- 


fattikm »  MiHulM  .glapdis  ?enis  jnjpu*  #eo#efitibus, 
jqinasqoe  rigjdia*  <?*%?  jityeftMi  4pn$qjx;;  xefl^ 
bris  caudae  quinque  paucioribus.  '         .    r      ~.'j 

A  l&m  r*cedit  Cfcau*  oat*da  dqn^ioiie,  ma- 
gtsqp^  actoouaj^,;  j)ellc  vnicolor*.,  nec  jaacujatp* 
pifcs  jigidioribus  j  dcntibus  duobus  et  isijtebris.  ,cau- 
dae  quinqu*  $utj)w  i  t^pdu  injeu>a,li  >«eu,ipr>* 

.  \  ■  A  JEefc  «rnii  ftcije  ^ii^gguituf  jC)ww  ^colore 
fech»  tffloprporis  vijM^rapi,  npc  ^ria^p»  nep  macu/Ui^ 

A  Caracale  tauHgnt  lCham.  fcptranjjjtf  /fapjff 
minus  oblongo;  pilis  «auriculae  apicis  dimidio  bre- 
Tioribas ;  colore  auricularum  brunneo ,  non  nigro ; 
cauda  annulata ;  glande  penis  echinata ,  quae  Cara- 
cali  laeuis;  pulmone  finiftro  trilobo,  non  bilobo; 
tra&u  inteftinali  breuiore ;  vertebris  caudae  quinque 
paiifinrihn%  .  „.:_ , 

Ltceat  tandem  ,  ceu  corollaria ,  ex  antea  "31- 
cHs  deriuata ,  addere  nomina  animalium  horum  qua- 
tuor  proxime  affinium  fpecifica ,  methodo  Linneana 
confe&a ,  in  vfum  Syfiematis  Naturae  Ldnneam  in 
pofterum  forte  conuertenda.    Sit  igitur 

Lynx :  Felis  auricuiis  apice  barbatis ;  capite 
et  corpo»*  -^^  -  -flflfrr ,  nigrp  TOcffiato  i  cauda 
obiblete  annulata  ,  apice  nigra ; 

Felis  ruffa :  Felis  auriculis  apice  barbatis ;  ca- 
pite  ruflb,  fronte  et  temporibus  nigro  ftriatis;  cor- 
pore   ruffo,  fufco  maculato;  cauda   fubtus  et   apice 
jJb/L»  /upra  nigro  fafciata  ; 
°y/n/s  Rrr  a  Caracal: 
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Caraeal  i  Pelis  auHculi*  ajiice  baibstis ,  ettas 
nigtis ;  capite,  torpore  et  cau-ia  YticoloibQ.ftrceDti- 
brunneU  $ 

Chaot :  Felis  attrictols  apfce  nigto  birbatis, 
cXtus  brunnels ;  capite ,  corpott  et  taodae  tafi  tni- 
colotibus ,  tufceftenti  -  lutcis ;  taudi  apicem  Tetfa 
albido  dt  Digro  annulata ,  ipfo  apfce  nigro. 

Chaas  igitnr  Caracali  omnium  protimos;  G- 
facat  autem  animalia  Fc!i  affinfa  ilhs,  qoa  Cmi 
affittta  funt ,  a*&iflune  miiungifc. 


S 


L .. .....      ...», 


ASTRO' 


ASTRONOMICA. 


Rrr  $  DB 


f      <    * 


TA&ATH  DATQS  PftO  QVALI$E*  El^fin    . 
VATIONE  ?OLL 

AnAdfa 
t.   s  r  Z,  E  *  Q» 

i  *.' 

Referat  circulas  BA£P«£  meridiamim  locjlTi^xVL 
propofui ,  in  quo  pundum  %  fit  zenith  et  P  Fig.  i. 
polus  j  tum  vcro  circuli  AMa  ct  B  N  £  ambo 
aimicantarath  dati ,  ac  pooamus  quantitates ,  quae 
nobis,  dantur  ,  i°.  complemeotum  eleuationis  pqli  fett 
cUftantiam  poli  a  zenith  P  2  =  f.  a°.  Diftabtiarri 
fupertoris.  almicaptarath  4«  a  jcnith  Z  tiue  arcum 
Za-Zu-jj,  inferioris  autem  afmicantarath  ,di~ 
ftantiam  a  zeriith  ZB-^.ir:^,  interuallum  au- 
tem  inter  hos  circulos  vocetur  breuiiatis  gratfc 
ABzzdizb  -  a.  His  igitur  datis  quaeritur  ftella  .S, 
quae  motu  fiio  diurnb  percurrens  parallelum  S  Mn 
anibo*  almtcaqtarftth  m  fooet  in  pun&is  M«t  N, 
nt  dttftis  circulis  horatiis  F  M  et  P  N  angulus  M  P>J 
fiat  jomninm  miaimus ,  quandoquidem  hic  angulua 
praebet  mtnftmni  temporis,  qno  ftella  rpatiuoi  inter 
kos  almkanjaaath  contoatum  ttaiicjat.  Bro  faac.ig*r 
•  tur 


/ 
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tur  ftella  ponamus  eius  diftaatiam  a  polo  PS— PM 
s  PN^/j  ▼ode  ftatim  fonotefcetdecIioatJQ  buies  Oeilae. 
Vocetar  *ero  ctiam  aagolus  horarios  MPNrZ. 

^.  5.  Ante  omnia  avtem  hic  obleruandam  oe« 
currit,  banc  quaefttonem  tantum  ad  caa  ftellas  fiias 
extendi ,  quae  motu  fuo  ciiuroe  per  ambos  circulos 
ha  et  Bb  traufeunt.  Primo  igitur  omnes  eae  flel- 
]ae  hic  excluduntur,  quaram  diftantia  a  polo  minor 
eft  arcu  P  b  rr  b  —  ct  propterca  qood  tales  ftellae  oon 
tranfirent  per  circulum  B^;  deinde  etiam  excln- 
duntur  omnes  ftdlae  j  quarum  diftantia  a  polo  ma- 
ior  eft  arcu  P  Z  A  =r  tf-t-* ,  propterea  quod  tales 
fteUae  non  per  circulum  fuperiorem,  A  a  tranfireat, 
His  exclufis  eae  tantam  ftellae  fixae  relinquuntnr , 
quorum  diftantia  maior  eft  quam  b  —  c  ,  fimul  Ycro 
minor  quam  *-+-*;  ita  \t  iam  certum  fit  diftan- 
tiam  quacfitam  P  S  —  /  contineri  intra  hos  limitei 
/  >•  £  —  e  et  *<*<*-+-«:;  Tnde  intelligitur , .  Ijmi- 
terh  a  -+■  f  maiorem  effe  dcbere  quam  b—c,  Quodfi 
entm  foret  s  +  e«$b  —  c  fiue  zc<Zb—a  fiue  etlam 
f  <£•</>  quaeftio  noftra  foret  impofiibilis ;  quocirca 
necefle  eft,  tt  arcus  PZrf  fuperet  dimidium  dt- 
ftantiae  A  B  =  4,  Hbc  autem  nifi  contigcrir,  etiam 
folutio ,  quam  quaerimus  ,  fieri  debet  imaginaria. 

%.  3.  Qooniam  igitur  ea^diftantia  ftellae  a  polo 
VS  —  J  reqoiritur,  vnde  angulus  MPN  oriatnr 
on mum  niinimus,  fecundum  mcthodnm  maximo- 
rum  et  minrniorum  concipismu*  aliam  ftellarn  /  a 
quscfita  infinite  paruoi  remotaro,  quae  naotn  fno 
•    »    .  .  .    •   .  t       a       *  diorno 


PER  DVOS  CIRCVLOS  ALMICANTARATH.  $o* 

diurno  ambos  ahiricantarath  traiiciat  in  ^im&is  m  et  n-r 
ac  dudis  horariis  ?  m  ct  P »  necefle  eft ,  vt  angu- 
lus  m¥n  etiamnunc  fit  aequalis  angulo  MPN. 
Vnde  manifefto  fequitur  ,  angulos  elementarcs  MP«* 
et  NP»  iriter  fe  aequales  efle  debere ;  quare  cum 
fit  PMrrPN  et  pmzz  pn  ,  ambo  triangula  ele- 
mentaria  PAlro  et  P  N  n  inter  fe  perft&e  erunt 
aequalia,  ideoque  erunt  etiam  anguli  PMwetPNi* 
inter  (e  aequales.  Auferantur  vtrinque  anguli  recl:i 
PMS  et  PNS  ac  remanebit  ifta  aequalitas 

ang  S  M  m  ==  ang. S  N n  fiue  ang.  S  M  A  ±ang. S  N  B. 
Quoniam  igitur  ifta  aequalitas  ex  conditione  minimi 
eft  deducta  ,  diftantia  ftellae  a  polo  P  S  —  s  ita  de- 
finiri  debet ,  vt  parallelus  a  pundo  P  defcriptns1  ad 
ambos  noftros  almicantarath  ka  et  B  b  aequaliter 
inciinetur ;  ex  qua  proprietate.  lolutio  noftri  proble- 

matis  facil.lime  deriuabitur. 

,  .  ■  ;      •         •'  »       •   •     -•    -     \     •» 

$.  4.  Ducatur  nunc  ex  punclo  Z  ad  ambo  intei^Tab.XVL 
(ectionum  punclia  M  et  N    circuli    yerticales   Z  M  **  *• 
et  ZN  ,  qui  ergo  circulis  Aa  et  Bfc  normaliter  infi- 
ftent.  Vnde  cum  inuenerimus  efle  ampSMA:rang,SNBt 
erunt  etiam  complementa    S  M  Z    et    S  N  Z    intet 
fc  aequalia;  et  quia  anguli    P/VIS    et   PNS    etian\ 
funt  re&i ,  erunt  quoque  anguli  ZMP   et    ZNP 
fnter  fe  arqualtt.   Quare  cnn/fu  ZArrZM=^«  'tt 
2N~ZBz:i,  practerea    yero  pofuerimus  .P  M 
—  P  N  . '=:  s  ,  bina  *  triangu|a  fphaerica,  Z  MP  et  Z  N  P 
non  folum  latus  P  Z  ~  c  habent  commune,  fed  etiarrt 
tarh   krera  PM  et  P  N  ,  quam  angulos  ZMT    et 
Tom;XX.Ndu.Comm.    .  ;Sss'   .      ZNP 
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2  N  P  babebimt  aequales.  Qaodfi  ergo  in  YcfttciK 
2N  abfcindamus  portionem  N  Q=  M  Z  —  *,  erit 
portio  ZQ~i-«-rf,-  etquia  iam  in binistsiao- 
gnlis  fphaericis  PMZet  P  NQ  primo  (unt  laten 
P  M  ~  P  N  -  /,  deiode  etiam  M  Z  =  N  Q~ay  atquc 
iafiiper  anguli  intcrcepti  2  M  P  =  Z  N  P.  >  hsrec 
triaugula  perfecte  ioter  fe  erutrt  aemralia*  Htnc 
ergo  etiam  aequaLia  erunt  tenia  fater» .  P.ZsFQz* 
et  angulus  2PM  — aog. QPN^  a.qatbo»  fi  aate- 
ratur  angulus  eommuni»  MPQ>.  reraancbunt  aogoli 
aequale»  2  P  Q  =  flf  P  N ■  =: %>  Sicqpf  qiwa .  o«pc 
in  triangulq  ZPQ  orrroia  tria.Iqtera  fuot  eogmta, 
fttficet  Z  P  =  P  Q  =  r  et  2Q-^  inde  flatim  iV 
Tenirf  potefl  angulus  ZPQ  —  2 »  qui  nqbfrprac&ec 
menfuram  terapori*.  iltiu*  rnininoi,  qno>  flella,  S, 
ambos,  circulos.  almicautaratni  dato»  Aa  et  B* 
traiicit- 

f.  $.  Cum  trfcngulum  ZPQ  o&  PfcPQr* 
fit  ifofcele»»  bifeeetur  angulus  2PQ  aicu  FO,  qui 
ergo  crit  normali»  ad  latus  2  Q  idque  in  O  bife- 
cabit,  ita  vt  iit  angulus  QP  O  =  ang.  Z  P  O  =:  i  Z 
ct  Iatua  QO  —  ZO~ld;  quare  cum  ia  triasgalo 
rc&angulo  POQ  fit  hypothenufa  PQ-r  et  cs- 
thetu*  QO  ==  i  d  y   ex  regul»  Trigonoroetrici*    ciif 

fcOPQ=fi*t;  h*  e8  fio.iZ.=  ^£    Sc- 

que  innotefcit  minimum  tempus*  quo  ambo  circnl! 
Aa  et  BB  a  flella  traiici,  poffuut.  Ex  hac  fbrmolt 
iam  ftatim  intelligitur ,  nlfi  fuerit  fiu.  J  </  <  fin.  f  , 
takm  tranfitum ,  fieri   impoffibilem ,   quia   prodiret 

fin.; 


fiflYj-Z^  i'M  q«od'«gregic  c<toueoft  etitn  c«tfdi- 
tione  taitio  rriemorata,  qua  obfejHtauLmus  efler>ii/. 
•i..  '$  tf.  Vt  tiiihc  etiam  aiteram  nofiram  ineo- 
gnitam  /,  fttie  diftarKiam  fteHae  a  polo  PS  obti- 
neamus ,  ex  triangulo  P  QO  definiemus  aogulum 
F<Q;0  «£e  regulae  cogoitate,  qua  eft 

^-  tang.  PQ       tang.* 

tiinc  atttem  ptiy  tffangulc*  P  Q  N  «rit 

' .     •      tang.  \d 

Sicque  in  fhoc  triangulo  habemus  duo  fatera  PQrrr 
et  QN  :=  *   cum   angulo    intercepto  feQN ;  Tnde  - 
colligitur  tertium  latus  P  N  =  x  ope  formulae 

cof.PN=co£PQcof.NQ-hfin.PQfio.NQcof.PQN 

hoc  cft 

cof.  /  =  cof.  c  coC  a  —  fin.  a  cof.  c  tang.  i  </ 

quae  formula  reducitur  ad  hanc  N 

cof.  c 
cof.  /  zz  ■  f  ,  j  (  cof.  a  cof.  1  </  —  fin.  a  fin. ;  ^). 

Cum  autem  in  genere  fit 

coC  p  cof.  q  —  fin.  jp  fin.  q  =  coC  (  p"-f-  f  ) 
tiac   redu&ione    adhibita    ob    <z  +  £4  =  £(*-r-£) 
habebimus  iftam  fbrmulara  fatis  concinnam 
,  cof. c coC  3  ( a-\-b) 

COI.  /  = "71  i  '/•  t . 

"  cof.  S  (  £  —  «  ) 

$.  7.  Haec  autem  folutioelegantifiima  fine  vllaTab.XVI. 

analyfi  fequenti  modo  geometrice    repraefefttari    po-  Fig«  3» 

terit:   interualium  bioorum    circulorum    almicanta- 

Sss  a  rath, 
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rath ,  fcilicct  arcus  A  B  bifecctuf  ia  pundo,  C  etit- 

que  AC=BC=S<f=5(^-«)  et  arcus  ZC=J(<H-*); 
quibus  notatis  primo  pro  loco  ftgllae  S  feu  eius  di- 
ftantia  a  polo  P  S  habebitur  ifta  determioatio 

COJ,  A  C 

ac  pro  ipfo  tempore  traie&us  minimo,    cuius  men- 
fura  e(l  angulus  M  P  N  ,  erit 
fin.JMPN  =^4-£- 

'  fin.  P  Z  <_ 

\bi  arcus  P  Z  eft  complementum  eleuationis  poli. 
Hoc  igitur  modo  fine  dubio  folutionem  fimplicifli- 
mam  *  problematis  propofiti  fumus  nacti ,  quae , 
nifi  hoc  artificium  fuiflet  adhibitum  >  in  calculos 
Tehementer  prolixos  praecipitaiTet. 


•      \ 


ij.  .   - 

DE 


«Kf  (  O  &f  5o<> 

DE     '    •    .  • 

CIRCVLO  MAXIMO 

FlXt)  IN  COELO  CONSTITVENDO,  AD 
QVEMORBITAE 

PLANETARVM  ETCOMETARVM 

REFERANTVR. 

Au&ore 

L.    E  V  L  E  R  o; 

$.1. 

Cum  nunc    quidem  fatis    fuperque    fit   euidum  J 
planetas  ob  eorum  adionem  mutuam  in  mota 
fuo  aliquam  perturbationem  pati ,   quae    potiflimum 
in   piomettone    apheliorum    cernitur :    nullo    modo 
dubitare  licet ,  quitt  etiam  pofitio  et  inclinatip  mu- 
tua ,  quam  otbitae  planetarum  inter  fe  tenent ,   non 
leues  mutationes  fubire  debeat,  quae  quidem  demum 
poft  longum    temporis    interualium    fiatft    notabiles. 
Hinc  in  recentioribus  tabulis  aftronomicis    progrefiio 
annua  nodorum  cuiusqne  planetae    follrcite    aflignari 
folet ,  ctiamfi    Aftronomi    circa    quantitatem    huius 
motus  parum  inter  fe  confentiant ;    ex  quo   intelli- 
gitur,  plurimum  adhuc  abefie,vt  ifta  nodorum  mu- 
tatio  fatis  fit  explorata.     Quod  quo  clarirs  appareat, 
tabulis  tam  Cajjinims  quam    Halleianis   promo- 

Sss  3     ,  tionem 
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tionem  fecularem   nodorum   cuiusque   planctae  ex« 
cerpamus 

"    Promotio  fecularis  lineae  nodorum 

ex  tabulis  Cafiinianis  ex  tabulis  Halleianij 
Pro  Saturno 
Fto  Ioue 
Pro  Morte 
Pro  Venerc 
Pxo  Mercurio| 

§.  a.  Caufla  huius  enormis  diffenfus  manifefto 
in  hoc  eft  quaergnda,,  quod  ex.  recentioribus  cbfer- 
tationibus  ,  etiamfi  aliquot  feculis  a  fe  inuicem  dr 
ftent,  vix  quicquam  de  vero  ioco  nodi  cuineque  planetae 
definire  licet ;  cum  error  aliqao.t  graduum  in  loco 
nofli  formniflus  tain  exiguinri  difcritnen -iniatmidinc 
planetac  pariat ,  vt  ?n  objeruationibus.,  aifi  fiot  *x- 
quifitiffimae ,  *i%  fentiri  pofiit,  prop&ve»  qnod  incli- 
nationes  orbitarnro  ad  jecjipticam  nimia  fnnt  puuae, 
iquam  «t  ej9s$us.  *x  tali  errore  «iundua  j&t»  di- 
ffinfte  dtffinifi  quest.  Antiquifijina*  vero  ffttfecu*» 
tioncs  plerumqne  tfotdfwre  (unt  jncertae-,  it  crrorcs 
plurium  TOinutorum  primorum  in  jit  agnofci  de- 
feeant ;  Tnde  nihU  prorfus  pro  fitu  aodorum ,  qoi 
jllo  tempore  Jocnm  obtinuerit,  coocfodi  poffit.  SoJae 
dbferuationes  illius  temporis ,  f  ncte  iliquid  cexti  de- 
finiri  pofle  videtur  ,  funt  fine  dubio  ocouhatianei 
Mlffrom  fixarum  a  planetis  coimnemoratie ,  qute 
jRutem  rarjffime  occurpnnt;  ac  praetewa  iiaud  laew» 
jncortitudo  circa   loca    iliarum    ftelJarum    jbsnon- 

hunc 
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haoc  dilquifitionem  plurirrrom  impedit.  Multo  ma* 
iorem  autem  fontem  huius  incertitadinis  ro  inclina- 
tione,  qoam  orbttac  pianetarum  anthqoifllmig  iliis 
tcnrporibt»  tcnuermt,  mox  detegemtw 

&  3*  Qiramui»  autem  Aftronomi  fuper  mottt 
aodorum  tamopere  inter  fe  difleneiant:  tamen  ia 
hoc  ioter  (e,  omnes  conaenire  videntur ,  quod  incJU 
gasio&errf  orbifarum  ad-  eclipticsm  inuariabilem  fta- 
tcrant  y  quemadmodum  es  feqoenti  comparatione  ta* 
bularum-  a(lronomicarum  patebit 

Incluiatio  drbitatum  planetarnm  adfecEptkard' 


lesfabuftsCsflfenis 


iex  tabuli»  Halleianis 
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Veruffl  ex  hoc  egreglo  confenfu  plu$  concludcrenoa 
Jicet,  quam  quod  his  pofterioribus  feculis  inclina-' 
tione*  planctarum  ita  fe  habuerint,  prouti  hic  affi-' 
gnanrur,  Nihil  autem  hioc  certi  pro  antiquoribttf 
temporibns  colligi  poteftydum  ifti  aoctbres  fi&e  vlW 
ratiooe  quafi  tacitc  fupponunt,  eandem  inclinationem 
pro  fingulis  plaoetis  omni  tempore  locum  habuifle; 
id  quod  non  folum  theoriae  maxime  adoerfatur,  vti 
fflox  clarifpme  oftendemus ,  verum  etiam  nullis  plane 
obferuationibus  ccmfirmari  potefl.  Atque  hioc  fimut 
patebit ,  ctiam  pofitionem  nodorum  f  ra  temporibus 

anti- 
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antiquiffimis  maxime  incertam  effe  debcre.  Si  eoim 
his  temporibus  inclinatio  cuiuspiam  planetae  maior 
minorue  fuiffet  quam  hodie  deprehenditur,  nihil  certi 
nequidem  ex  occultationibus  ftellarum  fixarum  illis 
temporibus  obferuatarum  concludi  poterit;  vnde  in- 
telligitur,  hanc  incertitudinem  etiam  in  motum  nodo* 
rum  maxime  redundare.  Ex  quo  patet ,  aftronomos' 
etiamnunc  circa  hoc  argumentum  in  Aftronomia  vti- 
que  maximi  momenti  in  grauiffimis  tenebris  ver- 
farL 

§.  4.  Si  quidem  ecliptica ,  vti  omnes  Aftronomt 
ante  hac  lunt  arbitrati  9  in  coclo  perpetuo  eupdem 
locum  occuparet :  rationes  non  deeffent  9  cur  orbitae 
planetarum  femper  eandem  inclinationem  ad  eclipti- 
cam  feruarent,  non  obftante  eorum  adione  mutua  9 
prdrfus  vti  inclinatio  media  orbitae  lunaris  ad  edip- 
ticam  omni  tempore  eadem  eft  obferuata.  Veram 
cum  nunc  quidem  nullum  amplius  dubium  fuperfit, 
quin  obliquitas  eclipticae  ab  antiquiffimis  tempori- 
^us  ingentem  diminutionem  (it  paffa  f  atque  hinc 
etiam  infignem  alterationem  noh.folum  in  longitudine 
fleliarum  fixarum  9  fed  etiam  in  earum  latitudioe 
effeortam:  certum  omnino  eft9eclipticam  hodielonge 
alium  fitunj  inter  fteilas  fixas  occupare  quam^fcoh 
lis  praeterlapfis*  Quare  cum  folac  ftellae  fixae  no* 
bis  in  coelo  loca  reuera  fixa  exhibere  finf  cenfendae9 
ii  quidem  hinc  non  nulias  ftellas  peculiares  exclu- 
damus  9  in  quibus  Aftronomi  quandam  mutationem 
obferuarunt :  certiftimis  rationibus  iam  eft  eui&oai  f 
pofitionem  eciipticae  in  coelo  infigni  mutationi  effe 
*  "    '       '    '        ob 
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jObaosUm.  Tanto  mirrus  igjtei  practeudi  poterit , 
orbitas  planetarum '  refpedu  eclipticae  eandem  per- 
$*tuo  inclinatjonem  confefuace»  Si  enim  hodie 
ecliptica  vljEra  ?o  rajnuta  prima  a  fitu  quem  tem- 
pore  Hipparchi  tenuit  recefiit  ,  qno  iure  quisquam 
affirmare  pqterjt,  ipdinationero  oabitarum  planeta- 
rum  refpedu  eclipticae  illis  temporibus  eandem 
fuifle ,  quanta  hodie  obferuatur  ? 

.    §.  y.  Qiiae  cum  ita  fint,   facile   inteHigitur, 

oeque  cx   obferuationibus    neque   etiam    ex    theoria 

quidquam    certi   circa  motum  nodorum   et    indina- 

tionem  orbitarum.  planetaium.  cognofci  et  flatui  pofie, 

quamdiu  hae,c  elerocnta  ad  circulum  in  coelo  tanto- 

pere  variabilem  ,  qua|is  eft  ecliptica,  referuntur:  fed 

omnirlo  neceffe  effe ,    «  ea    perpetuo    ad    circulum 

quendam  fixum    in  coelo,    qui  ornni  tempqre  «ua- 

dem  fitum  obtinaerit,  reducantur;  quandoquidem  hinc 

demum  concludi  poteft  ,  quantum    lineae    nodorum 

fuper  tali  circuio  fuerint  promotae  et  quantam  va- 

riationem  inclinatio  orbitae  cuiusque  planetae  refpeftu 

eiusdem  circuli  fit  pafla.    Atque  adeo  hanc  neceflita- 

tem  iam  nonnulli  infignes  Geometrae,  quihocipfum 

argumentum  tractare  funt.  aggrcffi  ,   agnouerunt   et 

lequatorem  folarem  propofuerunt ,   ad  quem  perpe- 

tuo  orbitae  planetarum  referantur.     Cum  auttfm  fu- 

pcr  hoc  aequatore  folari  Aflronomi  nondum  flnt  ft- 

tis  certi  et  introdudtio  talis  circuli  ab  ecliptica  tan» 

topere  diuerfl  calculos  nimium  mpleftos    poftularet  ^ 

quibus  opus  effet  ad    loca   planetarum    obferuata   etf 

Tom.XX.Nou.Comm.    -         t'tt  •  icda-  ; 


»red6cefidi,Tiwotarqi»m  qued  wftiuc  iuaettum  fit,  «ttaft 

ilte  aeguotor  Sohs  itamfcm  oon  T»ttquaro  (dterattMom 

pstwtur  nex  tne :    j»uUo  ««mrnwfei»  hoc  negotium 

confici   poffe  *deiur ,  0  loco  tfflis  'CiitBii    in   (cad» 

limmovt  >ipftr  «aifpticae  ifiens  fuhfli«natuc,^|«eaa  Cflcto 

■quodaim  rtemport>  lototniiit»     Sk  enim  »mjiito  dariiHls 

Jtoca  planwdruon^^ae  itempore  .qtracunqae  fiterit  ub- 

feruata  ,  ad  iftam  eeliptitam  <dete**wroata«i    xeuacafi 

*poteruatj  vnde  runn  dubitp ,   eum    circulum-   maxi- 

mura    in    coelo    pro    boc    fcopo    (tabilire,   qupcum 

^fo  initio  buius    feculi  ediptica  conuenerit. 

♦  <$.  ti.  »Pofitio  igitur  quam  tediptica  ipfo  inilit> 

bttins  (ftculi  iri  coelo  tenuit .,  nobi»  corr.modrflirrte 
aaim  «eirotflum  fixtrm  dn  coelo  fuppeditare  videtur, 
itfd  iqiiem  quouis  tempore  tatn  -  loca  ^faoetarom  et 
MJotnetdrurr»  atferm  •eorum '  orbitae  fefevamuK.  Hic 
Jcntm  circulus  reuer»  in  coela  flelkto>r*anqua-m  im- 
rmobflis  fpe&arl  potcrrt ,  propterea  quod  perpe ttrO  per 
-ettsdem  fftellas  tflxas  irranfitbit  eiusque  reipectu  omne» 
irJkne  fieMae  farae  femper  eandem  iongitadinem  «t 
•iatitudinem  fint  habiturae ,  quem  i»  'firrem  etiain 
prrnciprom  huin»  circuii  ,  a  quo  longitndine*  Qelfa- 
?rum  compntentur  m  1pfo  pundd  aequinoiftii  -vernt , 
4n  qoo  ilio  tempom  Tcrfabatur ,  >coaJtttni  conneniet» 
'Hfncsuftem  (ca*  pauciffima*  ftclias  fixa*  eschtdi  opor- 
Hsbk-,  in  quibn*  AAronomi  quempiam  alteracionein 
-ittirrtadnerteium. 

»  •  • 

TakXVt       .   $.  7,  Sit  feirur  -M  A  B  N  ifte:  cireutus  roazj- 

FlS-  4-   jmqs  Immottn)  .feji  pofttio  ecijpiicac  pro  initio.  huius 

-*      '       '  fcculi, 
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fttuB  Hiiniqaitr/A».  fit  eio«rpia*apiiwv  f«i  pan&m» 

pcquino<ftiale  vernum  ,  quod  huic  epacbttj  «n^poncbfer 
bat,  in  quo  exjjjere  fingamus  ftellam  fixam   notabi- 
ltrhi  quae  efgo  p:rperud  in  hoc  Ibco  A  haertre  eft 
cenftri^a.     Praeterea  vero  concipiarrius  aliam    ftfellatrt 
flxam  in  B  ab  ilto  interiiaHb  quadrantfc   ABtf^o^ 
remotam;'ita  vthis  duabus  ftellls  fixjte    ifr  A  et  # 
pofuto  noflri  circuli  ritiaxifru  fixi  perpetucr  to   coelb* 
determin^tur  ,  \bi  arcus  A  &  a    prrntipio  A  fttun^ 
iium  fignorum  Teriem  'porrigl    eff  Centfcndtif.    ^  Htfc£, 
igitur circalb  cohftifuto'  anre  ottitiW  irfqnirendum  frity 
quemnam  fitum    ecliptica  ad*   quodfais    tfcrppus-  tatir 
ante  quam  poft  hanc  epocham  eius  refpe<ShrttnutriRf 
^ic   cnim  facillime    omnia    loca    ih    coelo    rfefpedftT 
ccllrfticae  determiriaM  ad    riofTtum    Cirtulirm    f&utri 

ittA&C  tttuisterri  poterilot;        , 

.  v,  «  *  •  >  i 

§.  8.  Quo  autem  facilius  haoc  Uroeftigationem 
ihflituam.;,  in  fubfidium    vocaho  ea  ,    qpae    ofim    iir 
IVIemorj  AjCademi^e  Re&.  BoruflTpro^amtio  MDCCJlfVi 
pag,    296."  de  Variatibnibiis  quibus   latitudo  ffellarUrtT 
ffxarum  e(V  obhbxia  >  fum  commentatus.     Ifihcigf*1 
tUr  refamam/regularh,  cuius  Ope  exdatsutahi  lortgjfc 
tiidine  quam  latitudine  cuiuspiahv  .(Velltar  fifcae    pro 
ihitio  huids"  feculi  eius. locus  pro  quouis  alltt    tem* 
pore  Tacile'  aflignari  Roteft*     Sit  igitutf   X    Ibngitutto 
cuiuspiam  fldlae^  fixae  gro  inftio  huitos  feculi'1r  art4- 
que   elapfo  ,  vqq  feculo    huius  fieflae  Iodgitudb    errt 
rr  X+ 1*,  aj£  eiur  vero  diftantia  a  polb  Boreali  eclipticae 
interca  diminuifcur  quantjtate   47i"'fio.  X  +  <Si/pcof  X*; 

Tt  t  a      *  vndfc' 


$t€  m  aacvto  rax> 

vadc  ftcilc  eins  latitudo  inaotefcic ,  vtl  videre 
ptg.  3.2*  hbri  auti. 

§.  9.  Hiac  igitur  defiaiamus  loca  ,  vbi  smbae 

noftrae  ftellae  fixae  A  et  B  elapfo    vno    feculo  re- 

ipe&a  eclipticae  reperieatur.     Ec  cum  ftellae  A  loa- 

gitudo  fuertt  X  =  o,  eius  Iongitudo  poft  vaaai   fc- 

culum  erit    i°.  23'  ;  et  quia  eius    diftaotia    a    polo 

eclipticae  erat  z^  90%  eius  latitudo  borealis  erit  .$/• 

Ufende  aiterius  ftellae  B ,,  quia  eius  lougitudo  iaitio 

hijius  teculi  erat  X  zz  3*,  et  diftantia  a  polo  pariter 

:±  06     eiu$    poft.    ynum    feculum    loagitudo    crit 

3^  1*.  «3*»  l*«tpdp  yerq  barealis  =  47/.     Hinc  igi- 

tur  elapfo    vno  feculo  ecliptica  eiusmodi   tenebit  fi* 

tum,  vt  flcUae  4.  latitudo Mfiat  $",  ftellae  ytmBz+%11 

vtraque  borealls.    AequinodUum  autem  vernnro  tum 

ibi  erit,  vt  fteliae  A  lorigitudo  euadat  1*.  231. 

TtKXVL  5-  10..  Manente  igitur  MABN    nofiro  cir- 

~  5.  culo  immobli,  qui  fimul  erat  ecliptica  pro  rnitiq 
huius  feculi  leu  pro  anno  1700,  hinc  elapfo  vno 
ieculo  referat  circulus  Oa br  eclipticam  pro  illutem<- 
pore  fed  proar.no  1800,  quae  priotem  circulum  ftcet 
inpundo  O;  ad  quam  ex  punttis' A  et  B  demitian- 
tur  perperidicuIaA  a  et  B  b,  quorum  ergo  illudeflb 
debebit  6^"  hoc,  vero  —  47/.  Vt  autem  noftram 
determinationeni'  generalemVecidamus  ponamosx Atf-« 
et  B5>  — 6;tum  ycto,  pfo  panclo  O,  quod  praxcipue 
quaeritur,  fit  arcus  A  O  r^  x*  ct  angultfs  A  O <•  zz v, 
eritqae  ex  trian^uloO  A<7,  lin  c-fini.jrfin.w,  ex  ob-sr- 
cbm  AB-  90%  ideo.jue  -0 6z ooe 4- x>  cz  tri- 

ftogoJo 


AD  REL.VnOSIEM  BLANETARVM.  $er* 

tflgolo    B  Oifcof,  *  (io;  <*  =  fth.6;  ■  vbv ,  qtrtt  arcuttv 
a  et  b  lune  quara    mioicni ,  noftrae  aequattoae»   tu 

cxhiberi  poteruic     

I.  fin.  x  fia.  a  rr  «'  ec  II.  cof.  tfio.uri 
Tnde  quadraci*  aJdendis  fiet  fin.  <a  —  a  a  -+-  6  6   fiae 

iin.  dirV.fl«-t-^;u,  quia  etian  aa^utus  w  erit . 
quam  minimus.     Tum  vero  aequatio  prima  per  fe- 
cundam « diu><a  praebet  tangi «  r=  j».  Fiat  igitur  nunc 

*=«;"  et  bHfrK  *C  repeiriew¥  fi»=/2*98;,/  =  4.8''' 
proxime.     pjrrb  veroJerit  wng.  #,'2  &,"hinC  /tang. * • 
—  9,"'i KF2I9S,  idso-ide-.v^V.  »7* »  ▼f»de  feperitur 
arcus  AO,  a  qiio  arcu  ptahe'  non  dilcrcptbit    arcuf  . 
Oa-7*.  27',  in  quo  fi  capiatur  arcus  <*  V  =  t°.  23' » 
erit  V  aequnodium  pro  hoc  tempore/fcilicec  pro 
anoo  i$oo.    *  \ 

ki  1  f .  CJum  iftae  mutationes  fmt  qujrt*  mifli- *' 
mae,  per  fe  patet,   eas  per    rJlura*  fecula  tam  an-  4 
tfccedentia  quam  fequentia  eosdern    valores    retinere;' 
vnfle    elapfis    w    fcuis   ab   cpocha    noftra     1700 ," 
hinc  ex  itsdem  fbrmuiis'  collig^ur    angulus    AO<f 
zz ci> ~ ». 4$ ;  arcus    vero  AO±*  mariet  vt    ahte 
=7'.  27',  ita  vt  punctumOih  hoftro  circulo  iaimocoTj!,,x^ 
quafi  fixufn  fit  cenfendum.      Pro  aequino&o  aucertt     * 
huitis  ttmpbris  capi  debfebit,  a  y  —n\*'.i%'..    Atii' 
pbfittonem  eclipticae  deficferemus  pfo  tempore  quod  k' 
feculis  noftram  epoctum  anteceflic,  inue(rig;itio  fimiir' 
moto  inftituatur.    Si  enim  circulus    Oa.(3   eclipti- 
catn  huiu*  tomporis  referflt ,  punltam  O  tstiamnuoc- 
coadcm  teasbit  iouim; ,  tu  .« .  ik  accoa.  AQ-  7*.  27V . 

T  c  t  3  Nunc 


1 
l 


ffrz  .r.V,  ;l&:QMVE&i1BM&±:' :■.  c\t. 

Nb«^«»mmr  WVipjtt»  <I)  ctjl  ini  wgmpft&UoraJQ*. 
tsrgefei  eritque-VifjBiiafiA  iitftGBi+«w»fy  ati  pimfl»m.' 
aequinoctiale  *adet  in  V  j  vt  •*,t  «V^BiiiUi' 
feu  Sjdj.ita;  jfr.ftciArcn!  Q  V^;7°r:?9/"ir 
euw  catu  praecedent 
qufiquia  pun"  T:' ' 
lohgitudinem 

§.  st>  tioc  ifeitiir--rp»Ht^iiro.- O-ikadiibiff.iraii. 
mc .^IV  aotw«  ^pu^<5um<oaipin.t^i|ipQra  ulipiiii, 
por.  •  id  t ranfeat ,.  quod ,  e.ua ra^  d^e  t .  pupcltp* ;  coeJi  ipfi 
opppiito  e(l  te^endum.  v^ua/e,  ^wm-^^ptiflj»,  l'^i- 
pcr  per  l#ec  dup  puri^  trAntopt.  et,  circum.e*  iDrxOf 
ai^utyn  icwjuer^atsf^.  «4,  ffliftpr*,  ?aq^o»ri\.  ^fdints 
«dipti$a$  Teu  oriwaf^  ter f»e.  fjoe<2fre  licetr  rwcqwoo- 
mine  ea  etiam  in*  poflerum  deiignabo.  Haeceigoduo. 

IIIUS 

tque.ormta  terrae  circa  nos  carto 

ita  .mptu  angulan  -vertetur,,  vt  Gngulis  ftcnli*  coo- 

ficiatv  anguium  A.&'!  a.  feptentxione   meri,die.m  \«K 

Xu.m.  vero  cdm  .Mtuo  buius  leculi    puji.ca..-,«iu*. 

''.'  rtpftiaJia'  ab,  his.. capdln?bus;  diffarent' quantitate!*"* :"'» 

..  '«lapfis  »,feculisab  iia  diftahunt  quajititate  'f.ii-yj- 

T.otjdem  »yero,  fecjilifr  .anue  noftramepochafli  ciiflan- 

•  tia  jpun&orurn  aecjuin0#iajyujfl.  ab.  his  cardiqibus  etit 

-'  q;i$  i&.  HaeeJiWfroia  -'prrinde  -fiim  .ytrfecn* 
qeafil(eflent  ^rtttfima-;,  etfrtie  pcr  cbftroatfories  <""' 
per.  tlKotiara.  a«coratiflime  ^detarwinataj.^Beri  «wa» 

':...•*"  t   ; ;  >  long» 


AD  REIAT»N^  Wy^TAR VMV  W 

4*tgB'efcc&  Vfii  :habttr(  'quWrdttqnUimi  «qk  itfcfcritttniifr- 
tos'-vijbc::qtt)c<t<**m  ce*ti-4oih»i»  4icttt  Ioi*abeQri# 
«utem^uai/Jood  fupra  aftagatoftHjn  wfus,  rntio  proeoi- 
apue  dubcttur  <maffae  <V«wri»  x<ciiiits  ^quaatjtas,  «dhpe 
■pcniois  ei  ii$tiata.  Jnntrim  <tamm  -obagolis  jaand- 
didtt*>ouper  uae*nteiu*  <te6wta» <«na0a  V«aeris^M* 
-qrimtif  raaior  tflttuend*  YidMfur „  »quam  /in  illis  <*«i- 
-««uli»  affisrnfciam  ,  -  vrofei  <  motu*  ;feculsris  ,ci*6a  Jltos 
cardincs  aliquanto  maior  quam  48"  prodiret  5  4ftqne 
ob  eandem  rationem  interqallum  AQ  quod  inuerii- 
moA  •■^'•f.  r?  ipro-no*  jpaititn  Htattm  &A>e&  ^ebet 
Aftronomorum  igittrt'  e/U  ,!  hWCHelementa  accuratius 
4e$nife  ;>ad  quoJ  finp,  dubip,  multo  -  rnaior^appara- 
-tu*  tarn  .obfcruatipnum  oua,rq  Theoriae  requiretur. 
Mihi  autero  hoc  loco  fufficiet,  fontem  detexitte  , 
ynde  io  pofterum  ,HU»iima  incsemehta  lAftronomisfc 
funt  peiendi.  .  ,.  ■     '. 

_§►  14L  Quemadmodnm  tdea  cardinum  maiime 
ufeoneum  modum  fuppeditar,  mowm  er  mtrrarfones 
ectipticae  ad  quoduis  teropus  determ'iuan'di;r  fxa  etiam 
pro  orbitis  otanium    planetarum    dabunttfr    cardines 
circa    quos     fimili    modo    conuertantuT  ;     ita    tf > 
*fi    pro    qualibct  ^ptbtra     cogniti    [fueript     ^anfine» 
ct  promotio  fecufiris  ,  inde  a<t  quodtfk  te*mpu»  ters 
•  pofitio  huiu»  ofbmie  rn  coelo»  comrnodifljme  afftguari 
;poflit.     Et  cum"~ifte  <wotu&.  0r.  leurtfiimus  r  facile  k\-> 
Mfetlijptiur,*  eusdera  -casdine»  vna>  cum   moui    fccular*., 
fuilLrrtr  matattiaaem  psth  -  Interim-.  rshnetr ,  qixmiafr* 
wmoftistttw  cacdir.iuiri  ai'3»dT«4:e$tq^nirn..  plan  larum, 
t*  quMKtrg  aft»o/  hae  ini«juioae*  pro^uciNvcur,  pen-, 
«  det, 


-tfet,  frflMMH»  fi*  ol<*iiw»i  nim*  Rig*nni  ,£*#««- 

'    Ltur,  is»uOcm  »  lod»  w4iwn    pftriihfc   a|que  io 

rmotu    (eflttlaji   ^»acpi«n»  ^terMio  owpoOeM  tqde 

5  paret ,    quantppere  adhuc .  iqccrti  &»«».,  fi  labulas 

.flflrpnomicas  4  quac  nuncquidem  ad  cotJujp   perfede 

•  cfleat  tccbromodatj», ,  appiicai»  ijrcUemus,  ; CefctfHn 
\Ut  non.carebtt,  fi,jq»anturo  ob(eruaHone§  permit- 
tont,  mam  in.  caidine»  reliauorum  4?lanetarum  inr 

•  quiramus.  s      . 

Pc  car4inib\is  orbitae  Satumi  euisque 
,  niQtu  feculari . 

$.15.  Pro  initio  noftrte  epochae    al  anonm 

•  1700  tabufae  aftronomicae    praebeut    nodum   afcea- 

< dentem'      

"2,!-        "*3*.  ai«*.  r3J.  ft9w  feeundum  Caffini  et 
3.   21.     5.     6     fecundum  HaUeium 

"at  vero  poft  vnum  fecuinrn  ejapfumfeu  anno  1  $00 

,*'  locus  nodi  afcendentis  cft 

3*.  220.  481.  40"  fecundum  Caflihi  et 
3.  21.  35.     o    fecundum  Halleiunu 

'  Pro  vtroque  autem  temporeeadem  ftatuitur  inclioatio 
a*.  301.  30"  (ecundum  CHflJni  et 
2*  30.    10.   fecundum  Halleium.  t 

TaKXVL  $•    IO"-    Sit    igitur    pro   anno    170.0   0AN 

Fig.  7.   ecliptica ,  in    qua    ca^iatur   fecundum  CaflVoi   arcui 

A  N  =r  3*.  21*.  x3',*t  cum  fit  interualium  :=:7*27 

erit  arcus  ONrr  3*. »8°. 4©'»     «Dciudc   ia  ecliptia 

pro  anbo    i8©o  capiatur  arcus.  yjs^ai''^ 

vnd» 


AD  REiAflONEM  PLANETARVM.  -f*t 

Tnde  ob  aicum  Ov  =  ^  «7*  -  83'  =  6*.  V,  erit 
trcus  0«~  3*.  afr*:  53';  *bi  angufus  ad  0,  vti  vidimus, 
erat4&".  Htnc  fi  circnlus  QNfl  repraefentet  orbr- 
tam  Sarurni  pro  1700,  at  nlX  orbttam  pro  1806 
crunt  anguii  O  N  £1  zz  a\  30'.  $6uz=.  O  n  11.  Quo- 
oiam.  vero  maxime  probabile  eft ,  inclinationem  per 
feculum  altcfuantillum  mutari ,  (tatuamus*  angulum 
O  n  XI  =  j*.  30'.  $6U  -f-  a"  ct  cum  fit  Op  —  O  N  ', 
erit  « />  r=  1 31.  Nunc  autem  ob  angulum  O  mihi- 
mum  erit  noc  perpendicu lum  N  pzz  +8"  fin.  O  N = 4«". 
'  Hinc  fi  orbita  N  fl.  fecet  arcum  O  n  in  x,  ob  angu- 
lum  N /»=  a*.  31*.  a^"  erit  fpatium  .r/>=i5'.56*, , 
ideoque  snzz^sK$6ui  ficque  in  trianguio  s&n  ha» 
bemus  latus  *» cumangulisO» A=af. 3oS(3<$ 4-a") 
et  angulum  cxtcrnum  N /»,quem  iuppofuimu*  jproxi- 
xne  a°.  31'.  aV1.  ........    .. ..  ;  \  . 

f,  17.  Cum  autem  minima  diflereutia  in  his 
angulis  ingens  difcrimen  in  loco  cardrais  £l  pariac, 
iftos  angulos  aecuratiffime  nofle  oporteret.  Cum 
igitur  angulusONp  a  redo  non  difcrepet, erit  an- 
gulus  /Np— 870.aj)'.  24.",  vnde  ex  triangulo  re&ao- 
gulo  Nx^ reperitur  co£N j/>=fin.jNftcof N/£:fin./Nj>, 
▼nde  colligitur  angulus  N  s  pzz ra°.  30'.  &p>u.,  Omqi 
autem  accuratione  adhibiu  cutrv_tx  triangulo  reclan- 
golo  O  N  p  fit  cof.  Q  N  =  cot.  Q>  cot  OJtfp,  erk 
tang.  O  N  p  =  ^[q0h.  Vnde  fi  ponamus  angulum, 
ON^  =  90° -H x?  repcrietur  '. *  =  —  48* cof. O  N, 
Trnde  fit  X  -  a'3,*,  ideoque  O  N^  90".  6#.  23*,hrncque 
/Kp  =  87*.a9'.47tf»  exquo  cblHgrttfr  Ntpzifio*.  13", 
Tom.XX.Nou.Comnv  Vvv  ideo- 


*»*  DE  C*RG W>  JFIXO 

ideoo^e  notabiiiter  aiindt  ^naoi ,  an»  ^fiiraC^nm^. 

t.Concipitur  ex  ./*  io?  arcum ,  N  >?  derpifliira  ■  ^rpgni. 
^olum . *  ^eritqu^^iogujuj  f  V^=  pa-AVaoUa", 
,cui  afidatux  -aogplns  rt  J  »  il  =  f".  3fV.  (-#6  r±-  ol' ) , 
proditque  angulus,  &  «  ^js  po\ p1^  43  +  a").  Quqd 
.fi  crgo  ifte  angulus  eflet  rcdus,  arcu*. n^fl.etf^ 

.forent  qiuoraotes  ct  ,angulus  ;ad  ^l_aeqw^«Hr 
perpendiculp  n  q,  cuius  finus  iiz^nj/a.ftu  f  jn,  ¥i}de 
Jjt  perpendiculum  ,  »  q.—  ^  16^  <  cui  e/go  >aeqiuuj$ 
for£t  angulus  ad  il ,  qup  firaul  promotiq  orbiuje 
.fecularis  circa- ca^cjinep}  4X  indicaret.ur ,  exiftenp 
arcu  *  A  =  pqV  Hoc  ergo  euenireriiar&ujp*  &a^ 
•^t.fe^u^hw.e/t  jfi  eu^t  «  — -^.    ..  , 

$.  tfa  Quod  fl  ^auterh   ctrnr  Aftronornis'  fup- 

ponamus  a  no  ,  fbret  irr  trianguto  Slnq    angultis 

Slnq—  00* -4-  x3"f  quem,  quo  reoVin genere coir- 

^ikierernu^^pooafnus.  9p0.-j-^rV,  qritqoe  ex-^rigometrii 

fi  0  fuerit,  oomeru*  pofitjuu$>;arca$i;»&  njttirus  ,ftt 
quadraute  rpaior.  Ponamufr  ergp4fcuna.'Jt ilC9o°«f «, 
eritquje  cot.  2=^,.    .  JnyeBto  4tut$ro  l*    reparieiur 

r,      .angulus  exiguos  XI  zz^J^. £?*£.-  r«i«c  iguur 

'fiitfmantus  aro,-Trtt*r^5w,eritc^t!*-«-3  33°> 
tdeoque'  ^  =r  i«°.  xy^di  juo  ^ro'  cormjitur  'angtf. 
*di  *&  &ti'.*Q^\;xrftent^ 

Tjfc.  XVL     .      $.  a  p.  ^ecoodom ,  tabulas'  igltur.  G^unapas,  <$ 
*♦  *•  'omni  nurncro  effqni  aJ>foJutjuj,  ,a,robo  card^ne*-korjoiiy 


ffiVculb1  nofiro  ;#J!o*  nrtife  & Tsl  X±L  3^'  iSv  40',1 ct/pew *- 
pun&nm  Ttf  "agartfr^cifciilris  Trraximus  'j> •&&',  racieos- 
angulurrr  ON-li^ftH^bb^&i  -ihv  qttt   capiamr 
atctn « N*  fl&-" to *iclfi5.f :itty  f  W«i . Wo  ad  jaSteram  spar- ; 
tem  N  $r=>73°  +3'>  eruotque    pui^a  A  et  >   et!« 
ctffeit&e  'Saflirtii  oatidine*  et~ipfe?ctfctilu*$Nli  exhibebit 
orb?tain  Saiawii.,pri>..arino  ,1700;  tura- yeto  fi  proxi- : 
naW  duc.ttnr  «jrculus.  ;.>*.&.  ab    ilio.  deciinaps   an- . 
gwlo^n:^,^  fjofHionein  cjbit*e;.£aKinffc  pro.awiQ 
i-Rgo  'exh*bcbit.i    fSic  • itjwpie  orjbitn  Satwftt  «finguUs* 
feculis  «tsrcn  (unsJc;Kidincit,cotM»crt<;retur    pe,r    angB» 
lam  :£  79*;-  ^nrie  pro.  quoujs.  tempofe    prapofito, 
tam   ipft  pofitia  orbiiae  Siturni    qua.m   eius    jptcr- 
feclib  et  inctinaricc  ad  terJipticam  dkitermimri  poterit,. 
•      --$.  *c*  Vtdeamus  uuuc ,,  quantum    hao.dttor-Tab.XVl 
rfrinatfonc*  n^iddcnqjararae  *h  ba  qujs  &b#talfr&>  Fig.  7. 
leianae  praebebunr.    lisderrr.  igicur  vefligHs  infiftentfl*, 
lTabebimus'ar<:um^ONr:3*.  a8V3a' ,  et  pro    aoaa 
*Bdd  Q  »  ar  ^;  27/^39',  indinatio  autem  .pro  vtro>» 
croe  «bmfKtt*  ftaiuttnr  20.  sci'.  iow;  hioc  jtetom  erir. 
Opt^V^r^z  ^air.-^iwodc  €t  »p=?~ sV.  Prae- 
ttrea    vero    erft    vt  .  ante    N^iri+a"   et    angulus 
ON^ 90*  +h *%%  hincqne  /  N p  zz : 87°.- 3©'.  1 3**  «,. 
Tnde  fit  angulus  N  tp  1=  a°.  ap*.  47*;  yaajt  celbgh     *  * 
tu*  >£'*=  1**  7^  .«*   hioc   tpizr- 36'.  53",. q*o& 
internallum  qffia.-prodiin uegatiuum  pecultsjri    figur* 
Atibfs  e*it  opfls,  irt  qna  erit  sri=z  221 3^. '  Duda  igi-r 
tw   ez  *»    ad    i£t    pcrpeoditirlo  »f,>  ob  aoguluok, 
i#j/  yzSJiVa^+TB*»  reperietur ,»  f  =  •'.  3$",  ct.  a©> 
goloa  snqzz  87°.  30'.  13",  qui  fubtra&us  ab.;aogul6 
*U  V?  v  a  iaa 


\ 


5*+  DE  CIRCVLO  FIXO 

$  n  £1  =  177°.  ao'.  $aP  relinquit  aogolam  Slnq 
=  8o°.  50'.  37".  Vnde  cum  fic  tang.wfl,—  !?*?*■ 
ponaTOui  XI »  ?  =  90  .  —  23"  erit  tang.  n  XI  =: JJ, 
ideoque  :».&=:  76°.  3» ' ,  hincqueporro  angulw 
^=/^  =  59'.: 

§.  21.  Quoniam  punc"h  N  et  n  param  a  fe 
iouicem  funt  remota,fecundum  Halleium  ambo  cardines 
otbitae  Saturni  ita  erunt  conftHuti  in  pundis  ft  et  $, 
vt  Itc    N  &  zz  7«°.  itif    et     N  $  =i  103°«  28', 
qui  ergo  plttrimum  difierunt  a  cardinibus  Caffioianis. 
Maximeatltem  eaorme  difcrimen  cernitur    in  ipfo 
motu ,  quo  orbita  Saturni  ciica  hos  cardines   gyrari 
deberet,  com  adeo  ifle  motus  angularis  jn  contrarium 
fenfum   Vefgat ,  quaodoquidem  :  fecundum    Caffioum 
bic  rnodM  fo«t  dextrorfum ,   per  7$"   vno   fecola 
■  SeCundum  Hallcium  idem  motuft  finiftrorfum  prodiit 
diredus  et  quidem  per  99  minnta  fecunda  pro  voo 
fcculo;  vrijde  patet  Aftronomos  adhuc  in  raaxima  jgoo- 
raiione   vcrtari   circa   variarionem    otbitac  Stturni. 
Sin  autem"medium  quoddam  inter  bas  doas  deter- 
minationes  aflumere i.veUemus  ^  orbrta  Saturui  ptbpo- 
modufn,  quiefceus  ftatui  deberet.  At  vero  poft  pipra 
Jecirla  hoc  difcrrmen'  in  tantnm  augeri  deber,  vtmi- 
rum  videatur,  hanc  ljtem  per  pbferuationcs  autfqttMfi- 
mae  dirimi  ^npndum  ipotuifle.     Optimum  autera  tt- 
nedium  «z  theoria  peci  poterit ;  cum  entm  Satur- 
nus  a  folo  loue  perrurbationem  patiatur, eodem  roo- 
do  mutatio   orbitae  Saturni  exploretur  >  quo    mutt- 
tionem  iclipticae  e*  a&ionibus  Iouis  et  Vcncris  olim 
definiai*  ■   'tiv.,'::  •,.  j.  ;>   ■>  ( ;_,    _v,  . 

'■*•  «tv  •  ••■•*  i  ►  v  D* 


/ 


AD  RELATIONEM  PLANETARVM.    5*5 

De  cardinibus  orbitae  Ionis  eiusqae  mota 

feculari 

§.  22.  Pro  ioicio  noftrae  epochae  feu  ad  an- 
mim  1700  tabulae  aftronomicae  praebent  nodum 
afcendentera  Iouis 

3*.  7*.  «©*•  53*  fccundum  Caffini        v 

3     7*    34.    10    fecuodum  Halleium 
et  pro  anno  1 800  coiligitur  nodus  .afcendena 

3'^  *°.  io'.     1"  fecundum  Caffini    , 

3.    *•   57*    3o    fecundum  Halleium. 
Pro  Ttroque  autetn  termino  ftatnitur  inclinatio 

t\  19'.  30"  fecundum  Caffini 

1.    ip.    10    fecuodum  Halieium. 
Hioc  ergo  iam  videmua  etiain  maximum  difcrimea 
inter  determinationes  cz  tsbulis  Caffinianis  et  Halleia»  • 

nis  dedu&as  oriri  debere;  Ttramque  igitur  defioitio- 
nem  feorfim  inueftigemus. 

$.  23.  Iacipiamus  3  tabulis  Caffinianis  et  fitNT«j>.  xvn. 
locus  nodi  pro  anoo  1700  et  n  pro  anno  1800,  et     *  *" 
cnm    fit   ANr  3*.  7*.  291.  53M    «  O  A  =  70.  27', 
crit  O  N  ~  3*.  14°.  57'.     Similique  modo  pro  anno 
1800  cum  fit  v  n  zz  3'.  S*.  io'  et  6  y  =  6"Vy> 
erit  arcus  0»=  3*.  14.*.  14'*  Demittatur  nunc  per-, 
pendiculum  N/>  et  ob  angulum    ad    0=48"    erit 

Nj)  =  48"fiii.'ON  =  4«"  et  0/>=:ON=:3^I*0.$7^ 
ideoque  pnzz  43».  Porro  erit  angulus 

ONp=90°-e^r=po0-48,'tang.ON=90#-lr3'.     ' 
Hioc  auferatnr  angulus  ON/  =  i*,iol.30l't    Tt  re- 
maneat  angulus  s  }&p  =  90°  +  Z1.  -  *°«  19'*  30w,  qui  a 

Vtt  3  oo* 


5%r    •   ••'■l»Wilf<ri!6v*llBt-!I-"-:- 

\nde    reperitur    ^=*,^*j*^  3«^  12*    vndt  lit 
/axrio'.  46*.     Demiflo  nuuc  perpemflcula^  tty  cx 
triangulo  »x  y  erit  angulus  t  nqzz.  88°.  43*  3^  w 
8p»;fiD.NjpH'.     Deinde  terb  erit  a*g>t«' 
lus  XI  «  q  =3  S*jc/^;5!74.  0?,  JrliniJqoc  toncltrditur    arcrs 
fl»=4°.fly  et   ft  — --ILi.;— -3'.      Ho<rmodo  car- 

dines  forent  in  XI  et  %  ,   ita  Vt-effet    propterntthiiiP 
N  XI  =  4°.  a7V  idtfoque  N  2f'zz  1^5?.  3$'.-  tt  circa 
hos  cardines  orbita  louis/itdrttvdurYttoeftaUo    vnius 
feculi  per  angulum  ;Xl=i8o*  hr  fbnfnm'  rn ;•  cful' 
motus  fine  dubio  a*  veritate  plurimliiri   «bertare  vi- 
debitur. 
T»t.  xvn,  f        fc  '•  *4t  Secundnm  tabohr»  Halleii'  atfteta ':  habe* 
*%■_*•'  bimus  O  N  =  3*.  15°.  i,:  et:  Da*=uj?c  1 5^.  **r  h'"c 
ckmiflb  ptrpendicolo  Nf '  erit^^adfc-N^&r^g  er 
p  j  =  3«'.  ia",  atque    angulu»    N'tf^fir  t*.' i6f  3c". 
Qoare  cum    fit   OpcON^O»,   cr.t    np-=ot 
:  hincque  »  /  rr  31'.  ia".      Nunc  vetcf  ^er&ritur  pcv- 
pendiculum  »^-43".     lam.  quia  *riaagi>l  um uqt  pro 
re&ilfnco  haberi  potefl,  erit  aogulus  xn^c:& 8^4 3^30^ 
cui  angulus  /0X1=1*.  19'.  io"  additas   dat,  angu- 
lum'Xl»f=90*.  a'.  40w$  hincque  ex  triangulo  £lnq 
erit  tang:  »  XX  =  ^5-  =  -  £  =  -  o,  *<J*7,  er- 
gq  areus  XI as  164°.  5-7'.     Dtniqae  feperietnr  ip(e 
angnks  ft  =  jz^ffc  .=  a',  45". 

1 

$.35.  Hinc  igitnr  abunde  patet,  quam  im* 
mane  difcrimen  inter  tabulas  Caflinianas  et  Halleia- 
iftft   oftflt&r^  euhrbcff  folfenr  lota  ttrdinmn   Vltra' 

«    *  '  *  -  ccntum 
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,<entum  feigginW  gMdofd}^p^ircd.TCt$#n>  motj?» 

rfeailares  in  pJages  cpntraias^crttnter,.  Bxrquo  fetftfi 

.  cogjmur ,  nibil  adbuc  jn  Aftronomia  circa    iacUoar 

.  tionem  mutuam  orbitaram  planctarum  eiu*que  mu- 

tabilitatem  nobts  conftare ,  vode.  prorfus  fupe*fluaoi 

foret  ,haqc  inueftigationem  pro  reliqujs  planeftis  prq- 

,  fequi.  EtiarpG  ehim  amhae    hae   tabulae    qoq   |am  • 

cnormiter  difcrepeot ,  tameh  nihil,  omnino  inde  prp 

cardinibus  harum  plaoetarum  concludere .  Jiqebk ,  cf- 

ius  incertitudinis  caufla  in  eo  potiflimum    eft    fita.  > 

quod  Aftronomi  orbitarum  ad  eclipticam  inclinationem 

fioe  vila  ratione  tanquam  immutabilem  fpeftauerint,, 

cujus  erroris  emeodatio.  magis.  ex  theoria   qua.m  e?c 

obferuatiombus   expedfcanda   videtur ,    quam   ob    reqi 

hdc  argumentum  fequenti  Problemate  claudamus. 

Problema. 

.  N  $.i5.  Datis  cardinibus  duorum  planetarm  em 
.vtriusque  promotiw  feculari,  ad  quoduis  femporis   tan  * 

interfettionem  quam  tnclinatiohem  vtriusque  orbitae  de- 
tterminare ,  Jtquidem  baee   elementa  pro   nofira   epocfo 

I7QO  fuerint  cognita. 

S  o  1  u  t  i  o. 

Sit .  pro  noftra  epocha  1700  P  Jf  orbita  :Yn^usT*•  x™- 
.  planetae  et  ,QN  orbita  alterius,  punfta  v^ra  >P  *t  ,£  *  3* 
cardines  harum  orbitarum  et  punctum  K  earuei 
inter(ec"tio|  dati.ergo  eruot  :arcus  P.N~pet  QNinf, 
ciim  inclmatione  jnutua  feu  angufo  P  N  Ozzi.  Prac,- 
terca  Tero  fit '  motus  fecularjs  ptjioris  .orbitae  PvN-«e, 
alurius  yero  orbitae'  QN  zz$,i  vterque-ip  ]eun4em 


ft$  de  cmcvto  fixo 

fenftm  NT.  Htpc  itm  qtMcrtgebeat  pofitio  htnifti 
-orbitarum  poftelapfa  »  fecula ,  quarom  interfeftio 
tum  cadat  in  puuftum  »,  ixz  vt  tum  amhte  orbitae  fb- 
turae  fint  P  0  et  Q».  Habebimus  igitur  anguloi 
NP«=»«  et  N Q.»  =: « p ,  qut  anguli  pro  mi- 
nimis  habeti  poflunt.  lam  primo  ex  N  in  P*  de- 
lllittatur  perpeodicutam  NT,  eritque  NT=»afin.£ 
et  angulus  P  N  T  —  900  —  n  <t  coC  p\  propterea  qood 
PTrrPN  et  angulus  PNT  minime  a  re&o  di- 
fcrepabit.  Sit  iam  S  iuterfe&io  arcuum  QN  et  Pi 
et  in  triangulo  SNT  erit  aogulus  SNTrQo°-flctconp-f 
•hincque  quia  triangulum  S  N,T  Tt  planum  fpedari 
poteft,  erit  angulus  NST=£»*cof.p-Ki>  Tode  col- 
ligitur  arcus 

**  *        Jin.  {«<*<#.>•+■<)  **-*»■  —  feng. ( n a «./. p -+. t ) 

quibus  inuentis  erit  QS  =  f -y^^^,  quem 
breuitatis  gratia  ftatuamus  =/.  Nunc  igitur  in 
triangulo  QS»  dataerunt  **«QS=/=y-^^J,^ 
ft*.  ang.SQ,»:=:»(3  ac  30.  ang,NS»=:»acof.p+r=iw. 
Ad  hoc  igitur  triangulum  refoluendum  ex  Q  in 
arcum  P»  demitt.uur  perpendicolum  QV,eritque  ex  tri- 
angulo  QSVfin.QVrfin./ fin.w  et  tang.SV=tang./cof  a, 
praeterea.tang.  S  Q  V  —  SLiL.      Sit  autem  breuitatis 

gratiaSQ^  fin.SQVrv,  eritque  angulus  VQ»r»+»(5 
.,  ita  ft  in  triangulo  rectangulo  Q  V»  babeamus  latus QV 
cum  angulo  V  Q»,  ?nde  repcrimus  tang.Q»=jg^|3, 
ac   denique    fiu.  Q»  Prrjj^J  et 

fin.  V  « "==  fin.  Q  ».  fln.  (  w  •+•  »  £  ) 
fndc.  fi  fubtrahatur  S  V  remancbit  5»,  cni  proptetea . 

addi* 
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mddi  debec  arcus  P  S  =  P  N  -  S  T.  Hoc  igitur  modo 
ioocoti  funt  ambo  arcus  P«  et  Q«,  qui  referuot 
«mbas  orbitas  pro  tempore  prjeicripto,  voa  cum  ea- 
rum  interfe&ione.  »  et  inclinatione  mutua  fcilicet 
angulo  Q»  V ;  ficque  hoc  problema  perfe&e  eft  re- 
iblutum.  Vbi  boc  tantum  adiecifie  iuuabit,  quod  11 
pofitio  harnm  orbitarum  ad  tempus  quod  n  fecuiis 
noftrara  epocham  praeceffit  deiideretur ,  tantum  na~ 
mcrum  n  negatiuum  capi  debere. 

Sokitio  alia  eaque  elegantiffima  eiusdem 
problematis. 

•  f.  «7.  Maneant  eaedem  denominationes  **T*{L  Y** 
ante, fcilicet  PN=/>,QN  =  f,  inclinatio P N Q=i ,  * 
et  anguli  P=:»«t,  Qr=»(3;  tum  cx*  N  in  arcua 
Y  n  et  Q  n  demittantur  perpendicula  N  R  et  N  S , 
Tt  fiat  N  R  rr»  *  fin.  ^  tt  NSrfl(3k^,  vnde 
bb  angulos  p  t\  q  minimos  erit  etiam  PR  =r^  et 
:QS=f ;  anguli  vero  emnt  PNRr  90*— *aeof.p  ct 
QN  S  =r  90*  —  »  p  cof.  f ,    ideoque  angulos 

P  N  S  =  00"  H-i  -»P  cof.  q , 
hincqne  angulus 

RNS=:i-»pcof.f-r-»*cof.£ '. 

Hoc  moda  noftrum  problema  eo  redocitor,  Tt  ex 
.«rcubus  N  R  et  MS  vna  cura  angulo  intercepto 
KNS  definiantur  arcua  R»  et  Sn  vna  cum  ipib 
nogulo  »,  quod  eft  infigne  Probiema  trigonometricum 
iphaericpm,  cuius  Solutio  ita  clegaatiffime  expc- 
«Jitor. 
.     TonwXX.Nou.Comm,  Xxx  %  sft. 


$3»  m  circvlo  nxo    - 

f  fi9.  Poiiamus  breuitatis  gratia  arcus  NRrf 
rzna.Ga.pt  NS:r/— «(3fm.?et  angulum  RNSrs<> 
__:/  — »pcoC?-4-»(tcoC_X  lam  producautux.  t» 
cus  R  N  et  S  N  rctro  vsquc  ia  r  et  x  ,  Tt.  atcw 
R  r  ct  S  s  fiant  qtudrapaa  t  erttque  panclum  r  po- 
lus  ctrcuii  P  R »  et  *  poius  circuli  QS n ,  Tttdt 
arcu*  ex  n  ad  hos  pdos  r  «t  t  dudti  fcilicct'  »r 
ct  nt  eruat  etiara  quajdracaea ,  qui  «rgjj.  ad  iscaa 
rt  erunt  perpendiculares  et  arcus  r.x  raenlura  erk 
anguli  rfl/.  Quia  igitur  anguli  rnR  et,  *,nS 
funt  re&i ,  crit  angulus  r  »  >  :=  R  »S  ,  qucirr  ^hic 
potiflimum  quaeri  -ojaorrtt.  Deindc  angulus  Rr* 
.aequahitur  arcuijR»,  cuius.ergo  coroplejnentum 
.«rit  angttlus  xr.N<  .  Similj  modo  e#t:  au^ula» 
5.4»  «equalis  arcui  Sttrquem  ergo  angulus  ,?■-;/ ^I 
.ftngqlo  re&o  fuperat*  ita  \{t  (i  ponamus  arcu» 
qu^efi^os  R  n  zz  x  et  S  nzzjr ,  futurus  fit  aoguius 
.Jir-N  =90°  •*•*;**  auguius  r  *  N  ^9.  o*-i-jr. 
j  ...  $.^»o~  Nuac  igitur- tow  noftri  probJenjarjg 
Sotutio  :*ej<jmcitur  ad  i$fol«ipnem  trian$uu  fphiiexiqi 
N  r  ty  in  quo  cognita  funt  latera  N  r  n  po"  «r  r  et 
Nj"=9o*  —  i,  Tna  cum  augulo  intercepto  rNx— j$t 
Hinc  ergo  refolutio  huiua.  triangult  primo  (ap£e- 
ditabit  tertium  Iatus  rtf  \  cui  atequalis  eir  ah&ulus 
r*«  /,'  quelii  Tocemu*  =s  >£,  Tt  fit  »  r^r^;  ftctmdo 
swgaius  Nff  "dat  po,«-'x;  tfcrtfo  tero  angiMs 
N  x  r  =r  90*  4-7»  ficque  tria  noftr*  incogttitl  x,  jr 
ct  \£*'  innotefcunt. 

•  *"  §•  30.  Refolutio  autem  huius  trianguli   prfis» 
nobi*  praebet  _  • » 

^  j  _         --.  ....  :  ..<-.•./<  ^, 


! 
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eoT.  r  /  =  coC  s  N  r  fin.  N  r  fin.  N/-4-C6C  NrqotN/ 
ficqoe  c^ic 

cof.  vj/  =r  coC  <f)  cof.  r  cof.  i  w^  fin.  r  fin../. 
Praeterea  vero  regufae  praebent 

tanafoo*—  #Kr  .ft.ffog-rrifo.0         •, 

^    &-vy«       r*/^  e»i.(go0.rJjfa.(>3o^K/la.<g9o.rJCOJt(<a0-wtJ(;()/^  W 

quae  ergo  reducuntur  ad  fequentes  formas 

cnt  X—  «&Cr/fat<P ef  ^,-^  «„_ cof.  s  /fcr.  $ 

Wl^-/*«.retf.j  W.r/i».JC<r.<p  w.    CW^  -  */.rjta.J-J!U<»A*/W 

quae  hoc  tnodo  fient  commodiorcs 

tang.  x  zz  ^^f*^  -  fln.  s  cot.  <J)  ct 

tapg. y  ==  firi.  r  cot.  <J>  -  &rl™SJLt 

Sicque    omnes    tre*   noftras    lncognitaS„  * ,  f-   tt  <P 
perquam  fufecinAc  expreffimjjs.    •  — -i  - » 

$.  ai.  Quia    sutem    noftro   cafu    an$ulus    \J/ 
Cjuam  minime  ab    angulo  '  <J)  'difcrcpabir,  ftatuamus1 
vj/  —  0  ■+-  u »  k*  ▼!  w  0 1  angutuS  quam  minimusy 
eritque  cof  v^  =2  cof  <J)  -  <i»  fin.'<J)."     Hinc  ergo  ha- 
bebimus  .  -  ~  •  ~  ■ 

rcof.  P  -  w  fi«.  <J)  =:  co/.  <J)  cof.  r  cof.  /  H-  fin.  r  fin.  /, 
Quia  vero  eft  r  =_»  '<t.  Jfin,  p:"<$t  x  —  8  (3  fin.  ?  ,  idejo- 
cjoequam  miuimi,  efit  'cof.  r  =:  i  — J  »»  aafin.p*  et, 
coC  ;ri-  J  »• »  0  {3  fin!,  Y;  tum  vero  fin.  r:z»a  fin.j> 
et  fin,  /  :=  »  0  fin.  ? ,  vnde  .fiet  ' 
cof.<p^  fia<p^coC<^^ma  fin/cpf.^-^ffpp  fin./cpC<J> 

4-»»apfin,pfin,f  t 

vnde  colligitur 

-  ...  —  nnaafi*.p9-*-nn$Mtn.g:_'»naQfhLbJht.i 

Xxx  %  Vnde 
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Vnjle  patet,  hinc  difierentiam  w  ioter  angolos  <f>  et  ty 
efle  quali  iniinite  paruum  fecundi  ordinis,  quod  er- 
go  penitus  neglednm  dabit  angulum 

P  n  <£=  <J)  =:  i  -t-  »  *  cof.  p  -  » (3  cof.  ? , 
ita    vt  inclinatio  orbitarum    poft  n   (ecula   crefctt 
quantitate  «ctcof  p-n(3cof.?,  quam  mutationem  ergo 
pacet  modo  pofitiuam  modo  negatiuam  fieri  pofle, 

$.  32.  Si  fimili  modo  fumamus 
fin.  r  =  n  a  fin.  p ,  fin.  /  =:  n  (3  fin.  q 
etcoC.r  —  i  et  cof. /— 1,  reperiemus  bioas  reliqoat 
incognitas  x  et  y  fequenti  modo  ezpreflas: 
tang.  *  =  *-j^  —  *  £  fin.  ?  cot.  <J>  et 
tang.  j  =  »  a  fin.  p  cot.  $  -  ijy^ , 

▼nde  patet  hos  arcus  Rn  =  x  et  Sszrjr  efleqvsm 
minimos ;  et  cum  fit  prozime  <P  =  I ,  hunc  valo- 
rem  fumfifle  fufficiet ,  ez  quibus  colligitar,  fon 
arcus  noftros  quaefitos  ' 

R  n  —  x  —  »«/»->—»*'■»»»«•*«  et 

jhuf 
C   tt  —  y  _  »a/m»ftcqf.<  — e  (?/<»?♦  g 

Hocque  modo  na&i  fumus  Solutiooetn  ftcilKoMm 
noftii  Problematis ,  quae  quidem  initio  inazime  ab-} 
(Irufa  erat  Tita.  Atque  hinc  iam.  luce  meridiana 
clarius  apparet,  quam  perperam  ab  Aftronom»  in- 
dinatio  orbitarum  plaoetarum  mutua  tanquam  va- 
riabili»  fpedari  foleat ,  «t  quantdpere  neceffartum  fit 
Tt  haec  dodrina  mazimi  in  Aftronomia  momenti 
omni  ftudio  penitius  exploretur. 

Snppfe» 


-/ 
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Supplementum. 

§.  33.  Quoniam  igitur  Theoria  dc*  tincibiH— 
tite  orbicarum  planetarum  poflulat ,  vt  in  qoaHbet 
orbita  dao  punc"U  fibi  e  dkmetro  oppbfita,-  quae 
eios  cardines  appellamus  ,  affignemur ,  circa  quos  ct 
orbita  faltem  per  interuallum  aliqqot  feculorum  con- 
vertatur ,  fimulqne  motus  fecularis  definiatur ,  hof 
ambos  cardines  cuiusque  orbitae  >  (6  inuicem  diftingui 
coauenit,  quorum  altcrum  vocabimus  afcenaentem  altc^ 
rum  vero  defccndentem.  Ita  fi  P  et  p  raeriot  ambo  car-  T»b.  xvn. 
dines  cuiuspiam  orbitae,  ita  vt  PMp  referat  femkircu*  »§•  s- 
lum,  ponamus  ordinem  Ggnorum  aP  ad  />  per  Mj 
tum  vero  elapfo  feculo  hic  femicircUlus  in  fltum  "Pmp 
perueniat  magis  ad  auftrum  vergentera;  paa&umqne.  P 
huius  orbitae  cardinem  delcendentem  a-ppellare  Jicebit 
pun&um  rttop  cardinem  adfcendentem,  qdia  altera  or- 
bitae  medietas  circa  p  befeam  vtrfus  afccndit.  lpfo 
vero  angblus  Mpm  noois  erit  motus  fecularis. 

$•34.  Quod  fi  um  puiwfra  P  et  Q-  tuerint  Fig.  6. 
cardines  defcendehtes  duaram  orbitarum  PN  et  QN, 
quae  noftra  epocha  anno  1700  (e  rrtuuro  interfeceat 
in  pundO  N  fub  anguio  P  N  Q=:  J  /  pro  prior» 
«utem  motus  fecularis  fuerit  rr  a ,  pto  alteru  vero 
=  |3;  tum  pro  mutatione  harum  orbitarum  elapfiew 
feculis  fa&a   inuenienda  famantur  anguli 

N  P  n  =  n  a  et  N  Q»  =  » (3  , 
ct  xponantur  arcus  PN=r£  et  QN  =  f.  [Nunc  vero 
interfeclio  cadat  in  punclum  n}  eritque  vti  ante  iaue- 
nimus  inclinatio  mutua  orbitarum  '*"'■••  :?4"': 

.  w  P  »  Q  =  #  -4-  a  *  cof.  p  —  n  (3  co£  $. 

Xxi  3  Prae- 


\ 


y 


pjraeterea  vero  ,-arqis     -      ,    .  ,  .  ■  # 

.  ■  •  p»  =;?  4-  *  ==p  +',,w,r;yfc4  • 

et  arct»  ,-•'..■■  •    ■  - 

ftarurtf  Igitur  fortrtularnm  opd  brntiia  -qiwte  hni 
fpej&ant  multo  faciiibri  calcnlo  ^xpediri  poterunt, 
fjiiatp;  ijtife,!eift  ftcVunVi.  "'Id.  quod  ^exemjjfis'  r'elfqii(£ 
iuitf  ^aneWuhS^  irrunVafclm^s.:  :r '"  ;  ^  w...r'.      •  -j 

•'. '"    •     ..  iM;        "   ■  '     '       •        .'   ''.'"•    Jt!  :f°**V  11       '   •  ■-■    "      ' 

-■rf.  35.iSM  jgi*w    ?  F  ortfta  Ttffiae,,  icjeoqot 

<    mZlxMw.  QN  ot)ita:MJirtis.pKP.  Jtefflpoj*  *o$rafi 

£f*chj|6 ,  <\  efn  fflPW;  flgwla*   aJto&nomW*  .rq« »t»f 

Irt^f  fiwriflR  *4  ^tijrr-ynwi^iner   waej»a*.  .ajjgutom 

fttiotfelteiafn  , wqe  medium  f«meodp_fit  -anguluj 
P.KQ-Ci.  sQ^iT^.lpogiKwJo  autam  nodt  afcoo* 
dtqfis  V.*3°»  ^^".^-.w^e^  addendo  7%  »7*  fr 
arcus.»?  N-SF>».lr..  **>  S*^n ' F^  jaiu»:**op,4Ur 
-i  teto:  *ae#  n^iq  loaRttu^OfnOignitv,,^  1^°.  prt  *", 
cirjiquft  crgp  ifyomotio  fecai&i»  -  «fpc&u  aeqpioQ&H 
•wi,!-t^-W(h»"5Wd^»  p»  nf  ftijulis  ceUigiwr  aicus 
Pifl^  i«<#7%  «Hr  »*•  «^~*8'«»7*->.  I*.  aU^' 
tdeoque  *J «=^l.?i * •  $'.  -«.•"  -",3 3^*V  ,5MS-  -OifMM»  »4 
•WJ^U  fft?uiKJa .  scduccndo  erit  r  ,  •.- 
-  1 1  so^^f-TTJtfMfft'.  c  xaitf  •,  Pjg^  ideoqut 

fl  fin.  ?,=  *39$;  fr%. *  ==  Vi  .V'""  . 

^Rl"l8n9 if*gq ^  ^"^f^atutp  ;£>{.  jjaltcram;  npffi- 

rnus,  altcra  hfnc  dftep^eiur^ . .  ^  t   .  ,    .     .' 


AD  RELAXIONEM  FLANETARVM.    Ht 

f  36*.  Qm  autem  nihii  nobis  fdai*~  cotffief 
de  mutatione  inelinattoo»  fecnlarVnihitamplrdi  etiam 
nobis  !hincM  toncitidert  lket,  Ponicrais  «auttmn  ^ro 
aono _;x8^.  An<iUiw.Wpn|e|ft  'Mfr-z&J&ft&rto t% 
ita  vt^t  augpie^ip  ^Uj^ip  ipc^tiofli*,  <*^ 
e6*e  xoporubit  »  f  p  n  «  co£  £4r-  *  $  co£  frJjuj 
*  =^-  P  cof.  f  ,  'fenv  g  ^,^  rtl^j'% 
^o*UJ  cr£o<hoc  ^re^en&m  ty  ^i\^j^pktmg 

^fcm-an^  ji  ^tuefit  ^ut^fi,  aaiba§4*tt«"t«,& 
et  f  defiuiri  nojorfinf  .^.t.Tero-ejt  fpipre,  a$aua*to% 
i 7.  ~  £  Op. f  ^niftftttm  og,  n^mn*  fj  mwore^ 
qnam  77  efle  nbn  pofle,  vnde  fi  motum   fecuj$remji 

HAarric     Aafiiftr*    vpltmiic    i^.  *—  ■»•*'*    fArpN^*^  aa  a.  Kinr*^ 


rum  fece4/t.;, .1^^^   ergi*  fyner'  Jy$.  actkulOjjift 

omnimoda  ffl^f^l^ftp1^ WW»»^^!^ 
n>a?.  mot'un^e^mejji.^>i^«i.A|aftif  ifMforcnv«% 
quaife  V7 ,  id  quod  maximfe  vcnfimile  videtur^j  $#afi 
a&io  loui»,  JA  ,Mar4c«i>*oiL  folum  maior  fit,  quam 
in  Tecwm?/ed  etianv^ar^^iio^.Tera.  praejtefw 
«uast  a  Veiere  lollicitetur.  ' 

.  §.  *8%<>Spnitiv*«odaT  «toitfth  iVenerit:tbnteln-i( 
pkmury:  p'n>  quaynoui«nia  effi^l  =•  Jf.  itf.  a6B.'V'e¥* 
pso  «nno:i70o  eok  -ioflgitudo  irodi  Veneris  afcen- 
demtia  o'*  xg.%  5f-  5&*V  hincqoe  p  -  VJWrJfi  ^V 
At.ipeo  aoeu  itoo  fceoulae-  dant  rotigittfainem  eius-' 
ckia  nodr  tXif.&Wi'  Vnde  fi  Ratlrti'  tumk^ 
."■"•C  «•'.'  ^-w-»i»  *1,/M;  *»°w'fc''  «•«^'"•'•1  tafcJtf 
1  £    * 
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bqo»  »-i  et  addamus  6°.  V  habebtmos 
.      t>-r-*=  **.  ao°.:53'.  33"»  »m  *t  fit 

,  /=  -  1 1'.  ao"  =  -  <*»<*=  ti^-Oitafci 

^*e*o£jgp*=80a''  vnde  fit  ^n.^i48a*orng.fc:88« 
Atqoc  hinc  iam  dilcimus  motum  fccularem  orbitie 
Veneris  certe  minorem  effe  non  poflequam  88".  Quoi 
£  autem  futnamus' efie  (3  =  88  ideoque  7=90  ope- 
fitor  aogulus  Vn  Q=  i-t~a  cof.  p  =  3*.  a3*.  »7*»  '«* 
vt  inctinatio  orbitae  Veneria  fihgulis  feculis  augrnen- 
tum  caperefc  7* ,  ouod  fatis  probabite  tidetur.  Vbi 
fjotafle  iuuabit  fi  arcus  q  maior  minorue  eflet  qnam 
90*,  pro  (3  maiorem  talorem    accip!  *debera  qutm 

88  fec. 

f  38-  Eooloamus  etiam  hanc  inueftigationera 
pro  orbiu  Mercurn ',  cuius  inclinatio  ad  eclipriam 
anno  1700  erat  1  =  6*.  59'  ao  fec.  Hatieiam  etkw* 
gitudo  nodt  afcendentis  **.  14.0.  *f .  *o»  *et  pro  aowi 
1800  =  t*.  x#.  10'. +0*,  vnde  fumto  *=  1  habebi/nof 
<l>  =  i*.  aa*.  14.1.  «o"  et  p  +  *  =  1«.  aa*.  i£  4^. 
ittebauc 

*  _    .      ...  —  — —  — jj^, . 

Eft  Wo  t!^|.=  31  a",  fnde  fit  pfiii.ff-aoataag^atf** 
Tnde  patec  rnotum  fccularem  orbitac  Mercnrii  mi- 
nprem  jEfle  non.  Tpofle  q«ara  g**.  <£aovt  fi  autem 
fomainiis  eflie  (3  -^  36" ,.  ideeque  :j  =  90*,  rtpertru 

angiilus    P»Q=»-t-aeof  j>  =  o".'59*.  49*,  **•  ▼t 

indinatio  orbitae  Mcrcurii  finguU-  fccuJia  »  •agiueo- 

tpm  capiat  29"  ;  ybi  eadem  obferuatio  qwe  foprs» 

,  \ajet,  fciliice*:  fi  agcus  ?  maipr  «liajorjic  eilbt  qoam  90' 

'  W  ?  maiorem  ?alorem  accipi  oebcrc  quam  36". 


AD  RELATIONEM  PLANETARVM.  $$* 

f  39.  Hit  quafi  praeguftatis ,  quae  adhuc  tam  ~ 

ex  obferuatiohibus    quam    Theoria    deducere   licuit, 

vix  quicquam  vlterius  ex    vtroque    fonte    expedare 

pofle  videtur,  nifi  circulus  reuera  immobilis  in  coejo 

Habiliatur  ,  ad  quem  tam  loca  obferuata    quam    ef- 

Yeftus  ex  mutua    planetarum    actione    oriundi    refe- 

•raotur ,  vode  has   raeditationes   fequenti    problemaw 

concludamus.    I 

Problema. 

§.  40.  Si  tempore  quocunque  locus  planetae  in 
coeh  tnore  foiito  fuerit  obferuatus, eius  fttum  ad  circu» 
hm  tyfirum  fixum  in  coeb  reducere. 

S  o  1  u  t  i  o. 

Ponamus  obferuationem  faclam  efle  ante    epo» 
cham  noftrarri  1760  et  planetae    longitudinera   de- 
prehenfam  fuifle  •=:  L,  latitudinem  vero  —  A,  quam 
vt  borealem  fpe&emus.  ;  lam    tempus   obferuationts 
fubtrahatur  ab  epocha   ooftra    1700    «t    interualJum 
annorum  per  100  diuifum   praebeat    n    fecula.     HI«TA  ^^ 
pofitis    referat    OAB    noftrum    circulum    in    coelo    Fig.  7. 
fixum  feu  eclipticam  pro  1700,  in  quo  pun&um  O  fit 
cardq  eclipticae  defcendens,  punctum  A    vero  princi- 
pium  eclipticae  hoc    tempore   fiue    punctum    aequi* 
noctiale,  et  iam  vidimus  fore"arcum*0A=:70.  2"?. 
Iam  pro  tempore  obfcruationis  pofitio  eclipticaema- 
gis  boream  verfus  vergebat ,  quae  ergo    repraefentc- 
tur  per  circulum  O  y  L  a  circulo  noftro  fixo  de» 
clinans  angulo  Y  O  A  ==  48  »*,  in  quo  a  punctoO 
capiatur  arcus  Oy  =  7*.  «7'  •+-  S3;» ,  eritque  pun» 
Tom.XXNou.Comm.  Yyy  ctum 
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6um  V  aequiaoftiam  Dernoni  temjBO*  oUcruatio» 
<ots.  Tum  wro  faerit  plioeta  io  pnndo  S»  Tftdeid 
-ediptieam  i4iius  tesrporis  do&a  arca  nonrali  SL  ertt 
«ccat.  V  L  loagitudo  obferaatt  =L,  at  arcos  L  S  b- 
tftudo  obfereata  =:  A;  quare  fi  cx  S  ad  uoflrumcir- 
cufum-  fixixm  dacatar  arcna  normalis  SM,  ascoa  AM 
referet  Jqngfoudioem  xeipeceo,  circali  ixi  ct  Ju  S 
latitudtnem  eiosdem  refpectu  $  qoas  igitor  inoeftigt» 
oobis  propofitum  e(L  Honc  in  fioem  vocemusquao- 
titatcs^datas  fcilicet  arcaroOL^.ty+ftS^+L^* 
ct  ercom  LS  =z  b ;  tum  vero  ouaeiitas,  fcificct  ar- 
com  O  M  =  x  et  MS==r,  it*  *t  *-7*.ay^:AM 
praebeat  longitudinem  plaoetae  refpe&B  circuli  £xi 
et  SM=/  eios-  Ucitodinen*  fixarru  Nunc  folutio- 
«m.  fioaH»  inodo«  adfiruamvrs  r  vti  kt  ptobleoiare 
ptteaecfentet  arcofr  aempe  LS  et  $i&  poQdoeaoaar 
*sqoe  ift  f  et  isr ,  n  tot»  arcua.  L/  tt  At«  fiant 
qttadraneefr  >  ideoque  pon&a>  /  et  a*  ppTi  citeufaraDT 
OLet  OMl  Hinc  arc»  ei  O  «di  fcaec  pwofhr 
i  ct  ar  du&r  eroot  etiarr»  qpadraotee»  iUae  nosmaU* 
ad  circttlua»  O  L  hic  vcro»  adl  ODI  „  Tode*  tngalas- 
iO  m  angulo»  LOM  acaaatis»  hoc  eft  =4**a,  aoem 
taeaitatis*  grati»  littera  ffc  defigoemus  y  cmot»  erge* 
menibrai  erife  atcos»  Im  —  w  f  porro»  wro»  haueotmufr 
OiL  ^z<r  er  anguftin»  OwtM  —  r,  vode  chqt  ar- 
cos  /a»  ad  quadramcfr  Ot  ct  Oor'  fit  normalis-,  esont 
«ngoli  affS^rooT—  «•  et  ImSzzptf+x:  Hi»  obfer- 
vatis  tn:  triaagufo  fphaericc«S  Im  cognita  erufet  haec 
tria  elemeata  i°.)  latas  S/=roo  —  b  y  a\)  htus 
<[*i=48*f/~»«V  $.}  «ogulus  inte*ccptas.af/S=:.jia'«» 

.  *oce 
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linoe  qbaeri  dpfttec  l*J>  ftrtftfti  ten* $w±$*V>; 
-tum  vero  angttlom  «r/S-s-^-frtff  iPttd*  et$» 
colligimus  um  #  quam  .r ;  ita  vt  aoa  indigBftmtil 
angulo  7  Si».  At  vero  reguke  trigometricae  nobli 
4*wt'  1  • 

coC  S  «i^r  eof.  i»  / S.  fin.  /» fin.  / S -r-cof.  /w cof.  /S> 
vnde  colligimas 

fin./  —  fio.  a  fio.  »  cof.  &  -4-  cof.  u  fin.  £ ;  delnde 

tang.  ims~ c4.ism.ln-Jm.iia*in«f.m*  > 
quae  formula  in  fymbolii  dat 

— •  COt.  *  — tofibeof.*       fiug 

*        JA.6  /1«.  u  —  cof.bcoJ.ujk.  w     M  w 

tana    %.  — -  e»T.&cqf.  w/fn.<~-jw.djm.« 
Wng.* -^—^..yz , 

ex  qulbus  formulis  ambac  nofff ae  Tncdgnlta»- 5TeT> 
funt  computandae.  Hic  autem  calcului  adhuc  multo 
facilior  reddi  poteft,  perpeodendo  quod  latusfazaoiAjr^ 
femper  eft  quafi  infinite  paruus ,  ita  vt  poni  poflit 
cof.u  =  i  et  fio.  a  ipfi  angulo  «  aequalis:  hoc  modo 
naacitcemur 

I.  fia./  =  «>  ifin.  «coCfc-f-fin.  £, 
Tode  patet  arcum  y  aliquaoto  maiorem  efle  quam  b 

fcilicet  eiit  

.7  rr  £  -h  «  fin.  a~b-\-  48"  n  fin. « 

1L  tang.  *  =  *"$!;:;***  =  «ng.  <*-  ^L.  t«g.*f 
▼nde  videmus  efie  *  aliquanto  minus  quam  *  Pooa- 
amus  ergo  ar  =r  a  —  <*,  eritque  tang.;rzr  tang.«—  ^l^ 
▼nde  fit  or:ucof4tang.6  ideoque  ;cr*-48»tfcof.tfrangA 
Reftituamus  igitur  loco  a  et  b  valores  affum- 
"..»''         Yyy  a  toi 
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tos,  ac  reperiemus  tagci  longitudincm  quam  latitodi- 

nem  veram  refpectu  noftri  cuxuli  fixi:  fcilicet  lon- 

^kudioemi.       .-,    ■  r         ■ 

i,     ;  A  M  =:  L  -4-.83  y  —  48"  n  cof,  a  tang.  £ 

ct  ktitudinem  MS  =  b  -+~  48  n"  fin.  a  ,  exiftente  vt 

fidinB«-.4r=^70«,-ayH-.38i!'*-r-L;et  feA.  Sicque 

facillimo  calculo  femper  hanc  rcduftionem   expedire 

licct. 


s  
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OBSERVAHONES  ASTRONOMICAS 

PRQ  DfiTERMINANDO  •.•".> 

SITV  GEOGRAPRIC^ 

VARiQRVM   PER    IMPERIVM    RVSSiCVM' 
LOCORVJH,.     B  , 

a  Nob.  CHRISTOPHORO  EVLERd  >     .     e 
ANNIS    if6g"V.T  "1V70'    FACTAS/,       ' 

v        •■'»,'   -;    ,  ,!:•:•  .^EPP^ET,..,.,       ...       ,    ., 
^AfD,    JOJL    LEXELL. 

/1  ftronomis ,  quj  ad  obferuandum  tr.aofitum  Vc- 
Xlu  neris  fjer  §olem ,  in  lmperio  .^uflico ,  verfus 
Auftrum  e^  Orientem.  ablegati  fuerunt ,.  id  qupque 
ab  llluftriflirrja  Academia  Scieotiarum  demandattfrn. 
erat ,  vt  obferuationibus  Aftronomicis ,  fitum  Geo- 
graphicum  variorum  per  magnum^hoc  Imperium 
locorum  %  tam  qupad  Longitudineav  qua,m ,  iJatitu- 
dinem  ,  determiqajent, *  .  cijiusmodj.,  obferu^lionum  a 
Cel.  Kraffi  atque  Clar.  Inochodfow  et  Islemef.  "facta- 
,  rum  ,  varia  in  his  Commentariis  iam  exftant  fpeci- 
mina.  Had  igitur  occaftone*  breuem  et  fuccindam. 
expofitionem  obferuationum  ,  qutbos  -  Nob.  Ckrifto- 
pborus  Eykrus  in  Lo/i|}iwidine,s.  et  Xatitujines  pluri- 
morum  locorum  inquifiuit ,  heic  erimus  tradituri , 
quam  operam  Aftronomis  eo  -raagis.  gratam  fbre 
confidimus,  quo  vtilius  fit ,  rationes  quibus  huiu*- 
modi  determinationes  innituntur  ,  peffpeftas  habere. 
Antequam  vero  hoc  inftitutum  adgredior,  e  re  eft,  vt 

Y  y  y  3  ani- 
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aninaadoerfioaei  ^uasdim.  de  caatA^it&awk+vpbXtt 
eft  Nob.  Etdem*  .piASJnijWW»;  qttfflpQ  ^,om  determi- 
pttjp  Lstituriifiis  4ocofum.  «ttfta  f^rarf 7  aqqneat-r 
rlifi  hic  crror  quadtantJir  jnrbbe  ruerit  fcxpforam. 
Qoum  igititc  per .  iibtoualiooes  Jan'  OfcOf .  latitacal , 
corrcdio  quadrantis?  ad  ^otiAddtcm  inuenta  fuiffet 
5'.  6"  adtfiriua,  prp  yltitQtfaev,  1«P.*4°  900  nifi 
4'.  26"  |  fw  horizo^Ldi  +o|y  mipor^  per  obfcruatio- 
nes  ftlllafiim  ad  aequales  altitudines  verftis'  jfcram 
et  Auftrum  inftitutas , 'ra  yams  locis  a  Nob.  Eulero 
fa&as,  inqmrere  confHtuij  qnid  d«  errore  quadran- 
ti*  pro  his  altitudinibus  ftatuendum  fit.  Primum 
Itaque'  hunc  in  rnierri  ,  roter  fc  bomparaui ,  'altfta- 
yinem  Stellae  fcdlaris.  die  fc.  Maii' A.  1770 St  #0». 
in  trbe  Krcttittufcmick  vetfus:  Boreata  ebfetoatsm  , 
cum  altitudinibus  $'  Virgtnis ,  nec  non  e  Virginfe 
et  a  Lebhis  Verfus  Meridiem  "cifptU ,  dteons  36 
'Aprilfs  et  7  Maii.  Indicata  igitwr  toifcftioptQBfl- 
draotis  pro  altitudinibus  de  ^nibus  ftic  fcftto  c£ 
;per  a  /  com^arjrtid  haec  ita  inftitoettir-j    : 

jP'.3.Q  AprlL 

Altit.obf.,*  Vrfae  +%*  4W+*     Altifr.  $  Vitg. 4y.3V.11"-* 
.   Refr.      ■  ..  —  sa.:'.-    .  :.  .;««*>  ..  ■     •■-  *$ 

l,  1      '■'    .    ■  ■  .*  *T**— * — ****" 

Altit.  correc*,       47.    5.  3  i  +a      AJtit.  ^corir.        4^5.  3-0.  •  5  +« 
Decl.  a<Vrfae       ife.    4.3'a       '        Decl.  $  "        4. »*.  5» 

v  -     'i  '•-  II      I       ■■- —  'mmmmmmmm.^mmmmmmmmm 

Kieuat.  tPoli         48.  58. 59+«     Eleuat.  Poli         4.9,    i.43-* 
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D.  30 


IM  RVSSIA  LOCORVM.      "  s«J 
D.  30  Aprt. 

Altit.  a  Leonis  53*.  5*'«  *3*+*    Altit.  1  Virg.  53*-  3'-3*"+* 

Refc                -    41                      Refn  -43 

1  ■  1  •   <      ■     i»    n       1    M 

Altit.  corr.          53.  55.  4.2  +ot    Altic  corr.  53«    a.  4*  +« 

DecL       13.     4.50*                DecL  x*.  xi.  5». 

•  nii 

Eleaat  Poli         40.     9. 14-ct    Eleuat.  Poli  49.    9«   4—« 

m  7  #*& 

Altit.  *  Virg.  45*.  3or.  50" +*    Altit,  e  Virg.  S3*.   3'.33"+« 

Refr.                —   s£                Refr.  —43 


>*  u. 


Altit.  cocr.  45'  29.  54+*    Alrik  corr.        53*    a.5©+* 

Decl.  4.  38.  59  Decl.  12.  11.  53    , 


^u 


Eleuat,  Polf        49^    pv^  s  —  *    Elentt.  Poli      49.    9,   g  —  * 

Hioc  fgitar  fequente?  colfiguntftr  aequalttates  r 
L  9'. 44."  -*«=o;    1L  xo*.  15"  —  a  «  =  o  j* 
III.    10';  5^— **—  o*  f    IV,    io'.tf*-a*=:Of 
V»  10*.  3*—  2«r:o  ;  Tnde  media  fumto  colligitdt 
.    et  =r+-  5'.  1" ,  verum  quuar  prima  aequatio  a  rcU-  - 

fis  aliquaorum  difcrepetr  exclafe  ifta ,  habebitpe 
~+5*  l"  i  *t  pro  horizonte  haec  eorre&io  in- 
Tem*  ed -H  5".  40"' ,.  iur  Tt  pro  altkueHne-  50*, 
correftia  Quatirantis  ab  horizontaH  33"  dlfcrepet. 
Qoin  imo  li  altitudo  $  Caffiopeae  die  9  Maii  ver- 
ius  Boream  capta  comparetur  cum  altitudiuibus  ipfo» 
rnm  e  et  (3  Corui,  nec  non  y  Hydrae  verfus  Au- 
(trum ,.  corrc&io  Quadrantis  pro  altitudine>  aa,  ali- 

quauto 
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quanto  minor  inuenietur  ,  quam  ad  borizontem,  vti 
ex  fequenti  calculo  liquet :  r 

.     Die  30  AprtL  ..    _. 
Mtit.SCaffiopeae-iS*.   3;.    8."+a    Altit.  *  Corui- iy#.3*'.37"+* 
Refr.  -      *.  5.3  Kefr.  -*• 39 

Ahit.  corr.        18, .  .0.  15  +*      Ahit.  corr.  —  19.  *9.  5»  +« 
Decl.  £  59     *i:*5ft  ""  ^Pccl  e   :r  21.  gQ- 45 

Eleuat.  Poli       48.  58.  23  +-«     v  Eteu.  Poli      k49-     9-*7-« 

Die  30  ^/»r//..   -       - 
Altit.i0  Corui     i8°.45'-    1"+«    AUity  Hydr.  ilT.$Aii'+t 
-      Reffc     ...     —  .  2.  45   '      '  '    Refit ;  -a.44 

Altit.  corr.    '    18.  42.  16  +a    Altit.  corr.    _    1$.  53.34+« 
DecL       .     2«.    7.  38     :  DecU  y       »*♦  57.3,4» 

Eleu.  Poli  49.  10.    6-*     Eleu.  Poli  49-    8.52-« 

;  '       v'    '         Die  7  Mali.  \  '.     .  ,  '__ 
Altit.  (3  Corui      i8*.46'.  4"+*.  Alut.V  Hydr.  i80.$6'.i^+-* 
Refr.  .      -  2.  +5  ;.     Refr.  ;  .  -a.  44 

Altit.  corr.        18.  43.  19  +«     Altit.  corr.        18.  53-  34§t-* 
Dcd.  '  22.     7.  30  Deti.  21.  57.  35 

Eleu.  Poli      .  49.     9.    2  -*    EJeu.  .£oli         49.     8.  5*  -* 
Hinc  pro  -valore  a  (equentes  habentur  aequalitates : 
I.  10'.  54w  —  2  a  __=  o  i    II.  11'.  43"-  a  a  =  oj 
III.   io'.  29"—  2  «-oj   IV.  io'.  39"—  a<*  —  °* 
V.    10'.  aS^.-actrro-,    "»nde    medium    (umeodo 

colli- 


colligeretar  a  zz  $',  fi6"i  verup  quura  Jpc^t  de* 
terminatio  a  rcliquis  plus  iufto  abludat ,  fi  reliqua- 
ram  fumatur  medium  ,  prodibit  .  «t  — -+-  5'.  19", 
ideoque  corre&ione  horizontali  1 V  minbr. •  Vcrfern 
quum  tota  haec  conclufio  fundetur  in  attittidine  $ 
Cafliopeae,  quam  qmdem  ao  aut  30  fcrupulis  ie- 
cundis  erroneam  efle  fiifpicari  liceret,  adhuc  aliat 
comparationes  in  mediam  proferemus.  ] 

„  .  Haram . in  namero  praecipaam  merentur  aj- 
tjentionem,  obferuationcs  quas  Nqb.  Eulerus.  menft 
lunii  &  1770;.  in  Caftello  quod  a  $l  hlifebetha, 
nomen  gerit,  pro  dctcrminandis  altitudinjbus  flella-* 
rum  Arduri  verfus  Auftrum  et  (3  atque-  y  Vrfa$ 
Miooris  verfus  Boreatn  inftituit.  Capto  fcilicct  me? 
dfo  plurimarum  altitudinum  ipfius  Ardturi  ,  habe^ 
tur  ea  61*  56'.  a" ,  fimiliter  media  altitudiaum 
pro  (3 ,  y  Vrfae  Minoris ,  dabqnt  hps,  yaloren 
6%.  17'.  15"  et  6*5°.  53(.  56"".  Ex,  quo  fequent 
jcoiligitur  corpparatio,  pofita  corrc^ooc  Qnadrantif 
jwo  6*.°zza.  •       , 

Altit.  Arduri    ©V.  56'.    a*  +  «     Altit.  p  Vrfae  *3*.  af.  t$"+« 
Re&  -^q,  Kefr.         -   *"t  *9-  *• 

Altit,  corr.        6"i.  55.  32  +«     Akk.  corr.        63.  26. +6*  4-« 

Ptcl.  ao   $3.  4»  ^aJf  7,-Sfr    Srffi 

Elcoat.  Toii        48.  18.'  17  -«    Ekuat.  Potf     •48.6*^4-1 +« 


■  1 


TonLXX.Noa.Comm,  2ss  Altit 


***     DE  SITV  CEOORAPH.  VArtfOR. 

Aitit.  yVtfie  ©y.  S3'.5<sw+« 
Refr.  ^.25 

Altk.  corr.     0*5,  53.  31+4        r    •    »  1     -    . 
DecL        7«.  39.  18 

•Eleuat.  Poli    48.  32.  49  +*    '  '     " 

.  .'  '■*  *.      ■  ••  »        •..    •  .  i * 

Hinc  colligitur  medio   furnto   a=r  — a'.  141',    cor-, 

re&io  autem  ad  horizontem  inuenta  fuic  —  i'.  48' , 

ideoque  corredid  pro  5a*  fuperat    horizontalem   %6 

ferupulis  fecundis  circite*.    Si  obferuationes  (  Booti* 

fcidem  inftitutae  comparentur  dum  arrttudinibns  ip. 

Jorum  v  et  (3  Vrfae ,    haec  corre&io  adfouc  '  parfo" 

inaior  reperietur  j    Yerum  hanc  comparationem  hcic 

adferre    qihil    attinet ,    qtmra    in   genere    fufficiat , 

bflendiffe  circa  60*  gradnm  ,  erjrorem  Quadrantasab 

horizontati ,  haud  parum  difcrepare.  '   In  "propugna^ 

cuto  Sbporogfkqj*  Sietfcba  di&o,  habfentur  altitudines 

Sreitae   Pokria  Yerfus   Boream  dieb.   5  tt  it  ABg. 

cjfjrtae ,  «Juae  -comparari    poflant   com    aldtudinibui  i 

ipfarum;  (3  Ophiuci  et  fi  Aquilae  dieb.    it  luVn  et  1 

,..;.. .'( ,  •    ii  Aug;  ^qpentera  in-modum.        \  . 

Altituda-Polarii  ^oVa?'.  45*  +  «    Altit.  flOphiuc.  47-.  ra1.  5H-r« 

:.;.  >.R*fr...  .,'        .-.    ^»48  Refr.  .-.-58  j 

Altit*  cont*.*     49»  **'•  57  +  »      Ahit>  corr."     47.  n.ia+e 
^  .•     Pffl.  Pol  88V;,4v3;3,  .      ;-.        ^P^    .!       4^41.   0 

Eleuat  Poli   47-33.  30 +*      Efcuat.  Pofi     47.  29.48-« 

•  >..-•  "'.".»  .«*••....•..•»•.:•      j^lrifc. 


'  I 


/ 

/ 


AUit  0  A<pH  *?**$'.*&'<  +  * 

..      :     Refc     *         -5* 

'  *  \*  ■'"  .    ■ 
AltiLcorre&  48.  ,a*.  $1  4-*         * 

DecJ,  £  '  45.  51.  io  K 
Ekuat  Foli    47,  »9,  39  --?«     - 

.  Hioc  deducitur  medio  capto  a  —  —  1'.  J3W,  quae  ab 
horizontali,  quae  circiter  -  i'.  40/  erat,  13"  difcre-- 
pat.    Porro    io    vfbe    Sumara  capta    habetur    alti- 
tudo  Stellae  Folaris  verfus\  Boream ,   quam    compa- 
rare  licet  cum  altitudinibus  variarum  Steilarum    vti 

.  y,  *>/P  Aquilae  et  s    Ceti  die    19    Augufli ,   eft 
vero 

Altitudo-  Polaris  50",  a8'.  iafl+a  AltiLYAquil^corr.^j^.aC^.as^-Hi 
:  Corr.  ^-40"     .  DecL      ~iq.    4.24 

AJtit.  corr.      50.  47;  ±5  +*        Elett.  Poli       =48;  «7.  59— * 
Deck  Fol.,  88.    4.  37        Aitfc  J3  AguiUw.  47,  •»  »P  4* 

Eleuat.  Poli     48.  3a.     *•+*.,  DecL  •  _.    5,  51.  23 

Alt.* AquUaecorr.  49°. 49'.  1  »"+*  ,    ,.  Ek     p  u  * 

:      DecL         8.  16.  50 ,.  4*J  **'    * 

Elen.  Poli        48.  »7.  3»  t«  Altit.  1  Ceti  corr.  $-aJ    4.  34  +* 
1..  *  Bbc^        10,  3a.  3* 

;.'  '     '  :  Eleu.  PoK         4«»  a8.    a  -ot 

♦'    '     "    •-    •'  '•       •    ;        ■    ''  ■    <•'-  ;      %  -.1»    <    U-      .  ••    L"' 

Hiac*  ejicitur  medium  fumeodo  a  ;=}  —  a|,  7%  fen  u 
propius  ad:  teritatem  ^ccedere  veUm.us,.-r  a!.  o'/,.CQr-, 
ri&io  autens  horixoa|alijS  babetur    *-  1'.  ,40".     Haec 
igitur  gqpQciuiio  cuoi  praecedenti    pptime   confentit. 

*: .,  "Ziza    "  "    Denique" 


ft*     DE  Sff V  GQGGRAM  f  ARfoft   - 

Denique    fi  obferuattotte*  ia  G4ucWw  r!fc6Paer-cotfiW-. 
lantur,  ex  altitudine  ipfiat  Stellae  Polarls  tomparata 
cum  altitudinibus  a  .Sagifffie" eT  ^Delphini ,  deduci- 
tur  corredio  Quadrantis   —  at  5W.      Verura   fimilis 
comparatio  akitudinum  pro  flellis  «  et  0  Dclphini, 
corre&ionem  Quadntatts  eirca  gradum  50*,  maiorera 
non  dat ,  «juam  —  1'.  40'' ,  ideoque  horizontali   mif 
norem  ,.  quod   omnibus   reliquis   detertninationibns 
contrarium  eft.      Ificirco   harum  obferuatiOnum  vira 
tanti  non  efle  exiftimamus,  vt  reliquarum  omnium 
auctoritatem  infringere   valerent.      Quicquid   aotem 
fit,  faltem  fatis  euidenter  comprobatum  efle  vJdetur, 
pro  dinifionibus  Quadrantis  intra  gradum  6*0  et  70 
.contentis  ,   errorem    multum   difcrepare*   ab   errore 
Qjuadranti*  homontali.     Quum  igitur  id  aobis  nfoe 
non:  fuimrhus,  vt  corre&ionem  Quadrantis  pro  fin- 
gulta    eius    diuifionibus  t  cum   fumma    exa&itudine* 
definire  velimus,  vt  tamen  conclufionec.  pro Lititu- 
dinibus  locorum  k±  dhitudimbus-  Solis  et   fleiiaroni 
ffxarum  deddcendae  eo  rtiagis  reddantu*  coftfpiraftu», 
certam  hypothcftn  non  prbrfns  innerifimitettr  eJiga- 
rnus  pro    aeftimandis  corredbnibus  Quadratwis  circa 
fingulas  eids  diiriGones.      Primum  igiter  pro  akitu* 
dinibus  40"    minoribus   corredionem    horizontalem 
adbibebimu6vpro  attitudinibus  vero  infequentibus  vsqoe 
ad  6  50  gradum ,   pro  fingulis  gradibus  corredionem 
Worizontalem  ,    tot  fecundir  diminnemuf ,    fpe&ata 
fcilicet  corrediooe  borizontali  vt  poffriua,  qaot  grt- 
dibus  altitudo  propofita  gradum  40  fuperat,  ita  vt  fi 
correftio  horizorjtalis  dicatur  a,  pro  grado  5«   fc» 

tnn 


jWw  fit  «*— ia"  pta  grarfu  atftcm  $6\«  — 16*. 
Contra  fi  a  fit  negarW  =3—  (3 ,  pfo  diuifionibus 
quadranris  a  40  ad  65  gradum ,  ad  (3  t©t  a^damus 
fecuocki,  quot  gradibu,*  diuifio  proppfita  feppra*  49 
gradum.  Pro  altitudioibu»  vero  quae  vltr*  jo  gta- 
dum  exfurgunt ,  ipium  valorem  corre&ionis  hori- 
ZoHtsrtls  adhibeiuhini  ceufui ,  praeicrthrr  qutHB—TOO» 
Bulhe  a,  Nob.  Eulerp  fa&ae  Terificatipnes.  Quadraojil 
ad  zeoith  indiaare  yideantiir,  corncciionem  ajd  ze- 
nith  aliquanto  Anaiorem  e0e  borizontali.  Qu  je  by- 
pothefis  ctiamp  a  veritate  aliquafttulum  ablpdcret, 
tamen  inde  vix  errores  fenfiblles  in  determinajionem. 
Latitudinis  locorum  inducerentur.  jPraetcrea  qjium  id 
mibi  heic  propofuerim ,  Vt  Latitudines  has  t}m  ex- 
ade  definirem ,  quam  pro  -vfp  Geographic^  opus 
fit,  fuperfluum  duzi  in  computandis  decliaationi- 
bnt  fixarum  fummam  praecifiouem  fcrupulofei  fcqui, 
dedmas  etiam  fecundorum  partes  in.vfum  Tocando, 
quum  talis  prdecifio  in  boc  negotio  non  nifi  pro 
illis  locis  defideretor,  vbi  obferuatoria  inftru£a  ha- 
bentur ,  quocum  fitum  ,  quarti  exactiffime  cognitum 
feabere ,  Aftrooomis  omaino  e  re  eft.  lntcrim  hoc 
non  obftante,  confido  fore,  vt  determinationes  amc 
propofitae,  vix  decem  icrupulis  fecundis  a  vcriutc 
aberraturac  fint. 


%%%%  Deter- 


$$o    m  *j?V  OEOORAPH,  YAJpOfL 

Dctcrminario  Latitudinis  pro  vibs 
Vralftoi  Gorodok. 

Fro  Bac  Trbe  error  Quadrantfe  inuentui  fbit 
$K  46* ,  qao  bbferaato  per  obferuationes  altitudinnm 
Solis  in  meridic  captarum ,  fcquente*  pro  Latitudine 
habentur  determinationes : 


t 

JTaao  176pAltit.limb.Oiup. 

Corr.  i^uad.  bemid.  O  Kefr  -  ParaU|Decl.  O  BorJ  tititodo  j 

Dklulii*7 

58.xo'.x7# 

+  5'."Mi5'.47" 

37" 

xp.Wlfi^^wjr 

,  a8 

57.  50*.** 

+  5.  aa      15.47 

ar 

18.  5««  24  51«  X0.4S 

%9 

57.4«.  18 

+  5.  a» 

x5- 47  ' 

48  , 

18.4«.  x4  5».  xo.49 

Aug.    r 

5<y.  57.  a<y 

+  5-*3 

15.47 

ap'      I 

[17.  57«  54  5M  1.11 

4 

50*.  xo.  38 

+  5.  *4 

j  +  5,a4 

+  5.24 

I5.48 

30 

17.  10.  57  5x.  xi.13 

5 

55-54.3« 

15,48 

3i 

10*.  54.44fx;xx.  3 

<S 

55.  38.  53  . 

15.48 

*?.' 

16".  38.  x5 

51.  10.17 

zd 

54.  30.  X3 

+  5.  25 

X5.  49 

&a 

X5.2p.  39 

S?x;  xo  22 

13 

53.  3 $•  *0  . 

+  5-  a<* 

!■$:  50 

34 

14.  3  5«  $4 

5x.  11. 1» 

x8r  s».  0;  50 

+  5.  28 

15.  5o 

3<* 

X3.    0.50 

51:  xo.58 

19 

51.  41.  ix  ' 

+  5.  28 

15^50 

37 

xa.  41. 14/5*.  'x.  3 

30 

51.  21.  36* 

+  y.  ?s> 

15.5« 

38 

ia.  ar.«7pi.  10«S* 

'  *f 

^^Su    i«  4* 

+  5. 19. 

■ 

»5»  5.i 

39 

• 

Medium 

51.  10.451 

51,  10.53' 

Sin  vero  obferuationes  diebus  b*  et  xo  Augudi  tadae 
excludantur,  medium  reliquarum  dabit  Eleuationem 
Poli  pro  hoc  loco  51°.  xo'.  $9".  Pro  qua  cuius^ 
modt  determinationes  ex  obferuatis  altitudinibus  flel- 
larum  fixarum  prodeant ,   iam  quogue  difpiciarou** 


t  x  :  r      Diebus 


$u 


iebus  x  9  et  aolAItit.  Stellae 
Augufti      '  obferuata 

77°.i8'.37' 

77 


«  Lyrae 
i  Aquilae 
p  Cygut 
t  Sagittae 


f.i8'.37'? 

r.  18. 41 S 
4*.  «5.  1 

4i.  24.  57 
W.  «3.40? 
66.  13.  28  J 


Corr.Quadr. 
+  S'.4o" 
+  5.  30 
+  5.  iS 
4-  5-  »4 
+  $.3* 
+  $.  33     1 
+  S-  35 
+  $.40 
+  5.  4» 


1N  RVSSIA  LORORVM. 

Kefr.|ftecl.SteIlae(H.leuatio  PoJi 
»5 


A  5' 
»5 
37 
50 
53 
58 

1. 15 
«.  58 


55.  14.21) 
5$.  14.  ar  S 
t  Aquilae    48.48.  41 

48.  48.  33 
t  Aquilae    4.7.    t.    6 

47.    «.  io 
i  Aquilae    44.  35- «4? 

4.4. 35. 98  s 

Antinoi     37. 15.  *  8 

37. 15.3* 
Capric.     1*5.  30.  58  £ 

«5.  30.58$ 

I    Medium 

£x  his  igitur  liquet  Latitudinem    hutus   vrbis   fiue 
errore  fentibili  ftatui  pofle  510.  11'.  o". 

De  Longitudine  Geograpbica  eiusdem  vrbis. 

Pro  hac  Longitudine  determinanda  tres  a  Nob. 
EuJero  inftitutae  habenrur  obferuationes  EclipfinmSa- 
tellitum  Iouis,  binae  fcilicet  obferuationes  Emer- 
fionum  Primi  et  vna  obferuatio  Eraerfionis  Secnndt, 
qu^e  obfcruationes  licct  plenam  hoc  in  negotio  cer- 

titudiaem 


appar. 
3*m.SSl.  7" 


*•  40.  35 
»T  »9.  37 
17.  3».  x» 
10.    4.15 
8.  f  6.  4^2 
5.  5i.  15 
x.  »p.    8 
13.  14. 18 


$x, 
Sx. 
5x. 
5x. 
5i. 
51. 

Sx. 
Sx. 
Si* 
5x. 
5x. 

!sx. 
51. 

Sx. 
$x. 
5x. 


,1 


n 


V.  S 
1.  1 
x.   o 

«•    5 

«.  7 
1. 19 
1.  4 
x.  4 
o  53 
x.  x. 
o.  55 
o.  5a 
x.  14 
x.  xp 

0.59 
o.  55 
0.5* 
o.  5* 


51.  xi.    ft 


I 


|  f%      DE  $*TV  GEOGRAPH.  VARIOR. 

trtudioetn  foppeditare  oon  Tafcmt ,  tamen  ca»  1*eie 
recjenfendas  cesfemus, ,  Tr  faltero  .  quodamtnodo  co» 
gr-blcatur  fitui  huiuf  l«*i  quoad  Longitudiuen^  Prirot 
jgiitur  obferuatjo  eft  jEmerfio  I.  .SatellUi»  die  a  Aug. 
,ip  ,'^uac  Uo  Vjral&oi  Qorodbk  ot>fero*t*  fu|t 
Tqrnr.  vero  |9*  5#<  84*,  qnun>  igitur  fec»li*»ni 
Tafculas  Uluffc  Wargentm  Mc  obleruatio.  Luteriae 
Pafrifiorum  cofctingerp  debuit  Tcmp.  vero  6h.a6t.il,t 
pr{>dtret  hinc  jdjflereatia  meridiahorum  inter  locum 
nottrum'  et  Lptetianj  Parifiorum.  3*.  19'-  93'-  Altera 
I  '  E*ier.fio  L.Satellitis  contigit  die  18  Augpfli  Tcrop, 

v$o  8*.  14'.  $8",  cuiua  Temb.  Parifinum  t  ex  Ti- 
bulia  habetur  +*.  57'.  27"  ♦.  *n4   tfeducitur  'dificreo- 
tia*    meridianarum    3*  17'  3i"J     Ucnique   Emeruo 
Sccupdi  Sattlfcitis  io  Vralfkoi  Corodok  dic  ii  Aug. 
•rimp.  ?ero  fe*.  13*.  53"  obferutja  et  cnm  fempore 
" '  •'  pfrifino  ex  Tabulis  deouclo  4*?  5**'.  19"  coinptrata, 
dift  dhTerentia)n  moridianorum  0fc.  15*.  3+".  jln  ttnti 
pQivclufionurri   djfccepantia  t   ineptum    forttjniedMflr 
fcliquam  detetminatjonem  eligerb ,    verifiroitt  autem 
eh  determin^ioneml  illam,  quad  ex  Emeruoae  1.  dift 
x8  Augufti  colligitUr,  ad  veritarem  proximeieccedere. 
Nam  de   piiori   cmerfione   ex    diario    Nob.   firirrt 
liquet,  eam  eo  minns  tutam  efie  pofle ,  quod  uibut 
1         po(J  «bferuationem    clapfis    minutis  ,  pqmis ,   onjnes 
Safellites  ipfi  pcnitus  difparuerint  quia  iupiter   hffl 
var^oribus  horrzontis  immergebat,      De  dbferuationc 
•vero  (ecundi  Sarellitis ,  quae  valde  bnna  effe  poteft, 
tenendum  eft,  eX  ea  nihil  concludi  poffottifi  correclio 
Tibularum  ,   pro  hoc  tempore  tx  aliir  obieruttioni- 


I»  KVSSU  BBCORVM.       C     &$ 

bu*  innotefctt,  quurr»  ia  -Eelipfibug  huius  &rteUitis 
errores  Tabularum  qui  duobus  mimitis  abfoluuntur, 
i»ud  efie  fbJeaoc  iiipftti.  QufcqauS  aqtem  &t ,:  ot» 
ftruatfoni  eoierfionis  primi  die;  15  Augufti  faftae  f 
maXirtiam  fidesn  habe|(Q5  r  Longitudinem  loci  noflri 
9  Meridiano-  Parifinq ,  ftatoarnu*  .-3*1:  iy.  o"  in  tero> 
jpre  i,  fiue  49°«  *  5*  i&  gradibis  aeftimatam. 

j  De  latituiim.  vrbit  Tfcberkafk.      \  ■ 

.  .  -  ]fa  hac.  vibe  Nob.  £«/^x  duplicj  .  vicc  obfcr- 
▼atkjies.  iaftituif ,  primum  fcllket  mehfibus  Noufinv 
feri»  et  Deccmbris  Aoni  1760,  tum  veso  iteratxt 
menft  Maxtii  Annoj  1770  poftquam  ex  itir«re}  <Juo 
caftella  S*.  Demetrium  et  •  Jaganrick  iopifcbat; , 
redtut  fadus.  effet.  Dum  prima  vice  i>  bac  ^rbc 
Yeriafcatur  c^orrcdioaeoi  Quadrantis  Jnuenit  5'.  4*'{ 
atWitiuam  ,  pofteriori  autem  6',  ia*  itcrum  addV 
tidaoit  ; 


v 


I 


TtafcXXNoiiLCtaiiB,  Atn       v  A«iio 


***     DE  SITV^fiQQRAKtr-V^OR. 


Dec. 


23  ".»aJ.5i* 
»3.  9'  6 
22.  30.56 
22.  x8.5*i 
2i.  55- 20 
20.  n.30 
19  50.58 


:"o'/x 


21I19.  31.  45 

•219.  3x.45rjJ } 
1770  Ian.    1;  19.  59«  ^f 

Marr,  14'  40.  30.  s'§V4*6&y 

X5  40.54.5%4.^:^Z 
33 


.^ft'.  .4« 


:A     fci  bikftimtt  . 

i5..:x*'|     a.iii- 
C  >«*44i 


.&, 


Anno  i7^dAUit.limb.QCar«jQaa<lv  &dmidv0^ttr*-ftir^uiecl.e>'Aiftr. 

(uper.   .  I 
Nou.die  19 

ftO 


.Poli 


i5.  17 


A 


i5.  iS 


»9 
3c 


40.  30.  &V4**!*V    ri6i    7'-i.    o 

40. 54. 5%4  M**:*  z1  fl"N":  c~57 

44.  4.  ts'V'4'W  ftW.>{lJt>     *'5> 

45.  24.  *3!,f+^i  «'  fi*.B3sir   r47 

45.48.*  •***■•*"■ .    -     j  V  4« 

iti.ii  niuu;;     -1  ,'o    di.....    : 


e:.  99^4% 4*  l47«T«3.H 

.'  rffto^  28.ft5»t«  *3>i5 

«o:40  33t|4lt  «.  7 

2  2.  47.5  8   if7.   13.28 

;^fe3wl8$AV4i7.'X3.it 

4 -.  „-  .      «3-  «8.    7  +7-  >3-i° 

:>'-;   •.  >«;•''.  1   .-vfl   *V  ft?.'**  f7- I3.*J 

15.;f*;\'  ft.ft9'}    •i:iVftJi.*»,Wi'T3.»5 

-  •ft.'*V:if 9 +7-^3.57 
»•  V  '**9  4^13-H 

Bor.  'A  *:  #  ii  13.40 
•' ',3>.  «Sl^a  4*%  43.53 
'■";■  3V?xcioff7. 1*3.3* 


ft.  ft7 

'VVWlxTv 

»•  3a 


47 

4* 


l^ediumJ^/3'3 
Sequuntur  iam  determinationes  pro  Latitudioe  vrbis 
Tfcherkalk  ex  obferuatis  aititudinibus  ftelkrum  ftxa- 
rum  deductae. 


1769  21  Dec. 

Altit.  Stellae 

Corr.Quad. 

Kefr. 

Ded.Stellat 

Eleuat.  Polil 

' 

obferu. 

j 

«Andromedae 

70#.30,.'3»- 

+  5'.48M 

20" 

27*29' 32" 

^•.la'-*^ 

y  Pegafi 

55.  30".  79 

+  5.3» 

37 

»3-  54.3i 

47-  *3.x* 

y\  Gwi 

31.  x-7  55 

+  5.48 

i'-34 

11.  24.39 

47-  13»  x» 

x770ft4.Mart| 

$  Gemin. 

55.    3.5ft+5.47 

25 

22.  23.    5 

47.  13.52 

P  Caois  jxiin. 

51.  ft$-   7  1+5.    x 

•45 

8.  44.  x  2 

47.  13.49 

Prdcyon      0 

n*A28-49i 

cfcft    4 

&h 

nftdbUB 

*7:r*ar58 

|3  Gemin.        71.  14.13 

+  5.xa' 

• 

18 

28.  33.43 

Medium 

47.   X3.  37  | 

>              1          ' 

47-  13.  3«! 

UiiiC 


Hinc  n^^Juhi^^irum  :conoio(i6n«im- >V£l«»s% 
Poli  vrbis  Tfcherkafk  .OKui/jfoiwt^0.  13'.  3+M. 

.  ( Pro  Ltfqg i^J  193  tyafi^etefm ir*a oda,  pt  i  tyu ftbfiipn ;.  u 
petit  obferuati^  immerfipms' I,  Sateliicis  louU,  «He  a$  : 
—  IWartji  A..1770, quae  immerfio  io  Tfclierkalk  contigit 
-•Temp.  verd  HJ*.«'.-$''i  ctim^PaHfirt  e*  caicti^Ttibtihi- 


1  . 


'<■  Huic~a4ite%ft  dWer udtjoni  eorfefptndentemi  quum  babeai- 
~rous  pbfcruatiooem  ijyrnauiae  ec^dem  die  faftam,  prae- 
llabit  per  comparationem  harum  obferuationqra,  Loji- 
nem\rbb-^taerM*':coiici^erfc;  7   K*~m-'<*>  ;: 


:l 


-  gituffiVenv  

Immerf.  P.  ■i-fjb:i  a^MalrWi^TTchcAaTir  iA*  &  V  fcrfl^p.,  vero 

... Ji^i^-i£i^i-jji 


Ditier-.  Meridjan. 
Longjtudi  Tyrnauiae  a  Parifiis 


II    <  „ 


5* 


PraqteV 


Longjtud\  Tyrnauiae  a  Pafiuis    i.p^JS'  *.  " 
id^tu^o  if&WkaTk/'*  ^Palifii^^^tJ  ;• ;  ; '  J 
ateV  h*nc  vtjbfeTfiationem*. in    e^dem    loco   gubtjue  *  ' c 


.J   £ 


tfellite 


die  'ab  MattiTt;  qUae  in  Tfcherkafp;  contigit  Tejrrtpbri 


Sa^Mat 


>'  ,  eY  c&fn^fh  ifyrifiis  fecundum *iV *  "': ^   ' '"."" l ' 
<febui(fct  Temp.  Ui6.  n'  a«/,  j>fo--    \r    ...  , 
lith^meTrfdiaiiorWin,  inter TfctVkaYfc    '' ''    


verc 

bula»  coiitifegeVe 

dire :  Jincf  bijfcre^ith  ^tfieridianorii^ 

etLatetjas;  PaHitdrdm  a^.aj/to',  verum  fiquidem  tbr- ^  ' 

rect  .oTatfctartom.  prt>  hdc  ttfm^dreV.circiter  4o'4  :dim!-*; 

nutiua^Serfimatfpdterit,  ex  tiac  obferuatione  feqneretur 

diflfereVtia*  metid  anoYfim-iMe^PaHGos^et1  Ticherkafk 

ab.goy$»6?/!   QJicquid  autem  fit,  iaud  multunp  nosa 

veri|ta^a^u4c^lpJ^i^iiftiniamusi  fi  numero  rotundo 

eandwo  fuppooamus  ib.%o4.o",  feu  in  grad.  37°  30'. 

Aaaa  a  Veter- 


1  » 


I     3 


f.  -- 


0 


i  r- 


$i6    Dp  MTV  ^OGRAJ»  "V*tlOBL 

Dtterminatio  I#tUu$ni3  pm  €*JkB* 
. :    #.  IkmtrUi 

CorrecYto  Qoadranti»  norijtonwlk  pro  hoc  loeo 
inueata  eft  5'.  39"  additiua ,  cjba  «  hypothea  no- 
noftfc  cortecta  in  |equenti  calculo  ftemmrt 


sS     24.  52.   5 


a9 


«5-    7-  »3 


+  >W 


Anno  1770^1.  limb.  QjCorr.Quadr  jSemid.  Oj&cfr  •Paral.Decl^ 
I      fuper. 
Iun.  ai  !  »3°.  S'.*3" 


*<£'..  S« 
xtf.iT 


a'.  *" 
1.  5t- 
«*54 


ilMM^Poli 


I 


J9V.  0"U7*.n«.5i* 
Iftedrum 


t7»  t*.  33 


17.  «3.  5 


E*  obrertatis  rero   altitudinfcus   (teUatiw& :  jluDp 
.diebua  «1  «.t **  Januarii , Jeq^eutea  prp  ^wdjn^  . 
colliguntur  determjnatiooes } 


1770  d.  ax 
et  28  lan. 
a  Ceti 


Altit  Steliae  Corr.  Qpadr. 


obf?ruata- 

4S°.Sa'.47^ 
4S«  Sa.  35  S 


+  5 '-5  3* 


£  Eridani  -  3 3.    j .  a  8  >  +  5. 49 

33.     x.  a8  S| 
i   Eridani  32.  2.7. +6.1 

13«.  27.4.4  s 

f  Eridani  132.    9.  ja  * 
3«.    j? 

28 


♦y  Eridaoi 

aS 
iH  Pleiadum.6*5. 


a.    j.aaS 
.3;- 57? 

'.  3*. 3o$, 
¥*-    4-  S  ?   +  5-  *4 
fS.    3.3PS  .     . 


R*fc.  PctUStellaejElauatio 
:S5«  glioUaf  *7-*3M1 

,:|        «»;  *7-  *3»*° 

xU?"  $.4***  47- 'i 3«   S 

f.ap  *o.  13,   1   47.  »3-    t 
;  j   ..         a  47.  x3,   * 
1.  30  xd,33.4S  47- 1*    * 
30",  47«*a«  53 


x.  43  Ji4-  «0-46  L47.  **  a* 
47+47- X**T 


«5 


sa.  aa.45 


Medium 


47*35*. 

47.    »5«    ;»9 


47*  «&*•  *° 

.    . ...  61» 


1N  RVSfl A  TX)CORTlt  j|* 

$ifl  Tcro"  aTtttudd  y  "Pleiadnm  die  ai  JammU  ex-  • 
dudatur  ,  fiet  Latitudo  huius  loci  47°.  i%'  <S",  cui 
conclufioni  tuto  acquiefcere  poterimus.  Pro  Lon- 
gUudine  huius  loci  determinanda ,  nulU  adeft  ob« 
fewatio »  caeterum  ea  facile  ex  Longkudinifeus  prj» 
Tfcbetkefk  et  Taganrock  concludi  poteft. 

Latitudo  caftelli  Taganrock  ex  vbferuationi* 

bus  dedufta. 
Tro    noc    Ioco   corre&io   qjuadrantis,  inuenta 
eft  5'.  ax"   additiua.      Ex   biuia  altitudinibus   Solis 
deducitur  EleuatioPoli  47*.  \%\  40",  vt  fequitur 
Dio  1 3  Febr.ahit, Iimb.  QSujxr. corr.  2 o°.4S^  JS"  die  io*  tiebr.  3o*.5o'.4c/ 
Semid.  £>    f    -   !-      —  16*.  14     -    -   I-         —16*.  14 
Refr-ParaL    i-    -    -     —  1.3»    -    -   i-         —  1.28 

Aitit.  cent.  O "  —     •    '  acv  3i.as»    *  •"*    -      30*33.   7 
Declin.  0    h    -     «-13.  15.5$     *  '*•  i  t»     ia.  14.1» 


Eleuatio  Polt  ,-    -  .  -47.  12,3*     •    -  i  »    47»  ia»4X 

AUitudincs  -vero  flellarum  fixarum  pro  hac  Lajittt» 
iMne  fequentea  fuppeditant  dcterroinationcs  ; 


Aaaa  3  «79* 


-518      DE  SITV  TGEOGKAPa:  tf«IOR. 


.  iftAlcit.StelladCor.QUadr. 
bt.  .    oblferu. '  :l  - 


Refr.  pecL  SteHa  fBWbrftttol 


1770  d. 

13  F«br. 
c  Tauri 


«  Tauri; 

(3  Tauii.  • 

5"  Orionis 
r  ' 

?  Taiitl 


61.  ai,  14. 
58.44»  30- 
5  S.  44.15 

7X*  ?*3*J 

71. b\  27 

4av?3-..35. 
42^  13.50 

53.  42.    5 


g  Qricmis     40.  38..  7 
Vo.'3^.5^. 


a  Orioriis 

1  — 


V    .jSirius     - 


50.  j.50. 

50.  "3.0:7:;; 


£1    f 


—  -  Rteet 


2*.  x-8.*7 
*o\  »8.53? 


5«'  2  > 
$.ax  ■ 

•  1.  . 

5-io 

4-5^ 
5U1 

<*:*»: 


34 


-*t> 


v.  «■ 


" 


1$.    1.50 


5.** 


1  23 

■si  «rf-  - .  -    - 


+"7 
ir54l 


4.7^rtf»?50w 
47.i-*?53 

47-  12.    3 
4"K«^37 

47.  i*.4* 


aikcj.  58.55* 
I.'  6      2.,  5..     I 


7.;»p;46' 


47.12.26 

47.  »2-49 
x  Gf%±:  5T  47;-  & 45 

47.12.47 

-rfi  _.  . 


!/•'• 


•  Medium /47.1^.41 

*  (  7*7   '3    . '   ■  ?v 


oo?t 


£x   o$biis'  igit^  caflelU 

Taganrock  nurrierbroturido  ftartii"  pofle  47*.  ia'. 40". 

De  Longitudine  eiusdem  loci. 
Fro  Longitudine  huius  loci  determioanda,  adcft 
Immerfio  I.  Satellitis  louis ,  quae  die  Febr.  14  m 
Taganrock  obferuata  fuit  Temp.  vero  176.  30'.  23", 
quum  igitur  Tempus  nuius  obferuationis  Farifinum 
ex  Tabulis  deducvtum  rncidat  in  15*.  $H  8",  colligi- 
tur  differentia  meridiaoorum  iater   hunc    locuro  et 


4 


i77o  dit 


-    IN  RV$flA  LOCORVi&:      :      e5j> 

rParific*  a*.  isKisH ,  quae  in  Gradus    conuerft    dat 

3<5°.  19'  circiter.      Quae    tamen-determinatio    cum 

aliqua  ^atitudine  acjripienda.  eft  ,   fiquidem  'f^ft '  ob- 

ftruatio,'  ,in  ,qua-  furioatur  hon  omoimoilam  fibi  ¥in- 

;  dfcat  certitudinerr.. J     '  **  *     '  < •  -    -  •  •  -- 

:•    '.        -    '  »•  '     1  r      i  ;       :       •;,-.;.        -   •      •  -  .- 

Jktermmatio  Latitudinis  pro  vrba 
,  Krmentfctntch  .   : 

^kit.  Hrob.Q.Coi\  Quadr.  ftcfr  -  Parai.  iSemicji  (D^Deci  O  Bor, 


iprilaT 
»8 


laii 


S° 
1 

.7 

*4 
*5 


a'.  i« 


fuper, 

55  . 

5  5- ao  57 
•  55.  57..57 

5<T.  10".  8 
,57-  *<*  19 

57-  59  39 
f59.  18^49 

59.48.sO 

i-  -  1  <• 

.  op„    2.  1 4. 


+  5<  2J« 

,+.5.  :*i 

* .  '•   :  «■  ? 

+  5.  23' 

-K5..  S* 

,+r5,  *i" 

+•'  5.  20. 


3»w 
31 

30; 

»5 


15*.«' 

*      *   * 

«5.53  . 

15.52  * 

15.51 


*  *» 


14.  13..  7 
f+N5o.i7 
I5\,    8va8 
itf,    8.4'fr* 
16,50.23 
1 8"*  1  1.20 
18.  40.51 
.*8-55.    8 

:    Medium 


In  tiis  calculis  Correclionem    Quadrantis'  h6rizonta~ 

lem  fuppofuimus  51.  40"  additiuatn;  reliquasque  cor-. 

recVionts  ad  praefcriptum  noftrae    hypotncieos    defi- 

■  ciuirhiis.     TvOrtc  itaque  djfpiciamus  quoqne,  quid  ex 

<obferuatt*  altiiudinibus  (lellarum  £xarum  dc    Latitu- 

dioe  buius  loci,  flatuendum.Ht. 


Elfuat.Poli 
? 

V9*.'3'iaW 

4P«3.  12 

4 9« '3«  20 

49-3.  20 

%9-%  27 

4Q\3-  +* 
49/3.  28 

f9*3.  «7 
49-' 3  50 

49.  3.  26" 


-■  * 


*'4'i  i»  -.t 


*7*> 


$6d      DE  SlTV  GEOdRAftl.  VaWOR. 


1700  dieb. 
3oApr  et 
7Maii 
Regulus 
Z  Leonis 
$  Lenois 
p  Leonis 

t  Cbruf 
*)  Vifgini* 

y  Virginis 

$  Viteinfe 

f  Virgfnis 

0  Virginis 

a  Vifgioifc 

%  Virginis 


Altu.  Srellae 
obteru. 


Corr.  Quadr. 


6S.  24.  35 
6"  2.  $&.  34, 
56.43.  ai 

19  3*»  37 
4*  *8J  .45 
41.  28|.  24 
40.  ^d.  42 
40.  43.  50 
45.  3i.  11 
45.  30  56 
53,-    3-  31 
53.    3  33 
3<*.  33-  39 
3<*.  33.  »9 
30.  54.  51 
30.  55,,  ft 
41.  26*.  38 
41.  26.  52 


+  5'.26tt 

4-  5- iS 
+  5»  r7 

+  *.»♦' 

•f   5.4o 
.+*  5.  39, 

+1  5.  3? 

+  5.  as 
4  5.  *1 
+  5.40 
+  5.40 

+  5.39 


Refr /k  DecLStellac  1  bleoiu.  Poli 


ir 


4» 
26 
19 

»7 

2'.  3  8 
1.  *4 

ii   6 

4» 
*.*7 
1*35 
«.  4 


13:  4'.54;* 

24  33-9 
ai.  4«.  44 

15.  51.  16 

|i5.5»<  17 
ai.  26.  45 

o.  3*-  37 
o.  36.  38 
o.  1  i.  16 
o.  11  tS 
+  38-5» 
4.  38.  59 
'12.  11.  50 
ift.  II.  51 

4  18  33 
4. 18.  32 

9 


49#.3V 
+9  3  45 
1  +9  3.a* 
49  3.  8 
49.  3.  30 
49  3  %6 
49  3.  17 
4?  3  39 
49.  3«  28 

49.  $.  20 

49.3.  8 
49.  3-  30 
49.  3.  ai 

49-  3-  ao 
49  3.  25 

49-  V  tt 


.is-32    49*  V35 
►.57.&M  49-3-34 
49.  3  23 


O.  $4.  58     49.  3  44 

49  3.  30 

Mcdium  t  49.  3.  s3 

Videtur  kaque  Latitudtnem    huius    toei   fctis    tuto 

ftatui  pofle  49*.  3'.  a*". 

JDe  Longitudine  vrbis  Krementfcbuch 

Pro  hac  Longitudine    ftabilienda    bioae    fuppe- 
tm   obltruationes  circa    Eclijpfes  Satcllitum   louts. 

lmmcx* 


Imwtxfo.  Jfcilicet  SecpUl  Sateljjtij;  ,  guae .  hoc    {■ 
Joco   obiernata   fuit   die    30    Apriljs   Temp.    vcro 
j2fc.  5&'.  49"  et  JmWfjQ   Prjmj,  pj)ferpata  dic   10 
Maij  Temp,  *ero  jUJ*."^.  ai*f   pui    vtricjuc   obfer-, 
vationes  quoque  correfpondentes  adfunt, 
.    Jmmcrtio  I.  SateJIitis  dje.  *P  Maii  obferuata 
in  Krementfchuck  Temp.  vero  10*.  y.st" 
.  Stockholmiae    -    -    -    .^15.    5.43 

Luhdae  "•    -    -    -    -  14'.  45.45 

Hine  dirlfcrcntia  tneridiifloriim  inter 
^wpiOiolinwaa -ct  Krf  ff^«tl<tu»c^        z,    1.3$ 

LiiHd  et  Kremefltfchvck     *    fa<a'i*gf      . 
P  fit*    igitttr  .  Umgitudijie.   Stocklioltpiae    a    Pajifis 
**♦*'.  55"   *    Luodae    43?,  3  p'- 4    foret    jCongUujip 
pro  KrementfeJnKk.  a*.  V;  S31'  •  vel  •  4*.  sJ.  -0<*. 
immerfio  1L  Satelljtjs  dje-  0o  Ai*r»li*  obferuaw 
in  Krcmcnticbttck  Tftfl»**  vero.  la^sS^cy 
TfroauM»    *•.  -  •*    -r  *.*.  j$.  £ 
Zaricini     -     -     -     -   13.  4*..  44 

Differelitla  mertdfanoru«|  4«ter 

Krementlchuck  et,  Tyrnaa  -  if  3.3» 
Kremehtfcmick  et  Zaridn  -  44.  *' 
Pofita  igitur  Lonsitudtne  Tyrnauiaea  Parifiis  r*.o*;$5* 
et  Zaricihl  si*  48'.'  30*',  pwxftt  Longitodo  pro  itrc- 
mentfdiuck  a  'P^irifirs  a*.^^  27*  vel  a*.  41,  %&.  Mfcdio 
igitur  liarum  quatuor  conclufionnm  fumto,  prodiret 
Longitudo  quaefita  i*.4^.3«*.  Quae  tamen,  qma  im- 
inerfip  I.  in  Lund  obferuata,  reHqui»  obleruitionibus 
aliquarito  magis  dtibia  -eflfe  gotetit,  a  oobi»  efle  ftatue- 

TouQ.X^.No»,Qw»».   \         Bbbb  •    «w 


561      DE  SITV  GEOGltofa.  VARIOR. 

tur  a*.  4'.3Jfl»ftu  «n  Graditto»  SiVp'  cirdter,  qoie 
dcterminatio*  oon  fane  fnultum  a  veritate  abludcrt 
.poteft  ,  ob  infignil  certitudinis  criterra,  qnibus  obfcf. 
yationes  gaudere  videntur  ,  egtegiumque  ipfirum 
inter  fe  confenfum. 

De  Latitudine  cqfteHi,  quod  a  St.  Elifabetk 

nomen  ducit. 

Pro  hqc  loco  eas  praeprimis  fellgemus  obfer- 
vatione*  altitudinum  Solis  ,  quae  proxiorc  circi 
ipfum  tempusSolftitii  captae  fUnt^proqiribiwdoftmcol- 
redioQbadrantis  horizontviis  inucora  faerit  -i'.**?,  ad 
aititudmcm  tfs^eam  fupponamuafuifle-ftlrji^qOum- 
qnc  Semrdr*meter  Sotis-  interuallo  temperis,  cjoo  hae 
obferuatione*  fadtac  funr,  fcre-  conftanter  focri*  \\\irf 
et  refractfc* •'—  i&*$  altitudmefr  Iimbr  SeK»  Superiorii 
obferoatae  ad  veras-  altitmfinea-  cemrr  Sblis  reducen- 
tur>  6  tx  Rlfe  eonflanter  fubtrahantur "iV.a+l 
Quibtjs-  oifetufctiSy  pro  iatrrudtoe  fcqaente*  prodibuot 
«oncliffioroes  r 
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14  Iunii 

tf5°.  ©"'.  6" 

18 

«?5**5v  8 

*o 

65.  i6\  aa 

a»— ~- 

v  6"  J-  16.  4& 

fl» 

6*5»  16.  37 

23 

6$.  15;  58 

ay  — 

6*5.13.14. 

ag. — 

65.    6. 56 

23**6*... 7 
^3..  a7.5o 

taj.  »7.54 
*3.  «7.I91 
23.  24.52 
23.  18.24. 


I 


48*  29  23 
4«.  ao.  52 
48.  9.9. 40 
4-8%  29.4.1 

48.  «S>.  45 

48*  30.    2 

4-8v  2-0^38 


Hediam  feS*  *5>.  45 


Pro 


;  :  m  rvssja  wookval         j«a 

i. 

Prp  Latitudine  hrios  Joci  determitiandi ,  turn  qai- 
6tm  dceufrtmt  afotjidiMs  fteUarum  fixarum  t  Not\ 
Ewfcw.die;  7  Ianii  captae ,  corrc#wae  auadramis 
tooc  c*iftente*  0°.  $$'  additiua ;  ver»m  quum  .  haec 
cerre&io  per  vnicam  tantum  obferuatiOQem  demon~ 
flrm  fit  ,  et  altitudinibqs  ippticata  (  imprimts .  dum 
ex  ripftra  hypothefi  cdrrigitur,  cooctafiooes  pracbcat 
haud  pamo)  dlfcrepantes.  ab*  iilis ,  qoae  altitudioibus 
SoHs  inoituntar;  heic  tantum  adhibere  ftatuimus 
ofcferuatiooes  altitudinum  pro  Arcturo  ct  £  Bootif 
Teruit»  AufiMM»  capta* ,  aec  ooo  altitudiqes  p  et  y 
tr&e  rninoris  verfus  Boream  fumtas. 

PritBum  itaque  pro  Arfturo  fequeores  habentur 
©bferoationes : 
.  Aliitodo  appareas  Arfturi 
4i*  i^  Iunii6*i*.55'.43"  A!tit.Ara.Tenrdx".53l.x4tf 

»5.—  <?*•  55«  58  Declina_tio  ao.  «3.+9 

xo" "61.56*.  14  ; 

.  .    .  t4  «x.  55.54 

90 6*1.50*.   7 

IL 

Mediomtfx.  56.  o 

Corr.  -Quadr.       — a.  16 

Refr.  —30. 

•  Altit.  T«ra  61.53.14 


Bbbb  t  Fro 


§*i     Dfi  #tV  ^fiOGftATO  VAaiOR. 

Prd  X  fia6kh  fia6  *mtit  ^^^00^' 

Al&ado^  Boptii  oWeKaam-      AWfc  {  Bootte  obferoat* 

■  ,$  •  _ «l-  ^tfi-ttf.;  a     CtfrrV  QuaUr»        -*e.t© 
j<)r  -iiu*  5tf.i6.i5      •  Refr*  «"88 

■'..  Medium  56*.  itf.M"    ."  .  .  +u*My 

<'..->     .<..'..       £|«oat  Polt     +&$<*  7. 
Seifauritur  nnnc  obteruattorit*  pr6  |*  Vifafc  fflWGffct 
Altitudo  &  Vrfec  obfefttata     AWitodo  £  <V*fce     •  •• 
liie  a»  Ittnii  tf^W;***''.   <   obfemata    tf^MV1*^ 

24.  $3.  a7.  xi      Corr.  Quajr.     .    -a.i'7, 

45  6*3.  *7- 3*    .  Aefr.  ^ r-ip 

&~"*  ****7     ».    Altit.   vm     «3»*4*%4- 
iftediiini  63:  a7-lao      -Deeiin/j*     75- '5-55 

EUuat.  Poli  .48.  30.19 
Demum  pro  y  Vrfad  hae  adtant    obferuatitMieM 
Altitudo  y  v^fae  obferuata    Aitjt.  y  Vrfae..  ^  • 
die  iS  lunii  (55Q5V.  9"     /obferuata    tfs-jS/Ss" 
24.  65.  53.5<5      Corr.  QtnKlr.         —2.19 

*5  —  65. 53.43    \  ,*^ef3f-        ~ y 

65.  53-5»      AJt^  appar.tf^.  51.10 
05   53- 5<>      _  rwii* ,.av   ^imt 


27  65.  53-5» 

30  —  6-5  53.5*    z^y  7»; 30.,» 


c: . 


Medium(?5  53-55       fclettat.  W4a.  3o.*& 
,  .  ,  „  lerum 


.  •    1M  RVSSIActOCOaVM;    :         ifj 

Terum  ntf  <k  qnidant  driertoatioqjB*  pfo  .aiuHid-inibus 
Soli»;  ac*  confcofillh  c*m  ob&ruftcionpb.tt*  circa  alti- 
tudi rtfes  -fiiarum  redi^i  poflRitiC  {  uec  hic  quidem 
diffeoTds  t*lli  poteft  ,  fi  cofteflto;  Quadrantis  talis 
adhibeatur ,  qualis  ad  horizontem  iiuenta  fuit ,  tum 
enim.  diflenfus  inter ajtitudmes  Solis  et  Arcl-ari  ma<i 
ncbit,  lderh  j\t  antea.;  altitiido' vero  Anfhiri  ctim 
ahitudjinibus  (3  et  y  Vrfae  minoris  nullo  modo  con- 
ciljarij 'pote^fuijt ^qfram  ob  cnuflifrt  i«  Iflfcofc  difleu&i 
aliam  ratioiierfi -deter rhltiaticii  Latitudinem  loti  ptop»: 
fiti,  tutiorem  non  efle  exiftfmamiH,  qu*m  vt  inter  con* 
clufiones.  iam  iniientas*'  mecTiftrh-  cflpiatur<,<  «quo  fa<9:o 
prodibic  L^tltuitb  Cafteifi  St.  Elirabetlt'^  30'.  17", 
quam  taftietf  infauorem  obfertjatienum  circa  altitu- 
dioes  Soiis  factacuai,  ownero  totuqdo  4&°.  &0L1Q" 
ibtuere  liccbit; 

De  Lmgktidine  Caftdli  >St.  Elifabethak  , 

,  JTernae^id  Jwc  loco  a  Nob. .  Euleto  Jim1itufae 
hahentur,  obferuationes  circa  Ecliples,  SateitttumilcVuri. 
Haruai  prima  cft  Eraerfio  fecundi  Satdllitis  *•  quae 
die  19  Iunii  obferuata  eft  Temp.  vefb  $>*.'&r\ -32* 
Ea8em  {srnertfo  vero  TjtrUaulae  ©bferoata  jfgetiir 
Temp.  vero  S*.  »3*.  37"  «t  ^aricini  io*  9',  34  , 
jvndc  diffeKntia  meridianorurn  St.'Eiifabethac3  Tyr- 
nauia  6b.  57*.  5$"  et  a  ^Liririn  ^S-1.  4*;  fiiiicque  a 
Parifiis  vcl  ib5i'.$o1',  vel  4*.o,.-2**.  Priorftutcoi 
harum  concluGonum*  he\c  id  compuVum  vetoire  irfn 
debet/  quoniam  obYeruatio  TyrrTauicnfis  Valdc  duth 
erat/  '   '       '■         ■    -■•■'   ':'  -■    '■■'<•   ''  •■>    ■•i 

Bbbb  3  Emcrfio 


***      JDE  m V  CfiOGXAm  IVXRIOR. 

fimerfto  Piimi  Sit*mt»  die  «o  iBflii;     .  .    f 

io  St  £IMW)€tba  okret a.  T«mjs.    iA  $'..$* 

■'     SNfocfcholmnp   :  .'...-.    .'.  j  i  b*.  *i.jp, 

j/  Zarkfa -  :>    •  'U»S3*5t.. 

Hinc  coneluditur  diflerentia  meridianbru m 
.    iuter  St.  EIi(abe.th  et  Stockholmiam  $7.33' 

St  Elifabeth  et,  Zaric)h  ^  :  '  '  47- 4p' 
Jdeoqu*  Loogitudo,  $t.  Elifabethae  a.  iruen&ana  Pa- 
r&no,  peti  priorem  comparatiooern  a*  ©'•  a*">  i*r 
pofteck)rqm/atrtqiB  a*.  cy-41'C  r. 

( .  Emerfio.I,  Sinellitii  ^iie  27  Iuoii 
,'-r.  in^t.^Jiftj»tIvobferoata.Teiiip.Tero  rja*.5&{55* 
-■!.   '  v  Paiifiis^ontiagefe  &;buit  ex  calculo,.  10/58.30 


,_     v~.. 


Hirtc 'torghodo1  Elifebetbae  *  ftmfiia     2*'  0.35 

Medio,  igjtur  fumto  harum  conclufiontim^  prodihit 
Lo«*g*odo-  r^uiu*  Jooi .  l^,or^3Q/'^  ,ftv  in  GrAtSbos 
^',^.3  .JWerjdiaoo- Parifiano    copiputata  >  qaae  fi 

.TOi^fffl?  ^^a.;  ^  ».Hmcn  *»0df  longe  a  Neri- 
^te,  abj&rwbft^  pjraefertjm;  quum   ^rrague '  obferoatio 

«rnerfiqnia  Primu  coelo  bene  fauente  fit   pera&a. 
..<,....         .       .  .  ,.r,- 

™  EttfmMtio  LatUmdinis  pr»,  Caftdk 
; f  /  *  j; ;   Saporogfkaja :-  Stetfeba. 

r,  J;-.  F*  osfcriwtiouibus -flltijtudinum'  Solis  *t  ftet- 
i&£%§»  ..fWun*,,  ea»  tjanfjni  heic  reoenftrc  placet, 
r^^e  fcflae  iu,ot ,  correlUonc  Quadrantis   horizontali 

Ex  obfcnatis   igitur  akitudjnibus    Solis  ,    fijcjutntem 

■y:x-  .;~yl  *..*:•  >•  in 
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io  thodartr  «iiWmioMar  EleoMkr  Ftrti  po  <&i>oib£« 
f kaja  •  Sietfcha.  •:■,•-■• 
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*3 
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55-  15.  3<* 
55.  15-  4J| 


u 


.-*     xl. 


x'.3V 


-  i.$i 

.r.M* 

-  149 


» 

i 

'1*  1,2.    4«    6.  $l 
3.    7    25  £4%$. 

^2$..  10.   4.58 

"     .t    ..    •    .        ,  : 

37^4.49-js 
2.57  M-thli, 

•40 


47»3i.3f 
4.7.34.  27 

47-  a*  50 

+7.  3J.  +4 
47- 3.  J-  5« 
47- 3».  31 
47.3*.  1* 

45.-3i.aS 
47-3».  34 
.45.^.98 

47-  ^  45 
47.  $*.  4* 
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4,7.  31.  a3 
#7«  3^.  47 
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4>  3i.  34 
47.  3».  i1 
47.  31*35 
47.3i.44 
#7-  3«.  «7 
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47-  3i.  35 


i;5/:,.7...fQ..'«r7.  3i.  33 
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*  A lcittijiines  vero  rteJUru  jp..  Yerfu,s„  Weamr  ft&^U$jp 
an.  computum.ntyi  4axi^u^'quiX'e#ide^,,^o^.  iij- 
[qerfjtYdine^ 
~alicuf  dublo  otyioxiae  'iefle  poter.urit,.V  .,.-., 

<■     Dtfxtmimtib  Lo^h^i^jif^<  Cqfle/b-. 

:  *  :  <'■■'■;'     8^t:dgfl^s$htfcbm 

-''■  •  •»  •*?#►  UopgiNHHbe  httitt^lbd-  determihatujS, ;  ter- 
nae  a  Nob.  £»&ro  obferuatae  fmit-3  fctffptt»1  S&telli- 
Tiwn.  XX.  Nou.  Comm.  C  c  c  c  tura 
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fft>     DE  STTV  GEO€RAfti  VAftlOR. 


\ 


ttnfti  looia,  Haram  prima  eft  Emerfio  "tfertfffttef. 
l&t,  quae  kt  $a?efogffcg*  Stetfbfe*  ceatigk  «fe  *> 
IirlH  Temp.  *erd  ii*.*4'.  *$*.  Venfctt  q*fm  taft 
obferuatioui  alia  correfpondens  alibt  fe&a  noo  ftppe- 
tat ,  hioc  pco  Loqgiruditfe  determiti^nda  itffcfl  edtt* 
cludi  potert.  Secunda  obferuatio^tt  etiierfio'  Secoodi 
SateUitis  dic  ai  Iulii,quim  NoU  EtVrftff  dbferuwit 
Temp.  tcro  9*.  o'.  37'  ,  quum>  igitur  Tenfy.  ftrff. 
htiius  obferuatienis  Ct  6*.  52'.  59",  hfnc  rcqtftretot 
olflfeitntia  meridianortrm  toter  SapoWgfkija1  5ictftfifa 
et  Parifios  a*.  7*  38" ,'  verum  quum  cX  afrs  obftf 
tationibtis  cooflet  errorerri  Tabulartim  prb  loc  tera- 


«orc  fuifle  i<. 


40"  itf 


eXceflh  ,  Tempne  ceftc&att 


Pirltfmirh  riaiUs  erheffionis  ertt   6*.  ~$  A'  15? ,  Meo- 
ijtic   di8eretitia    meridiaoorum   quaefita    2^.  jSu, 
otiJte  cfitte  nimis  magna  e(K      Deriique   ctEmtrfib 
Friini  SateHlUis  hoc  m  foco   obferuata  hafetor  die 
&4  A*g*  Tcajnp.  irero  8b.V.  $8",   cuios?  Eraerfio- 
nis  Tempus  Parjfmum  quum  incidat.  in^i^-Si" 
lcx  tab.  Celfeb.  Wdfgeftth ,   fiet  ci  nac  cbfemtiooe 
d^n^erbfttia  ftWidiaabftim  inter  &p6tbgffcrjii  Sietfcbi 
<ei  Patitios  2*.  8*.  7"  ,  quae  igitur  nuriierb  rotuodo 
"flatut  pote*  a*I  8*!.  10"  fiue  in   GnHtibus   38°.  ai'. 
^airims  atttcm  hatt  obfetUiltio  coefo  fereno  et  ft- 
-vente  inftituta  fit ;  tflmert  ob  lumen  Crcpuftuli  adhoc 
fej#$u  frctf»  fi«*i   FHtftt,  *t  fitpc  etatJfio  iufio 
tardius  fit  ofcftfiftft.  ,  Mtpo>*   Loogitildo  huius  kci 
adhu$  ajiquanto  mjqor  ,&f  quam  904«  cs&  hac  «V 
0tWu^  <jt^gitvu. 


\&&mmwomm    , 

Deteri4mti*  bmu4mh ''jrr  wWSamara. 

Corredia  Quadranjis  in  hoc  Joco.:  JJpWttde  ac 
in  SaporogfJbja  Sieticha,  inuetita  eft. '—  i-r  4.8" » 
qua  igitur  in  fequenthbus  calcqlU  vtemur:     . 
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48.  «9.  »8 
4*»  »9«  35 

4*.  «9«  41 
48.  39.  31 
48.  S9. 42 
4S.  »9.  24 
4«.  «9«  4$ 
4».  29.  44 
48-  «9«  4S 
48  »9  45 


>.....        r...    :  *.^>      .         .».     4  ^W«Uw»I^S.a9-S5 
ffiflW»o  igiror  Poli  pro  irroc  Samara  hinc   deduci- 
tur  4V.  »9*.  9$°. 

Cccc  a  Zfc 


•    *. 


**    de  srrv  <&fidfcRA*8.  vx*ior. 

Tres  ih  iac  x;vrbe  VSl&.y  ^rrf;  idffitutte 
tunt  obteruatibhes  circa  Ecfipfes  Sifeflitum  Vonit 
Nam  22  Aug.  ab  'ipfd  tibferuatae "  babentur  ,  feirier- 

,80  ^Stwrtdi  SafeJHt**  &  bmp&tailtXxii ,  itttfiitt 

priop  contigit  *    TempJvero  8*.  44'  offy  ^oflerior 

c  valfoine  tjft>  ^ongitadfoe-  toc  quutgiiam  tlt»  <*»- 
<  *U<*i  poffit  ,  '  »<<fcftft>i|s-  qtrid  ex  tfritci  .tqatttr. 
fViaium  -  (giciir  -  fi-  ha<jc  fcbftroatio  -aottftratt  tttn 


•  (  ^emjpore  Parinno    eiustiem    obferultionis ,  qoodj  io- 
'"cidit    io    6*.  jij.  46"'»,  adpiicata'  nimirum.  *Jabu- 

isrs  'kAn*titi**h':&"1  ■whums  mmfc. 

tur    differentia    meridWM: It^  iM^&hlli 
. , :     \   at  Ealft&K  ,  t*..4,«rt.  ^y  .lOcljBrtfitj;  qnidkhvqoov 

quc  huic  obferuationj ,  alia  correfpaodelrt.inEirttin. 
.  fidi,  qu*&i»er^Q^ferifc|a  efi  Teffy*  vfcro  pWjt^ 
•  -..•.   %ti6t  ipotlftt  iX)qgpitU()ine;2aBCia  a  Farifiis  i^jKju", 

-  «plligerfltar  tUficrtntia  mtr idiami  Satntrte  .-*  ftrifta 

-  »?.  to',^'  ?  vorurn    qruum  -obfetwatio  w  'ttoiete 
.  r     -.    ft&a  aliquatenUs  dubia  eft  ,  priokr  tnrnm  determina- 

tiohom  {proptas  td  vertootejn -tctadere  fifoAr,  tui.' 
•.  .&tattto.er«br  «>l|ierfatiptis-ift-Sao»ai3L?filAt^^  cnm 
•.  [•  .',  -•  .  «t-rort  otterBatietis  Zaniqintnfi*  j  etutdftt  .ik  Sjoanti- 
;. '  ;•• .  .  tttta  £oierGb  dehjque?  f  rjsni.  <fice  a  j^  A  w  3a(.BtA 
l>  .  -.  Miifil:  ohfematfc  ert:Terop.  vero:  *x£.  *<.  &*S  tnds 
c-  vc  .Abqrtd»  rtempA*  fferifino  eiusdfcrt»  <enterfioi»ls^ex  Tt- 
.'\\~  tmlis  dedndo  *7b.  51*'.  53",  colHJgitur  diffcrefrrit  me- 
-<■  '?-  'iidianorum  ab.  13'.  40",  quae  derte  nimis  in  exccfla 

-rw;'^ii    ^tid    £v.m^.'.  7-)!.'   o:*i  Jiu7  111»  £i       <*£££ 


V3.  j  j-.)0 


.  mctt 


•!■  ! 

\  • 

•     l 


peccat.     V«^.%^P. '^gI«d«^V«Jm^  a  Pa- 

binisj  prioribus  l<j)cis.  Pro  Latitudioe!  autem  dlterviv^ui 
y .1  t^t^^da  V  vftka  hatetuii  obfefrjpatfet  al rif^di^js-SoIW  , .* o £  .°€ 
oj«lie?ks^P*rxcflul  innenn  eh  altitutjo  Limbi  ioife.o  •<' 
~fiif>9fy*i$!.490' 4o'.49'!%  Vn^e  .pQfiia  Declioatjtqne .  o ..  /  i  r 
. o •&)!<#  jpjLQ^lwcijt  obfcriatijaoe  l  8°.  i.*',  is",  Semidift* /.\?  rc  ( 
.Jfm«8{Qj£olit  .^'issl^CI  rehraAione  *4x"  colligita?  •&=  E£  * 
.-jelinit^  Poji.Jiuius  lvii48-.#£/^%/4.  Ex  altidu4ie  -C  tC  ? 
.<■  *u>»  i*tto>  fi^rilm  <jie.fi  Aiig.^ftqucntes  habepnr  .:t  .ir  :n 
<.  ^detgfmyMttpnes : 


;i/-..jc.  C.CTV* 


*2 


.Ol 


i 


■  u. 


.r  • 


a^no: 


dbfej-u. 


-  otfcru.  v  -   t  -  -, 


P47.  .«,  14 


..;» 


o    ir 


«S'J    fff 


:? 


?  1 


'       "1  * '    5AltkiteU^fa4r.Qfvdri|ui  |DecLSteliae]El«uit.  J»oK  \ 

c— *«!SB  4*  10.    4.  lbM.51.  32} 

-l.lffO*  4l5|  8-  16.  3*7  lf8.  5».  3* 


up   i<(f  Mttitiirmafft^  1.  37 


girtfifa  .Vtfc  &e^Mn(fa  ^-hulk5  ta^^  $£ 
fcrufltiones.  ,lU  "** 


ir 


_Cccc  3 


Zfc 


-0  **»%  J 


~\ 


'   Cdrretfidne  Qnadrantls   horizontafi  x.  'fupjpQlftt , 
ante  —  i'.  48" ,   tx  obftrtram  iltitudirfitfus  &Hs ,' 


▼t  ante 

fequentq  JMbentur  deae*miftft*toB*»* 


1770  SepqAltit.  lirakQlCoT.  QiMdr.Bemid.  Q  Kefr  -  ftrst 


»4 

»7 

O&obr.    5 

©* 

7 

16 


f     fuper^i.j 

38.    6.  y&l 
36.  56".  ftp 
33.  50. 10 
33.  fttf.  ffti 

33.    3-  S*M' 
31.  33.  1* 

30.    2.41 

f9-  4o  4? 


^*4^J 


*<*.  1' 


'jj.i 


V" 


»247.  30.  3| 


«5 

ftd 
31 


«5, 


h\>2 


14. 
x©\ 


••• 
3> 

4. 


<?   ->: 


x«.    8 


li  ^- 
*.T8 

•I.-** 

1.  30 

r-33";. 

1.  4*, 

l. 

x. 


ic.EdU 


>    l 


t  1    w    .-  -  r?    • 

;i^i^.TiL5pi.t 


De<£$ 


i*4s;-Vft:'H&»t 

:4?*8i4»  Jfr-^o-i* 

'*.  x^' 5*^0.47 

5.^^^40.4» 

■•••♦$  «**i  'M0.4* 
'•8;a^'#sr^4o.»9 

$.  $*ftf^4011 
ix^    $37  5«.40.t* 


I  "3 


*r* 


JMN|ini|sx.4A.»9 


**,  -tudini^  ftellariim  fiiroifi  de  hic  Lahlndin*   ofe- 
^ljjt^fersfiiiiltt^.  Tt>i  quijlem  eas  tafetum  obfcriationes 

Tidenfor.        -l  «nwiwD^ 


mtm/i,  v^tk.-  ^y% 


( 1 


^ft 


,°>s*-  M"\*5«h'-;** 


J',;fi 


a.?«  .8.55 

•,  j' 


«uai^. 


EleaatPoli 

£  sMtaff  5  i*.4o'.33* 

W^Mttftfypi.40. 19 
i7**9*«:-ftjsi.40.  47 
os  •*»  ****!.  40.  34 


54J  ».  ^amsi.+a^ 

x?f4$:t&f.:  :*.  >*«***  •fcj*l.  40.  «8  . 
~  h  #$ji  «-•'£$  ft°*>a».*8nSi.  40.  ao 

>f  Aft^ftWV^i.  40,  30 
ftitt  fcittrr  '«Wftgharr  «itt^M  WtiU'  tlo- 

-*     .   ! !  ,'  .  •  ".     *.  •  »)  4;j.  /.  ."  •  !: '.    •-•'  .  ;••••  •'•   r  :r-^ 

£tetermm$iQ  im&tmbnis  fr*  <  Mffea  iHte 

-  '  Pro  Longitodfae  Wfa*  Itasi  *etotnftW*tfi  MM* 
Nokv  finfafcr  obTeroimc*  Eaie*iiotW  ^flfr  Sttefcl» 
kMb,  qntrom  ptibr  faAacft,  di*  *a  Sqm  TetWj* 
6*.  50'.  1  :#">  pSRerfdK  mo)  dic  31«  OftoH&sSlW^ 
Quttjn  veroi  Tempar  Fntffifnuw  piibrte  tbftftfttiflBlP 
ex  Tabol»  flt  4?;  f  i^.  54^  ;fain*  oiHigtaiv  tifHw 
tU  Meridianarum  inter  Gturbw  «  iiotctiftrn  tfcriftfttf 
jrum!  a*.  8'.  11/'  Taai  *ero  ob  poAoktereift  trttet* 
fiooem  incntehtenr  iri  TeinjM*' P^n*»  ^.-k^i  5^ 
coHigitur  Loogitudo  huias:  tott  4  MMfeftfnd  iPtrt^ 
fino  a*.  8'jnf";  qittim^oe  fgftue  Uwe  ntttf  cttfcla* 
iiones  ttin  probe  iater  le  confcntiant,  fioe  fenfibili 
errore  ftatuere  Hcebft  Longicudinem  loci  noftri  a 
meridiano  Farifino  a6.  8'.  9".  feo  in  gradibus   exhi- 

bitam 


^  DE  Sf  T$*m&iVmW*VklOCOR. 


rum  altyas  xieterminatiqnes  ,    non  prg  orpnracrVex- 

(t.cj. . i  qp^atfeM ^iria»b»lif  irmifehttfr.'"  ifAeter^h^TSo  dtyfek 
T+  :f  .i^iofl^^pfiigitu^nem  Hujhft  ll^c&eVjnfintnjja1^ 
.)  -  .-  \.  i2tdtiibeh  «fatohi    noifoht5  iHi©,*  qulbusj  Na&f  j&itafr 
<: ;  <  ♦■ .  i  nhitucftnem  piuftae.  mericKanam :  menftiratfit.*  Verum 
i «   °  *  •*  Wht»  'contl^fidtaes;  Mac  tiecTucefcaW  iix  ^flori 
fcs  .-.  ^  .i  ?riiifis^it»ii&4  'praccifidne^  gauflere*  cjueanr,,  ^t  "" 
c  £    -  i-   >  ahddi-  «te?*dihitione>  eaeteroc^to   ^cift^  *«£, . 
-""     "~n|ljfluau^i onerofioKS  ,    iflas  obferuationes  |in  compu- 

Magneticae  in  aliquibns  locorum  jfcora^coq^tt^gfgfL 
torum  a  Nob.  £«/^0  obferuata,  confuli  potefy  Diflcrta- 

Wttiflttstjft.dttlstoUfitfis^MiB^^  im- 

j^,foffic*  Jqci%ae«0ooifc  y  onftu^lfcs  sbMfctitfctf 
l^ic,rep^ptt  n«hUrt.«4  iMccffibt  ic&q  gfcftnsyfriisW 
4e**<fcE  JieHotltfiDgfcii*  qns*  NaMSffcfc  ^M^ 
dMbliaftiuj* ,  «mbi^hWifailli^nT^ina^uiBSJob  sjb^ 
campalfe  ifM^thiroi^l^^g  .fingiAja  fcc*ts**imo* 
ralflfatifitntifejfefe  J^ft^tidQJbm  Tix  ^qoiAqtofa»>Coo*J 
gUksV:  poflfcaliitotWivdoifc.forfiniitt  earbca  .cdnipaMita 
i^t^tifMtoiiM&viiQaW  MettJortthfpwi  ,n?i*M 
ec*feS|i  «oj^ojifylnflitattt;  ctritainodiuupieal  oorB&ufea 
t40dc»oinii<i,5Wli  noftri  M&mtoiMfo*£e  "-  <•.:.:» 
Xl:dilnui    onD    ,  iOf.;inalno^  t,l  !•:  i  «iwiq  »ft«   *  •. «  ; 

t    il»on     I30l     IIJMiWWJ^ftO.!     -JlfrjiU    '/»1**««»      •„■•;•   • ; 

-icixa    eudibfcia  ai  ual  %vo  .**  ."s  onfliifc4  oiiuwiiMii 
r;iwid  DE 


<EC  LI  PS^aS  S  O  LIS 

;PPTRQP0LI  Vfafy   AVGVSTI  ANNO   1775 
1  "  'tNyriTVTA , 

»;>"•■•.  '  **  .*,... 

:  •>.  .       t>  .,      ..jjw&OM,    ....  :   ^ 

-      JN  D.    ION.    LE$ELL.     ... 

^Tlreffem  expofitiwem.obfecuac.onnm  cirjra  hanc  So- 
«J^JUs.cEcJipttn  r*m  &3»Wfll  «aditjirijs;  primum 

ooj^uaUonjNjHiWmslr.^  8y«u   Pen- 

^d8^i.vad  quod  hae  ohferuagtiones   fa&ae  fup(,  fuccin&e 

enarrapo.  Per  altitudiues  igitur  Solis  correfpondentes, 

guadrante  Aflronorfiico  trinm  pedtHn  captw,^eqooolia 

elicni  momenta  meridier iwfk  ad?  FVsrj-^tfn^  ©bftriuua: 

•   .' ',.    ./  :''    ^*   ::  \V     -~ ■«  J'~    :';    v=  1%mp.Pend. 

,l)k>QJldg/Weria,& 

\Corre&io{  MerhUei    Al    +a«,  1 

•  '  Mbridies  verua!   '•  o.  8.  5-5,  9 

•**  Aq&^cridVctiildttfdln:  cb>refp.:>  ' e     d.7.   7,  7 

..     .,  '     '        '"  '     !  ?    V.  *C6rri  'Merld."  ::';  J";<    +aa,  3 

:  ...     ' :  "' "; '.'.'' ::':";  rJ;tittto.:y*&'  «"Hi.**  9 

.     ,  iHH*JWt  flitsid.' ix,iitimdm:  corn(fp.r  :   }  -d.  5.  35,  % 

'■:'..'•,...;  \-x^Mem;:-  :  ?---  +**,  7 
.'r  -i    •. ".",  "  . ' : ; ,c  vfatti.  terWhK,°. ;  cl. 5.  5»,  P 

♦ '  *  -.*!•  •A^.;fic^fa.qoW'exJa1tit ^  Co^rrelp 'kffiibltfi  ,,x 

.  *,  „       -• .    ,,.',-  cbnueflientiBUs  "cJo,rfe&ionIfu$fK,tt.  4.  52,  ©* 


r  z 


ffl      OBSERVATK>  BCUBSIS  SOLI& 

pk  a©\  Aug»  Merid.  eXaWtudin.  «orrelp»  o*.**.  7*0 

.  •     .    .    -  .       Cocr»  tye/Jd       +»5,i 

Meri*\  >erus  0.4.32,1 

#    a  o  Aog. ,  Merid.  «i  .alt*ruoj«>.  foAefpi  oy  ».  5f ,  o 

.  Cool  JMetig\      +.a4><$ 
Merid.'verw  0.2.20.6* 

Tto  feifce  aotem  momentis  r  Tempora   mtdia  mo- 

mcntis  merkiicvum  refpondehtia ,  fequentta  babenror: 

Die  fto  Temcv.rntdioo»  tneridie.  veio  0*3*.  5*0 

f»i  -      -       «     -      -      .     ©.  a.3«\s 

24-  •'_  -  -  --■  •:-  «.gffep 
25  Tcmp.  medfttm*  Medfr  006»  o.'i£f* 
a<5  Temp.  medium  AterWie  *er**;'*nWi* 

'*>.    '-"     •"'  '  •      -    •  •'      •"  «^'Oi4e>»* 

* 

.  Bmt  ag^Hrr  cpfEgittir  Retardatio    PenduR    dniroa  a 
-  ao  ad.a%  AoguiU  a^i ;  a  22  Augufli  ad  24,  joH»8 ; 
ay  24    ad    26  ,  a6*,  7 ;  a  24  Augufii    ad  medtam 
v>  ao&em,  die-.  «^    ^etaedatio  diurna    47",  f;  *  atf 
j.    Au^jufti  oeciigue  ad  29  eiusdem   26",  7.     Sin   teto 
jotcr  fe^  jeooferantur  ebferuatione*    pro   medta   no&e 
.   die  25;  et.  Mfridte  20"  ,  babetur    retardatio    Pwduti 
r    intepuaWa^i.2  hotarwp   12",  3,    quae  licet    atiquan- 
~  tjllum  difcrep/t  ,'t,  eonctufionibus  t  quae  per  cotnpa- 
satioocm  Merid«eL  pro  die  24  cum  media  no&ediei 
«5:  et  meridio  die  20T,.  eliciuntur;    ramen    ad  feci- 
^  tem  ce^fenfurn  sedigetur  ,  fk  in  obferuatione   medvao 
ao$it  tantum  .^nko  fccundp  .aberratitn»  fjiiflfr,   »f* 
.,   jponatur;     Hac  i£itor..  de  cau fia '  momenffim  ^to  me- 
.  ajdk  die  a£  ob^ruaiuin  Tempi  ,Pend.  ,oV  V-  3.'*  * 

•    :■  ■■  ■  •■•"  jetjna» 


rflinatoi»;  t6tt**«i#m^  wro  Pepdu^i  iottcaaUo 
duodccim  faorarum  proxime  praeccdentium  ifuppcr- 
namus  fcufle  47",  o->  quod  fere  codem.  redfbit  ,  gc  fi, 
fimolickeii^Ris  raojneows  madjae  nocti»  die  25  et 
meridiefc  4k  ae%  w  Uac  wdeterminatione  vti  vcllcmus. 

Principatt  momentum  'circa  -liaoc   Eclipfin  ,a 

me  obfeVuatum,    ctV  firiis    hufos    Eclipfeos,   qtiem 

Tttbo  Dollondiano  11  Pedum  contiogerc  obleruaui  , 

Temp.Petid.die    a$    Aug.     1 8*. +6"* .  4" ,    ideoque 

Terop.  yero  i8b.  4»'  «*•     Qnum    autem  haec  ob- 

fecnatio  frfta  fit  cpeto-ad  modam  dcfaecato  ct   aere 

puriflimo ,  eam  inter  vaJde  exa&al  referre  haud  du- 

bito.    Praeter  iftam  vcro  obferaationem ,  Telefcopio 

Gregoriano  qaod    Mfcrometrb  obie&iuo    inftruclum 

eft ,  plurimas  menforas  circa  diftantias  cornuum  La- 

nac  et  W  tes :  lucidas  difti  Solis,  ccpi ,    qua*  tamco 

omnes  &fer^ttc«M^heSppercen?ete;  iuperfluum  foret; 

praefertim  vero  eas*  praetermittere  i&a&us  fum,  quae 

flatim  poft   brturri  SoRs'feAae  ftwe',    partim    quod 

hae  obferuationes  ob  nimiam    SOlii  ■'  ad    horizontcm 

propinquifatem  ideoque  infignem  imfertitudincm  circa 

refradionem  ,nunqoam  non  valde  mcertae   cue   fo- 

leaot  i  tum    vcro  etiam    quod   prb   hac   praecipue 

Eclipfi  ,   Sol    moz   poft   ortum   identidem   leuibus 

nubeculis  tegebacur,  vnde    has   obferuationes   valde 

dubias  fieri  oeceue  erat.      Reliquarum  vero  obferua- 

tionum ,  eas  praecipue    feligendas   exiftimaui ,   quae 

amico  inter  fe  conienfu   praeprimis  confpirare  vide- 

bantur,  quarum  Catalogum  hcic  fifto  fequcntem: 

Dddd  *  Temp. 
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33  •**" 

34.*  a 
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«3.4* 
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»8.3+ 
29.30 
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KEia*  S 

t$75k  4- 

1560,  6* 

*5*3i  3 
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•75,  * 


De  hifce  rero  obferaatiooibus  tcncndum  eft, 
qiod  noa  nifi  ^ltimae  ,  qoas  litteris  a ,  b  ctc.  nec 
oon  numcris  I ,  II ,  111  ete.  diftmxi ,  pro  determi- 
nando  tempore  Tero  coniuoftionis  Solis  et  Luoae 
adhiberi  queant ;  obferuationes  autem .  circa  partes 
lucidas  a  17*  33'  ad  17*.  37'  inftitutae  imprimis 
conducent ,  ad  corrcdtionem  Latitudinis  pro  Luna 
inueniendam  $  tum  vero  obferuationes  circa  diftantias 
cornuum  a  tempore  17*.  24'  ad  X7*.  30' fectae  mihi 
inferuieruot ,  ad  determinandum  valorem  partium 
Micrometri  pro  reliquis  obferuationibus.  Sumto  enim 

D  d  d  d  3  medio 


«16*0  bajuin.  obfcnmiq«»i!i, ,  (tiftiMrxdrpuum  que 
tfto  teaapoee  >ip&m  Diametrnm  Lunae  jppareotem 
dequabat ,  wperietur  $87",  7  4  prorfui  vti  cadem 
ope  TabuUrum  adhifcita  corro&ione  altitudjni  Lunac 
jtebita,  reperitur.  Experiinentoaoicm  fccSo»  mihi 
iam  patet,  obftruationes  circ*  4?iaotiascoriii»fn  pro 
«kterininando  moraentQ,  <u*  SoLct  Lmaeram  ia 
coniuocliooe.,  vix  aeque  felicicer  a&  conlecfumwdigi 
pofle ,  cum  obferuationibus  cicca  initium-  *el  tnem 
Eclipfcos  raflttutis;  fi  partes  raiciometri  ex  menfe- 
.  rata  Diametro  Solav  adMmentnr,  ac  fi  ratiofe  iam 
dic"ta  «arnm  menfUra  ex  quantitate  Diametti  Lfloae 
aeiUmctur.  A  ,r 


•   J\ 


£lemeota  antera  fluae  pro  cakulo  par^piom 
ineundo ,  cognofceie  necefle  erat,  e?  Tabttjfetj(aat- 
ribus  CeL  Mqyeri  fequeutem  io,  modom  dedqti: 


♦  "v;r 


r.  f        •      #        fc    ■ 


Die 
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Dic  %$  Ang»        I  Temp.  medto 


Afeenfio  reda  O 

Loag.it  O 

Longit.  > 

Latit  y  Bor. 

Ftral  3  deqfttt. 

Faifcl.  O  aeqtiat. 
Diamet  >  borizont. 

Diamet  0 

ijot  hor.  0*in  LongaX 

3fin  Longk. 

Mot  hor.  >vefpe&. 
Bf ot  hor.  3?  in  Latit 

Aequat  tempv 


5.*.  3*.    7»« 

5,.*,    4.18,8, 

40.  so)  a 

54**5>* 

'  »,» 
*S*33t* 
3  "-44»  5 

8.  «5,« 

"«7*i*7 
<frs~3V* 


Fanfino 
fsV.stf»*' 

5.  ».+1,33,  ft 

43.  18,* 


+  M7t#- 


Wnc*  autem  eolfigitur  ,  feeuoojmv  fiav  Tabufi»  ve» 
nm  lampvt.cooiuoAionis  Soli*  ee  lunae  conerogtr* 
«cbnifie  Tcmpv  raedio  Pari6nc»  rj*.  t6h  +x*r  exi~ 
flenat  Loogitndiofr  Looac  j'.».  4»*. 13/t 

Vt  Bune  Lefioribu*  eo*  facilio»  fit   fudkhnnr 
cfc  exa&itudint  cooelufionum  cx    noftri*  obferuatio» 
nibut  eliciendaruna  ,  sationem  elementornm  ptr  xcaW 
curam  paraHasriun»  inuentorum  fcquend   Tabella  ob 
cjcnk»  pontmus  t       ; 


Ttmp. 
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Teuijvvert 
P«tropoItt. 

•50.*59 

-5-**  5.1 

5+39 

18.     O.  22 
2.  55 

6\    3 

T    1 
9.     8 
XO.  20  r 
13*  12 

U.-20 

-43-48° 

-:-.*$.■",  2  • 

;  f  7.  ai: 
28.  3,4  l. 

-.3^40,, 

^4^a«f,  .! 


£4» 
5*> 

$*, 

.*o, 

49, 
<4*» 
•47, 
s45, 
r4*, 
4*» 


3 
8 
6* 
t 

5 

2 

5 

5 

2 

3 


.3V*:I 


•  v 


\i 


i*  •$i-,ci-'t 

29>  P 

aSi  7 

26*,    O 


"Lafic  ,"J5' '  "Semitfiii!. 
appar.  *3  tppir. 
7^a,MW',P 

a$»9J 

33,  4i    .  ,44>, 
3>* 

25 

-.»1 

,37»,$» 
4*>6 

,ft.*9 


•tftr* 

4*/*' 


>5,JW         4>. 
49,6 


f 


ojOjnoi 

*CyJ7 


:*>»  3 

56,  5 


Hinc  vero  ope  obferuationum  fdpfft  -trlttffutn  , 
fequentes  colliguntur  exprefliones  pro  temporc  coo- 
iun&krais  verae  inter  Sokm  ct  Luntm  ad  Meridift* 
num  Petropolittnum : 
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0.  x  9*.  8'.  5$"  -  3, 4£  $  +  ft,  70.^  •+•  0,0*.  * 
*.  *9-  .9-  7  —  3, 37  *  +  *> 50.  y  +  o,  18.  ir 
*.'  r9.  .8.  59  —  3,  «©*$  +  *,  aoV  4*0,36*.  f 
4.  19.  8.  45  —  3,09  $+  2,16. y  +  0,4.1.  ir 
<.  19.  8.   53  —  3»o3  *  +  «108.^+0,4.5.  * 

ex  quibus  medium  fumendo  idem  tempuscopiunAio- 

nis  eolligitur: 

196.  8'.  $6"  —  3,  aa.  $  -|-  «,  34-./+-  o,  29.  tt, 
fio  autem  excluderetur  fecunda  harum  conduflonum 
fieret  tempus  coniunctionis  :         . 

19*.  8'.  53"-  3,  19.  J+J)  %oy -+-  o,  3*-  *  , 
at  tantilla  haec  djlcrepaotia  hoc  in  negotio  nul- 
lius  habenda  eft  momenti .;  quum  hae  obferuationes 
partium  lucidarum  inflitutae  Gnt ,  tempore  a  maxi- 
ma  obfcuratiooe  haud  .multum  remoto.  Caetcrum 
eSr  iis ,  quae  a'ibi  in  noflris  Commentariis  occafioue 
huiusmodi  calculorum  monui,  facile  intelligitur  quid 
litterae  B  ,  y  ,  m  heic  fignificent.  Ex  oblcruationi- 
bus  porro  circa  diftaotias  cornuum  iaftitutis,  ad  fe- 
quentes  pro  tempore  coniuncVionis  perducti  fumus 
conclufiones:  . 

I.  «9b.8'.3^-2,75 •*+-  Ii*5.JH-©i7i.-* 

II.  19.8.31    —  2,6*9    -Hi,5a     -f-o,77 

III.  19.  8.  +6   —4,6*2    -+-1,40     -f-0,85 

IV.  19.8.44  —2,6*0    -"-1,37     -r-°>&7 
V.  19.8.30 — fl,5<**    +-1,30    -4-0^9» 

V\.  19841   -*>54  -f-*,a6"   M-o,94 

VII.  19.  8-  4$  —a,5i  -+-i,aQ    «4*0,98 

VIII.   19.8.48   -s>,47  +-i,ix     +"X,03 
Tom.XX.^ou.Comm.  Eeee  IX. 


5 8fr    obser\  Anb Efc ttt&s  :s8fldift 

X.  »9.8.4$  ~a,44  -+1J,o4    4- 1,67 

XI.'  19.  8.  42  -2,42  -4-d;o5 -+-1,09 

XII.  19.8.47  —2,40  -+-6,95    -4-i,ii 

XIII.  19.  8.  45  — ^,30  -f-6,93    -4-r,ta 

XIV»  19.  8.  34  —2,39  -Ho,9«     -Hrjfl 

XV.  19.8.59   — 2»38  +0,91+1,^      : 

XVI.  19.  8.  43  ^2,38.  -4-0,89    -4-T,ia 

Fx  quibus  oinnibus  fi  absque  \llo  difcrirmne  mediara 
fumatur ,  inuenietur  tempus  coniun&ionisr. 

19*  8'.  44" "—  a>  50.  $  -f^  i,  io".  j  -h  b,  99.  **. 
Sin  vera  extlufis   conclufionibus   I,  II,  V  et  lXr 
quippe  quae  maxime  inter  fe  difcrepant,  reliqnarum 
fumatur  medium  r  prodibit  tempus  coniun&ioois  r 

19*.  8I45"—  s^ovtf  -4~i>o&jr-+-  1,04*, 
qtrod'  quidem  a  prius-  imrento*  \ix,  fenCbilltet  differt 
Ex   obferuatione   vero>   pro  ffne   EclTpfeo»,   feguens 
deducitur  expreflio-  tempus.  coniunctionis  iihibemi 

19*.  &'*+*"'—  2, 35  $  -f- 9,  St~jr~f-  iy'%* «ir. 

Ex  obferuationibus  circa  diftaotias  cornuum  ante  con* 
iunflionem  apparentem  fa&is  r  vnicam  tantum  pro 
determinando  tempore  coniundionis-  verae  fcligemus, 
qua  tempore  vero-  1.7*.  13I  7"  obfetuat»  eft  di- 
ftantia  cornuumr.  1692",  6,  vnde  quum  pro  eo- 
dem  momcnto  fit  Parallaxis .  Longitudinis-  4i'.4o",4-; 
Latir.  3;  apfaTens  4/.  44",  6"  et  Scmidiam.  3  ap* 
parens  14'.  48",Q„  colligitur  tempu»  coniandionis 
▼erae  : 

19*.  8'.  3  3wl-4-  2,  4*  •  f  -  o,  P7./.-r-  »'»  26*.  *. 

Dom 
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i 

Dupi  Yero  et  concIu0ofHbus   raodo  inuentis   verus 

-  valor  roorofcnri ,  quo  coniun&io  Solis  et  Lunae  Cjon- 
tigir,  deterrainari  debet,  praeprimis  necefle  eft,  vt 
quantitateS:  correcttonum  $  ,  y  y  <ir  exa&e  defioian- 
tur ;  quum  autcm  ex  noftris  quidem  obferaationi- 
bus  de  prima  et  vltima  earum  oihil  definire  liceat , 
fufficiet  valorem  ipfius  y  inueftigafle,  qui  Tt  mox 
oftendemus  ,  aeftimari  poterit  ——7",  hoc  auteoi 
valore  in  conclufionibus  noftris  fubftituto  pro  tem- 
pore  coniuncVionis  fequentes  obtinebimus  conclufiones: 

Ex  obfcruationib.  a,  ct  </,  e  19*.  8'.  37'^ 

.  Ex  obferuationib.  III,  IV,  VI  etc  ra.  8.  37"' 

Ex  fine  Eclipfeos  19.  8,  36" 

Ex  obferuatione  ante  coniuuctionem 

appaTenrem  19.  8.  39 

<juae  conclufiones  qaum  intcr  le  confentiant,  vltra 
quam  fperare  fcs  eraf ;  videtur  fatis  tuto  concludi 
poffe ,  qnod  tempus  -coniun&ionis  verae  incidat  ia 
Tempus  verum  Petropolitanum  i9b.  8'.  37"  ,  fiu* 
Tempu*  medium  Parifinum  17^.  x8'.  i8w>  quo  tem- 
pore  igitur  erat  Longitudo  Lunae  5b.  a\  4-a'.  xV1 » 
quae  quum  ex  Tabuljs  Mayeri  eliciatur  5*.  2°*  4.3'.  a'^ 
erit  corre&io  pro  Longitudine  his  Tabulis  adplicanda 

—  45^ ,  quanta  correctio  alioquin    pro    his    Tabulis, 
rarior  eflb  folet.     Catterum  fi.  etiam    circa    locura  . 
Solis,.  aliqua  adeflet  incertitudo  ea  ad  Tabulas  Mayeri, 
faluandas  nihil  conferet ;    fiquidem    haec    ioeertitodo 
quae  non  nifi  ex  perturbationibus  Planetarum  minus 
exade  aeflimatis    oriri    poteft ,    aeque    fere    locum 
Lunae  ac  Tellucis  afBciet. 

•  \.    .  Ereee  a  Pio 
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Pro Latitudrois  corrcfcione  inuenienda  ez  eb* 
fernationibus  partinm  lucidarum  a  17^.3 3'td  i^.ii 
ioftitutis,  fequenti  modo  rationes  fubduzimne.  Qaia 
tempus  cooiunftionti  apparetitis  incidat  eo  moroento, 
quo  diftrentia  tera  Longitodinis  inter  Solem  et 
Luoam  aequatur  ipfi  Paraltazi  Longiradinis  Looae, 
hioc  conuertendo  parallaxin  Longitudinis  Lnnae  qoam 
tempore  i7b.3<S'habet  in  tempus,  rnaenieturi**32'.i6f, 
miod  a  tempore  coniunclioms  verae  fnbtra&am,  rt- 
Imquit  175. 36'.  ai"  pro  tempore  conhinftiontsappa* 
rentis ,  quod  faltem  cum  praerifione  decem  fceun- 
dorum  definitum  efle,  cenferi  potcft.  Hac  igitor 
epocha  conQitota ,  ez  motu  horario  Lunae  io  Lon- 
*gitudinem  et  obferiuuis  iltnnl  variationibas  in  pa- 
rallazi  Longitudinis ,  tumque  ez  LatkudioHH»  La- 
nae  apparentibns ,  facili  oegotio  computantor  diflan- 
tiae  appareotes  centroram  Solia  et  Looae ,  feo  ex- 
ceffus  quibus  hae  diftantiae  Latitodincs  apptreotsf 
ezfoperant.  Quum  vero  diftantiae  appareotes  ;oWer- 
vatae  ftcile  habeantor  dom  ex  obferatis  po&tas' 
iucidis ,  fnbtrahitur  dinereotta  femidiametrorom  Solis 
ot  Lunae  $  fi  diftantiae  obferoatae  cum  compotatis 
conferantor,  fecile  colligitur  corre&io  Latitnditris 
Lonae. 


Temp.  Tero:  Part. 
•   Petropol.  |  Lncid. 

i7*.33'.  tf*.437",* 
34-  14 143<5,*5 
35.  13  44r,  5 
36".  1?.  44»,  4 
37.     9  440",  7 


Dift.appnr 
obferu. 

37*,  9 
377,'  9 
378,  8 
383,  1 


Latit  3Dift.appar.VCorrc& 


appar. 
37iJ/,7 
37<*,  3 
3«0,  5 

384,7 
388,8 


compor. 

Latir. 

383V 

icA« 

380,7 

ll> 

381,8 

3,9 

384,7 

5,9 

389,4- 

*,3 

Surnto 
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Sumto  igitor  mcdio  harum  -concluuonum ,  prodibit 
corredio  Latitudinis  —  d^o,  qaam  aumero  ro- 
tundo  ftatuere  liccbit  —  7W* 

Tura  Tero  liquet  minimam  diftantiam  centro- 
rum  apparentcm  incidifle  circa  tempus  17*.  34'.  i+u% 
atque  ex  dcfinita  iam  corre&ione  Latitudinis  fuifle 
374"  circitcr,  vndc  colligitur  Solem  in  hac  Eclipfi 
Petropoli  paffum  fuifle  dcliquium  24/  et  a7w»  &**> 
pi  dfeiL  dUmetri  Solis. 

Rcliquum  nunc  cft  Vt  obfcruationcs  circa  fi- 
netn  huius  Eclipfeos  in  variis  Europae  locis  fadas, 
quarum  notitia  ad  nos  peruenit ,  brcuiter  expenda* 
mus ,  vt  cx  comparationc  harum  obferuationum 
tam  inter  fe,  quam  cum  obferuatione  Petropolitana ; 
qaid  de  diflerentiis  Meridiandrnm  ftatuendum  fit , 
patefcat.  Pro  his  autem  obferuationibus  calculo  fe- 
quentia  ffabduximus  elementa. 


Fcefiat  Eclipfeos 

Terop.  Tcro 
Lnndae         x7*.asUo* 
Vp&liae     '   17. 49. 36" 
Warfowiae    17.  48.  54 

Regipmoatis  17.  51.  *5 
Suecopoli      18.19.33 


Parat-Long.}  Ltt.3  jSemidiam» 
appar.    3  appar. 


44'.  x«  ",4 
40.  1,  x 
46*.  10,  p 

44»  54»  1 


tx',4^,3  iV-47*i9 
9  4*»  9  »4.4»,  9 
H.50,4  M-^»».* 
13*  xx»  x  I4.48>  8 
10.    otol  X4.49,  * 


41.  37»  x 

His  igitur  elementis  adhibitis  pro    temporibus  con- 
iun&ionum  fequentcs  prodibunt  exprenlooes: 


Eeee  3 


Lundae 


5*q    05S»vATia noLTrm  <mAa 

• 
Lundae         18*;  <f'^i^n-a>39?iHtoi9avrihP»P^Jif 
Vpialiae     •  :*JB.  1$.    i  ,-r?»8^+o^3/+1»2^* 
Warfowiae    1 8.  3 1 .  2  8  —  qs, $  a^  + 14*  a-J'  + *»?>  * 
Regiomontis  18.  29.  17  —  2.44$ +  1^05.7  +  1,23.* 

Suecopoli      1 8.  47.  24  *—  a,3i£  -f-o,7&!/ '+  r,«5. tt. 

^  •  •  -         .  • »  . . 

Vbi  quidenj  fi  corre&iooes^  «t  ?r  prprfus  negli- 
gantur  %  prq  j:  vero  adhijbeatur  -r.7">  .fea&buntur 
haec  Tempora  coniupaionum  iu  qurqeffis  abfojutis: 

Lundae  18*.  0U5"  Warfowiae  ***3*W 
Vpfaliae  18.  17.54*  Re^ioropntis  »8.-2^10 
Suecopoli  18.  47. 19. 
Quum  igiiur .  inter ,  haec,  loca , .  Longituda  Vpfi^iae 
optime  fit  cognita,  eam  perindc  ac  Petcppolitanarn, 
in  determinandis.  reliquorum  locorum  Ixwgitudiaflm» 
fundamenti  loco  fubfteruere  licebit.  Fit,  xoo  excom* 
paratiQne.obferuationis  Vpfalienfis  cum  ^ttfopolitana 
diflerentia  meridianorum  5c/.  40??,  _cjua$.  taataa*  31' 


ab  ea  differt ,  quae  locum  habere  debet,  fi  JLoogftnfo 

•VpWiae  foppdnitur  xVI<I4FetPettt|oK*iM*^¥, 
»  Metidiano  Pari^no   computata.7  •'  Inter  Vp&litm 

*»ero  ct  Lundam  haoezitr  diflerentia-'  Meridianorurtt 
iV.  3»"  ,  tumqoe  mter  *  Lundaftt  -e>  Pet&aoKa 
x*8*.  xiut  ex  hac  igitur  obferpatlofie  ftqueretarLon* 
gitudo  Lnndae  a   meridiaiK»   Parifiho  -*?34*-4S*  £«* 

-43',  jij6",  qtae-  tamerf  «nrrfc  magria  v»cfctur.il  Hhm 
ex  fioe  Edjpfc^fr-SQU^Ai-  «7*9  I^ui^^otyejiuatQ, 
haec  Longjtudo  qon  nifi  4-3',  a5f".4Jqiur^.,tf  jab- 
feruato  item  ibidem  fine  Eclipfeos  Solis  A.  1764 
hanc  Longitudinem  43'.  30"  inueni »  quaxe  haec 
at'na*l  :  i  .  j  i\  condufio 


etoclol&ex  &Hliff«ftini  Tlf$  cfeduchi  metkxynon* 
nlKil  'fufpeaa  tidrtu».  ^Qtbcr  ft  vefe  antaiiam  triunt 
cbhfcJfifiorrtim  wedlubi  quis  {rffumerel  vellec*.  prodi» 
iH  IxJn^rtiJdo  iAindacd  Mtridlano  Panfiiw  oompii4 
tfta    4.31 33*.       Cornparato^  temporc   eofcHtndibnii 
Warfowienfi  cum  Vpfalienfi   et    Petropolitano ,    hat> 
be^ttrt  differentiae  rneridianorum   inter    Wirfowian* 
et  Vpfallam    13*.  *4*'    et   mter    WarTowiam    atque 
Petrojiblin  'sV-1*©*''»'  vftde  prodit    Longitudo  Wiar>, 
fowiae   a  merfdiano  ^Pffrifino  computata .  i>.  14'.  3-gf        tiun^ 
fiue    41".      Haec   autem    conciufio    quafi    mediuni 
fenet  inter  illas ,  quae    ex   obferuato   initio  et  fiot 
Eclipfeos  A.  170*4  pro  Warfowia  coiligirotarf  nam  <cx 
rnitio    inueni    Longitudirrem    tb.  14*.  52^  ex    fine 
verb  i6.1 14'.  24*;  probabile  igitur!eft  Longitudkient 
modo>  inuentam-  i*  *  4'.  3#*V  &  non  prorfu»  exadam 
effe  r  faltemr  norr  Vltra  to-  fcwpor*  lecundir  x  reriy 
rate-  aberraTe-  pofle..    Pro*  Kegrornonte  BtaBermis  difle*     ' 
rentfarrr-  merfdiarrorurn»  inrer  KegiorrromenT.er  XTpfife 
liarrr  xil  14*  er  inter  Rcgiomanttjnr  atquer  Pe^rUpow    ' 
Iih  39*  26.'*  vnde  fft  Longitudo  Kegiomontis  ame^ 
ridiano-  Parifienfi     ib.  ia'i  aS^  . .  31"  ,   quae    igitur 
numero   rotundo   ffatui    poffe    videtur    ib.  12K  30". 
Denique  inter  munimentum  Suecicum  quod    Sueco- 
polis  adpellatur  y  et  haud   procul  a  Helfingforfia  fi- 
tum  eft,  atque    Vpfaliam    et    Petropolin    fequentet 
habentur differcntiae meridianorum,  29*23"  et  2 1'  17'^  V 

vmie  prodibir  Lougitudo  huius  loci  a  meridiano'  Pa- 
rifino  computata  1*,  30^  37". . .  40"  ,  vbi  quidcm 
obferuandum  eft  hanc  Longitudinern    locum    habere 

pro 


m    cbse&vatio  wxmi$  mm, 

N. 

pro  Eieaitione  Poli,  qtram  baic*  loco Jn   njeo»  ciL 
euto  tribai  tfo°.  *',;.  quae.fi ,  fbrfan    5'  dimiaui  vd 
tiigeri  debeat  ,  Loagitudo  iftius  loci>  duobas  fcfopo- 
lts  fectuidis  augeri ,  tel  roioui  debet.    Etiamfi  vero 
ib  bis  noftris  determtaationibus  corre&ioaum  eTetw, 
•aullam  plaoe  hsbnimus   rationem ,    fecili  taroen  ne- 
-gotio  patet ,  eas  faac  io  difquifitione  nihil  immutire, 
fiquidem  caefrkieotes •.,,  quibus  hae  corre&iones  affi- 
ciurunr ,  in  expreulonibus  pro  tempore  cooiaodknis 
Vam  frrope  iuter  fe  confentiunt ,  vt  ex  fepofita  con- 
fideratione  iftarum    correctionum ,    vix  ac    ne  vix 
quidem  incertitudo  ynius  fcrupuli  fecuodi  in  deter- 
minationem  difterentiae  meridianorum  derkiari  queat 
Sic    ex    compajratioue    obferuationis    Vpfalienfis  et 
Warfowienfis  deducitur  diflerentia  meridiaaonuD : 

13'.  17"  —  o,  «o  $  -+-  o,  49.  y 
vbi  quidem  correctio  $    certe    maior   efle    oeqait, 
quam   5" ,  ita    vt    incertitudo    maxima   quae  circa 
difiemntiam  meridianorum  ex  hac  corre&iooe  tdal- 
tflt  rainutum  tecundum  noo  fuperet. 


»   ■ 
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OBSERVATIONES  ASTRO- 

NOMICAE  W  VRBE  DMTTRIEWSK  (*) 
INSTITVTAE, 

VNA  CVM  DETERMINATIONE  LATITVDI- 
*US  ET  LDNGITVDINIS  HVIVS  LOCL 

(  Audore 

fETRO  INOCH0DZ0W. 

Diarium  liarum  obfcraatioDimi' iam  anno  iTy& 
ad  Uluftrifljmam  Atademiam  Seientiarum  amrfi; 
fed  cum  eo  tempore  calcolos  pro  determinanda  la- 
titudine  et  longltudrae*  non  adieci ;  hinc  illae  prae* 
cedcotiQua  Commen tariorum  Volumraibu»  odn  infertae 
fupr.  ,  Rcnerfgfc  Fetippolin  fummarium  ex  ipfis, 
firnul-cum  ccwtuiiattone  aonpullarum  poft  habita*- 
xtun ,  qna*  dfeua&t*  ac  fpgliata  bac  a  rcbellatoribue 
*vrbe  reperire  potui,  nunc  ad  calculum  reuocatas  fifto. 

...'  /';'■.' '*/  ■'.'  "  i. 

£*J[  Vrbs  Dihitriewflt  f  *i%o  tfcas».&d  tninqs  *c&e  Camy- 

fcHenki  ,  flta  $ft,  in  dextra  fluminis  Wolgae  ripa ,  ad 
dextram  itidem  rlui  Camyfchenkae  j  diftat  ab  vrbibas 
Saratew  tfc  2«t*icin  teq&sli  fpatio,i8o  nempe  W*rrftis, 
Vrb*  yetk  CaiH^fcbfvika  rpioprie.  di#at,  iam  a  m»  Ws 
«juims  plane  deferta,  iacet  ad  finiftram  eiusdem  ritii 
Camyfchenkae. 

Tom.XX.Nou.Comm.  Ffff 
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Re&iflcatia  C^adran^ad  horaz(Mitc9u: 

ln  afle  nigra  feci  doas  •  albas  metas ,  ceotro 
ttfbi  immobilis  in  vtroque  Quadraotis  fitu,,re£a«t 
inuerfo  refpondentes  ;  hac  que  4U*e  ia  djftgntia'j  cir- 
citer  Werftae  focata  fequerites  obferiiatidnes  pro  ia- 
•veftigando  Quadraotis  errore  inftitui.  Numeri  hic 
occurrentes  ex  multis  et  repetitis  obferuatiooiba* 
font  medii.  -       *    «•        '! 

»>  Die  4f  Aprilis.  X77I  hora  a|  gpmeridan*    . 
.  Altitiidinem  metae  fuperioris  in  fitu 

Quadrantis  re&o  reperi     -    -     o.ai'.l* 
Altitu4incm    metae   inferioris  in    fitu 

.  Quadcamis  uiuerfo.     .  -      •    '  °-  *9-    %•' 

mmmmmmmmmmmmtmm^^mmmm' 

Dffiereotta    *    i.  jjy+ 
Vode  Error  Quiidfaatr*        ^Sfrf^ 
Baromerrum  poft operationem  monftrabatftS'*^*  . 
pcdis  reg.  Parifinh  .     -    » 

.:*)  Die  U  ApriK*  hora    8"*   roatutina;     Earendefli 

metarum  cepi  attitudtnes  in  fitu  Qttadranti» 

retfo  fuperioris    -        -      •       o°.ai'.tVi^ 

m  fitn  QuadUaatis  wuerfo  inferioris    9, 19.    9, 8 

dinerentia    o.    2.    4»  5 
adeoquc  Brror         -r  **   »,» 
V      Altfrud»  Barornctri  erat  **".  7«  ** 

a> 


*ftl  DMlTRfEWSKmSTlTVTAE.     5*5 f", 

3)  Die  /»  Aprttts  hon  7£.'-matttttaa  Altit.  metarunt 

fuperioris     -       o*.aii.3o" 
inferioris       -       o.  19.  i8i 

difler.    -  .    o.    a.  ii,  5 
et  Error        -        —  1.    5, 7 

B^ometro  raoaftrantf!  a8".  7"1*. 

+)  Die  ij  Aprilis  hora  4*,  pomerid.    Altltud.    met. 

fnperioris      -    o*.  ai'.«o;tf, 
inferioris        -     o.  19.  i8i 

diffcr.         -     o.    a.    * 
Error        -      —  1.    x 
Barometr,  a8".  o'"to" 
Ez  his  quaraor  verificacitionibus  prodit  Error 
Quadraatis  mediu*  —  i'.  a". 
Craflitiem  fili  raicrometrici  iaueai    13    minutorum 
fecundorum. 

IL 

Detenninatio  latitxidinis  vrbis  Dmitriewfk. 

.  1)  fcx  altitudioibus  Sdlis  meridianis. 

lo  exponendis  fingfjlis  his  obferuationibm  ni~- 
mis  prolixos  euaderem ,  fi  omnes  hic  recenfere  tel- 
lem  i  fuificit  fpecirninis  caufta  exhibere  eas ,  qtiat 
menGbus  Maio  atque  Iuoio  anoi  1771"*  cepi.  Mo- 
nendum  ferqel  eft  ,'altitudines  has  errore  inftrumenti 
et  femicramte  fili  antea  repertis  corre&as  iam  efle , 
praeterea  mc  in  Corhputu  diflerentiam  meridiano- 
•rum  inter  Parffios  ct  £)mitriewfk  a*.  50'  affumere 
atque  tabula  refra&ionis  Cel.  D.  de  la  Caille  vti. 
F  f  f f  a  Aititu- 
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«)i'i?nip 


»*■ 


»*■•■ 


Altuudipes  Solis  meridianae  captae  in.  1771. 


Dies  oMeru.  i 
Sce.Cal.Grtg>, 


JVJtifc  ebferu. 


21 

22 

3© 

3i 
I 

3 
6 

io 

ii 

12 

«7 
18 

»9 

20 
21 

22 

«4 
*5 

a6 

«7  • 


Waii 


RefraQ-     Semid.  Q 
—  ParalL 


Iun. 


*'  AltitutiHnes   limbi 

$?.JG+.\C>»,5  (34",7 
6o.    2.25,  5  '34,  4 

^^•31.5    3$,i 
.  Alcitiidine.5    limbi 

*i.  57  3*»  5  31,7 
■6e;'  6.2i,  5  3  i,6 
62.14.33.-      3l>3 

62.30.14,5  30,9 
62.50.44^5  30,5 
63.  12.46,  5    30/ 

63.  ii:*69\-  20, 8 1 

63.21.  8,5  29,8 
63.35.»o.       29,5 

flv*HM?»"*  ?°, /^ 

63.38.  6,5/29,4 


Declinat.  Q 


ioferioris 
*  5.48,7'|20.  »»^46 


i5.45>  4 

15.46,2 
tuperioris 

«5.47,5 

«5.47,3 

15.47.* 
15.47,0 

15".  4<*,o" 
115.45,2 

15.46,1 
is.4©\° 

*#  45, 7 


20.45.43 
20. 56. 42 


Eleuat  Poli 


50V.  5' 
50.5.  «5 
50.4.59 
50-.4S55 


iftf3%»a'*44,j/$ 


A3a9fi.Jti5:  «o5^4 


.<*3..38<>56:,5 

63..37,S*>> 
63»  36.29. 

i*3-.jH.4*>-5. 
$»-.*«•  3 1,5 


tp>.4 


21.  46.  ix    50.4,  54 

21.54-  59   50. 4.5*5 

22.  3-  23  /50.  5.    5 

22.  ip.      2*    50.  5.    6 

22.  39.37     50   5.11 

23.  I.  28    50.  4.  58 

*3-     5.  55    50^55 
23.    9-  5  8    50.5.  5 

,    _,  .    23.  24.    6    50.5. 
«5.  45,  <J- 23.  25.42 /50.  $ 


15.45,5  23.26.  i%\  j^.y 
15.45»  5(23.a7.3«  I  ""  " 
|.Mf*4S*V3   *7.59 
>5.  45,4  «3-  »7  55i 
15. 45,41  «3.***.  35 : 
15.45,3  23/25. 17 : 


5tt5 
50.5 
*0\  51.  «4 
50;4.58 
I56.5.   3 


?5-4fr(3  *3- £$•  $4    5«-5.  7 

^..4i,'3v2-3.^:itf'S6.^  9 


2S>t; 

?9,.4 

29,  p 

29t.6 

Mediiim  ek  *i*  a»  obfefji.  j5Q.  5. 

2)  'E*  ahittrdtaltow  fixaruirrt  merirJiioii,     .     . 

Multae  etiam  huiu*  generis  obferuatrones  a  tme 

inftittitae ,  fed  ad  definiendam  poli  eleuarionem  foni- 

ciunt  fequentes,   quae    cum    fingulae  variis    dkbns 

captae 


1 
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ttptae ,   hittt  W  pJltirtWtt  niWlitt   fetoAwr  fiiat     fin 
obfemtiodes  iptii  #  fcifcdlo*. 


*n,t      ll 


AJt'tudines  Fixarum  meridfartae. 

tktWMam     «imWiiJ     Umttt M  1 1 1  I  •('  1 1     m 


«jobfaruJ  Hpm.  Fixu,, 
St  noo.  '     '   f     '     '"' 


1770 

5toU  jt5Y  At|tatlW 
—ji  Aquilae 

*7,a.  -Delphini 

<s-8«  De4phiai 

ou.       3^  lMpfcrhi 

'7*  Pegafi^ 

w|  P^alf " 

r-«  Pegafi. ; 

177»     .);  •        :   .  .," 

art.    i(5*  Qrionis 
y  n  • 


iUtit  obfciu,  iLfra&.      D-cln.  hxar.     Aberr.    Nutat 


O 


Sff.  o'r  8" 
48*.  1 2.-47;' 
3S.27t.i4j 
Si-    a.J-8 
5o-  28.  28 
53.44"38f 


«3-  3**>.;**-j 


0*5  *^« 
59r6 

54,8 


47   1$.  13 
6a.  28.  28 
56.  99.  4,8. 
6?..c8.  24 

>  .....  T 


irt. 


PGm.ttilkbr.4K.  39-.*$  8  «T 


iSsi  m 

tot  n   <    . 

iriL    2o|Kegulus 
•  ftajy  Leonis 
a+!ft  Leoni» 
2)0$  Vkginis 
21'H  fiqotis^ 
**£  Bootis 
19U  Coroo. 


ui 


ui 


1 


1* 


10*  .^iif» 5+ V»7+6,7 
J  A»  ^«j^  +  9,  3+6> 
J.  29.  7.  .—  *»i_6',9 
15.'  7;  3  +  »«,  2+7,3 
»6.32.23      ;+  9,  8,'+7,2 

Y'tttiiimjW4*     +iO>  3+7,3 

W&fiiR**  qWr"  *.•*»•  *  y  +  8,1+7,3 

\  .u  :-f-  •     / 

«>.5|  7.20+9>5 
34,722.  33.14 


44 


+  9»*+6,7 

-  5,  5'-4»6 

-  °»  6-5,7 


..  i6.3+3^5—  «,5-5,6 
35«,  Jaa*  43.  7  U  5,  1-6,9 
$8,  <$|  8.  4+    £  *  f**  5»  2  -7,0 


*.  3.1.  41 
*|.  15-  *9- 
ffo<-  48.  28 
53*    o.  ii 
$9.04*57 

*7...t>«   rl. 

40*  jov  $8 

54.  3«,  46 
^7.  «5«  34 


34*6  224  3fJ.+2 


30»  7 
37»* 


*o,. 
3>. 


25*  *0.VJ8,  5 +,0,  4 


20.53.15 
*3V  4*47 
*<?.♦,  5  9.  »4,  5 

M»  «f-7*; .  4tf?7 

«i.*7*5  of,3+47*$ 
39,*i9»33.*2,$ 
47,  2 14.  43. 16 


-0,9-6.8 


-  0,6 -5,9 


-2,9 
4»* 
.+,  *,  3 


-  3, 9  -«.* 


+  o,i 


+  «,  4+o,7 


+  5,3 


+M 


27,527.29.51 

Medium  ex  «4  ob&ru. 
Erat  autera  ex   altitudioibas  Solis    -    -    -    - 
Hinc  latitudo  vrbis  Dmitri  wfk  ftatui  poteft  -    -  -    -  I  -  - 

Ffff3  <iuaro 


-6,4 


-7,6 

-7,3 
-7,5 


-1,6 


Latitudo 


JO*.5,.l61' 

50.5.  7 
50.  5/16* 
50.  5.20 
50.5.  7 
50.  5.10 

5o» +  57 
5o.  5.25 

5a4.59 

»0.5-27 

50.  5. 16 

50.  5.  24 

50.5.   9 

90»  +57 
50.  5.2* 

50.5.  4 
5o.  5.S6 
50.  5.  *6 
50.  5.  3 

50.4.50 

50.5»  1 
50.  5. 12 
50.  5.*» 

50.4.52 


50,  5.  »0 
50.5.  3 
50.5.  6 


I  ' 


1    >*       , 
i 

f  ••{ 

1  .  ' 


.( 


,oh'^ 
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qoam  .atis  cartam; c*W5n ob£nK^wbu£jflnriorjun 
177»  «  1773  conftat^OjHo;  tei^ppre^npuo  j.JJ^rt- 
— metro  Ufco  ^adrantis    mobiii   flubftitoto,  «t   alio 
-  «rtore  lepeno-,  kiitudb '  prodit  eadem.» 

Hi*  adudeeej  lubet 'altitudiiies  'Sflis^fn   fofftitiii 
captas.     fn  folftitto  Kyberno^77o~~  repert  aititudi- 
«em  Jitnbi\Sofi«  fufreripfis;*  •*:>  .-<    itf^fr^W 
.   '.       Refracl-pirall..      *      :ir~    .  1 .  3*.1* 

Altitodd  limbi  vetf    ;-      *■     i*?  43-i*>5 

femidiamet^Solis,  ^*     •  i<5.i4,<* 

•    .»     .•       ;-•'■:•-::,.;       fc*_.32  — — . 

Z  JkkitotV>1centri^e»..(-?     .-       i©".  «©".5* 

j  •  -       Eadem  in.  folftattp  aefjiuo'1771,    g3»  a*.49»6* 

Hinc  dinWtia^trqpifcoruni 
et  dbli^uitas  feclipticae 

_  _  -  _         1  _  _  *  9 


i     *3i*7.55i  * 


i».t 


i  V 


Vnde  altitbd.  Aequatoris       -,'    39*  54,:  5  3,* 

et  aititudo  Poli,   :'  *?   r^     5*-    5>  * 

-     ■»  i  :■  •    ■■     • ...»     ■•..--:  r. 


Ht 


•    ;) 


,  »  .- .  r    } 
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~   ■       M\ 
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Ohferuationes  eclypfium  Satellmim  Ioms. 

:  fcd-  indagandant  ^rbis  Dmitriewfk  langitadi- 
c  Jnem  ,' prattcr  Solis '  et  Luoae  defedtus ,  vams  im- 
,'  ■" mejrfiones^ et •  emerfiones,  cornittim  Ioois  obfcraa-i ; 
?ied  Ioue  per  hdc  temporis  intcruallum  m  figais 
;:  "  Auftnrfibtt*  ^erfante ,  ade&fufc'  frcpe  parunv  (bpn.ho- 
'f-  ■'  ri_k>ntem  eleuafb«  et  VaPporibus .  ©bducto  ,  alnsqoe 
,-  *c  circumflaftfiis  miB_s*  fa|uettibot,^n?bmo<6  ex  fen- 
l£      teitia'  inmi  «ucfiiftrina>inJe>&eofcj    Comjanuri  ta- 


c  tv  - 


;!!. 


.<-'.T-' 


•i  m:  i:     > 


••   •  ,   -.1. 


!N  DMITRIE V5K  IHSTlTVTilE.     $& 


otnnulla»  cum  obferuationibus  correfpoo- 
dendbus  iteja  lcum  calculb  a  -Ceteb.  Dom.  Wargentin 
communicatis. !  I&ftttridajn  -^titwt .  eft  .  obferuationes 
has  tnbo  DoUondiaoo  duodccimpedali  iuftitut»  ex- 
ceptit  ffrabus  ^  quas-  telefoopio»  Gregor&ao».  duorom 
circket  Jpeduml  fccir  eas  quc  expreflfc  ;ootaui:  re- 
du&ione»  porro  tetttporurn  reperta*  effe,;  per  altita> 
dines  Sotts  correfpoodentes  >  quae  hic  breuitatis  gra- 
tia  omittuntur.  .       ,  •  • 

Obferuationes  SatelKtum  xouls  aqno  177K 

Temp.Terum. 
H.  M.    S. 


x)  Die^MaH  Immerfio  i**  Satelirtte 
Satelles  fprendorem  fum  amittit 
©ccultari  videtur        •'  -    " 
prorfus  tmmerfuV     - 
Durante  obferuaTiorre  coelum  ferentfm, 
*Sr  tratrquiilus ,  3  ftfciae  in    drfco 
Ioui»  confpiciebantur  jr  akitado  Icx- 
▼is  poft  qtadrantem  norae  »5*«  15*, 
obferuatio-  vedebatur  mihi  effe  bonav 

*)  Die  V  &£  Immerfio  2^*  SateMtis 
Immergi  Satelles  videbatur  nube- 
culis  practerfugientibus  -     - 
Vrtima  *ice  Satellitem  video 
lupiter  ipfc  poft  nutes  abfcon  ' 
ditur  «...    -..  .     • 

Obfciuatioi  haec  fobddbia» 


**• 


98.  28 
29.  x$ 


.1  .0 


X4..^i,a8' 
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r.^ 


m:& 


T60fflp»WIBB, 


$)  DititlBnJl  Imnr*rfo4*St*Ui4is 
Lomen  Sate4liti$  knraiwii  «ocpit 
'  Sattfifes.  rht  videtor      - 
i  immerfio  totatji       -» 

Coelo  ftrcno ,  vcoto  -« fcrtiy  i*ft*Mta 
haec  obferuatio   tefcfcepte  Gregc* 
riano;  altitudo   louis   poft   obfer- 
vationem  erat  i£°.  4S&, 
4$  Die^lonii  lmtnMvl?*$mm*  ' 
■  StfeJte  occultari  videtur     • 
•projfus  immerfes  - 
Tempore  obfer<wtioo.i»  te/  erat  tran 
qHiite.fat   v,aporofu*»ii  $    &cv* 
«entpiciebanuir,  altir.  Iou$  poft  <£» 

fpufttionem  - 1 4-°.  -5  3i'»  .  '     -  • 

:  S)  Die  »  5*,  EmcrfKj  ,«"«  SatcJlUis 
Satelles  ecoergit        *  .     -   ,,.t| 
clare  mteat      .■*      w. ..   -I 
;  Obfernatio  fc#a  tetoGopio  £wgorjano, 

coelo  vapar.oJ6,     ' 
1  *)  D«e  V  l^  Emerao  i"  $atellitis 

Iouis  obternata  '  -  ■ 
Durante  obferuatione  coeiumTerenunS 
venrus  mediocris ,  3  fafciae  tratt 
confpicuae,  atque  eodem  tempore 
$**  Satelles  ad  louem  approquin- 
quabat;    altitud.  louis  poft  obferuV 


«»»    4»**J 
idl^  sff 


ii. 


14,  40.  50« 

41.     2l 


5>    I 


io.  16  *5 


tfD* 
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Temp.verum. 
H.  M.   S. 
7)  Dic  ?  £g;  Emerfio  3«  Satellitis 

Satellc»  cmcrgit       *       -'      •    t8.  «3.  I» 
plepo  lumine  fplendet      •         jf    1 
Tcmpore  obferuationis  aer  erat  placi- 
|     dus,    3    fyfciae  in  difco  Ioliis  vi- 
debaatur,    dtitudo    Flanetae    poft 
j     obferu.  17°.  7!'. 

:8)  Die  ?f  Septembr:  Emerfio  a*Sa- 

tellitis  obferuata     -       -       -     8.4X.413 
Nubeculae  Iouem  circumdabant,  prop- 
;     tcr  quas  obferuatio    haec    fubdubia 
1     efl,  alt.  Iouis  poft  obferu.  .*$'•*$¥* 

Anno  1772, 

%  p)  Die  &  Iunii  Immerfio  imt  Satellitis. 

Lumen  Satellitis  imminuitur  -  14.  1 6".    0,5 
Sateljes  occulcari  videtur  -     -  18.    5,$ 

itnroeriio  certa        -       -  18.30,5 

Obferuatio  fa&a  aere  traquillo,  nu- 
beculae  tenues  quamuis  circumfta- 
bant ,  nihilo  minus  bona  efle  iri- 
debatur. 

,  10)  DieMulii  Immerfio  3f/ Satellitis 
Decrcmentum  kcis  Sattjlitis  valde 

fenfibile   -    •  .   ■    -       -       -I13.  3. 18 

Satelles  vix  confpicitur    -j  3.33 

prorfns  immerfus    «*-•   -l  3.50 
Torru  XX.  Nou.  Comm.          G  g  g  g  Faulo 


ao*  am;mmmz&Mvmw®m&B 


iO..  4%.  «4 


5*« 


jTernp.nerttmT 
tL  M.  ■&     I 

3Pauto>  poft  nt^ecnlaet:IbutB§i«/.pfl^jiJt.f 
fcigiebsKit:,,   attamen    obferujtidown 
hnnc.  l^onam  efle  «djDfe0! \,  •  $.  fiUijiae 
in  difio  louis  bene-  cQn(picijpbansur. 

•  aft)  Die  &  Iulil  immerua  jl*''  SateJUi-: 
:  tis  obferuata  ;  -  . .  x  n  .  «* 
Sed  quia  lupiter   haerebat    adhuc.  w 

denfis    vaporibus    et  .  fafci^e    yalde 
confufe  cernebantar,;  obferuatib  haec 

•  fcfcdubiaefi 
•xa)  Die  li  Iulii  Immerffb  z*  Satellitis 

Satelles,  immecgi  tidebatur      -ifxo.  54.  i& 
immcrfio  certa 
Coelb  ffereno,.  vento  Icni>#-frfafei«£ 
,     erant  confpicuae.;  aitit.   louis  pofl 

obfecu.  160.  a?:.  '  '"  '  '■  *' 

*$}  Die  £  Aiigtrfti  '&rherfibneirr  3* 

SateUiti*  obferuatri 
Cbclb  fereno ,  vcnto  lfcnf  >,  fafciis  tri- 

bus  confpicuisi 
14)  Dic  S  Aug.  Emerfib  a*  SateT- 
litis*  obferuata*    "    '-        -       - 
Cbelum  durante  obferaatione  fertnum 

3  fafciae  latae-  videbatttun 
*5)  Die  £.££;  Emerfio  a>'  Satelfitjs 

r     oonfecuta    -  .    -  .  -      - 
Coelb  fcreno  >,.  aere  placido  £  faftiaei, 
«inf^iciebaqtur, -obiexuatio-  bona^fedli 


1  . 

i  . 

i  v 
i- . 


iar.  3»  ** 


'r&aft  4**5 


85,  x*-5* 


jx  tmrsxmssi  .mmvrAE.    *•* ., 


inftitnta  ad  Tiorologi^m  pottatae^ 
'■quod  ad  usmfi-tum  Selis  per  roer; 
ffidianurja  fuk  erdiaawim.  fitec  cwm 
4ie  motus  horetogti  ofciUatorii  pau- 
lo  ante  «obferaattones  oorreQxjeden- 
tcs  pomeridiaiws  iufeftitit.     . 

zb)  D.e  u  Qftobr.  Effierfioaem .  i,1"' 
Sanllitis  obfccuatii 

Elapfis  9  minuris  primis  altitudalo- 
iris.era*  aa°.  34*.  Fa&iae  ob  ae-. 
*em  vaporofum  eenfafe  videbantw, 

Anno  177?. 

1*7)  Die  S|  Iunii  Imrnerfio  3f,"Satel- 
Wtis  Iouis 

Satelles  vix_videtur 

prorfus  immerfus 

Durante  obferuatione  aer  erat   placi--' 

dus,  $  fafdae.in  dtlco  iouis  cbn-: 

fpiciebentur  (  altftudo  Flanetae  poft; 

•obleroationem  24.0.  i<5*. 

iS)  Die  \l  Unii  imtner&o 

teJlitis  Iouis 

Satelles  vix  ceTnitiir    » 
;...    Immerfio  certa 
Coelo  fcreao  aere  .<juieto  ,    5   fafciae 
confpitiebantur  ;  altitudo  louis  pcft 
obferu*  15°.  14.*  —    ' 

G  g  g  g  a 


Teiripitefnm 
H.  M.  S. 


- 


€.  4*.  47 


,m* 


&-, 


14.  2$.  a5 


14.  14.    4 
14,21 


•,) 


*04  OBSERVATIONES  ASTRONOMICAE 


xp)  Die  x%  Iulii  Immerfio  t*  Satellitis 

Satelles  immergi  videtiir  -     - 

prorfus  immerfus.  -    - 

Coelum  temporc    obferuationis    fere- 

num ,  aer    tranquillus,   at    fafcias 

non  fatis    dirtinde    vidi ;    altitudo 

louis  poft-  obferu.    i8°.  23?. 

20,  21)  Die  5i  jug.  Immerfiones  duo- 

rum  Satelhtum 

3ittJ  Satelles  immergi    obfcru. 


.mus 


Ooelp  fereno  ventp   mediocri    flante, 
altitudo    Iouis    poft   obferuat.  erat 


1 1 .  401  — . 


Terap.Terntn 
H.  M.    S. 

12.  a7»  2S 

a7«  33 


xo.  3a  4 
xo.  4«.  »7 


Seqouimir  nUnc  harurn  obteruatfonum  Contfa- 
rationes,    primum  cum  caiculis,    deioffe  imoKdttfct 
cum   obferuatiooibus    correfpondentibus ,.  et   ojaidem 
tam  ex  Immerfionibus ,   qusm  ex  EmerfioQifei»  fc- 
paratim. 

i)  Ex  immerfioti&us.  lmf  SatellUfe 

&Maii  1771  Immeru» ia.Dmrtriewfk  x4f.29P.si1 
Eadem  Parifus  e  calculo  sx.3S.15 


Vodfi  Dineremia  Meiidtaaor. 


*  SM* 


-     u 


lonii 


v      IN  DMITRIEWSK  iNSHTVTAE.    60$ 

)}  Ionii  Immtrfio  in  Dmitricwfk       i+*.+ i*.  »;" 
Parifiis  e  calculo        .      n.  50. 30 

hioc  Differ.  Merid.     2.50.321 

%  Iunii  1772  Immerfio  Dmitriewfki  14.  X8.30J 
Parifiis  e  calculo        x  2.  26*. 35 


Differ.  Merid.      a.  5L54s 

%^M  Inoii  1773  Immerfio  Dmitriewfki  - 14. 14.31 
*        V  Parifiis  e  calculo       xi.  22.14 

Differ.  Merid.     2.  52.  7 

2,  Iulii  - —  Immerfio  Dmitr.  12.  27.33 

PsiriC  e  calc»  9*  35.42 


Difier.  Meridr    2. 5  x.  5  x 

*2£..     - —  Immerfio  Dmitr.  10.4**7' 

Pari£e  ealcv  7.51.2* 


.     Dtfier.  Meritt      2. 51-  5 
Medium  e%  hi»  Imnnerfiooibu*      2.51.3» 

Ex  EmerfioiribB»  emsdem  SatellitiSr 
»2*.    1771  Emerfio  Dmitriewfki       o.  5^.xx 
eadem  Parifii»  e  calculo    7.    2,42 


Diffir,  Merid,    2.  53^29 

—  Emert  Dmitr.               10. 15.25 
Fari£  e  calc            %  23.  5 

Difier.  Merid,    2,53.19 

> 

Gggg  3                &  06ofov 

**  OBSEHVATIONES  ASTfiONOMICAE 

•£OapbrvJT7*  Emctfio  Dmitsiewfid  &J&4P 

Parifiis  «.  calcuia        3.  55-43 

■  11  m 

Differ.  Merid.       a.  53.  4 

JVIedinm  ex  Eraerfionibu*   _a.53.r7 

Hinc  fongitudo  Dmitr.  a  Parit  e  cafc."  :s„  5*.  24. 

2)  Ex  Eclypfibus  Eiusdem  priini  fateilitfs  cuxn  <*• 
i&ruattonibus  direcle  coflatis. 
js  luiii  1775  Jmmerfio  Umitriewfki  .i^i-ltL 
cadem  Petropoli.  "  «1.27.^0 

.'         (  "Diflerent. 

tongic  Petrop.  a  PariC 

Longit.  Dmitr.  a  Parif. 

^Djfc.  *W  Emerfio  Dmitr. 
*     *■ SiodthoUniae 

••••••••  •         Differenua    ~"   *.**> 

;  Lsngit.  ftcttfcolrti.  a  Pacif.     i.   a.5/ 

£rit  long.  Dmittv  a  FariC  a.  5$.  3 

Medintn  ex  Tiis  dtufbus  2.  5*-43 
3)  Ex  Edypfibus  a*  Sateliitis, 

-«V  £u  *77*  tomerfio  ki  Dmitriewfk  ^4.  55«  9 

PaiiC  c  cak.  ial-  3.49 

*"t  Differ.  Mertd.     a.  51.40 

JJ  Julii  i*77»  Immerf.  Dmkr,  10  54« at» 

«'*'••  PatiH  e  cafc.         8.    2  «5 


I.   0.25 
1.51.5* 

2.  52.23 

ic  1^.25 

8.  2<f.i7 

Diffcr.  Merid,     2.  5  2.  6 
M«dinm  ex  his  duabus        2.  5 1.  43 


*s 


§•  £ug,.  i^ti.  EmeffiaDuBitrie^fii  *3*.3jS*;4.$»" 

PatiHis  e  calculo     10.  44.  ^ 

.Differ..  Merid-      a~5fcavS* 

'  »  sg:  .-—    EhierC  Dhtitr.      '  S.  14.57* 

PatiH  c  ealc;.'     5.  »15.44 

Differ.  Merid.    2-5-3.13 

medium  exr  Emerf.     2.  52. 5» 
Vnde  ILong,  Dhaitc..  a  Earifiis  e  caic    a.  5*.  »7 

4)'  Easdern  EcJypfes  cohipatanda  dum   obleruatiomV 
bus  cowBefpondentibu*..  ..,., 

•£&  »77*  Imroerfl  Dmitr.."  »4&55£  9*" 

eadera  Geneuae  1 2.18.41- 

r  EoogiL.  Gcneuae  a-  Parifii*  »5.  iy 

adtoque  Long.  Dhiitr..  a'  PariC       *.  5*1.  +$ 

M  &ug.  17.7»  Emcrfio  Dmim.  ry.  3^4» 

eadem  Stockholmiae   -iii.47.  io>' 

Different       r.  49. 38» 
Eong.  Stockholrrh  a  Parif.     r.    »55> 

long-  Dmitn.  *  PariC    *.  $a;  33, 


M    Abgt- 


4o»  QBSERYATIONES  ASTRONOMICAE 

S-lS  i77t  Emerfio  Dmitriewfkt         tfoi&si1 

Petropoli  7. 14.  0 

Difltr.         1.    0.57 
Lopg.  Petrop.  a  Parif.         1.  51.58 

Vnde  Long.  Dmitr.  a  PariC     a.  5*.  5  5 

Ex  his  duabus  emerf.  med.     ft;  52«44 

Hinc  Long.  Dmitr.  ex  obleru.  a*  Sat.    *.  52. 13 

5)  Ex  Eclypfibus  3*  Satellitis  dife<2e  cum  obferua- 
tionibus  correfpondentibus  comparatis. 

£Iuliii77ft  Immerfioin  Dmitriewfk  i$*.  3'.5°tf 
Parifiis  in  obferuatorio    10. 11.  9 

Difler.  Merid.       a.  5«.  4' 
Eadem  Tero  Parif.  in  ciugny  obfern.    xo.  1*.  7 

dat  differentiam  fl.  5^43 
adeoque  ab  obferu.  Parifino  a.  $14$ 
Medium  ex  vtraque  obfeiu.      2.  $a.i3 


Ang. 


\\  Ang.  1 77«  Emerfiq  /l)mkriewf ki    12.39x5 
.  „      Stockholmij£    ,40.  49     o 

Diflerent.       1. 50.15 
Long.  StockhdlirV. ,*"*ftnric; T  r  i.  "^fj 

.:■>'}  .■  r\r  cjet  Long.  Dmitr<,^(ftrij^v.a^a0Kf.o 
Bwc  4o»g*  pmitr.  -med-  ex  |^fJSfttett0Li.,;#.iSft»ifr 

EFatliwn  ettem  «  i*'  SatelL  )*  c^     •-*"* 

.  6ex  obf.    a.  -$r**-4* 

—  :_  -£-  —  !*■&«!. 5*^-  2"**--t 

•-      iifl:  t  .'«...)•         .  :Vnfe:fnediPQi   ..-*.5»r*l 
Ex   Eclypfibus  ▼ero  Solis  longitudo  haec     ^ 

reperta  -  -        -  2.5*1* 

Quam  pofteriorem  determinationem  duplo 
probabiliorem  aeftimando,  longitudo  vr- 
bis  Dmitriewfk  ab  obfernatorio  Parifino 
ftatui  poteft  -         -  -  -   -       a.  $u\6 

adeoquc   in    partibus  circuli  43°.'  4'  et  a  meridiano 
prirao  '6$*.  41.  

Statutis  nunc  latitudine  et  longitudine  reperie- 
tur  per  calculum  arcus  circuli  magni  inter  Petropo- 
lin  et  Dmitriewfk  13°.  2'.  34",  eritque  diftantia  bre- 
vifiima  inter  has  vrbes  130*0  Werftarum ,  quae 
alias  eft  1816",  fi  iter  dirigatur  per  Saratow. 


*•»  •  » 


Tara.^CX.Nou.Comrru  Hhhh  IV. 


tfie    OBSER.  ASTR.  IN   DWTft.  1N5T. 

o       ""-,-•'      '   i     '    ' '  ••* ' 

.:  Oecfinaido  acus  Magneticafc. 

A  Junii  V77X;  Repetitfe,vU>MHinuenij 
„  -declinatianenr»   acus    magneticae   S\ 
«  pofflc.-Angft  k»gae '.»7 ««£1     .-■-•    ^l*  VerC  Occr 

^  luoii^ndeA»  ioueni  . .  J  vfu  .•    ^tjs.^^*-^^: 

3*—  •  -   ■-',:?..■   -.  >..  .1,  .±=-jt. 

jSene.menaini  me  hanc  rpfam  decfinationeni  aimc> 
3Tf73  r^perifl* -^i0  etfrro  a  Seprentrione  veifi»  «c- 
cidentcm,   :'.'•■  <:'  '     '  •  •  "'    •'••:--*-r>H   -I 


o!,: 


/■-.'   :  1  ».        .:   .!.-:. 


c::::  '.. '!  w .,  :    •  •'     .  •      .   "•  '     ... 


.71 


lM 


^ATVOR 


&VA3FV0R  v  DEU&¥IA  LV- 

-  NAE ;W  VRBE  DJWTRIEWSK  OBSER- 
u  VATA  EXPONlT  -  : 

•  ::-     i: :  />?&ZWSr  WOCR01>Z<W,     /r :^: 

jCfef^atijo^  .^clypfis  partialis   die  X  Aprifis 

Mow  hjrjr&ogtf  ofcillatorii "  pet  alfit-diae»  SoK» 
corrtfpondentes  bene  e^plarato  ,  fla^tabam  mi- 
jgno  defrderta  tiddiernum  "Lunae  defedhim  dbferuandi, 
jneqtie^aB  irfit?t> >de;  * fuccSftu  T>ptato*  defptfratwf  p  figd 
'Vergehte*  l>6c  Ldmjnlri  ld  hdrizonfem  Dccidtfurri , 
'maculae"  iptfus^ob^aereTh  craITurn?%tthuy^HKft£e 
videri  Sncipfurit  -  " -  •'  >!i 5*1+*«'  :  Vcvn$.  ver. 
Inititim  vero'  EelypTeqs  obfef-  '''  »"  '  ■•"  »?  ' 
i    SrajreV  mihi"  viitis .  ium°"  * '  \  k6.    ^,  _d*.-^ -.___. 

•  itow^ tuna"  cbp^ofiflimis  vapd^  j" :i        " ;:  :   '-"'/  '*" 

r  fioVs  o&ue1ata"confpfciekattlrl  :  ' :  '"  ':i '' '  "^ :     ' 
'  ''di&drmis  et-refiqriit  hori_bti-  !  -: 
tem      !  -        -     "-  '  '  -:",-,,'>fo-/a^- •  •-^•-_--. 
•c  •*/••■£   '  '  ,)ji.: 
rc  ct    :-  *  -* 


^  .   ,  !  ?  ^  f ,     i  _  *  „*     *_  \ 


^Trejs  fequenn^^lypf^s,  ol)ferua\pJt  ctjara  <_el. 
.  Z$Wf$»  ct^iui  ob[eru3tiones  meis  hicjnferendas  effe  non 
:  dubiiaui.  j  Caeterum  notandurn  efi  nos  vnum  ab  al- 


*4h  ECLYf>SE$  £*$&& 

I>)lloDdiano- 3^m  pf^f^  ^feiUfti/Ofl^s  has  inftituifle. 

II. 

Obfeiuatio^Ecly^^aiii  fgi*ftBgdie;;.0&> 
bris  1771  ternpore  vero. 

Lowtz  Jttocbqfaaj 
6.  35.    0 


Kr.  !S 


*..*!."/»  i 


Penumbra  in  difcoLonaeaj^aret 
^WiBffepfcos ,,  -h,,-,f.  .- 
Vmbra  ad  fhocyljdam,     - 
.#lwcyHd^4n*aje*fu&       -„•„?. 

.V-^.-.xr  in:7:ios  '7jd    !T    hCh\u;1r3  ***  1  ":f  ;v 

:togOfnP.Wftu8r„.;r  -3    ..r,3r." 
tFtnumbrp  ad  Tychoocm  _«•     : 

Vmbra  ad  eundem     -.-  -      - 

. «—  ^  a^dimidium  Tychonis  - 

Tycho  totus  immergj^  ,  7       - 

Vmbra  ad  litus  maris-^umorurn 

Pitatus  totus  occultatur  - 

Nubes.-obducunt  -fa^ciem  Lunae. 

Langrenus  immergit  (per  nubes) 


Idem  emergit      •'  -       *• 


Ymbra,  reliquit  difcum  Lunae 
'  Hnfrmfe  valde  ^]Weuatlefctlt1!f,  '1*'    l 
videbatuf      -       -        - 


Fihem  Edypiis  fitnplidter  no* 
'   Jtauit        -         *  "*:'-. 


co59r.*3i 
15*49 


'  !-i 


5*.    5 
54-    0 


*.*5«  a 


„^53 


8.  5.58 
30.5« 


8.5^.13 


8.^54.  44 


NB. 


ttl  DMTTl.  X5BSBR V. 


n^W 


;JtiB.  $■  obferatttiofte  fiois  Eejypftos  *  Cefclry  kw//* 
»••  ••♦  tttatt  :,  «ifi  Ule  fiaem  «x  dtfpaijentia  ftttM*mbr*e 
■  cooclofetic  ,  .lavfagtt  -oaiairt  adfctts  pttto ,   *t .  ejx 
coftiparatione  infra  patcbit, 

Color  tirca  extremitatem  vmbrae  fubruber  vi- 
dcbaterj   vmbra    crafc  tam    denfa ,    vc    maculao 
Lunares  ipfa  tec*he  .confpici  fion   potuerint 
#    ^    # 

III. 

.  ,       Obferu#io  die  £  Aprilis  1772. 

Exorta  Luna  tota  eclypfata,    emertiones  ma- 
culariim  ipfius  ex  vmbra  tereftri  obferuabamus : 


Kepleros  emefgft     -       - 
Copernlcus     - 
Plato  -  - 

Tycho  - 

Manilius    -       -      '    ~ 
Dionlfius        -  -       -       • 

"Menelaus  -  -  *  *  - 
Promontorium  acutam  "- 
jlare  Crifiom  emergit  -  - 
t-1-  - —  —  tbtum  ex  vnribra 
Langrenus  totus  -  -  ;  - 
Vmbram  vidct  adhuc  in  limbo 

Lunae  ~ 

Vmbra  relinquit  difcum  Luna- 
.  rem~  -  *'  *.  -  -~"  - 
NuUurn  implius  vmbrae  vefti- 

giam  cernit        - 

Hbhlf3 


Lowitz 

Inocbodzow 

H.M.S. 

H.  M.  S 

8.  B.5'4 

8.    8.55 

16.  i 

16*.  «3 

18/29 

-*~-     -' 

.  19.26* 

xp.  48 

«7-5  2 

.  2*  ^ 

30.3 

*.                   >   * 

36.58 

31.' t3 

39.5i 

m         m         m 

44.  4 

—          m    '     * 

t 

4B.51 

+7,  ti 

4p.4<J 

50. 23 

5a-53 

W  **  •                 «i. 

•    •     • 

f  "53-  4 

'     *       JK     .               4 

5435 

1-  -  -1 

Aer 


;*£* 


ECrTPSHSTTttAE 


Ae'r  tempore    ofeferuatiooi*   erat    trattjuitlai; 
at  coelum  maxime  <n  ea  cegibne  vbi  Lana  verfflbarar, 
^iiabccults  er^t  tecluai,  per  qaarum  hiatM  noonulli 
momcnta  fignata  funt.  .< 


;     .< 


.c 


'  f  ":•*'       ' 

LowJtz 

&M.  s. 


#  *   * 

"IV.  *   •-"-:   :■      >*••.'• 

Obferuatio  Eclypfis  Lunae  totalis  cum  mora 
die  »■£   1772.   ^  ^ 

Inocbodzow 
H.  W.  S. 
■  Peoumbram  iogredi  difcum  Lu-' 
.    pnae  video      -      - 
IxjA.tium  fcclypfis    -        Z  '    Z  tfiW*  ,$• 
Ymbn  attingit   Grimaldutn 

• —  —    medium  Gri- 

:  .maldum    .   -      -      j  .   z. 
£rimaldus  totas  fn  vmbra  -     • 

Yrohra  ad  Mare  Humorum     - 
~ —  • — -  Schikardum   _-    . .- 
Schikardus , totus  immergit  -;i  -^-£1.30 
JLepkrM  fObmergi  incipty  -^ .-T '.'.-  -'^- 
V/nbw  *d  *  Ariftarchum    -*' "  "_-"'*  -  -  ^ 


34-*4 
,40.37 


dimidium  Ar.iflarch. 
,  fveplerus  toluft  ,in  (ymbra  -  - 
]  Ariftarchns  totus  immerjit  t  T|    4.7  ia. 


4540 


.aniurcncs  totus  immcrgit,     -i    4.712,      40,51 

Kf  — -— —    :    +2-«.-    -   - 


6.  a&.  51 

.   .31.31 
3«.  aa 

3*-   ' 
'  $)•  *° 

+p.ao 
j4».»7 

1*' at 


JJ* 


i*:i 


IN  DMITft.  OBSERV. 


Vriifer»  .i»d,  Coj^riucui^'  - 
-^—  ""^—  roedium  Cbperu. 
Copernicus;  tot«s,in  %vmbri 
T  Jchio  immerai'  jqcipit  - 
,— r-.tptus  <ubfriejrfu9  .  - 
Eiatofl§enes  C.duhJ_  „  - 
Tyroocharis  ad  vmbram  - 
-^— r- ,  r—  medius  -  •  - 
"• — r  -r-r  tbtUt^ui  vrebra 
Vrab*arad  Maoiham  m  - 
-; —  p* —  Flatoncm 
Mapiliiis  tptus  imnierfus  - 
yjato.  „-—  -1--  — -  - 
Menelaus  iromergi  iocipit  -  - 
*— —  —  totns  uV-vmbra.  -  7 
Tacquejum  T mb& attiogit  - 
Tacquetus  totus  immerfu»  .  .'-. 
Vitmuius.  aut  Piinius  -  - 
Pfomontorium  acutuni  obum- 
bratur  "-■  -  -  • 
Poflidonius  occultari  iocipit  "- 
— r-  -r—r  tptui  jn  ¥ttibra  m  - 
Mare  Crjfium  immergit  -  ~  ~ 
Luua  immergit  in  penumbram  - 
Immcrfio  totafo  in  vmbram   - 


'[  Looitz 
fH.M.S.  . 
53.25 


5. 


55.I9 

55,35 
57.  a 
'5S.11 

7«  '*•'«'» 

10.55 
li.13 

-  "4S* 
'  12.17 

7.1.4.83 

^  »5.3.4, 


18.48 


a*;53 

„  a3-  7 

30.22 

37.431 


€1} 

Imbod*o&\ 

53-  % 
53.  5& 
5?.    3' 

55r  31  4 

5&  5* 

2.  3.1 

3.  3* 
.  i'p..X3'. 

.1  *>&*' 
11.42 

12.  3r 

7.13.45- 
.*£.  xi" 

1 8.  2*. 
"  2'r.    I."' 


30.43: 

37. 51 
3.8*  3* 


Buraote  Eclypfi  •  totaii  Luna-  et  maculae  ipfitis 
infigriibres  nudis  oculis-  videri  poterant.  Facies  Lunaa 
inquinata  erat  colorc  aliqno  fiifco  ad  fubrubrum  dc- 
clinaute..  Emer- 


*ift  ECLYPSES  LWAB I 

fintietrfidfies  Macularum  Lunarium. 


(Luiia  Cgredi  incfoit  efc  ▼iribf^ 
*  ;ftu '.  raitium  Emetfionis  ".- 
Ifieijelius  efoergit  ,  -  "- 
iGrimaldus  emeqgit  -  ~  - 
;.J__  — -  medfius  -  "  - 
;. — :  — ^  totiis  extra  vm- 

brarh       •  -        -  •    - 
iGalilaeqs  (idub.)        - 
<Af lftarchus  ^grficjitur  -   "  -■ 
;— — '_- —  totus4  eijnerfus 
iSchikardus  ICmcriit  "  - 
;-^-  " — :  Jtbtus  ex  iVmbra  - 
(Keplcrus  apjparcc   l  j  -      *:- 
jMare^Hurriortfrh1  tatum"  cx- 
j    ^travvmbjram"  -    I "-    "   - 
■  Buliafdus  *x~  penurribra  -     «* 
lCopcrnicui,  etndrgit;     -  ."   - 
i  Bulialdus  iotus  ex  Vfrtbra    - 
l  CoperrTicusi  totus  extra    vm- 
:   "bram     •:f:-::     ;V    •■".  -*<  i-MA 
I  PJato.~emer§it      -  '  * 
!  TVcho,  -,''[''--     '< '-. 
'  rWqi  totus.  ex  Vmbra  - 
'  T  fclio  — -'  ^—  — '— '  - 
^firatoAhoM  (jduh.)  .  •-,, 


(■ :  i  r 


IN  DMITK. 

OBSER. 

»      6x1 

*                 .          *         *  l 

Lowilz 

Inochodzow 

H.  M.  S. 

H.  M.  S. 

Manilius  emergit 

P-59.+» 

9  59-  »8 

— —    —  totus  apparet  -     - 

10.  0.32 

xo.    0.  1 X 

3-  37 

Menelaus  emergit 

2.51 

—  totus  extra  vmbram 

3V.*+ 

Tacquetus  totus     - 

.  -  -  - 

7-  56 

Pofiidonius    -        - 

8.24.' 

_  —  .  . 

Mare  Serenitatis  extra   vm- 

bram  •    .    - 

---.-' 

x5*    0 

IVlare  CriGum  emergit  -     - 

18.36" 

J8.  56" 

Langrenus          -        - 

24.    8 

22.  21 

IVlare    Cafpium    totum    ex 

vmbra          -          - 

23.4^ 

*3-  5» 

Vmbra  relinquit  difcumLunae 

27.  0 

27.13 

Penumbra  euanefcere  videtur 

-  -  -  - 

29.31 

Per  totum    huius   obfer 

# 

vationis   tempus    grata   erat 

coeli  ferenitas  et  aeris  tran- 

l 

quillitas. 

• 

Summa  Obferuationis. 

r 

Duratio   totius    Eclypfis    ex 

init.  et  fine  obferu.    -     - 

3.54-54- 

3-55-4» 

Duratio  Eclipfis    totalis    feu 

« 

Morae  - 

1.43-45 

1.  41.42 

Medium   Eclipfis.  ex    initio 

«t  iiae  r        -       -         - 

8.*p.33 

8.  20.  aa 

Idem  ex  immerfione  et  emer- 

♦  fione 

8.a9.35i 

8.  29.  22 

Idem  colligitur  cxpenambra 

«■«■•»•» 

8.  29.  xx 

-                               *     „ 

* 

Tom.XX.N0o.Comm. 


Iiii 


Quamuii 


*I* 


ECLYPSES  LVNAB 


Qaatnuis  Longitudo  Loci  ex  defedtbus  Iom. 
ribus  ob  difficultatem  tmbram  a  pcnumbra  difcer- 
nendi  ad  vnguem ,  vt  dicunt-,  determinari  nequit^ 
Yerum  tamen  noa  inutile  imo  necenartum  <iuxi  pe- 
riculum  facere ,  et  comparationes  cum  obferti8tioflh 
bus  cOrrefpondentibus  triurn  poftenorum  Deliquiorum, 
^uae  mihi  nunc  in  promtu  funt,  in  medium  ifcrre. 

t)  Secuhda  Eclypfis  obiTeruata  Pekini  huoc    io  mo- 
dum : 


^Init"Ecl7^t 


Wktnl  -  -  r 
t)mitr.  Lowitz 
'-*■*-  Inochod. 


ii*.23'.i7" 

tf.38.53 
<5.38.ai  , 

Vnde  duratio  Ecljfcs  Pekini 

.  Dmitr.  e  Low. 

e  mea 


'imi3  Tych.  [n 
fanbr*.       < 

Finisfc&faC 

1 

iib+i'.lxu 

;itfw*4V. 

ff.57.  16  •' 

*.  5&.»3.: 

4.  55. 20 

8-54.44 

2.  15.$! 

fcorro  diflerfentia    Meridianorum   inter   Pekioooi  er 
.     Dmitriewfk : 


JEx  obferu.  towitz,  4,  44.  «-4  "4» '44. 


>.    *  1  *>  4*.  35  \ 
.51  U-45.   41 


e  mea  *    -       -  4. 44*50*  [4.  45 

Si  ex  his  dlfferentiis    tolhmtur  duae ,  Lowitztana   e 

.  fine  ot  roea  «  dirriidio  T.ychonis,  reliquae  qaa- 

tuor  praebenr  diffefentiam  mediam         4,  44«  36 

Ifift  ywoCojngkudo  Pekini  ab  obferu.  PariQ  7.  $6.  20 

feinc  Long.  Dmkriewfki  a  Parifii»  2.51.44 


i  i  ••  » ■ 


- J 


Finis 


JN  RflttTlt.  QBSB&y,  **, 

Rnii  hulua  Edjipfit  oUcttuatn*  etiam 

Beiolini,  -.         -         -      -  .     6*. 47'.  otf, 
cpmparaflus  <pna.  objerugtioa^  mea,  ciat, 

«iiffitfepfiflm  -.       -         ---,*>.  7»  *fc 
LpngMcjo.  a^em  $e*oiint   a.  Lwet» 

fariCoru^     -  -      -.         -      ,  4^ia 

Erit  long.  Dmitr.  a  Parifiis     -      -       a."  51/54/ 
GryphswaJdiae   elusdem    Eclypfis   $nis 

itidem,  obferuatus  .  -  ©", 4.7.  6 

collatus    cum  obferuatione    rnea  praebet 

difflrentiam         -)•.«.'        3.    7.3^$ 

At  LongUudo  Gryphsjjraldiae/.a  Ifarifils       4.4J.  »5 

.Vnde_  Dmitriewik  a   Parifiis  -        2.51.53 

Et  medium  f»:  his>  tttibus  compajationibus  2.  51.50 

*).$Hik3**  ijijlypfis.  i»,  li)miirjewfj|   ex 

obfefu,.  mta,        ..,,  .,  .  8.53.25 

Hiem  P^rppoU  c&eniatusb    *      -         7»  5  «.4* 

^.  <l»4fe»9ria>      •   -  -       -  ».    0.41 

Eftveco  toggi*»*»  PttippcM  *  fyrifii»  1.  5.1.5* 
Lpngit  igvw  Om^cio^iJii,  a,  Fasifiis     a.  52.3* 

3)  Vltima  Eclypfis  obferuata  etiam  Petropbli  a 
Celeb.  Viris  Rumowfky  et  /,«*//,  adcoque  com- 
paratio  inter  obferuationem  Petropolitanam  et 
noftram  inftitui  potcft.  Sumtis  "mediis  mo- 
mentis  ab  vtroque  obferuatore  notatis ,  ct  re- 
iedis  dificrentiis  valde  difcrcpantibus  fequentes 
vhdecim  retineo. 


Iiii  %  Vmbra 


fso  ECLYPS..LVNAE  INDMITR.  OBSER. 


|Obf.Petrop.  Obf.Dmitr. 
H.M.  S.     H.  M.   S. 


Vmbra  ad   Ariftarchum 
Ariftarch.  totus  immergit' 
Vrobra  ad  Platoncm   - 
— — —  ad  Manilium  - 
Manil.  totus   immergit 
Vmbra  ad  Mtnelaum  - 
Immerfio  Lunae  totalis 
Poflidomus  emergit     -. 
Mare  Ne&aris  emergit 
Mare  Cnfium  egreditur 
'  Finis  Edypfis     - 


Differentii 

H. 

M. 

s. 

i. 

o. 

i» 

X. 

o. 

48 

i. 

o. 

50 

X. 

o. 

8 

X. 

o. 

18 

X. 

0. 

5* 

I. 

0. 

7 

X. 

0. 

2 

X. 

0. 

4i 

I. 

0. 

25 

I. 

0. 

2 

X. 

0. 

24. 

X. 

5i. 

58 

2. 

52.22 

2. 

5». 

17 

Medium 

Longit  Petrop.  a  Parifiis 

Erit  longitudo  Dmitr.  a  Parifii» 

et  medium  ex  his  3bus  comparation. 

Vt  vt  fit ,  hanc  longitudini»  determiMtkwcra 
ad  eam,  quae  prodit  ex  Edypfibus  Solis  et  btdft- 
tam  louis  ,  accedere  propins  quam  perfuafiim  mim 
habui. 


OBSER- 


\ 


OBSERVATIONES  ASTRO^ 

NOMICAE  IN  VRBE  SARATOW 
HABITAE 

«    G.     M.     LOWITZ 
ANNO  1773. 

Exponuntur  hic  nonnullae  obferuationes  Aftrono- 
micae ,  quas  vir  celeb.  recuperandae  valetudinis 
fuae  caufla  in  vrbe  Saratow  commorans  occafionem 
habuit  inftituendi. 

I. 

Inquifirio  in  errorem  Qaadrantis. 

r 

z)  Ex  verificatione  Quadrantis  ad  horizontem  repe- 
ritur  error  ipfius  additiuus       ~      -       a'.  46". 

2)  Ex  re&ificatione  ad  Zenith  ,  obferuando    altitu- 

dines  Capellae  meridianas 

ad  Auftrum       1    et       ad  Boream     *  I  Error 
die   6*  April  8+*io'.6"'^die    7  April  95°.45'.S3''-t-3.  d% 

—  8  —   84.  xo.  1 

—  10 84. 10.5 

3)  Ex  altitudinibus  fixarum  ad  Auftrum  et  Septen- 
trionem  captis  et  cum  calculo  collatis  deprthen- 
ditur  Error  Quadrantis. 


I i  i  i  3  Ex 


-  9 95.45.5a|+3.  3i 

-  "  95»  45'5i|+3.  * 


***2    OBSERVA^Wflfc  J#|»ONOMrCAE 

ft  ^OpflSf    ^r^y -rrrrrrrrr-^Trr —       -r  '       •'  "4"'*o3 

0  n—  ^-^4-v,.— \+rr  l'"    —    4-a.53i 
6  Bootis  i-i^-fj—     -       -     +3.  s 

et  Lyrae  -«^-  -^  $  — -rr  maiqris  ^  -     -  +2.49 

Corde  Caroli     — -  — ■  -^—  ''-     -  +3.  % 

Capella    - — -t%  e<  vtfee,  nwior.  -     -  +3.7 

Eadem    —  —  £ +3.  3 

•!.•••  ./^q^imoCvniM^  «rpr,  medius    -j-^Sf 

II. 

Determinatio  Latitudinis  vrbis  Saratow. 

*•?••  -;.vT/   ?  :-:;w  . :;;  r*  < 'tJ.v     7 
ij  Ex  altitudintbus  fixarum  mericfianis.  - 

£  magno  nomero  harum.  rcpetitanim  obftroafh)- 

num  fele&ae   eae    fimt ,    quae>   intee    reiiquas 

rofldiufg,  #netifc;nr^aaduro.,  gojnp,eft  3.4,  alti- 

tudines  obferuatas,.  jam,.  .gddi.ta    cj&    $.   mioatt 

prima  pro  errore  Quadrantis  antea  inueava. 


Dirt 


1N  SAttATOW  HABITAR 


6&3 


Dias  dbferu 
tt  nou. 


Afrtt 


6 


"Nom.  Futar. 


Ahat.  obferu: 


&<rfra&.  I    Declin.  fixar.  .f  Aberx. 
D.deldC.   ad  d.  obferu. 


y  Leoms 
Syrius 


Almudibes 
59?.ai8'.i£'< 


Maii 


Iunii 
Afcril 

Waii 


8«  Cygni 

ittlCapella 
nProcion- 
i^Caftor 
-*|Ljfl*    • 
3o{3  Leoois 
7PoIlux 
9^  Itoom 
i-t>€  Bootts 
"i^Cof.  Caroli 
2  8a  Coronae 
i/»j  fcootis 

pt  vrC   maior 

>1 


ft2 


'B  trf.  roi 


22.     ^.  44 

«2.  5*7.  i5- 
«+.  13-    S 

44^  *7.*3 
jcr.  50.41 

77-  3-55 
5*.  19-4° 
67.  2.  ei 
72,  39.-1Q 

6tf.  3 1*.  9 
78.   1.18 

55.  58.42 
58.    1.43 

Altitudines 

84.  IP-  47 

85.  »4.  50 

91.    4.  22 
78.  23.  25 
minoi|65.  a6\  5 1 
58.  53.  24 


ad     |     AuUrum. 

9^3  4-^3  «*>°. 55^«  oV"~  5fly8 
2*39,  S'^.  «4.  44,  2+12,4} 

8»  444#4«.44>  5 -*7>  7 
5,  845*  44- 45*  2  +  5,4 
i.  8.  '  5.47.5.X.  ,—  5»  5 
32.  01.5.9,  3-  3S  8 


4 


Nutat 
j 


-5'U 


Latituda 


»5,4|j8.  34.  59,  2-i5j<S 
47,815.  50.  2.5,2—  i>9 
28,  228.  33.  23>  5+  3,  4 
«0,734.  io.  23*    ,—  ,3*  4 


■*.M 
14. 
29,6 

4i>5 
ad  . 
5,6 
5,3 

1.2 


48.  a.  26".  ~-  *,  4 
39.3a.48,5+  5»o 
27.  29.  25,  8.       o,  O-HJ,  4 

19.  3*.  44,  2+'a,  4+3,  a 
Boream. 

57.  11.  43«    +  5,  8 


5^.31'.  9" 
+8,  9  5fr.  3^'  50 

47,*  5  k.  3i.  27 

-8,-oS*.  3*.  47 
-8,7  >fc.  31.  3« 

-8,  8  5^«  31.  29 
4-8,95«.  51.  12 
— 8,.3'Sfc.  3t«  39 
-5,'ftS*.  31.  244 

45,7  5^31,  3<y 

+4,85^31.40 

— o,  ifS"*.  3*.  5o 

#•3«'  21 

si*. 31.4* 


+0,6 


5<S.    5.  55,  8-  3,  4+i,  75*.  3*.  39 


50.  27.    5,  3  -  5,  4+2,  2 


sr.  3**30 


*3,552.S8.  iS,  5+10,  3-4  0 
29.  75.  5.  8»  7+0,5+5,3 
25,  5  7*.,  3  8.  29,^-  *,  9!-hs,  2 

Medium  ex  his  20  oMeruationibus 

2)  Ex  altitudinibus  Solis  meridianis. 

Pro  computaada  dcclinatione  Solis  affumitur  hic 
>differentia  meridianorum  inter  obferuatorium  Pa- 
rifiaura  et  vrbem  Saratow  afc.  50'. 

Die* 


$1.  3*'2tf 
Si.  3i.  34« 
5i.  3i.  35; 
5i.  31.  32 


5*.  31-  33 


,«a4   OBSERVATIQNES.  ASTRONOMICAE 


Diies  obferu. 
St  nou. 

Manii  22 
*3 
«5 
5 


Apcil 


Maii 
lunii 


i < 


Altit-limbi  Oj  Refraa- 
tnferioris      1—  Parall 


Semid.  Q  t  Declinat.  Q 


3,.2+',|i'-»5 


39 

39  26.  56 

40.  14.    8 
44.28.50 
tf|44.  51.  19 
45.  14.    a 
45-  3^«    9 
47     4-  34 
53.44«    * 
60.  49.  $6 
60.  56.     5 
6x.    7.  26" 


8 

2' 

5 

6 

8 


o°.49'.a8" 
j.  13.  «$ 
2.  o. x  8 
•5.  15. 15 
♦5.  37- 5* 
7.  0.23 
7.  22.48 
8.51.  7 
15-  30.41 
22.  36*.  17 

22.  42.33 
22.  53.54 

Medium 

Adcoque  eleuatio   poli 

Erat  autem  eadem  ex  altit.   fixarum 

Hinc  latitudo  vrbis  Saratow 

III. 

Pro  determinanda  lungitudirte  haius  vrbis  ob- 
ferUauit  quidem  vir  cel.  Eclypfin  Solarem  die  i?  Mar- 
•tii ;  fed  dolendum  eft  motum,  penduli  ob  frigus  eo 
tempore  in  aere  regans  minus  exa&um  ,  quin  indi- 
cem  (crupulorum  fecundorum  per  aliquot  moroenta 
quietum  .fuifle.  Quam  ob  caufiam  tempora  hutus 
obferuationis  vera  erui  non  pofiunt.     Interim  tamen 

•obfer- 


Alt. 

Aequator 

38°. 

2  8'. 

44f 

38. 

28. 

39 

38. 

28. 

4» 

38. 

28. 

33 

38. 

28. 

2<5 

3*. 

28. 

38; 

38. 

28. 

21 

38. 

28. 

29 

38. 

28. 

34 

38. 

28. 

53 

3  8.  28. 46 

'38. 

28. 

48 

38. 

28. 

37 

5i. 

31. 

»3 

51« 

.  31. 

33 

Si« 

,31. 

28  , 

OBSERV.  ASTR.  fK  SARATOWfiABlTAE  6i$ 

obferuauit  ille  poftea  Immerfionem  primi  Satcllitis 

JoUis,'die  nempe  ^  lonil    x^.iaVi  i"  Terop.  veri 
Eadem  veroImmerficParifiil  ; 

e  calculo        -     •-.      -     xx.  17.  »9  — —  .—-—*. 
Vnde  longitudo  vrbis  Sarstow 

a  Parifiis        -  2.  54.42  — 

vel  numero  rotundo  a*.  54^,  adeoquein  partibus 
Circuli  43*.  40'  et  a  '  Merediano  prirtio*  63°.  40' 
ftatui  poteft. 

•  IV. 

Diebus  JJ  Maii    et    V.jJS    Declinationem    acus 
Magneticae  inuenit  3°  ft&'  verrus  occideotera.     ''//_ 


t  v 


■>      .i    ■  " 


*-4m 


'm      II    ■■      ■■* 


.        I 


Tpm.XX.Nou.Comm*       Kkkk      EPITQfil& 


6i6 


-«Co  J.jH^ 


EPJTOiME 

OBSERVATIONVM    METEQROLOGICA- 
RVM  PETROPOLI ANNO  MDCCLXXV. 

SECVNDVM     CALENDARiVM    CORRECTVM 

INSTlTVTARVm. 

Autfora 
IOAVNE   ALLBERW  EtLEtL 

L  Barometrunr. 

t.  Rarometri  altkudines  maximae,  minimae,  et  me- 
di»,  vna  cum  yariatione  maxima  et  ftatu  medio». 
pro  finguljs  menfibus  aitai  *T75..  


Menfe 


Dig.  p.c 


Ianuar.._ 
Februar. 


Mart 


AprlL. 


Iulii 


Augult 


Sept 


Oftobr. 


Nouembr. 


Decembr. 


Altitudo  maxima 


29, 11 


38-83 


27:,  meridie 


28*  58 


28-4* 


15.  I*   a*  -ms 

?5.  VI.  a.  m 
26.  IX;  p.   m. 


28.53 


2.  X.  a.    m. 
29.   IX,  a.  m 


28.39 


28.  48 
«8.  83 


2$-  88 
2».  72 


28.  *2 


29,  11 


die  hora 


Altitudo  minima. 
Dig  p.  c;j    die  hora 


25.  IX.  p.  m. 


7.  IX.  p.  m. 

8.  X.   a.  m 


3.  VI.  a.  m 


p.  X.    a.  m. 


16 .  X    a.  m 


3.  meridie 
3J.  VI.  a.  m* 


Variatio  Mctlinrn\AltrtQCa 
rocii 


Variatio '  Medinml  Akfo 

L    L™* 

Dig.p.  cl>ig.p.  c-Pig:  j 


9.  IX  a.  m.    x.  gx 


5.  VI.  a.  m 


27;  J2    2tf:Vlta.m. 


27-  44 


i2*Vl,a,m.  100   \  *7*9± 


27.  33 


17,  III.  p.m. 


27.48    24;  IX.  p.  m 


23.VIjLa^m.  ^7. 61  417.  meridie 


27-88    25.IX.*  m. 


27*88    21.  Vl.jum. 


27.63' 


.i.meridie, 
2t.  meridie 


p.  m 


Mcnfe 
Ianuarii. 


27*3* 


,27;   86 


27;  12 


i4VlH.a.m. 


ifi.ilip.txi, 


14.  IV.  a.  m 


Menfe 
Martii 


x.  61 


28.21 


28.02 


-8-2P 


27-99 


14« 


*7S5l*7>S9 


j.  20 


o.  91 


c  8* 


*7+ 


0.G9 


r.  36 


1.9P 


2793 


24. 10 


23.07 


27^4  128-09 


J8.03  f^Tl! 


28-  2S   f^T 


28-  2^T2Y  u 
28^05!  T^ 

2R.  23     :8IJ 


2  8.   2X 
28-  14 


28- 


2g.  II    [28-:: 


fc    Numc- 


EfrTOME  OBSEKV.  METEOROL.     *aj 

i.  Nbmcrtts  «Iferum  guibus  aTritudo  Barometri  filpe- 
rabat  termrnos  qnosdaTTi  -circa  alcrtudinem  *8  poll. 


|     lapxa 

Jupra 

fypra 

fupra 

fupra 

per  dimidium 

1  28-  io 

a  8-  05 

28.  00 

27-  95 

27.  p* 

menlis   fupra 

Menfe 

Die$,J)onae 

Dies,hprae 

pies,  horae  Dies,  Jiorae 

Dics/hora^ 

Dig.  p.  c. 

Ian. 

21.      o 

22«    12 

24..     p 

25.     6 

26.  15 

28.  26 

Fehr. 

u.    e 

13,    tf 

14.     3 

15.  12 

i*.  1*    , 

28.  01 

Mart. 

8-     * 

9.   15 

12.     0 

13.  12 

it*ia 

27.  02 

April. 

16.  «8 

*9-     3 

20.  ^8 

22.     9 

24*    0 

28-  «4 

Maii 

<*7.-   *:   . 

«^     3 

ao.    4 

**•    3 : 

21.  21    , 

28-    17 

Iunii 

14.   H 

17.     9 

20    12 

21.  21 

25.    0 

28.  09 

w. 

*7;  i*.i 

,««***    . 

2*    .15     ; 

*5-  ift 

■  **•■  9   j 

28.  13 

Aug. 

27.   i5 

29.     15 

30.    0 

30.     9 

30.  15 

2*.  28 

Sept 

21«   12 

25.     3 

26.   21 

2«.    9 

29.  1* 

^8.  28 

oa. 

*9-  «5 

21.     0 

21.  21 

23.   21 

95-     3 

«8.  1« 

Nou. 

23.  20 

25.     9 

2*.  21 

25*      0 

2<*.    3 

28-  *7 

Dec. 

14..     0    : 

x5-  »5 

17-    '5 

l8-   2* 

36.    6 

28.  Otf 

Anno 

-- 

1775 

2IJ.      O 

23^5.    0 

257*  21 

272»  21 

2**.      O 

28.  20     1 

Duae  pTiores  figurae  ^ltitudiunm  tiarometricarum 
pollices  integros  defignant,  quortmi  duodecim  pedem 
reginm  parifiuurr*  conrtituum,  pofteriores  veco;  par- 
tes  centefimas  vnius  poliicts.  Twm  \ero  ffloaetdum 
eft  a.  m-  figoificwc  ante  tiwridiem ,  p.  m.  vero  ^g? 
meridienu  "' 

Colligitur  ex  his  binis  tabulis ,  pro  toto  anno: 

x,  Altitudo  maxima  barometri  20.  xx  :  menfe  la- 
nuarii  dic  $$  horalX  ame  mcridiem.  Thermom. 
Delisl.  182.  Coelum  ferenum  et  Yemus  fatis 
vehemens  e  regione  N— W. 


Kkkk  s 


2. 


4*6 


•«(■•  ) 


EPITOME 

OBSERVATIONVMr   METEOROLOGICA- 
RVM  PETROPOLI ANNO.  MDCCLXXV. 

SECVNDVM     CALENDARIVM    CORRECTVM 
INSTITVTARVM. 

Auftore- 

IOAKNE   ALBERTO  EtLESL 

L  Barometnm 

i.  Rarometri  altit.udines  maximae,  minimae,  et  me- 
diw,  vna  cum  yariatiooe  nuxjmi  et  ftatn  mcdio, 
pro  fingulis  menfibjw  artnl  IT75*. 


Menfe 

Altitu 
Dig.  p.e. 

do  maxima      1 
die  hora 

Altitudo  minima 
Dig  p.  ci|    die  hora 

Variatio '  Medinm  Altitudo : 
■|             T               racdit 
Dig.p.  cO>ig.p.  cDig.p.c 

Ianiur.. 

29,  IX 

25.  IX.  p.  m. 

27.  30      9.  IX.  a.  m. 

1.&1 

28.21 

-Z>i9 

Fehruar. 

28-83 

27-*  meridie 

27.  2z  \  5*  VI;  a.  m. 

1.  61 

28.02 

27-99 

Mart 

ag*  s8 

7 .  IX.  p»   m. 
8*    X.  a.  m 

27.  1  a 

2*Vlia.m. 

1.4* 

1 

27»  # 

Apr;L. 

28- 44 

1-5.  IX   a»  -im 

25.  VL  a.  m. 

26.  IX;  p    m. 

*7.  4* 

i2.VLa.  m. 

"  '  1 

1.  OO 

27.941 

28.10 

Maii, 

28-53 

2.  X.  a.    m. 
29.  IX.   a.  m. 

»7.  33 

17.  III.  p.m. 

J.  20 

2793 

28-07 

Ittnit 

28.39 

3.  VI.  a.  m. 

27.  48    34»  IX.  p.  m. 

0.91 

*7- *4 

2$.09 

Iulii 

JM3_ 
28.  62 

23.  VJULflkjn. 

47.  6&  .|17«  meridit 

-c-  8^»  -♦ 

28.03 

28.  II  1 

Augult 

*•  X.    a.  m. 

27-88    a5-IX.a  m. 

0.74 

28.25 

2».  »9 

2*.  »4_ 
28. 15 

Sept 

2».  57 

itf.  X.    a.  m. 

27*88    ai.  Vl.jum- 

0.0*9 

28.  22 
2  8  ".05" 
28.  23 

Oftobr. 

28.  4& 
28.83^ 
2$..  88. 

2  §.72' 

3»  meridie 
3j.  VI.  a.  m. 

27.63' 

14VlILa.n1. 

0-85 

I.  3o 

Nouembr. 

1.  meridie, 
2t/meridiev 

*!*& 

iG.ilip.nfc 

,»,-32    • 
I.  Itf    ' 

23.  24. 

28.  »4 

28-26 

Decembr. 

28.  tfa 

iff.  III»  p.  m. 

.27;  36 

14.  IV.  a.  m 

r.  36 

_2%  94 

2g-  l  » 

28-QL 
28.12 

Anno 
'   1775. 

29.  M: 

Mcnfe 
.   Ianuarii. 

27;  12 

Menfe 

Martii 

19* 

a*  Numc* 


EfcTOME  OBSEKV.  METEOROl*     *aj 

a.  Nnmehis  tfierum  guibus  aTrftudo  Barometri  ftfpe- 
rabat  termrnos  (juosdaTn  circa  arcitudirtem**8  poll. 


|     fupia   " 

lupra 

fifpra 

fupra 

fupra 

per  dimidium 

1  28-  io 

2  8-  05 

28.  00 

27-  95 

27-  9*o 

menfit   fupra 

Menfe 

Oies^iorae 

Dies,hprae 

pies,  honae  Dies,  horae 

Dics/hora^ 

Dig.  p.  c 

Un. 

21.      o 

22.  12 

24..    P 

2$.      6 

11    <        «O 

28-  2« 

Febr. 

If-    '*    1 

13,    tf 

14.     3 

15.   12 

i«.  1*    . 

S8.  01 

Mart. 

8.     6          9.   15 

12.     0 

13.    12 

i«.«a 

»7.  »2 

Aprii. 
Maii 

16.   «8 

*9-     3 

20.  ^8 

22.      9 

2+-     0 

28-  «4 

«7.*   *r  \ 

«^     3 

50..    4    , 

*x.     3  > 

*I.    21     , 

»8.  »7 

Iunii 

14.   H 

17.     9 

20     12 

21.    21 

25.      O 

2*.  09 

W-„ 

*7.  **.i 

.«*•■«   *    . 

2*    15    . 

*5-  18 

*9-    9   ; 

»8,  13 

Aug. 

27.   15 

29.   1$ 

30.      O 

30.      p 

30.  18 

2«.    28 

Sept 

21.    12 

25-     3 

25.    21 

*«•    9 

29.  lt 

38.  28 

oa. 

19.  «5 

21.     0    , 

21.  21 

23.  21 

35-     3 

29.    1« 

Nou. 

33.  20 

25.     9 

2J.  2  1 

26.    0 

2*.    3 

28-  27 

Dec. 

14..    0    - 

J5-  *5 

17-  *5 

18.  *f 

26.    6 

38.   00 

Anno 

4 

1775 

213.     0 

23*    0    . 

257*    21 

272.  21 

242..     O 

28.  ao     1 

Duae  pTtores  figurae  ^ltltudioam  tiarometricanim 
pdtlices  iotegros  defignant,  qHorirm  duodetim  pedem 
Kgram  panfittom  corrftitoum,  pofteriores  vero;  par- 
tes  centefimas  vnius  poliicis.  Tu-m  vero  moaetdum 
efl  a.  m.  ijigaiiicsxc  ante  uwidiem ,  p.  m.  veco  pqft 
meridienu  "' 

Colligitur  ex  his  binis  tabulis ,  pro  toto  anno: 

x.  Altitudo  maxima  barometri  20.11:  menfc  la- 
nuarii  dic  £5  horalX  ante  meridiem.  Thermom. 
Dclisl.  182.  Coclum  ferenum  tt  vemus  fatis 
\ehemcns  e  rcgione  N— W. 


Kkkk  s 


%. 


\ 


f *»       •  EPITQME  OBSERVATIpttVfll 

3,  Altitudo  minima  barometri  27.12:  menfe. 
Martii  dic  26  hora  VII  matutina.  Thermom. 
Delisl.  154-:  coelum  nubibus  ex  parte  obdu&um, 
et  nebnloium:  nix  et  \entus  e  regione  N£IW. 

3.  Variatio  maxima  1.  99  f«u  f?rc  a  pollicum. 

•    4,  Medium  inter  maximam  altitudinem  et  mini- 

mam  28103. 
"    5.'Altitudd  media  inter  omnes  obferuatas  sS^. 

'    tf.  Porro  mercutius  in  tabb  barometri  fc   fufleo- 
tabat  fiipra 

28^  poll.  per  dies  213 
ftSi^,  poll.  per  dies  23  8 
-28  ,'    poll.  per  dies  257J 
27 &  poll.  per  *dies  272»  et  fupra 
27, "w  poll.  per  dies  292 

▼nde  concluditur  mercurium  fe  fufteotaue  pa 
ioteruallum  dimidii  anni  vei  182J  dieruav  fa- 
pra  altitudinem  a8&  poll. 

3.  Defceofus  et  afcenfus  mercurii  in  tubo  baro- 
mctri  notabrliores. 

Menfe  Ianuario. 

d.  7.  hora  3*  p.  m.  28«  29 
d.(  9.  hora  9.  a,  m.  «7.  3o 
d.  xo.  hora  9,  p.  rn.  28.  19. 

Ergp 


METEOROLOGICARVM.  *»o 

Ergo  primo  ioteruallo  temports  4*  horarum  btro- 
metrum  defcendit  T&  pollicis ,  deiude  interuallo  3©" 
horarum  iterum  afcendit  ^g,  poll.  Coelum  plane 
obdu&um,  riix  copiofa,  et  procella  e  regiooe  S-W, 
tum  vero  coelum  nebulofum  et  tantum  ex  parte 
nubibus  obductum  vent.  N— W. 
Reliqui  defcenfus  et  afcenfus  notabilierei  cx  figura 
hic  adiun&a  perfpiciuntur. 

Menfe  Februario. 

V 

d.  5.  hora  6.  a.  m.  27.  2  s 
d.  7.  bora  a.  p.  m.  28.45 
d.  9.  hora  8.  p.  m,  21.9.6. 

Hinc  per  tempus  $6  borarum  afcendit  barometrum 
interuallo  \&  poll.  tum  Tero  per  faora»  54  iterum 
defcendit  interuallo  &%  poli.  Coelum  primo  erat 
ferenum  ,  Tento  Yehementer  flante  ex  N.  et  NW , 
deinde  obducebatur  coelom  nubibus ,  procella  flabat 
e  regione  SW.  rna  com  nine  abundaote 

d.  13.  hora  8.  a.  m.  27.32 
d.  15.  hora  2..  p.  m.  28.17. 

Afceadit  igitur  mercurius  in  tubo  barometri  ioter- 
vallo  $4  horarum,  per,  fpatium  U,  polt  Coclum 
obdu&um ,  nebulofum  ,  nix  $  \entus  NW ,  tum 
SW,  tandfm  malacia 

d.  24.  hora  6.  p.  m.  27.  99 
d.  27.  mcridie  28.83. 

Kkk*3  Con- 


*30        EPXTOME  OBSEKVATlOiMVM 

Confequenter  tempore  €6  fcorarum  afcenfus  fuit  4 
poll.  Coclum  obdu&um ,  -poftea  ferenum  ec  tum 
iterum  obdudtum.  Vetuo  flante  primo  e  regione 
NO>  deiade  veheraenuui  «x  occidente. 

Meafe  Marria 

d.  5.  hora  2.  p.  m.  27.  S2 
d.  7.  bora.  9.  p.  m.  29.  5«. 

Ergo  interiiallo  55  lK>rarum  afcendit  mercufius  per 
/w  poll.    Coelum  fejenum.    Eurus 

d.  14.  hora  3.  a.  m.  27.  60 
d.  15.  bora  5.  p.  m.  28.35« 

Vnde  per  tempus  38  horaram  afcendit  hrterealie 
/,5  poll.    Coelum  obduCtom  t  nix ,  veoc  N-W 

d.  18.  hora  .  ©.  a,  m.  27.  85 
d.  184  hora  ©\  p.  m.  27.  38 
d.  !p„  hora  6,  p.  m.  28.11 
d«  21.  hora  2.  p.  ro.  27.  »7 
d.  22.  hora  n.  p.  m.  27.83 
d.  23.  hora    4.  p»  m.  27.  27. 

Primum  ergo  interttailo  temporis  s8  horarnm  fc- 
fcenfus  fbit  &  poll.  Coelum  obdu£um ,  Procella 
ex  occidente. 

Deinde  tempore  24  horarum  afcendit  mtrcutiw  pet 
«w  poll.     CoeUim  ferenum  ,  vent.  NW.  . 
Tum   tempore  44   horarum  ■  defcendit  interuallo  » 
poll.     Coelum  obduclum  ,  uix ,  pluuia ,  Zephirus. 

Potto 


METEORO^OQCARVM.  <53t 

Porro  tempore  33-  horaiam  tfcendit  pcr  1U  polK 
Co$Ium  feceauan  Veato  lenitt*  flaate  e  cegione.  N  W. 

Taodem  per  17  horas  iterunr  defcendit  intemallo  £* 
poll.  Coelum  obdu&um ,  nir,  procclk  ex  plaga  NO 
et  occidente. 

Menfe  ApriE. 

d.  10.  meridie  28*  14 

d.  x2.  hora  6".  a.  m*  27.  44 
d<.  i?»,hoia  9.  a.  m.  »8. 44» 

Confequenter  primum  tempore  42  horarum  defcenfin 
fuit  ,*&  polL  CoeJum  nubeculoram ;  procella  ex  oc- 
cidente.  Tum  vero  pejr  75-  horas  mercurius  iterura 
afcendit  interuall»  1  pollicis ,  nix  1   Tent,  N— W. 

&  28.  hora  6".  a\  m.  28.  38 
d.  29.  hopa  3»  rx  m.  2:7.  8<? 
d.  31.  hora  3.  p.  m.  28.  4.8. 

Defcenfi»  igitur  primo>  fuit  T»  polj.  ioteruallo  tem- 
poris  33  horarum,.  cum  pluuia  «t  Euro.  Tum-tern- 
pore  4.8;  horarum  mcrcurius  iterum  afcendit  per  '<•.- 
poll.     Pluuia  et  procella-  e  plaga  NOt 

Menfe  Maio. 

d.     2.  hora  10.  a.   m.  28.  53 

d.  4.  hora     8.  a.   m..  27,  80 
d.     5.  hora  n.  p.  m.  28.  34. 

d.  7,  hora  ro.  a.    m.  27.  *3 ' 
ch     8.  hora    4.  p.-  m.  28.10» 

d.  10.  tiora>    z.  p.  m*  27*48»- 

Hinc 


ti%     epitOm£>  &bSe£Vation  vm 

Hinc  mercurius  fn  tubo  baroniecri 
x.  dcfcendit  per  ^,  pbll.  interuatlo  temporis  46*  ho~ 
rarum :  cqeium.  fcreoi^n  ,  Eurus»,  poftea  piuuia 

2.  afcendit  per  $,  poll.  tempore  39  horarum:  coc- 
lum  ferenum  ec  procella  e  NVV 

3.  defcendit  per  fi,'polL  temporc  35  horarum:coe- 
lum  obdudtuin,  pluuiaet  procella  ex  regione  5W 

4.  afcendit  per  ,*&  polj.  tempore  30  horarum,  plu- 
via  cum  Zephyfo,  taridem 

5.  defcendit  per    ?99    poll.    tempore    46   horarum; 
pluuia  cum  Zenhyro 

d.  ii.  hora  8.  a.  m.  «7«  49 
d.  12.  meridie  28.  s 5 

d.  14.  hora  9.  a.  m.  18.  47 
d.  16*.  hora  9.  a.  m.  27*  67 
d.  17.  hora  3.  p.  m.  27.  33. 

Primum  igitur  tempore  73  horarum  afcendit  mer- 
curius  per  /93  poll.  "Pluuia,  nix  ,  procelJa  ex  occi- 
dentc ;  deinde  coelum  ferenum  et  ma/acia.  "\\hq 
yero  tempore  78  horarum  iterum  defcendic  per  i^ 
poll.    Fluuia  ec  ventus  ex  occidente. 

Menfe  Septembri. 

d.  ai.-hora     6".  a.  m. '27.  88 
&  23.  hora  10.  a.  m.  28.  53. 

Ergo  tempore  52  horarum  afcendit  mercurius  in 
Barometro  per  &,  poll,  Coelum  obdudum :  Eurus; 
tum  vero  pluuit,  .veqto  vehementer  flante.  ex  oc- 
cioente.  a/[€Dfe 


METEOROLOGICARVM  ,  6n 

Menfe  Oaobrl 

,    d.  15.  hora  ©%  a.  m.  27.  80 
d.  15.  jnedia  nc&e      28. 17. 

Hinc  per  tempus  x  8  horarum  afcenfus  fait  r%  poll. 
Pluuia  abundans  et  progella  ex   orieote 

dV  £x.  hora  9.  p.  m.  37.99 

d.   22.  hora  6.  a.  m.  27.  72. 

Interuallo  igitur  9  horarum  defcenfu»  fuit  &  polL 
Piuuia  abundans  et  procella  e  regione  SW 

d.  23.  hora  9.  p.  m.  28.  13 
•    d.  24.  hora  tf.  p.  m.  27.71 

d.  25.  meridie  28. 12. 

Primum  ergo  per  21  horas  mercurius  defcendit  in- 
teruallo  ^,  tum  vero  per  18  horas  iterum  afcendit 
interualio  ^,  poll.  Piuuia  abundanter  cecidit ,  pro- 
cella  ex  meridie  flaqte 

d.  28.  hora  9.  p.  m.  27.  82 

d.  31.  hora  6.  «.  m.   a8.  83. 

Vnde  per  interuallum  temporis  57  horarum,  afceo- 
fus  ftiit  i^,  poll.  Coelum  nebulofum  ex  parte 
uubibus  obdudum.  Pluuia  parca  :  vento  tlante  pri- 
mum  e  meridie ,  tum  vero  ex  oriente. 

Menfe  NouembrL 

&  14»  hora  9.  a.  m.  28.24 
d.  14.  media  nodte       28.10 
d.  15.  media  node       27.6*2 
-    d.  16.  hora  3.  p.  m.  27.  56*. 
Tom.XX.Nou.Comm.  Llll  Con- 


*S+       EPITOME  OBSERVATIONVWT 

Cbnftquenter  tempore  5+  horarum  per  t%  poll.  et 
quidem  per  24.  horas  ,  interuallo  wV  poll.  defcendit. 
Coelum  obductum ,  oix  ct  Tentos  mediocriter  ?e- 
hemens  ex  occidente 

d.  16,  horat  3.  p;  m..  27.  55; 
d.   18.  meridic  27-70 

d.  19.  media.  no&e       »8.  +5 
d.  2i.  meridie  28.72.. 

Hinc  afcenfus  mercurii  in  tubo  barometri  per  in« 
teruallum  temporis  117  horatum»  foit  x«£  poll  et 
qiiidem  per  35  ,horas ,  ^  polL  Coclum  obdndom ;. 
ventofum.  primo  e  regione  SW  ,  deinde  ex.  SO 

di  2.1.  meridie  2  8i  72. 
d..  22;.  meridie  2$». 27;. 

Defcendit  igitur  mercurius  iterum-  fequentibus  2f- 
horis  per  interuallum  &  poll:.  Coelum  obdu&um,. 
nebulofum  ,v  nix  et  vent..  SO.. 

Menfe  Decembri;. 

Pro  hoc  menfe  libuit  figuranr  addere  ex  <p&« 
variationes-  barometricae  ipfee.  pcrfyki  poffunt :  vbi 
etiam  pro  quauisdie  altitudmem  Thermometri  maxi- 
mam  et  minimam,,  feu  ftatum  caloris  et  frigoris, 
necnon  <  directtonem  ventii  ett  conftitutionem  coeli 
adiunxi.. 


it.Ther.- 


METBOROLOGICARVM. 

IX  ThemiQmetrmn, 


6tf 


b.  Thermometri    altitudines    mioimae    et    maxima* 
^pro  fingulis  menfibus  anoi  1775  fecundum  Ca- 
lendarium  corre&um. 


Menfe 

Altitudo  minima 

Altitudo  maxima 

Dif&rcotia 

Gradus  die      hora 

Gradus 

die    hora 

lanuar.         191  {24.  V.  a.  m. 

147 

12.  II.  p.  m^ 

44  Gr. 

Februar. 

185 

21.  VII.  a.m.i 

14* 

,$H.p.m. 

39 

Mart. 

175 

8.  VI.  a.  m.    143 

x  2.  11.  p.  m. 

3* 

ApnL 

i6g 

15.  VI.  a.  m. 

«35 

28.  11.  p.  m. 

33 

Maii 

*v 

1.  VI.  a.  m. 

IXtf 

26.?  Tr 
27.$  1L*m 

4* 

lunii 

147 

3.  VI.  a.  m. 

iQ7_: 

105 : 

21.  H.  p.  m. 

3x 

lulii     . 

*3  « 

1.  VI.  a.  m. 

24..  11.  p.  m 

24 

Auguft. 

141 

ao\  VI.  a.  m. 

io.   ll.p.m- 

3* 

Scptembr. 

142 

*3-  VI.  a.  m. 

x  16  , 

10.  11. p.  m. 

26 

Odtobr. 

153 

30.  Vlll.a.m. 

123 

5.  11.  p.  m. 

30 

Nouembr. 

»73 

14.  VII.  a.  m. 

142 

4.  11.  p.  m. 

3* 

Decembr. 

Aono 
*775. 

178 

11.  VI.  a-  m. 

J43 

3.  X.  p.m. 

35 

191 

Meofe  lanuar. 

IO5    • 

Menfe  Aug. 

B6"  Gr. 

De  Thermomewi  vti  et  Barometxi  conftriidione  tt 
expofitiooe  ,  plura  in  Tomo  XVIII.  horum  Com- 
rnentarionira  iegnfttur;  quare  liic  eadem  repetere 
fuperfluum  foret. 


Llil  2 


2.  Sta- 


6%<S        EPITOME  OBSERYATIONVM 

2»  Status  frigbris  et  caloris. 


1 

Dies  frigidiores  gradibus 

Dies  calidiorcs  gradibus 

Menfe 

IpC 

:  180  i7o(i<?o  iSofi+o 

i  10(120130 

I+C 

ix  50(160 

hnuar. 

~~i 

t 

>    io|  24   30 

>    3' 

2 

1    »3 

Februar. 

, 

2 

9\  x^ 

>    24 

28 

ii 

18 

Mart. 

1 

11I  2*7 

'   3* 

20  31 

April.     " 

, 

61  2  2|  30 

7 

«5 

32 

Maii ' 

■ 

4    23 

2 

9 

2<J 

3i 

3i 

lunii 

•  l   . 

3 

5 

*7 

30 

30 

3C 

Iuiii 

i1  ■ \ 

0 

81  25 

31 

3>     31 

3i 

Auguft. 

t 
I 

7 

23 

3i 

31 

3*t 

3« 

Septembr. 

, 

I 

3 

29 

30 

30 

30 

Oftobiu 

] 

*  + 

6 

24 

3» 

3i 

Nouembr. 

3 

8 

24 

30 

* 

12 

25 

Decembr. 

6 

'9 

»7 

3* 

6 

21 

Anno 

^ 

»77?. 

3 

8 

> 

29 

84I159 

223 

'! 

15 

58 

133 179 

■  1 

26l322 

1 

Ex  tabuh  priori  intelfigitur,  per  totum  iawtm 
fuifle : 

x.  Altitudincm  Thermometri  minimam,  feu 
gradum  frigoris  maximi  191  grad.  *Deli*f.  menfe  U- 
nuarii  die  24,  hora  matutina  Vfa.  Barotnetro  tanc 
temporis  momento  2$& ;  Coelo  fcreao  exiftente  et 
Tento  leniter  fhnte  ex  feptcntrione.  Hic  ergo  fti- 
goris  rmximi  gradus  cum  illo  anni  praeteriti  pcor- 
fus  conuenit  ,  adeoque  multo  minor  fnit  annis  prae- 
cedenribus:  quibus  fciltcet  femper  gradarxi  aoo"* 
fuperauir. 

a.  Alti- 


METEOROLOGICARVAi.  czi 

&.  Altftudinem  Thermometri  maximam ,  feu 
gradum  caloris  nuximt  105  grad.  Delisl.  die  10"* 
menfis  Augufti  et  quidem;  hora .  II*1  poft  meridiem. 
Bjrornetrum  2&153.  Coelum  ferenum.  Ventus.ex 
oriente.  Praeterito  1774-  .anno  cajor  maximus  ob- 
feruatus  fttit.xo.o"  gra<J*  et  annis .  1773  et  1772, 
ifte  tantum  104.  grad.  Jeprehenfus  fuit. 

3.  Vnde  variatio'  Thermometri  maxima  per 
totum  annum  eruitur  8<5  graduum  fecundum  Therm. 
D;lisl.  fuit  autem  ifta  Variatio  anno  praeterlapfo 
1774- >  85  graduum. 

Per  tabolam  pofteriorem  i&telligimus ,  hoc 
1775  anno  r  fuifle  15.9  diefc,;  quibus.fftigus  fuperabat 
gradum  1  $0 ,  .t«T  congekationis .  -aquac  >  natnralis :  in  - 
ter  hos-  aut$m-  deprehendimus  84.  -dies  frigidiores 
gradii  160  et  ,29  dies  frigjiiores  grada  170.  Vnde 
patet  hyemen  hoc  anno  tam  refpectu  duratiqnis 
quarn  vfcherrtcnriac 1.  multo  mitiorem  fuifle  aams  prac- 
cedentibus. 

Beiade  patct  CX  hic  fetunda  Tabufa  hoc  anrto 
17*75  fuiffe  26*1  dies  calidiore»  gradu  150,  porro 
179  dies  calidfore»  gcadu  140,  interqub^  133  dfes 
annotauHrrwJS'  qnfou*  ctlor  ftiperabat  gradum  130  ct 
58  dtes  quibtfs  Ibperabat  120  graduW.  Vndc  in- 
telligirur  aeftatem  hot  177$  anno  mttlto  calidiorem 
qtiosd  duratlonetn  Tuiffe  quam  anno  praecedente,  Tbi 
tdtrtum  239  dies  calidiotfes  gradu  150  et  12$  diet 
calidiores  gradu  139  numerabantar. 

Llll  3  Spccia- 
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Specitfim  fngus  obtoat^fuitipitragpradus. 


ipo  et*oo  die  as.  «4«  «  stf.i  Ianuarii    -    - 

1S0  et  ipo  dieaa.  25;  27.  lanuarit  et  die-6. 

<>   r       . .    a*.  Februarii  ;'   -   —    •  -  '-   - 

170  et  i$o  dl6  a.-io.  ao.  21.  lan.  di«7»!9« 

ao.  a*.  a^;  «4..  -aoV  Febr.  die  8. 

■ .,  „  JMjartii  { .jdie  vi.(  .13.  14.  ^.'©Berub. 

et  die  '  jp,  n,  *$>•    **•    22«   *5» 

Dccernb.ri$     -      —    ■    -       — .  -  7 

iffd  ct  170  diej.  3*  — #.'  15  —  19.  »8  —  31. 

Ian.  die  5.  .8.  11.  Ya.  a5.  a7«  28. 

,  Febri  die  6".  7.  9.  i©<  15- **•  t'3. 

,<;.     1;  a;5.  a^C  30.  Mart;  dte  *-*3.  10/ 

•  "  -•  :..'ti<|;  15. 'Apfil;  die  ;*©.  ri$Y  15. 

-  a%3 .  34.  Nou. ;  et  die  <6\  7*  1 » —  i*. 

.  ;■•   »4.  »9—  3x.  Decembris      -•■- 


3 


21 


55 


:<  :.• 


Caloramism  dspebfin&SL.  iuk  intra,  gwte 

•'     Idies 

110  e$ioo:4ij  pr  10.  »5*i  *3-r*o*.  aaUM 
(  -       r  c  •  :  ej.  iie.  cj-r  i*>  Augwft .      -       -1*5 
lap  et  ,1*9  die,fl0.  *>  MMM  <Hfc**a  *P— *3.r 

.14*.  «k  srii  m.r~.*&,  Af-t-zf, 

>.„...; :3.«.  .l»U**-.<tf«   *~5-   Jfcr-rj- 

.  fli  ~-  24.  30,  ^i.  Atg.  «t  4ie  2. 

.: . .:  '  ia:  (■  £,;;.';  w  .    • 
•..  .-.  -  t  :  •  r  *ao. 
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130  «t  120  die  tf,-  «4.  «5.  28  —  $f»  Maii ; 
dit  t.  +--  xi.  13.  14.  xtf  —  19. 
24--U3Q.  iunii;  die  1.  5.  o\  22. 
18.  i>  Ialii;  die  i&-ao.,25— --9 
Aag.;  die  1.  3.  5  —  9-  11 —ai. 
23  —  30.  Septembris  et  dic  1.  2. 
5;  7  —  9.  Otfobris        -       - 


63$ 

dies 


75 


Frigus-  medium  vero  hoc  anno  ftatui  potcft 
147  graduum-  er  calot  medius  139  gfaduum.  ld 
eft  per  dimidium  anni  vel,  per  ihi  dies,  alritudo 
Thermometri  minor  fuit-  147  grad.  et  irerum  per 
idem  temporis  interuallum  maior .  gradu  139.  Ac 
fi  menfes  aeftiuosv  Maium  —  Octobrem  ,  ab  hiema- 
libus  ,  Ian..— ApriK  Nou:  —  Decembr.  feparamus, 
inuenimu*  in  illis  calorem  medium  fuifle  .1 24  grad* 
at«  frigus  medium.  in>bis> itfo>  graduum. 


IIL  Ventus 
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III.  Ventus  ct  Ventorum  Dire&iones» 


- 

Mala 
cia 
dies 

o 

Vent.j 
[enis 

Venfc 
fortts 

Procel-| 
loftis 

tfordj 

ta-fJtoftis^cJ 

>udj 

S-W 
■die» 

,         1 
WeflN-W 

bilis 
dies 

0 

Menfe 

dies 

dies 

10 

dies 

dies 

dies 

dies 

-4    x 

dies 

dies 

Ian» 

12 

*•* 

:  10.- 

.    1 

0  . 

'   6 

7 

Febr. 

z 

P 

13 

5 

4 

9 

0  • 

0 

2 

tf 

.  4 

3 

0 

Mart 

4 

16 

5 

6> 

5 

1 

1 

.    6 

I 

d 

6 

8 

3 

Apr. 

3 

l9 

"    6 

2 

10 

1 

0 

d 

O 

•3 

6 

10 

G 

Maii 

8 

14 

9 

3 

4 

'  2 

0 

.    0 

I 

6 

8 

10 

0 

Iunii  ' 

5 

11 

10 

4 

.  2 

4 

2 

0 

3 

ff 

tf 

3 

4 

Iul. 

IO 

13 

5 

3 

0. 

0 

7 

rl 

.0 

•'•^3  ' 

X* 

5 

I 

Aug. 

6 

17   ' 

7 

1 

0  t 

0 

9 

2 

4 

5 

II 

0 

0 

Sept. 

oa. 

7 

12 

io 

1 

1 

1 

3 

2 

4 

8  ,    e 

3 

2 

5 

II 

•   8 

'  7 

0* 

0 

6 

3 

5^ 

9 

5 

3 

0 

Nou. 

5 

16 

8 

1  * 

% 

0 

.4 

61 

31    6 

«1    3 

9 

1 

0 

Dec. 
Anno 

2 

i6 

7 

6 

8 

45 

1 

.1 

4: 

8 

0 

$6 

163 

98 

48 

20 

33 

22 

25 

«3 

ffr 

10 

1775- 

i 

J— — 

.    i 

>  .   •  < 

Vnde  patet  hoc  anno  ir.axime  regnafle  vcntnm  ez 
occidente  vel  Zepbirum  ;  i  tum  vero  vehti  e  regio- 
nibus  S  —  W  et  N-Wj  minitne  aurera  reati 
N  —  O  ,  S  —  O  et  Aufter. 

Porra  perfpicitur  bunc  annum  minus  teoto- 
fum  fuifle  anno  praeterlapfo  1774;  malaciae  ob- 
fcruatae  fuerunt  frcquentius  menfibus  Iulii ,  Maii  ct 
Septembris :  procellae  et  venti  vchementiores  fre- 
quentius  occurrunt  meufibus  lanuarii  ,  Februari , 
Odlobris  et  lunii. 


n 


In 
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In  fpecie  autem  lioc  anho  ^rocfcllae  flabant 
..„ e  regione. 

:    '.■        •...'•  .1'..    .  ;.  "'  1  uie$ 

Nor4    4ie  4.  lan.  a^  F£hr.  i8.  Apr.     -    -    3 

Jf—O  dic  »4..  Fcbrj-ftjs-Mart.  a.  Iua.   ---   «-  « 
j  ;  •  '  • : 

Oft'!  4die  $.  Mart.   3.  IaL    15.4.17.   Oc^qfer 

-    ,'  9.  Nouenjbr.  14.  .Decenabk   -      -    ..• 

5  —  0  die  6".  7.  Ian.  12.  Septerhbr.  %\.  2$. 
a6".  Decembr.         - 

Sud      die  8.  Ia«.  13»  Afart.  a&,  Aug.  - 

J5  —  W  <jie  9.  3i.Ian;  3.  8.  ^erii*.  xa;  tyirt,' 
11.  Apr.  7.  Maii.  24.  25.  Iiinv  17.' 
Iul.  14.  20.  ii.  22.  24;  Odobr.  i3- 
Decembr.   -  -  -: 


r« 


*  ••  •■     1  j-  < 

jWett     die  18.  31.  IHarr.    if.  fflair.    afc  t«h;1'- 
,    ' "*'  '°Trt.  InL'3-.  Deces*f.         <>.      '-  [L'£-  ' 

N  — W  die    11.    ao.    21.   Ian.    7.    Mart.  4, 

Maii  -    '  •    -  "     '-'     .  "*  •    .*{•  & 


6 


16 


M'A 


:     ..    (;' 


"«  .» 


Tom.  XX.  Nou.  Comou 


Mmmm 


IV, 
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» 


'Menfe 

lanuar. 
Februarvi 
Msjrt.     - 
Ajiri]. 

tunii 

ffulii       - 
AtiguuV 
Septembr 

oa«%. 

^ouembr. 
Decembr. 


♦ 


AtlQO 

775 


4 


Coeluml  Coelum 
ferenum,  ojjdmfVum 


dies 


**«->= 


:  t 


5 

"4 

ii 

»5 
9 

'  i 

3. 

1 


dies 


-95 


18 

'14 . 

a. 
3  ' 

4 
,  a 

.    8 
14 

17 


llO 


Nebulofum 


dies 


s=m 


6 

n. 

4 


o 


.10 
5 
9 
8 

3 


49 


Piuuia 


dies 


dies 


=-5= 


..  1 

-.  '4 

-.3 

4 
16 

*3 
12 

.  8 

14 

16 

8 

3 


Nix 


/IOO/77( 


12 

if:l 

S 

1  : 
1 

""•.< 


8 
'9 


Ktamerus  dierum  ferenorum  muito  minor  fuit  hoc 
aono  quarn  praeterito  1774 ,  vbi  eorum  127  nu- 
merabantur.  Ac  frequemius  pluit  et  oinxit  ;  prae- 
fertim  pluuia  valde  abundanter  meofe  jMaii ,  O&o- 
bris ,  Septerabris  et  lunii ,  et  uix  copiofa  meufe 
Decembris  et  Martii  cecidit. 


•VI 


IV  f  :<  r  i  ; 


.fiff.f.T».. 


V. 


METEOROLOGICARVM.  6& 

V.  Reliqua  phoenomena. 

Grando  decidit  diebus  2  :  die  fcilicet  17.  et  21.  MaiL 
Tonuit  tantum  7"  et  quidem  longinque  die  14.  ax. 

lunii ,  d.  27.  lulii  >  d.  6".  Augufti ,  d.  28. 

Septembris,  d.  15.  Ottobris   et    denique    d. 

27.  Nouembris. 
Aurorae  boreales  obferuatae  fuerunt  2 1  :  et  quidem  5." 

perlucidae  d.  26.  lan.  d.  19.    20.    Febr.  d. 

22.  Martii ,  d.  27.  Augofti.     Reliquae   16 

aurore  boreales  debiliores  annotabantur  d.  1. 

21.  22.  23.  25.  27.  29.  lan.    d.   21.   23. 

Febr.  d.  24.  30.  Martii ;  d.  x.  2.  23.  Aprilis; 

d.  24.  Aug   et  denique  d.  13.  Oftobris. 
Parhelion  die  4.  Ianuarii. 
Flnmen  Neva  a  glacie  liberabatur  die    22.    Aprilts, 

et  die  12.  Nouembris  ^bique  glacie  obduce- 

batur. 
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This  book  should  be  returned  to 
the  Library  on  or  before  the  last  date 
stamped  below. 

A  fine  is  incurred  by  retaining  it 
beyond  the  specified  time. 

Please  return  promptly. 


